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PART- 1

KARNATAKA TEXT BOOK SOCIETY (R.)
6th Cross, Malleshwaram

Bengaluru-560 003



�پیش لفظ
ا�یسا تعلیمی نظا�م بنا�نے کی کو�شش کر�ر�ی ہے )National Education Policy( 2020  �ملک میں  پا�لیسی  �قو می تعلیمی 

�و�ہند�ستا�ی ا�قد�ا�ر ا�و�ر ا�نسا�ی کو�ششو�ں ا�و�ر�علم کے تما�م شعبو�ں میں تہذ�یبی تکمیلیت سے و�ا�بستہ ہے ا�و�ر سا�ھ ی یہ پا�لیسی طلبا کو ا�کیسو�یں

ا�فز�ا نقطۂ نظر کی بنیا�د قو�می ا�مید  ا�و�ر چیلنجو�ں سے تعمیر�ی طو�ر پر نبر�د آ�ز�ما ہو�نے کے لیے تیا�ر کر�ی ہے ۔�ا�س  ا�مکا�ا�ت  �صد�ی کے 

ا�و�ر مضا�مین میں  �د�ر�سیا�ت کا خا�کہ بر�ا�ے ا�سکو�لی تعلیمNCF-SE( 2023( میں ہمہ جہت  نصا�بی مید�ا�نو�ں کے تما�م تعلیمی مر�ا�حل 

�مستحکم طو�ر پر ر�کھی ئی ہے�۔ قو�می د�ر�سیا�ت کا خا�کا�کہ بر�ا�ے ا�سکو�لی تعلیم- 2023 کا مقصد ا�سا�سی ا�و�ر ا�بتد�ا�ی سطح پر طلبا کے پا�نچو�ں

آ�مو�ز�ش کا تسلسل ا�ئم ر�کھنا ا�ن کی بہتر  �مر�حلو�ں یعنی پنچ کو�ش)pañchakośhas(�کی نشو�نما کو حقیقی بنا�تے ہو�ے مڈ�ل سطح پر 

�ہے�۔ مڈ�ل سطح�، ا�بتد�ا�ی ا�و�ر�ثا�نو�ی سطح کے د�ر�میا�ن ا�یک پل کا کر�د�ا�ر ا�د�ا کر�ی ہے�، و گر�یڈ 6 سے 8 تک تین بر�سو�ں پر محیط ہے�۔

�ا�س خا�کے کا مقصد مڈ�ل سطح پر طلبا کو ا�ن مہا�ر�تو�ں سے آ�ر�ا�ستہ کر�ا�ہے�جن کی ضر�و�ر�ت ا�نھیں ا�پنی ز�ند�گیو�ں میں تر�قی کی ر�ا�ہ

ا�و�ر ا�نھیں آ�نے و�ا�لے ا�و�ر بیا�نیہ صلا�حیتو�ں کو فر�و�غ د�ینے کی کو�شش کر�تا ہے  �پر گا�مز�ن ہو�نے میں ہو�ی�۔�یہ ا�ن کی تجر�ا�ی�، تو�ضیحی 

�مو�ا�قع ا�و�ر چیلنجو�ں کے لیے تیا�ر کر�تا ہے�۔ ا�یسا متنو�ع نصا�ب�، و نو مضا�مین بہ شمو�ل تین ز�ا�نیں�—�کم ا�ز کم د�و ہند�و�ستا�ی ز�ا�نو�ں کے

�سا�ھ سا�ئنس�، ر�یا�ضی�، سما�جی علو�م ،�فنو�ن کی تعلیم�، جسما�ی تعلیم�، فلا�ح و بہبو�د ا�و�ر پیشہ و�ر�ا�نہ تعلیم پر مشتمل ہے�، طلبا میں ہمہ جہت تر�قی کو

�فر�و�غ د�ے گا�۔

�ا�یسی تبد�لی لا�نے و�ا�لے آ�مو�ز�ش کی ثقا�ت کے لیے کچھ مخصو�ص شر�ا�ئط ضر�و�ر�ی ہیں�۔ ا�ن میں سے ا�یک مختلف نصا�بی شعبو�ں

�میں منا�سب د�ر�سی کتا�بو�ں کا ہو�ا ہے�، کیو�ں کہ یہ د�ر�سی کتا�بیں نصا�ب کے مو�ا�د�، تد�ر�یس ا�و�ر آ�مو�ز�ش کی حکمت عملی کے د�ر�میا�ن مر�کز�ی

بر�ا�نہ تو�ا�ز�ن بنا�ے گا�۔ د�یگر شر�ا�ئط کے د�ر�میا�ن مد  ر�جحا�ن کے  ا�و�ر تحقیقا�ی  ا�یسا کر�د�ا�ر و طلبا کے تجسس  ا�یک  ا�د�ا کر�ی ہیں�۔  �کر�د�ا�ر 

�ما�بین�، نصا�ب کے مختلف شعبو�ں کے ا�ند�ر ا�و�ر د�ر�میا�ی تصو�ر�ی ر�بط ا�ئم کر�نے کے لیے کلا�س ر�و�م کی تر�تیب ا�و�ر ا�سا�تذ�ہ کی تیا�ر�ی بھی

�ضر�و�ر�ی ہے�۔

د�ر�سی کتا�بیں فر�ا�ہم ،�ا�پنی ا�نب سے طلبا کو معیا�ر�ی  ا�ی آ�ر ٹی(  )�ا�ین سی  ا�ینڈ ٹر�یننگ  ا�یجو�کیشنل ر�یسر�چ  �نیشنل کو�نسل آ�ف 

ما�ر�یِن د�یے گئے ہیں�، جن میں  ز�مر�ے تشکیل  ا�ت کے  �کر�نے کے لیے پُر�عز�م ہے�۔�ا�س مقصد کے لیے مختلف نصا�بی شعبہ 

د�ر�سی کتا�بیں تیا�ر کر�نے کی بھر�پو�ر کا�و�شیں کی ہیں�۔ ر�یا�ضی کی ا�یسی  ا�نھو�ں نے  ا�و�ر  ا�سا�تذ�ہ شا�مل ہیں  ا�و�ر  �تد�ر�یس  ما�ر�ین ِ �مضا�مین�، 

2023 کی ا�سکو�لی تعلیم  بر�ا�ے  کا�خا�کہ  د�ر�سیا�ت  ا�و�ر�قو�می   2020 پا�لیسی  ا�وّ�ل(�قو�می تعلیمی  )�حصّہ  پر�کا�ش�،�گر�یڈ7  �کتا�ب گنت 

�تو�قعا�ت کے مطا�بق ہے�، خا�ص طو�ر�پر ا�ن پہلو�ئو�ں کے حو�ا�لے سے و�ر�یا�ضیا�ی سو�چ کو ا�بھا�ر�نے کے لیے تحر�یک د�یتے ہیں�۔�یہ

بڑ�ھا�ی ہے و�گر�یڈ6 میں شر�و�ع ا�س سفر�کو�آ�گے  د�نیا کے  د�ی ئی ہے و�ر�یا�ضی کی  �د�ر�سی کتا�ب گر�یڈ7 کے طلبا کے لیے تر�تیب 

و�ا�لے حا�لا�ت سے ہے�۔ ا�س لیے یہ ا�و�ر تصو�ر�ا�ت کا تعلق ر�و�ز�ا�نہ کی ز�ند�ی میں پیش آ�نے  د�و�ر�ا�ن سو�ا�لا�ت  �ہو�ا�تھا�۔ ا�س سفر کے 
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�ا�مید کی ا�ی ہے کہ طلبا ا�س کو آ�سا�ی سے ا�پنے ا�طر�ا�ف کی چیز�و�ں کے سا�ھ و�ڑ سکیں گے�۔�یہ کتا�ب طلبا کو ا�پنے ا�طر�ا�ف میں مو�و�د

ا�ن کے ہم ر�بط ا�و�ر  �مختلف پیٹر�ن کا مشا�ہد�ہ کر نے کی تر�غیب د�یتی ہے�۔�ا�س میں ر�یا�ضی کو د�یگر مضا�مین جیسے سا�ئنس�، سما�جی علو�م 

 Indian Knowledge Systems( مو�ضو�عا�ت جیسے ما�حو�لیا�ی تعلیم�، ا�خلا�قی تعلیم�، شمو�لیا�ی تعلیم ا�و�ر ہند�و�ستا�ی علمی نظا�م�

IKS-(�سے مر�بو�ط کر�نے کی کو�شش کی ئی ہے�۔�ر�نگین تصا�و�یر ا�و�ر ا�نٹر�ا�یکٹو مشقیں ا�س د�ر�سی کتا�ب کی بنیا�د ہیں�، و بچو�ں میں ز�یا�د�ہ

�پیچید�ہ ر�یا�ضیا�ی تصو�ر�ا�ت کو سمجھنے کی ا�یک مضبو�ط بنیا�د فر�ا�ہم کر�یں ی�۔�پو�ر�ی کتا�ب میں کہا�نیا�ں�، مکا�لما�ت ا�و�ر حکا�یا�ت کو شا�مل کیا گیا

�ہے تا�کہ ر�یا�ضی کے�تجر�ا�ی تصو�ر�ا�ت کو نو عمر طلبا کے لیے ز�یا�د�ہ ا�ل فہم ا�و�ر ا�ل ر�سا�ی بنا�یا ا سکے ۔�مو�ا�د کو معمو�ں ا�و�ر جد�ید مسا�ئل کا

�ا�ستعما�ل کر کے تیا�ر کیا گیا ہے تا�کہ طلبا�شما�ر�یا�ی فکر )Computational Thinking( کے مید�ا�ن کے تصو�ر�ا�ت کو سمجھنے کے

�لیے بھی تیا�ر ہو سکیں�۔�ا�س کتا�ب کا مقصد طا�لب علم مر�کو�ز�طر�یقۂ تعلیم کے ذ�ر�عے طلبا کی فعا�ل شر�ا�کت کو�فر�و�غ د�ینا�ہے�۔

 تا ہم ا�س د�ر�سی کتا�ب کے سا�ھ سا�ھ ا�س سطح پر یہ بھی ضر�و�ر�ی ہے کہ طلبا آ�مو�ز�ش کے د�یگر و�سا�ئل سے بھی ا�ستفا�د�ہ کر�یں�۔

�ا�سکو�ل کی لا�ئبر یر�یا�ں ا�س طر�ح کے و�سا�ئل کی فر�ا�ہمی میں نہا�یت ا�ہم کر�د�ا�ر ا�د�ا کر�ی ہیں�۔ ا�س کے علا�و�ہ و�ا�لد�ین ا�و�ر ا�سا�تذ�ہ کا کر�د�ا�ر

�بھی طلبا�کی سر�پر�ستی ا�و�ر حو�صلہ ا�فز�ا�ی میں بیش قیمت ہے�۔

 ا�سی کے سا�ھ میں ا�ن تما�م لو�گو�ں کا شکر�یہ ا�د�ا کر�تا ہو�ں و ا�س د�ر�سی کتا�ب کی تشکیل میں شا�مل ر�ہے ہیں ا�و�ر ا�مید کر�تا ہو�ں کہ

�یہ سبھی شر�ا�کت د�ا�ر کی تو�قع پر پو�ر�ا ا�تر�ے ی�۔ سا�ھ ی میں ا�س سے ا�ستفا�د�ہ کر�نے و�ا�لے تما�م ا�فر�ا�د کو قیمتی ر�ا�ے ا�و�ر مشو�ر�و�ں کی

�د�عو�ت د�یتا ہو�ں تا�کہ ا�گلی ا�شا�عت کو مز�ید بہتر بنا�یا ا سکے�۔

  �د�نیش پر�سا�د سکلا�ی
یکٹرر ڈایرر

�نیشنل کو�نسل آ�ف ا�یجو�کیشنل ر�یسر�چ ا�ینڈ ٹر�یننگ

�نئی د�ہلی

�ما�ر�چ�، 2025
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�ا�س کتا�ب کے ا�ر�ے میں
�ر�یا�ضی طلبا کو نہ صر�ف بنیا�د�ی حسا�بی مہا�ر�تو�ں کی نشو�و�نما میں مد�د کر�ی ہے بلکہ نہا�یت ا�ہم صلا�حیتو�ں�، منطقی ا�ستد�لا�ل�، تخلیقی مسا�ئل کے

�حل ا�و�ر د�ر�ست و و�ا�ضح مبا�حثو�ں )�ز�ا�ی ا�و�ر تحر�یر�ی( کی صلا�حیتو�ں کو پر�و�ا�ن چڑ�ھا�ی ہے�۔ ر�یا�ضی کا علم د�یگر مضا�مین جیسے سا�ئنس

ر�یا�ضی سیکھنے د�ا�کر�تا ہے�۔  ا  ا�ہم کر�د�ا�ر  و�ر�ا�نہ تعلیم کے تصو�ر�ا�ت کو سمجھنے میں بھی  ا�و�ر پیشہ  �ا�و�ر سما�جی علو�م ، حتی کہ فنو�ن ،�جسما�ی تعلیم 

ا�و�ر مقد�ا�ر�ی د�لا�ئل کو�سمجھنا�مؤ�ثر و ا�معنی ا�عد�ا�د  ا�و�ر فیصلہ کر�نے کی صلا�حیتو�ں کی نشو�و�نما میں بھی مد�د�ملتی ہے�۔  �سے طلبا�کو ا�خبر ا�نتخا�ب 

�جمہو�ر�ی�، ا�قتصا�د�ی شر�ا�کت کے لیے ضر�و�ر�ی ہے�۔ ا�س طر�ح ر�یا�ضی�، ا�سکو�ل کی تعلیم کے مجمو�عی مقا�صد کو حا�صل کر�نے میں بے

�حد ا�ہم کر�د�ا�ر ا�د�ا کر�ی ہے�۔

ما�حو�ل سے قر�یب ہو�نے کے سا�ھ سا�ھ ا�و�ر  ر�و�ز مر�ہ کے تجر�بو�ں  ا�سے طلبا کے  ا�و�ر  بڑ�ا چیلنج ہے  ا�یک  ر�یا�ضی  �مڈ�ل سطح پر 

ا�و�ر ا�س پر ز�و�ر د�ینے کے سا�ھ سا�ھ و�جد�ا�ن ا�د�ا کر�ا پڑ�تا ہے�۔ ا�سے ا�س کی قطعیت بنا�ے ر�کھنے  �تجر�ید�ی ہو�نے کا د�و�ر�ا کر�د�ا�ر 

ا�د�ا کر�ا پڑ�تا ہے�۔ ا�س میں فن کا�ر�ا�نہ ا�و�ر تخلیقی صلا�حیتو�ں�، خو�ب صو�ر�ی ا�و�ر جما�لیا�ی حس کے سا�ھ سا�ھ �کی نشو�و�نما کا د�و�ر�ا کر�د�ا�ر 

یا�ضی کو طلبا کو خو�د�مختلف تصو�ر�ا�ت کی د�ینے کا حقیقی کر�د�ا�ر بھی شا�مل ہے�۔�ا�لآ�خر�ر  فر�و�غ  ا�و�ر منطقی سو�چ کی نشو�و نما کو  �تنقید�ی 

�کھو�ج ا�و�ر د�ر�یا�ت کے لیے�، و�ا�فر مو�ا�قع فر�ا�ہم کر�نے کے سا�ھ سا�ھ د�نیا بھر کے معر�و�ف ر�یا�ضیا�ی طر�یقو�ں کو سکھا�نے کا د�و�ر�ا

�کر�د�ا�ر�نبھا�ا چا�ہیے�۔

�ز�یر نظر د�ر�سی کتا�ب میں ا�و�پر د�یے گئے مقا�صد ا�و�ر ر�یا�ضی سیکھنے کے چیلنجو�ں سے نمٹنے کی کو�شش کی ئی ہے�۔ ا�س کتا�ب کو تیا�ر

�کر�نے و�ا�لو�ں نے طلبا میں و�جد�ا�ن ا�و�ر قطعیت پید�ا کر�نے کے لیے ر�سمی ا�و�ر غیر ر�سمی تعر�یفو�ں ا�و�ر طر�یقو�ں کے د�ر�میا�ن معقو�ل تو�ا�ز�ن

�پید�ا کر�نے کی کو�شش کی ہے�۔ یہ کتا�ب کلا�س ر�و�م میں فعا�ل ا�و�ر تجر�ا�ی تعلیم کو فر�و�غ د�ینے کے لیے طا�لب علم�— طا�لب علم کے ما�بین

ا�و�ر تعا�ملی د�ر�میا�ن متعد�د تعا�ملا�ت کے مو�ا�قع فر�ا�ہم کر�ی ہے�۔ کتا�ب میں کا�فی تعد�ا�د میں سو�ا�لا�ت�، معمے  �ا�و�ر طا�لب علم —�ا�ستا�د کے 

�مشقیں شا�مل کی ئی ہیں تا�کہ مسلسل د�ر�یا�ت کی حو�صلہ ا�فز�ا�ی ہو سکے�۔ کئی سو�ا�لا�ت غیر مشر�و�ط ہیں تا�کہ کلا�س میں بحث و مبا�حثے کو

�فر�و�غ د�یا ا�سکے�۔

�ا�س کتا�ب کا ا�ب1’ ہما�ر�ے آ�س پا�س کے بڑ�ے�ا�عد�ا�د‘ لا�کھو�ں ،�کر�و�ڑ�و�ں�، ا�ر�بو�ں ا�و�ر کھر�بو�ں کی د�نیا کا ا�یک تعا�ر�فی سفر

�ہے جسے د�ل چسپ مشقو�ں ا�و�ر سیا�ق و سبا�ق کے ذ�ر�عے پیش کیا گیا ہے�۔

 ا�ب 2 ’�حسا�بی عبا�ر�ا�ت‘ ا�ن عبا�ر�تو�ں پر غو�ر کر�تا ہے جن میں کثیر ر�یا�ضیا�ی عملیا�ت شا�مل ہو�ی ہیں ا�و�ر یہ و�ضا�حت کر�تا ہے کہ

�ا�نھیں کس طر�ح بغیر سی ا�بہا�م کے لکھا ا�و�ر پڑ�ھا ا سکتا ہے�۔ ا�ب 3’ ا�یک نظر نقطے سے پر�ے‘�ا�عشا�ر�یہ نقطے کے ا�ستعما�ل ا�و�ر طلبا کو

�ا�عشا�ر�ی ا�عد�ا�د کے سا�ھ جمع ا�و�ر تفر�یق کے بنیا�د�ی ا�صو�لو�ں سے ر�و�شنا�س کر�تا ہے�۔�ا�ب 4’�حر�و�فی ا�عد�ا�د�کی مستعمل عبا�ر�ا�ت‘ حسا�بی

�عبا�ر�ت کے ا�ب پر مبنی ہے ا�و�ر طلبا کو ا�لجبر�ہ کی د�نیا میں ا�بتد�ا�ی قد�م ر�کھنے کی ر�ہنما�ی کر�تا ہے�، ا�س میں حر�و�فی ا�عد�ا�د ا�و�ر ا�لجبر�ا�ی عبا�ر�ت
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�کے بنیا�د�ی تصو�ر�ا�ت کا تعا�ر�ف کر�ا�یا گیا ہے�۔�ا�ب 5  ’�متو�ا�ز�ی ا�و�ر متقا�طع خطو�ط ‘�جیو�میٹر�ی کے کچھ بنیا�د�ی ا�جز�ا�کو متعا�ر�ف کر�ا�تا

’�عد�د کا کھیل‘ ا�ب6  تو�ا�ز�ن مو�و�د ہے�۔  ر�یا�ضیا�ی منطق کا  ا�و�ر�مضبو�ط  د�ل چسپ سر�گر�میو�ں جیسے کا�غذ کا مو�ڑ�ا  ا�س میں  ا�و�ر  �ہے 

ز�م کے ذ�ر�عے شما�ر�یا�ی فکر ا�و�ر مسا�ئل کے�حل کے پہلو�ؤ�ں
�
ھ�

�پہیلیا�ں ا�و�ر جفت و�طا�ق کے تصو�ر�ا�ت وِ�ر�ا�نک- فیو�ا�چی ا�و�ر کر پٹر�ی�ت

ا�و�ر ز�ا�و�یو�ں کی لمبا�ی سے متعلق مثلث کی �کا ا�حا�طہ کر�تا ہے�۔�ا�ب 7  ’ تین متقا�طع خطو�ط کی کہا�ی ‘�تعمیر کے ذ�ر�عے ا�ن کے ا�طر�ا�ف 

�کچھ حیر�ت ا�نگیز خصو�صیا�ت کو د�ر�یا�ت کر�تا ہے�۔�ا�ب 8  ’�کسر ی ا�عد�ا�د کے سا�ھ کا�م کر�ا‘�طلبا�کی کسر�و�ں کی سمجھ کو مز�ید بہتر�بنا�تا

ا�و�ر 628 عیسو�ی (�کے طر�یقو�ں  د�ا�ن بر�ہم گپت)  د�ر�یا�ت کر�تا ہے ۔�عظیم ہند�و�ستا�ی ر�یا�ضی  ا�و�ر تقسیم کو  ا�و�ر کسر�و�ں کی ضر�ب  �ہے 

�فا�ر�مو�لو�ں کو نئے مثا�لو�ں ا�و�ر د�ل چسپ پہیلیو�ں کے سا�ھ ز�ند�ہ کیا گیا ہے- تما�م ا�بو�ا�ب میں آ�ر�ٹ�،�تا�ر�یخ ا�و�ر سا�ئنس سمیت د�یگر

�مضا�مین کے سا�ھ ر�و�ا�بط پر ز�و�ر د�ینے کی کو�شش کی ئی ہے�۔

�کہا�ی سنا�نے کے عمل ا�و�ر عملی سر�گر�میو�ں کو آ�پس میں ملا کر ہم ا�مید کر�تے ہیں کہ آ�مو�ز�ش کا ا�یسا تجر�بہ ہو گا س سے تجسس کو جلا

�ملے�ی ا�و�ر ر�یا�ضی سے د�ل چسپی بڑ�ھے ی�۔ یہ ا�مید ہے کہ ا�سا�تذ�ہ�، طلبا کو مبا�حثہ کر�نے�، کھیلنے�، ا�یک د�و�سر�ے کے سا�ھ ہم آ�ہنگی پید�ا

�کر�نے�، مختلف خیا�لا�ت کے لیے منطقی د�لا�ئل پیش کر�نے ا�و�ر پیش کر�د�ہ د�لا�ئل میں خا�میا�ں تلا�ش کر�نے کے مو�ا�قع فر�ا�ہم کر�ا�ئیں گے�۔ یہ

�ضر�و�ر�ی ہے تا کہ طلبا ا�لآ�خر یہ سمجھ سکیں کہ سی چیز کو ثا�بت کر�نے کا کیا مطلب ہو�تا ہے ا�و�ر بنیا�د�ی تصو�ر�ا�ت کے ا�ر�ے میں ا�عتما�د پید�ا

�کر�سکیں�۔ ر�یا�ضی کے کلا�س ر�و�م میں د�لا�ئل کی بند�ش کا ا�ند�ھا د�ھند ا�ستعما�ل نہیں ہو�ا چا�ہیے بلکہ طلبا کو مختلف طر�یقو�ں سے مسا�ئل حل

�کر�نے کی حو�صلہ ا�فز�ا�ی کر�ی چا�ہیے�۔

�قو�می تعلیمی پا�لیسی 2020 کے مطا�بق معمو�ں�، کھیلو�ں ا�و�ر تعا�ملی مشقو�ں کے ذ�ر�عے پیا�ر سے طلبا کو شما�ر�یا�ی فکر سے متعا�ر�ف

ا�س طر�ح کی سو�چ کو فر�و�غ ملے�۔ مختلف تصو�ر�ا�ت کا سیا�ق و سبا�ق د�یتے ہو�ے ہند�و�ستا�ی جڑ�و�ں کو بھی ا�ن کی  �کر�ا�یا گیا ہے تا کہ 

�د�ھیا�ن میں ر�کھا گیا ہے�۔ ہند�و�ستا�ی خد�ما�ت کو مسئلہ حل کر�نے کے ا�یک طر�یقے کے طو�ر پر پیش کیا گیا ہے تا�کہ طلبا کو ہند�و�ستا�ن کے

�ر�یا�ضیا�ی و�ر�ثے ا�و�ر ا�س کی عا�لمی شر�ا�کت سے آ�گا�ہ کیا ا�سکے�۔

�تصو�ر�ا�ت ا�و�ر مسا�ئل ر�و�ز مر�ہ کی ز�ند�ی سے تعلق ر�کھتے ہیں�۔ کو�شش کی ئی ہے کہ ا�یسے سیا�ق و سبا�ق ا�و�ر مو�ا�د کا ا�ستعما�ل کیا ا�ے

�س سے طلبا پہلے سے و�ا�قف ہو�ں�۔ کتا�ب کی پشت پر آ�مو�ز�شی مو�ا�د کی شیٹ د�ی ئی ہیں جن کو و�و کا�ی کر�ا کے ا�ستعما�ل کیا ا�سکتا

�ہے�۔ کئی جگہو�ں پر طلبا کے د�ر�میا�ن ا�ہمی کا�و�شو�ں ا�و�ر مبا�حثے کو فر�و�غ د�ینے کے لیے شقیں ا�و�ر سر�گر�میا�ں د�ی ئی ہیں�۔ یہ کتا�ب کلا�س ر�و�م

�میں طلبا کے متنو�ع گر�و�ہ کے سیکھنے کی ضر�و�ر�یا�ت کو پو�ر�ا کر�نے کی کو�شش کر�ی ہے�۔

ا�بو�ا�ب کے خیا�لا�ت سے و�ڑ�نے کی کو�شش کی ہے تا کہ ر�یا�ضی ا�بو�ا�ب میں سیکھے گئے تصو�ر�ا�ت کو بعد کے  �ہم نے ا�بتد�ا�ی 

ا�س مو�قع کا د�و�ر�ا�نے میں  ا�ن تصو�ر�ا�ت کو  ا�سا�تذ�ہ مشتر�کہ طو�ر پر  ا�مید کر�تے ہیں کہ  ا�تحا�د کو ظا�ر کیا ا�سکے ۔ ہم  ا�و�ر  ر�بط  �کے 

ا�و�ر ا�عد�ا�د  ا�عد�ا�د ،�منفی  ا�سا�تذ�ہ کسر�ی  �ا�ستعما�ل کر�یں گے تا�کہ طلبا ر�یا�ضی کی مکمل تصو�ر�ا�ی سا�ت کو سمجھ سکیں�۔ ہم ا�مید کر�تے ہیں کہ 

�د�و�سر�ے نئے تصو�ر�ا�ت کو ز�یا�د�ہ و�قت د�یں گے و طلبا کے لیے نئے ہیں�۔ ا�ن میں بہت سا�ر�ے تصو�ر�ا�ت ر�یا�ضی میں آ�گے کی

�آ�مو�ز�ش کی بنیا�د ہیں�۔
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�آ�خر میں ا�س کتا�ب کا مقصد د�ر�سی کتا�ب سے کہیں ز�یا�د�ہ ہے�۔ یہ ر�یا�ضیا�ی د�ر�یا�ت ا�و�ر کھو�ج کی د�نیا کا پا�سپو�ر�ٹ ہے�۔ چا�ہے

�ا�سے کلا�س میں یا گھر میں ا�ستعما�ل کیا ا�ے�۔ ہم ا�مید کر�تے ہیں کہ یہ کتا�ب طلبا�کو ر�یا�ضیا�ی مہما�ت پر نکلنے کی تر�غیب د�ے ی�، تا کہ و�ہ

�ا�پنے ا�طر�ا�ف کی سبھی چیز�و�ں میں ر�یا�ضی کی خو�ب صو�ر�ی ا�و�ر منا�سبت کو د�یکھ سکیں�۔ ا�س کے پر�کشش طر ز�ر�سا�ی ا�و�ر ر�یا�ضی گر�یڈ7�کے

�تصو�ر�ا�ت کی ا�مع کو ر�یج کے سا�ھ یہ کتا�ب نو�و�ا�ن ذ�ہنو�ں کو محظو�ظ کر�نے ا�و�ر ا�نھیں ر�یا�ضیا�ی د�ر�یا�ت کے ا�یک طو�یل سفر پر ر�و�ا�نہ

�کر�نے کی ا�مید ا�و�ر مقصد ر�کھتی ہے�۔

�میں ا�یک ا�ر پھر سے ا�س د�ر�سی کتا�ب کے تما�م مصنفین ا�و�ر�معا�و�نین کا شکر یہ ا�د�ا کر�تا ہو�ں کہ ا�نھو�ں نے قو�م کے ر�یا�ضی کے

�ا�سا�تذ�ہ ، طلبا ا�و�ر شا�ئقین کے لیے یہ ا�ہم ا�و�ر قیمتی تعا�و�ن ا�و�ر خد�مت فر�ا�ہم کی�۔

�ہم ا�س کتا�ب کے متعلق آ�پ کی ر�ا�ے ا�و�ر جا�و�یز کے منتظر ہیں ا�و�ر یہ بھی ا�مید کر�تے ہیں کہ آ�پ کی تد�ر�یس ا�و�ر آ�مو�ز�ش کے

�د�و�ر�ا�ن آ�پ و بھی د�ل چسپ مشقیں�، سر�گر�میا�ں ا�و�ر عملی کا�م تیا�ر کر�یں گے و�ہ ہمیں ا�ر�سا�ل کر�یں گے�، تا کہ ا�نھیں مستقبل کے ا�یڈ�یشن

�میں شا�مل کیا ا سکے�۔

�آ�شو�تو�ش و ا�ژ لو�ا�ر
کیڈمک کنویٹرن وفیسر،ا یرر

�ڈ�پا�ر�ٹمنٹ آ�ف ا�یجو کیشن ا�ن سا�ئنس ا�ینڈ میتھ میٹکس

�نیشنل کو�نسل آ�ف ا�یجو کیشنل ر�یسر�چ ا�ینڈ ٹر�ینگ

0_Prelims.indd   70_Prelims.indd   7 29-Oct-25   2:10:10 PM29-Oct-25   2:10:10 PM



PB

 )NSTC(کمیٹی بر�ا�ے قو�می نصا�ب ا�و�ر تد�ر�یسی و آ�مو�ز�شی مو�ا�د�

سن((. 1 سنچیٹرر یرر �ا�یم سی پنت�، چانسلر،�نیشنل ا�ٹی ٹیو�ٹ آ�ف ا�یجو کیشنل پلا�نگ ا�ینڈ�ا�یڈ منسٹر�یشن )NIEPA(�، ))چیٹرر یرر

سن((. 2 سنکو–چیٹرر یرر �� یو�یو�ر�ٹی �،))کو–چیٹرر یرر
ٹ
س�

�
وفیسر�، �پر� �جو�ل بھا�ر گو�،یرر

�د�ھا مو�ر�ی�، �معر�و�ف مصنفہ �ا�و�ر ما�ر تعلیم. 3

4 .)EAC-PM( سن�، �ا�کو ا�ک ا�یڈ�و�ا�ز�ر�ی کو�نسل و�ز�یر ا�ظم یک د�یب ر�ا�ے�، چیٹرر یرر �ب�ی�ب�

وفیسر�، �سا�و�تر�ی ا�ی پھو�لے پو�نے یو�یو�ر�ٹی�، �پو�نے. 5 �نر�ل سی ا�یس آ�ی آ�ر�، �تا�ز یرر �کھر ما�ڈ�ے�، �سا�بق ڈایرر یکٹرر

وفیسر�، �یو�یو�ر�ٹی آ�ف بر�ش کو�بیا�، �نیڈ�ا. 6 �جا تا�ر�ا�مد�و�ر�ی �،یرر

و�،�بئی. 7 �،میوزک مائسٹرر �شنکر مہا�د�یو�ن 

�� ا�کا�د�می �، �گلو�ر�و. 8
ٹ
�
�
�، �پر کا�ش پا�ڈ�و�کو�ن بیڈ م�ی� یکٹرر �یو و�مل کما�ر �، ڈایرر

وفیسر�، �آ�ی آ�ی ٹی�، �گا�ند�ی نگر. 9 یٹنگ یرر �و �،وز
�
�ینِ

�
�یل ڈ�ی�

ش
م�

�،�ا�چ آ�ی ی ا�ے�، �ر�یا�نہ. 10 �سو�ر�ینا  �ر�ا جن�، آ�ر اے ایس )�ر�ٹا�ر�ڈ(�، سابق ڈی �ا

سن�، �بھا�ر�یہ بھا�شا سمیتی �،�و�ز�ا�ر�ت تعلیم. 11 �مو کر�ن شا�تر�ی�، چیٹرر یرر

12 .)EAC-PM( ا�کو ا�ک ا�یڈ�و�ا�ز�ر�ی کو�نسل ۔�و�ز یر ا�ظم� ،� �جیو سا�نیا�ل�، ممٹرا

سن�، �نٹر فا�ر پا�لیسی ا�ٹڈ�یز�، �ئی. 13 �ا�یم ڈ�ی سر�ی نو�ا�س �، چیٹرر یرر

�جا�ن لو�ڈ�ھے �،ہیڈ�، �پر�و�گر�ا�م آ�س�، �ا�ین ا�یس ٹی سی. 14

، �ا�یس سی ا�ی آ�ر�ٹی�، �کم. 15 یکٹرر �ز�ی�، ڈایرر
ت
پھ�ی� �ر�ِن �

وفیسر�، �ڈ�پا�ر�ٹمنٹ آ�ف ا�یجو کیشن اِ�ن سو�ل سا�ئنس�، �ا�ین سی ا�ی آ�ر�ٹی�، �نئی د�ہلی. 16 �پر تیو�ش کما�ر منڈ�ل�، یرر

وفیسر،�ڈ�پا�ر�ٹمنٹ آ�ف ا�یجو�کیشن اِ�ن سا�ئنس ا�ینڈ میتھ میٹکس�، �ا�ین سی ا�ی آ�ر�ٹی�، �نئی د�ہلی . 17 �دِ �نیش کما�ر�، یرر

وفیسر�، �ڈ�پا�ر�ٹمنٹ آ�ف ا�یجو کیشن اِ�ن لینگو�جز�، �ا�ین سی ا�ی آ�ر�ٹی�، �نئی د�ہلی. 18 �کیر�ی کپو�ر �،یرر

ی((. 19 یٹرر –سکر یممٹرا یٹرر –سکر وفیسر�ا�و�ر ہیڈ،�ڈ�پا�ر�ٹمنٹ آ�ف کر�ی کو�م ا�ٹڈ�یز�ا�ینڈ�ڈ�یو�منٹ�، �ا�ین سی ا�ی آ�ر�ٹی  ))ممٹرا �ر�نا�ا�ر�و ڑ�ہ یرر
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�ٹیم بر�ا�ے د�ر�سی کتا�ب
�معا�و�نین

وجیکٹ سائنٹفک آفیسر، ہو�می بھا�بھا نٹر فا�ر سا�ئنس ا�یجو�کیشن ،�بئی �ی�ز�ے�،یرر �ہ
�
�آ�لو�ک کا �

نِیکل ا�ٹی ٹیو�ٹ  )�آ�ی ا�یس آ�ی( ،�کو�لکا�تا
ٹ
س�

ٹ
�ی�

ٹ
س�

وفیسر�، ا�سٹیٹ - میتھ یو�نٹ�، ا�ڈ�ین ا �ا�مر�یہ کما�ر د�تا�،یرر

نسپل )�ر�ٹا�ر�ڈ( ،�و�د�یا بھو�ن پبلک ا�سکو�ل�، ا�و�د�ے پو�ر  ے�،یرر
ت
گ�پنِ �ا�نجلی 

ھ�ز�بر ہما کنسلٹنسی ، پو�نے )�ٹیم لیڈ�ر�ٹیم لیڈ�ر( �، اک�پ یکٹرر گک�ز�، ڈایرر
�
�ا�پر�ا لال�ی�

د�ہلی�— نئی  ٹی�،  آ�ر  ا�ی  سی  ا�ین  میٹکس�،  میتھ  ا�ینڈ  سا�ئنس  اِ�ن  ا�یجو�کیشن  آ�ف  ،�ڈ�یپا�ر�ٹمنٹ  وفیسر  و�ا�ژ�لو�ا�ر�،یرر ا�ھ  کید�ا�ر   �آ�شو�تو�ش 

�سی ا�ے�جی) ر�یا�ضی(

�ممبر کو آ ر�ڈ�ی نیٹر�ممبر کو آ ر�ڈ�ی نیٹر

وفیسر�، ا�یس�۔ ی�۔ کا�لج�، پو�نے �گیتا�نجلی پا�ٹھک�،یرر

�، گو�ر�نمنٹ ا�ی ا�سکو�ل�، ا�چ ڈ�ی کو�ٹے�، کر�ا�ٹک �ا�چ ا�یس شا�ر�د�ا�، �ر �ا �ر

نِیکل ا�ٹی ٹیو�ٹ )�سی ا�یم آ�ی(�، ئی
ٹ
وفیسر�، ئی میتھ م�ی� �کے و�ی سبر�ا�منیم�،یرر

ھ�ا�ن�، پو�نے
�ٹ
ش
�
ت
�کر�ن بر�و�ے�، فیکلٹی�، بھا�سکر آ�چا�ر�یہ پر�

سن)�ر�یا�ضی( یرر نِیکل ا�ٹی ٹیو�ٹ�، ئی�— سی ا�ے جی چیٹرر
ٹ
�، ئی میتھ م�ی� یکٹرر �ما�د�ھو�ن مکند�، ڈایرر

وفیسر�، ر�یجنل ا�ٹی ٹیو�ٹ آ�ف ا�یجو�کیشن )�آ�ر آ�ی ا�ی(�، میسو�ر �مد�ھو بی�،اسسٹنٹ یرر

سن�، ا�ین ا�یس ٹی سی یرر �� یو�یو�ر�ٹی ا�و�رکو- چیٹرر
ٹ
س�

�
وفیسر�،  پر� �جو�ل بھا�ر�گو�،یرر

نسپل�، س�ہ�ی�ا د�ر�ی ا�سکو�ل کے ا�یف آ�ی ، پو�نے �پد�م پر�یا شر�ا�لی�، سا�بقیرر

وفیسر�، ر�یجنل ا�ٹی ٹیو�ٹ آ�ف ا�یجو�کیشن )�آ�ر آ�ی ا�ی(�، ا�جمیر بلی شر�ما�، اسسٹنٹ یرر �
��
ت
�پ�

وفیسر�، عظیم پر�یم جی یو�یو�ر�ٹی�، گلو�ر �ر�ا�کھی بنر�جی�، ایسوسی ایٹ یرر

نسپل�، عظیم پر�یم جی ا�سکو�ل�، گلو�ر �ر�ا�م چند�ر کر�ن مو�ر�ی�،یرر

�شیو کما�ر کے ا�یم�، سینٹرر کنسلٹنٹ�، پر�و�گر�ا�م آ�س�، ا�ین ا�یس ٹی سی

�شر�وَ�ن ا�یس کے�، سینٹرر کنسلٹنٹ�، پر�و�گر�ا�م آ�س�،�ا�ین ا�یس ٹی سی

وفیسر�، یو�یو�ر�ٹی آ�ف بر�ش کو�بیا�، نیڈ�ا ، ممبر ا�ین ا�یس ٹی سی �جا�تا ر�ا�مد�و�ر�ی�،یرر

ھ�ا�ن�، پو�نے
�ٹ
ش
�
ت
وفیسر�، بھا�سکر آ�چا�ر�یہ پر� �و�ی ا�یم شو�لا�پو�ر�کر�، ایڈجَنکٹ یرر

وفیسر�، شعبہ نصا�بِ تعلیم و تر�قی�، ا�ین سی ا�ی آ�ر ٹی ، نئی د�ہلی �و�جین کے�،یرر
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�مبصر�ین
�، نیشنل کر�ی کو�لم فر�یم و�ر�ک ا�و�و�ر سا�ئٹ کمیٹی �ا�نو�ر�ا�گ  �ب�ی�ہ�ر�،ممبرر

وفیسر )�ر�یٹا�ئر�ڈ(�، ہو�می بھا�بھا سینٹر فا�ر سا�ئنس ا�یجو�کیشن )�ا�یچ بی سی ا�یس ا�ی(�، ممبئی  کے )�ر�و�ی( سبر�ا�منیم�،پرر

�ممبر کو آ ر�ڈ�ی نیٹر)�ا�ر�د�و�تر�جمہ(�ممبر کو آ ر�ڈ�ی نیٹر)�ا�ر�د�و�تر�جمہ(
وفیسر،�ڈ�پا�ر�ٹمنٹ آ�ف ا�یجو�کیشن اِ�ن سا�ئنس ا�ینڈ میتھ میٹکس�، ا�ین سی ا�ی آ�ر�ٹی�، نئی د�ہلی �ٹی پی شر�ما�،پرر

وفیسر�ا�ینڈہیڈ�، ڈ�پا�ر�ٹمنٹ آ�ف ا�یجو�کیشن اِ�ن لینگو�یجز ، ا�ین سی ا�ی آ�ر�ٹی�، نئی د�ہلی �فا�ر�و�ق ا�نصا�ر�ی�،پرر

 متر�جمین متر�جمین
،�گو�ر�نمنٹ سر�و�و�د�یہ با�ل و�د�یا�لیہ�، پٹو�د�ی ہا�ئو�س�، د�ر�یا گنج�، نئی د�ہلی ضیی �آ�صف ا�قبا�ل�،ٹیی جیر ٹیی ریاا

وفیسر)�ر�یٹا�ئر�ڈ(�،�شعبۂ ر�یا�ضی�، جا�معہ ملیہ ا�سلا�میہ�، نئی د�ہلی �ا�یو�ب خا�ن�،پرر

وفیسر�، �شعبۂ تر�بیت ا�سا�تذ�ہ و�نیم ر�سمی تعلیم )�آ�ئی ا�ے ا�یس ا�ی( شعبہ بر�ا�ئے تعلیم�، جا�معہ ملیہ ا�سلا�میہ�، نئی د�ہلی �ر�و�حی فا�طمہ�، پرر

�سا�ج ا�لد�ین سیفی�،ریسرچ اسکالر�،�شعبۂ تر�بیت ا�سا�تذ�ہ و�نیم ر�سمی تعلیم )�آ�ئی ا�ے ا�یس ا�ی( شعبہ بر�ا�ئے تعلیم�، جا�معہ ملیہ ا�سلا�میہ�، نئی د�ہلی

وفیسر)�ر�یٹا�ئر�ڈ(�، شعبۂ تر�بیت ا�سا�تذ�ہ و�نیم ر�سمی تعلیم )�آ�ئی ا�ے ا�یس ا�ی( شعبہ بر�ا�ئے تعلیم�، جا�معہ ملیہ ا�سلا�میہ�، نئی د�ہلی �شعیب عبد�ا�للہ�،پرر

ر�کا�لج�، د�ہلی یو�نیو�ر�سٹی�،�نئی د�ہلی
�
�
�
�یف�

ٹ
وفیسر�، سینٹ اس�  شمیم ا�حمد�،اسسٹنٹ پرر

�صبا کو�ثر�خا�ن�،�ما�ڈ�ر�ن ا�سکو�ل�، نا�گپو�ر�، مہا�ر�ا�شٹر

وفیسر)�ر�یٹا�ئر�ڈ(�،�شعبۂ  ر�یا�ضی�، علی گڑ�ھ مسلم یو�نیو�ر�سٹی�، علی گڑ�ھ  ظفر�ا�حسن�، پرر

�، سر�و�و�د�یہ با�ل و�د�یا�لیہ نمبر1 ا�ر�د�و�میڈ�یم�، جا�مع مسجد�،�د�ہلی ضیی  محمد�فر�قا�ن خا�ن، ٹیی جیر ٹیی ریاا

�محمد�قا�سم�، لیکچرر)�ر�یٹا�ئر�ڈ (�، ا�ینگلو�عر�ب سینئر سکنڈ�ر�ی ا�سکو�ل�، ا�جمیر�ی گیٹ�،�د�ہلی

�محمد�ہا�ر�و�ن سلما�نی�،ریسرچ اسکالر�، شعبۂ تر�بیت ا�سا�تذ�ہ و�نیم ر�سمی تعلیم )�آ�ئی ا�ے ا�یس ا�ی( شعبہ بر�ا�ئے تعلیم�، جا�معہ ملیہ ا�سلا�میہ�، نئی د�ہلی

�، جا�معہ مڈ�ل ا�سکو�ل�، جا�معہ ملیہ ا�سلا�میہ�، نئی د�ہلی ضیی �ند�ا�حسین�،ٹیی جیر ٹیی ریاا

وفیسر�،�مو�لا�نا آ�ز�ا�د�نیشنل ا�ر�د�و�نیو�ر�سٹی�، کا�لج آ�ف ٹیچر�ا�یجو�کیشن�، بھو�پا�ل �نو�شا�د�حسین�، ایسوسی ایٹ پرر
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�ا�ظہا�ر تشکر
�نیشنل کو�نسل آ�ف ا�یجو کیشنل ر�یسر�چ ا�ینڈ ٹر�یننگ )�ا�ین سی ا�ی آ�ر ٹی( معز�ز چیئر پر�سن ا�و�ر کر�ی کو�لر ا�یر�یا گر�و�پ )CAG( کے ا�ن

�سبھی ممبر�ا�ن کی سر پر�ستی ا�و�ر حما�یت کا شکر یہ ا�د�ا کر�ی ہے جنھو�ں نے د�ر�سی کتا�ب کی تشکیل کے د�و�ر�ا�ن د�ر�کا�ر ر�ہنما�ی فر�ا�ہم کی�۔ د�ر�سی

ا�د�ا�ر�و�ں سے ما�ر�ین ر�یا�ضی کو د�عو�ت د�ی ئی�۔ ا�ین سی ا�ی آ�ر�ٹی �کتا�ب کی تشکیل کے د�و�ر�ا�ن�، متعد�د و�ر�کشا�پ منعقد کی گئیں ا�و�ر مختلف 

�، ٹیچر�ا یجو�کیشن پر�و�گر�ا�م و�لی ا�سکو�ل ، کے ا�یف آ�ی�؛ صا�د�ق علی شیخ ،ہیڈ�، شعبۂ یکٹرر  ا�ے�۔ شیر�ا�لی�،ڈایرر
ش

�یل�یس
ش
�ا�ن �ما�ر�ین مضمو�ن : �

ا�و�ر�گ آ�ا�د مہا�ر�ا�شٹر�؛ �ب��پ�ا�ل کو�ر ،�ر �ا �ر ) ر�یا�ضی (�، ا�سکو�ل آ�ف �، مو�لا�ا آ�ز�ا�د کا�لج آ�ف آ�ر�ٹس�، سا�ئنس ا�ینڈ کا�مر�س ،  �ر�یا�ضی 

س�، د�ہلی ؛�بینا پر کا�ش ۔سینٹرر �ر �ا �ر ر�یا�ضی ، ک�یم�پ�ی�� ا�سکو�ل ، بھو پا�ل�؛ مہند�ر شنکر�،سینٹرر لیکچرر ) ر�ٹا�ر�ڈ( ، ا�ین سی
�
�یکسل�ی�

�ا

 شر�ما ،�ٹی جی ٹی ر�یا�ضی
ت

�، جی جی ا�یس ا�یس ا�یس�، کھجو�ر�ی خا�ص د�ہلی�؛ ر�و�ی رک�پھ� ضین �ا�ی آ�ر�ٹی�، نئی د�ہلی ؛ شیلی چو�د�ھر�ی ، �ر �ا �ر ربار

ا�ر�و�ر�ا بہر�ی�، ،�ا�یس بی و�ی�، و�یسٹ پٹیل نگر�، نئی د�ہلی�؛ شا�لینی  �ز ٹیچر 
ٹ �
�
ا�ر�و�ر�ا ،�ی جی ٹی ر�یا�ضی ،م�ی� ا�یم ا�یس ،�یو�سیلم پو�ر�، د�ہلی�؛ پو�نم   �؛�جی سی 

 کما�ر 
ش

�یک�یس
ش
�ی�

ر ؛  د�ہلی   ، ا�سکو�ل  د�ی ہیر�یٹیز  ر�یا�ضی�،  و�ی نمبر1�،�نر�یلا�،�د�ہلی�؛ سنگیتا سو�لنکی�،�ٹی جی ٹی  �،�ا�یس کے  ضین �ر �ا �ر ربار

تر�و�ن د�ہلی�؛  پر�سن  ر�س  یسو  ا�ی�،�ر  ا�یس  بی  سی  مکھر�جی�،  �ا 
ت
�ی�

ش
ا�یس د�ہلی�؛  آ�ر�ٹی�،�نئی  ا�ی  سی  ا�ین   ، ا�یم  ا�یس  ا�ی  ڈ�ی  وفیسر�،  یرر اسسٹنٹ 

�چو�بیسا�،�پر�و�گر�ا�م آ�س ، ا�ین ا�یس ٹی سی  —  کے قیمتی نقطۂ نظر ا�و�ر�جا�و�یز کا ا�عتر�ا�ف کر�تے ہو�ے ا�ن کا شکر�یہ ا�د�ا کر�ی ہے�۔

�کو نسل ند�ی ا�یم شا�تر�ی ا�و�ر بھا�و�ا ا�و پا�د�ھیا ے ، پر�و�گر�ا م آ�س کی بھی مشکو�ر�ہے�۔

�ی�ا د�یو ا�و�ر ر�ا�مو ا�یم
�
�
ت
�ی� �صفحا�ت کی تر�تیب کا ڈ�یز�ا�ئن پر�ا�ئم کلا�ئم کھیل سے متا�ثر ہے و کہ میتھ فا�ر لو کی ا�نب سے ہے�۔�کو نسل �پ

�ا�یس کا شکر�یہ ا�د�ا کر�ی ہے جنھو�ں نے ا�عشا�ر�یہ سکو�ں کے ڈ�ا�ک ٹکٹو�ں کی تصا�و�یر فر�ا�ہم کی�۔

وفیسر ا�و�رہیڈ ، ڈ�ی ا�ی ا�یس ا�یم ، ا�ین سی ا�ی آ�ر�ٹی ، نئی د�ہلی کے علمی ا�و�ر ا�نتظا�می تعا�و�ن کا بھی ا�عتر�ا�ف �کو نسل سنیتا فا�ر کیا ،یرر

�کر�ی ہے�۔

ریسرچ ایسوسی ایٹ؛�محمد �ا و�شی�، جو�مہر ا�و�ر�صبا�حت خا�ن�، سینٹرر
ت
م�ی�

�کو�نسل ا�س د�ر�سی کتا�ب کی تیا�ر�ی میں معا�و�نین ��ش

آ�ر�ٹی کے تعا�و�ن کو بھی ا�ی  ا�ین سی  ا�ینڈ میتھ میٹکس�،  اِ�ن سا�ئنس  ا�یجو�کیشن  آ�ف  ئپسٹ�،�ڈ�پا�ر�ٹمنٹ  ،بار ا�ظہر سلما�ی  ا�و�ر محمد  �فر�ز�ا�ن 

�سر�ا�ہتی ہے�۔

صد�یقی�، ا�لر�حمٰن  ا�و�ر�و�ا�عظ  ا�نجم  ،�محمد�ز�ا�ہد  جما�ل  آ�صف  ا�نصا�ر�،  ،�ر�ا�ئحہ  )�کا�نٹر�یک�پ�و�ل(  ایڈیٹرر  ،اسسٹنٹ  علی  مصطفیٰ  �کو�نسل 

یڈر )�کا�نٹر�یک�پ�و�ل( کے مخلصا�نہ تعا�و�ن و�تو�جہ کا بھی شکر�یہ ا�د�ا کر�ی ہے�۔ وف ر یرر

س�، )�کا�نٹر�یک�پ�و�ل(   یٹرر �پو�ن کما ر ا�ر�یا�ر�، ا�نچا�ر�ج ،ڈی �ر �ر سیل�، ا�مجد حسین�،�مسیح ا�لد�ین�، جنید�ا�و�ر�محمد عا�ر�ض�، ڈی �ر �ر آیرر

�� ڈ�و�یژ�ن ا�ین سی ا�ی آ�ر ٹی کا بھی شکر�یہ ا�د�ا کر�ی ہے جنھو�ں نے ا�س کتا�ب کی تر�تیب میں بھر�پو�ر محنت کی�۔
ش
�پ�بل�یک�ی�
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�ا�ستا�د کے لیے نو�ٹ
کاش آ�پ کے لیے ا�یک مضبو�ط سہا�ر�ا ا�و�ر ر�ہنما ی کا کا�م کر�ے ی تا کہ آ�پ ا�س ا�ہم کا�م کو �ہم ا�مید کر�تے ہیں کہ یہ کتا�ب گنِت یرر

�سر ا�نجا�م د�ے�سکیں و آ�پ کے سا�منے ہے�، یعنی ر�یا�ضی جیسے د�ل چسپ مضمو�ن کے سیکھنے کے لطف کو ا�گلی نسل تک پہنچا�ا�۔

�یہ کا�م ا�یک سا�ز�گا�ر�ما�حو�ل فر�ا�ہم کر�نے کا مطا�لبہ کر�تا ہے�، و طلبا کے ذ�ہنو�ں میں ر�یا�ضیا�ی سو�چ کو پر�و�ا�ن چڑ�ھا�نے�میں ا�ن کی

�مد�د کر�ے�۔�و ہ کلا�س ر�و�م جہا�ں طلبا صر�ف سنتے ہیں ا�و�ر�و کچھ ا�نھیں بتا یا گیا ہے یا بو�ر�ڈ پر لکھا گیا ہے ا�سے لکھتے ہیں ، ر�یا�ضی سیکھنے

�کے لیے د�ر�کا�ر شر ا�ئط )�حا�لا�ت ( کے لیے ا�مکمل ہو�تا ہے�۔�ا�س کے�بجا�ے ، کلا�س ر�و�م کو ا�یسی جگہ ہو�ا چا�ہیے جہا�ں طلبا ر�یا�ضیا�ی

�تصو�ر�ا�ت سیکھنے کے سا�ھ کھیلنے�، پیٹر�ن کو تلا�ش کر نے�،�ا�ن پر بحث کر�نے�ا�و�ر مسا�ئل حل کر�نے کے لیے تخلیقی حکمت عملیو�ں کو�مل کر

�تیا�ر کر�نے میں مشغو�ل ہو�ں�۔ طلبا کو ا�یک د�و�سر�ے کے سا�منے مسا�ئل بھی پیش کر�نے چا�ہیے�ا�و�ر پھر آ�پس میں ا�ن کے ممکنہ حل پر بحث

�کر�ی چا�ہیے�۔ بلکہ حقیقت میں یہی و�ہ شر�ا�ئط )�حا�لا�ت (�ہیں جن کے ذ�ر�عے ر�یا�ضی کے مکمل مید�ا�ن میں ا�ب تک کی نشو و�نما ہو�ی

�ہے ا�و�ر ا�س لیے ا�ن حا�لا�ت کے بغیر طلبا سے ر�یا�ضیا�ی سو�چ ا�و�ر سمجھ کی تو�قع نہیں کی ا�سکتی ہے�۔

�خو�ش قسمتی سے کلا�س ر�و�م میں ا�یسے مو�ا�قع پید�ا کر�ا مشکل نہیں ہے�۔ ا�س کے لیے صر�ف ا�یک د�ل چسپ سو�ا�ل ، مسئلہ�، پیٹر�ن

�یا چیلنج کو طلبا کے سا�منے ا�ا�عد�ی سے پیش کر�نے ا�و�ر ا�نھیں منا�سب و�قت د�ینے کی ضر�و�ر�ت ہے تا کہ و�ہ کھیل سکیں�، بحث کر سکیں ا�و�ر

�ا�س پر کلا�س یا گر�و�پو�ں میں کا�م کر سکیں�۔

کو ا�ہمیت  ا�ن کی  ا�و�ر سیکھنے کے لیے  قبو�ل کر�ے  ما�حو�ل پید�ا کر�نے کی ضر�و�ر�ت ہے و غلطیو�ں کو  ا�یسا  ا�یک  سا�ھ   �ا�س کے 

�تسلیم کر�ے�۔

�حا�لا�ں کہ کلا�س ر�و�م میں ر�یا�ضیا�ی سو�چ کی نمو کے لیے چنگا�ر�ی سلگا�ا مشکل نہیں ہے�، بلکہ آ�گ کو�بھڑ�کا�ے ر�کھنا مشکل ہے

�ا�و�ر ا�س میں آ�پ کی طر�ف سے کو�ششیں شا�مل کر�ا بے حد ا�ہم ہے�۔ تا�ہم�، ا�گر ہفتے میں کم ا�ز کم ا�یک یا د�و ا�ر کو�ی سو�ا�ل�، مسئلہ�، پیٹر�ن

�یا چیلنج طلبا کے سا�منے پیش کیا ا�ے ا�و�ر آ�پ ا�ن کو ا�س پر کھیلنے�، تبا�د�لۂ خیا�ل کر�نے ا�و�ر کا�م کر�نے کے لیے منا�سب و�قت د�یں تو

�ا�س سے طلبا کے ر�یا�ضی کو د�یکھنے ا�و�ر سمجھنے کے ا�ند�ا�ز پر نہا�یت مثبت ا�ثر پڑ سکتا ہے�۔

�ا�س پر غو�ر کیا ا�ا چا�ہیے کہ یہ مثبت ا�ثر ر�ا�تو�ں ر�ا�ت ظا�ر نہیں ہو�گا�۔ ا�س میں و�قت لگے گا ا�و�ر یہ مختلف پہلو�ؤ�ں پر منحصر ہو گا�، جیسے

�کہ آ�پ مسئلہ حل کر�نے کے مو�ا�قع کتنی ا�ر فر�ا�ہم کر�تے ہیں�، آ�پ کا صبر ا�و�ر و�ہ حو�صلہ ا�فز�ا�ی و آ�پ طلبا کی کر�تے ہیں�۔

�آ�پ کی مد�د کے لیے�، ا�س کتا�ب میں مو�و�د سبھی مسا�ئل یا سو�ا�لا�ت کو ا�یک مخصو�ص علا�مت    کے ذ�ر�عے نشا�ن ز�د کیا گیا ہے�۔

�یہ علا�مت کلا�س میں مسئلہ حل کر�نے ا�و�ر د�ر�یا�ت کے عمل کو شر�و�ع کر�نے کے ممکنہ مو�قع کی نشا�ن د�ی کر�ی ہے�۔ کچھ مسا�ئل کو ’�ر�یا�ضی

�ا�ت چیت‘)Math Talk(�سے ا�م ز�د کیا گیا ہے�۔ ا�ن سو�ا�لا�ت کو خا�ص طو�ر پر کلا�س ر�و�م میں بحث کے مو�ضو�عا�ت کے طو�ر پر 

�ا�ستعما�ل کیا ا�سکتا ہے�۔
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xii

�د�ر�سی کتا�ب میں ا�ہم ر�یا�ضیا�ی عمل�، سو�چنے کے طر�یقے ا�و�ر�مسئلہ حل کر�نے کے ا�ند�ا�ز�کو�ا�ا�گر کر�نے کے لیے مختلف مقا�ما�ت پر

�ا�لو�کے م�ی�ک�ا�ٹ )Mascot(�کو�د�کھا�یا گیا ہے�۔ ا�نھیں جما�عت میں بحث کے د�و�ر�ا�ن ا�ا�گر�کیا�ا�سکتا�ہے�، چا�ہے و�ہ مو�قع ہو جہا�ں

�ا�لو مو�و�د ہو یا کو�ی ا�سی طر�ح کی صو�ر�ت حا�ل ہو�۔

�طلبا میں تصو�ر�ا�ت کے تعین ، حسا�بی سو�چ ا�و�ر فہم پید�ا کر�نے کے لیے کا�فی تعد�ا�د میں مسا�ئل د�یے گئے ہیں�۔ ا�ن سب کو حل کر�نے کی

�کو�شش ا�س قیمت پر نہیں ہو�ی چا�ہیے کہ ا�ن سو�ا�لا�ت کو حل کر�نے ا�و�ر ا�ن پر بحث کر�نے کے لیے طلبا کو معیا�ر�ی و�قت نہ ملے�۔

�یہ سمجھنا بہت ا�ہم ہے کہ حقیقی مسا�ئل صر�ف مسئلہ حل کر�نے کی مہا�ر�تو�ں کو فر�و�غ د�ینے کے لیے نہیں ہیں بلکہ جب طلبا تحقیق میں

�مشغو�ل ہو�تے ہیں تو یہ طر�یقۂ کا�ر کی ر�و�ا�ی کو مضبو�ط کر�نے میں مد�د د�یتا ہے�۔

�طلبا کو خو�د مختا�ر طا�لب علم بنا�نے کی کو�شش بھی کی ا�ی چا�ہیے�۔ ا�س کے لیے ا�یک ا�ہم پہلو ہے ر�یا�ضیا�ی متو�ن کو پڑ�ھنے ا�و�ر سمجھنے کی

�صلا�حیت�۔ ا�س مہا�ر�ت کو فر�د�غ د�ینے کے لیے طلبا کی حو�صلہ ا�فز�ا�ی کی ا�ی چا�ہیے کہ و�ہ خو�د سے ا�و�ر گر�و�ہو�ں میں کتا�ب کا مطا�لعہ کر�یں�۔

�مطا�لعے سے ا�نھو�ں نے کیا ا�خذ کیا�، ا�سے د�و�سر�و�ں کے سا�منے پیش کر�نے ا�و�ر ا�س کی و�ضا�حت کر�نے کے مو�ا�قع فر�ا�ہم کیجیے�۔ ا�س سے و ہ

�بڑ�ی مشکل بھی حل ہو ی س کا سا�منا طلبا کو ر�یا�ضی کے متعلق گفتگو کر�نے ا�و�ر لفظی مسا�ئل کو سمجھنے میں کر�ا پڑ�تا ہے�۔

�ا�س کتا�ب میں کئی غیر مشر�و�ط سو�ا�لا�ت شا�مل ہیں�۔ ا�س کتا�ب میں کچھ تصوّ�ر�ا�ت کو سمجھنے کے نئے طر�یقے بھی شا�مل کیے گئے ہیں�۔

�ا�گر آ�پ ا�ن میں سے کچھ و�ر�ی طو�ر پر حل نہیں کر پا�ر�ہے ہیں یا ا�ن تک ر�سا�ی حا�صل نہیں کر پا�ر�ہے ہیں تو کو�ی ا�ت نہیں�، ر کو�ی

�سب کچھ نہیں ا�نتا�۔ ا�یسے مو�ا�د کو سمجھنے ا�و�ر ا�س پر غو�ر کر�نے کے سا�ھ سا�ھ ا�سے کلا�س ر�و�م میں لے ا�ا ا�و�ر بحث کے لیے پیش کر�ا

�کا�فی کا�ر آ�مد ہو گا�۔ ا�ن مبا�حث کے بعد و�ہ چیز�یں و و�ا�ضح ہیں ا�و�ر و ا�بھی تک غیر و�ا�ضح ہیں�، و�ا�ضح طو�ر پر ا�ن کا خلا�صہ پیش کیا ا سکتا

�ہے�۔ یہ عمل خو�د ی د�ر�سی مو�ا�د پر کا�فی ر�و�شنی ڈ�ا�ل سکتا ہے�۔

 ا�ن مبا�حث کے د�و�ر�ا�ن�، آ�پ ا�یک ر�فیق ِ�جستجو�کے طو�ر پر حصہ لے سکتے ہیں ا�و�ر جب طلبا ا�یک ا�ستا�د کو سی چیز کو سمجھنے کے لیے

�سو�چتے ا�و�ر جستجو کر�تے ہو�ے د�یکھیں گے تو�یہ ا�ن کے لیے ا�یک بہتر�ین مثا�ل ہو ی�۔

�یہ ا�مید کی ا�ی ہے کہ آ�پ ا�و�ر آ�پ کے طلبا ا�س کتا�ب کا ا�ستعما�ل کر�تے ہو�ے ا�یک بہتر�ین ا�و�ر کا�ر آ�مد و�قت گز�ا�ر�یں گے!

�ا�ہم نکا�ت کا خلا�صہ

�د�ر�یا�ت کر�نے کا و�قت�د�ر�یا�ت کر�نے کا و�قت

�طلبا کے سا�منے ا�ا�عد�ی سے نئے مسا�ئل�، �سو�ا�لا�ت�، �یڑ�ن ا�و�ر چیلنج کو پیش کیا ا�ے ا�و�ر ا�نھیں ا�ن کے سا�ھ ا�فر�ا�د�ی طو�ر پر یا . 1

�گر�و�پو�ں میں کھیلنے�، �ا�ن پر بحث کر�نے ا�و�ر ا�ن پر کا�م کر�نے کے لیے منا�سب و�قت فر�ا�ہم کیا ا�ے�۔

�ا�س و�فے کے د�و�ر�ا�ن ا�یسا ما�حو�ل پید�ا کر ا�ضر�و�ر�ی ہے و غلطیو�ں کو قبو�ل کر�تا ہو ا�و�ر سیکھنے میں ا�ن کی ا�ہمیت کو تسلیم کر�تا ہو�۔. 2

�ا�یک ا�یسا ما�حو�ل ہو�ا چا�ہیے جہا�ں طلبا ا�یک د�و�سر�ے کے سا�منے مسا�ئل پیش کر�یں ا�و�ر ا�ن مسا�ئل تک ر�سا�ی کے لیے مختلف . 3

�طر�یقو�ں پر ا�یک د�و�سر�ے کے سا�ھ تبا�د�ۂ �خیا�ل کر�یں�۔
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�کتا�ب میں مو�و�د مسا�ئل کے ا�ر�ے میں�کتا�ب میں مو�و�د مسا�ئل کے ا�ر�ے میں

�کتا�ب میں مو�و�د تحقیقی مسا�ئل صر�ف مسئلہ حل کر�نے کی صلا�حیت کو فر�و�غ نہیں د�یتے ہیں�؛�بلکہ ا�ن کا مقصد یہ بھی ہے کہ جب . 1

�چے تحقیق میں مشغو�ل ہو�ں تو ا�ن کی عملی مہا�ر�ت کو مضبو�ط بنا�یا ا�ے�۔

�کتا�ب میں شا�مل تما�م مسا�ئل کو ’�حل‘�کر�نے کی کو�شش ا�س قیمت پر نہیں ہو�ی چا�ہیے کہ طلبا کو�ا ن پر کھیلنے�، �بحث کر�نے ا�و�ر حل . 2

�کر�نے کے لیے منا�سب و�قت نہ مل سکے�۔

�پڑ�ھنا�پڑ�ھنا

�طلبا کو خو�د سے ا�و�ر گر�و�پو�ں میں کتا�ب پڑ�ھنے کی تر�غیب د�یے�۔. 1

�ا�نھیں مو�ا�قع فر�ا�ہم کیجیے کہ و�ہ و پڑ�تے ہیں ا�س کی تشر�ح کر�یں ا�و�ر ا�سے د�و�سر�و�ں کے سا�منے بیا�ن کر�یں�۔. 2

�نہ ا�ننے کا حق!�نہ ا�ننے کا حق!

�ا�گر کو�ی مو�ا�د و�ر�ی طو�ر پر سمجھ میں نہیں آ�تا ہے�تو�کو�ی حر�ج نہیں�۔ ا�یسے مو�ا�د کو سمجھنے�ا�و�ر ا�س پر غو�ر کر�نے کی کو�شش کے سا�ھ . 1

�ا�سے کلا�س ر�و�م میں لے ا کر بحث کے لیے بھی پیش کیا ا سکتا ہے�۔ ا�س بحث کے بعد �، �و چیز یں و�ا�ضح ہو�ں ا�و�ر و غیر و�ا�ضح 

�ہو�ں�، �ا�ن کا خلا�صہ پیش کیا ا�سکتا ہے�۔ ا�ن مبا�حث کے د�و�ر�ا�ن�، �آ�پ بھی ا�یک ر�فیقِ �جستجو کے طو�ر پر حصہ لے سکتے ہیں ا�و�ر جب 

�طلبا ا�یک ا�ستا�د کو سی چیز کو سمجھنے کے لیے سو�چتے ا�و�ر جستجو کر�تے ہو�ے د�یکھیں گے تو یہ ا�ن کے لیے ا�یک بہتر�ین مثا�ل ہو ی!

�ھنا ا�یک مسلسل عمل ہے�۔ د�ر حقیقت ر�یا�ضی میں ا�ب بھی بہت کچھ ہے و ا معلو�م ہے س کے لیے مز�ید تحقیقا�ت کی ضر�و�ر�ت ہے!. 2

xiii
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�طلبا کے لیے نو�ٹ !
�ر�یا�ضی کے فن کو سمجھنے کے لیے یہ کا�فی نہیں ہے کہ محض ا�یک تما�شا�ی بنے ر�ہیں�۔ آ�پ کو ا�س عمل میں ہمہ تن مصر�و�ف ہو�ا ضر�و�ر�ی ہے

�س طر�ح ا�یک ا�سو�س سی ر�ا�ز کو حل کر�نے کے د�و�ر�ا�ن حر�کت میں ر�ہتا ہے�۔

�یہ خا�ص طو�ر پر ا�س و�قت د�ر�کا�ر ہے جب آ�پ کو�ی نیا سو�ا�ل د�یکھیں یا جب کو�ی سو�ا�ل آ�پ کے حس کی فطر�ت سے پید�ا ہو

�یا جب آ�پ کو�ی نیا خو�ب صو�ر�ت پیٹر�ن د�یکھیں�۔ جب آ�پ کو ا�یسے مو�ا�قع ملیں تو�ذ�ر�ا�ٹھہر�کر�مطا�لعہ کیجیے ا�و�ر ا�پنی تخلیقی صلا�حیتو�ں کا

�ا�ستعما�ل کر�تے ہو�ے سو�ا�ل کو حل کیجیے یا پیٹر�ن کو سمجھیے ا�و�ر ا�س کی تعر�یف کیجیے�۔

�آ�پ کو معلو�م ہو�گا کہ بعض سو�ا�لا�ت کے سا�ھ ا�ن کے و�ا�ا�ت بھی مو�و�د ہیں�۔ لیکن پھر بھی بہتر ہو�گا کہ آ�پ و�ا�ب د�یکھنے

�سے پہلے خو�د سے یا گر�و�پ میں سو�ا�لا�ت پر غو�ر کر�یں ا�و�ر حل کر�نے کی کو�شش کر�یں�۔ ا�سی طر�ح آ�پ کے ذ�ر�عے سی کتا�ب کا مطا�لعہ

�مز�ید مفید ہو گا!

�جب بھی سو�ا�لا�ت آ�پ کے سا�منے آ�ئیں گے تو آ�پ کو یہ شبیہ نظر آ�ے ی :    یہ شبیہ ا�شا�ر�ہ کر�ی ہے کہ ا�ب چیز�و�ں پر�غو�ر

�کر�نے کا و�قت ہے!

�کبھی کبھی آ�پ’�معلو�م کیجیے‘ عنو�ا�ن کے تحت بہت سے سو�ا�لا�ت ا�یک ی جگہ مجتمع پا�ئیں گے�۔

�سے نشا�ن ز�د ہیں�۔ یہ سو�ا�لا�ت ا�پنے د�و�ستو�ں کے سا�ھ مل کر ا�و�ر بحث کر کے حل کر�نے کے لیے ہیں�۔ �ر�یا�ضی  
�ا�ت چیت

�کچھ سو�ا�لا�ت  

�سے�نشا�ن ز�د ہیں�۔ یہ سو�ا�لا�ت ز�یا�د�ہ تخلیقی سو�چ کا تقا�ضا کر�تے ہیں ، ا�س لیے ا�نکے  �کو شش
�کیجیے

�آ�خر میں ، کچھ سو�ا�لا�ت  

�و�ا�ا�ت ز�یا�د�ہ د�ل چسپ ہو سکتے ہیں!
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کے بڑے اعداد س پاس 
آ
ہمارےا

1.1  ا�یک لا�کھ ا�قسا�م !
�کر�نا�ٹک کے ا�یک قصبہ چنتا�منی میں ا�یشو�ر�پاّّ  �نا�م کا ا�یک کسا�ن ر�ہتا

�ہے�۔ و�ہ ا�پنے د�ھا�ن کے کھیت کے لیے بیج خر�ید�نے کی غر�ض سے

د�و�ر�ا�ن د�و�ر�ے کے  ا�یک  ا�سی طر�ح کے  با�ز�ا�ر جا�تا ہے ۔  �ر�و�ز�ا�نہ 

ہما�ر�ے ۔�ر�منّا نے کہا ” پہلے  ممّّ�ا کی گفتگو سنی 
لک�ش

ا�و�ر �ا�س نے�ر�منّا 

�ملک میں د�ھا�ن کی ا�یک لا�کھ قسمیں ہو�ا کر�تی تھیں ۔ کسا�ن مختلف

�قسمو�ں کے بیجو�ں کو محفو�ظ ر�کھا کر�تے�تھے ا�و�ر ا�نھیں د�ھا�ن ا�گا�نے

�کے لیے ا�ستعما�ل کر�تے تھے ۔�ا�ب ہما�ر�ے پاّ�س صر�ف چند ا�قسا�م

�ر�ہ گئی ہیں�۔ نیز بیج خر�ید�نے کے لیے کسا�نو ں کو بھی با�ز�ا�ر آ�نا پڑ�تا ہے ۔ ‘‘

ا�نھو�ں نے مختلف جگہو�ں سے چا�و�ل کے بیجو�ں کی ا�یک بیج بینک ہے�۔�ا�ب تک  ممّّ�ا�کہتی ہے” میر�ے�گھر کے قر�یب 
لک�ش

�تقر�یباً سو مقا�می ا�قسا�م جمع کی ہیں ۔�آ�پ و�ہا�ں سے بھی بیج خر�ید سکتے ہیں�۔“

�ا�س سے پہلے�آ�پ نے�لفظ’ لا�کھ‘�تو سنا ہی ہو�گا�۔ کیا آ�پ جا�نتے ہیں

�ا�یک لا�کھ کتنا  بڑ�ا ہو�تا ہے�؟ آ�ئیے ہم معلو�م کر�تے ہیں�۔

�ّ�ا�نے�یہ و�ا�قعہ ا�پنی بیٹی ر�و�کسی ا�و�ر بیٹے�ا�یسٹو�کو سنا�یا�۔   �ا�یشو�رپّ

�ا�یسٹو کو یہ جا�ن کر حیر�ت ہو�ئی کہ ا�س ملک میں چا�و�ل کی تقر�یباً ا�یک لا�کھ

تک   ا�ب  لا�کھ!  پو�چھا”�ا�یک   ہو�کر  حیر�ا�ن  نے  تھیں�۔�ا�س  ہو�ا�کر�تی  �قسمیں 

3�قسمیں ہی چکھی ہیں ۔ ا�گر ہم ہر د�ن ا�یک نئی قسم کا ذ�ا�ئقہ �میں نے تو�صر�ف 

ا�قسا�م کو چکھنے کے قر�یب بھی پہنچ ز�ند�گی میں تما�م  �لیں تو کیا ہم سو سا�ل کی 

پاّ�ئیں گے�۔“

�آ�پ کا کیا خیا�ل ہے ؟ ا�ند�ا�ز�ہ لگا�ئیے�۔

�ہما�ر�ے آ�سپاّ�س کے بڑ�ے ا�عد�ا�د
(LARGE NUMBERS AROUND US)

1
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�لیکن ا�یک لا�کھ کتنا ہو�تا ہے�؟ پیٹر�ن کا مشا�ہد�ہ کیجیے ا�و�ر ذ�یل میں د�یے گئے خا�نو ں کو بھر�یے�۔

3-  �ہند�سو�ں و�ا�لا�سب سے بڑ�ا عد�د999

4 - �ہند�سو�ں و�ا�لا�سب سے چھو�ٹا عد�د

4 - �ہند�سو�ں و�ا�لا سب سے بڑ�ا عد�د

5 -  ہند�سو�ں و�ا�لا سب سے چھو�ٹا عد�د

5 -  ہند�سو�ں و�ا�لا سب سے بڑ�ا عد�د

6 - �ہند�سو�ں و�ا�لا سب سے چھو�ٹا عد�د1,00,000

+1

+1

+1

ہے۔ ھاجاتاا ڑ 1,00,000 کو’’ایک لاکھ‘‘پڑ�

99,995

99,996 99,998

تو�و�ہ ا�یک قسم کھا�ئیں  چا�و�ل کی  د�ن میں  ا�یک  و�ہ  ا�گر  پاّ�یا�کہ  ا�و�ر�ا�یسٹو نے  �ر�و�کسی 

�پو�ر�ی ز�ند�گی میں ا�یک لا�کھ کے�آ�س پاّ�س بھی نہیں پہنچ پاّ�ئیں گے ۔ ر�و�کسی مشو�ر�ہ د�یتی

�ہے�،”�کیا ہو�گا ا�گر ہم ر�و�ز�ا�نہ 2�قسمو�ں کے چا�و�ل کھا�ئیں تو ؟�کیا ہم سو سا�ل میں ا�یک

�لا�کھ قسم کے چا�و�ل کھا سکیں گے�؟‘‘

 ا�گر کو�ئی شخص ر�و�ز�ا�نہ 3�قسمو�ں کے چا�و�ل کھا�تا ہے تو کیا�و�ہ 100 سا�ل کی ز�ند�گی میں ا�یک لا�کھ ا�قسا�م کے چا�و�ل کے ذ�ا�ئقے

�کا لطف ا�ٹھا پاّ�ئے�گا ؟ پتہ لگا�ئیے�۔
�ا�یسٹو کہتا�ہے ” ہم جا�نتے ہیں کہ ا�یک سا�ل میں کتنے د�ن ہو�تے ہیں  —  365�، ا�گر ہم لو�ن سا�ل)Leap Year(�کو

y×365 ۔ ‘‘ �سا�لو�ں تک ز�ند�ہ ر�ہتے ہیں تو ہما�ر�ی ز�ند�گی میں کل د�نو�ں کی تعد�ا�د ہو�گی y �نظر ا�ند�ا�ز کر د�یں تو ۔�ا�گر ہم
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y کے لیے کو�ئی ا�یک عد�د چُن لیجیے ۔ y کے لیے�آ�پ کے چُنے ہو�ئے عد�د کے مطا�بق y سا�لو�ں میں د�نو�ں کی تعد�ا�د ا�یک لا�کھ

�کے کتنے قر�یب  ہو�گی ؟

�معلو�م کیجیے

�کی آ�با�د�ی تقر�یبا75,000ًھی ۔75,000�ا�یک لا�کھ سے .1 2011�کی مر�د�م شما�ر�ی کے مطا�بق قصبہ چنتا م�ن

�کتنا�م ہے �؟ 

�کی آ�با�د�ی 1,06,000�ہے ۔1,06,000�ا�یک لا�کھ سے کتنا ز�یا�د�ہ ہے �؟.2 ینہ کے مطا�بق2024�میں چنتام�ن

�کی آ�با�د�ی میں کل کتنا ااہ ہو�ا�؟.3 �سا�ل2011�سے2024�تکچنتا م�ن

�بڑ�ے ا�عد�ا�د کا ا�حسا�س
�آ�پ ا�س طر�ح کے د�ل چسپ حقا�ئق سے و�ا�قف ہو�ں گے :

�دیا کا سب سے ا�وچاسمہ’سمہ احا�د ‘)Statue of Unity(�ہے�،و گجر�ا�ت میں 	

ٹر ہے ۔ �ہے ا�و�ر�و�ہ سر�د�ا�ر وبھ بھا�ئی پٹیل کا مجسّمہ ہے�۔ ا�س کی ا�وچا�ئی تقر�یبا180ً

یکل)Kunchikal(�آشا�ر تقر�یبا450ًٹر کی ا�وچا�ئی سے گر�تا ہے ۔	 ���
کُ�ن

�کہا�جا�تا ہے کہ کر�نا�ٹکمیں 

�یہ سمجھنا ہمیشہ آ�سا�ن نہیں ہو�تا ہے کہ کو�ئی پیما�ئش کتنی بڑ�ی ہے�۔ لیکن جب ہم ا�ن کا مو�ا�ز�نہ کسی جا�نی پہچا�نی

�چیز سے کر�تے ہیں تو�ا�ن کا ا�ند�ا�ز�ہ بہتر طو�ر پر ہو�جا تا ہے�۔ آ�ئیے ا�یک مثا�ل سے ا�سے سمجھتے ہیں�۔

�با�ئیں طر�ف د�ی ہو�ئی تصو�یر کو د�یکھیے�۔ سو�مو1ٹر لمبا�ہے ۔�ا�گر ا�س عما�ر�ت کی ہر�ا�یک منز�ل سو�مو کی لمبا�ئی سے�چا�ر

�گنا ز�یا�د�ہ ہے تو عما�ر�ت کی ا�و�چا�ئی تقر�یباً کتنی ہو�گی ؟

ج�مّۂ� ا�حا�د یا یہ �
م
�کو�ن سی چیز�ز�یا�د�ہ ا�و�نچی ہے�—

�عما�ر�ت�؟ کتنی ز�یا�د�ہ ا�و�نچی ہے�؟

�_�_�_�_�_�_�_�_�_�_ٹر ۔

ا�و�چا�ئی کی  ا�حا�د  ج�مّۂ� �
م
�کہ  ہیں  سکتے  د�یکھ  �ہم 

�سو�مو کی عما�ر�ت کی ا�و�چا�ئی سے تقر�یبا4ً�گنا ہے ۔

ا�و�چا ہے ؟ �یکل آ�شا�ر سو�مو کی عما�ر�ت سے�کتنا  ��
ک�ن

�_�_�_�_�_�_�_�_�_�_�_ٹر�۔

چا�ہیے ا�و�ر�ہو�نی  عما�ر�ت میں کتنی منز�لیں  �سو�مو کی 

�تا کہ و�ہ آ�شا�ر جتنی ا�و�نچی ہو�جا�ئے�؟

�_�_�_�_�_�_�_�_�_�۔

500

400
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200

100
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�آ�د�ا�ب!
�میں سو�مو�ہو�ں�۔
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�کیا ا�یک لا�کھ بہت بڑ�ا عد�د ہے ؟
�ا�یشو�رپّ�ّ�ا نے ر�و�کسی ا�و�ر ا�یسٹو�سے پو�چھا ”�ا�یک لا�کھ بڑ�ا عد�د ہے یا چھو�ٹا ؟“

�ر�و�کسی کو لگتا ہے کہ 1 لا�کھ ا�یک بڑ�ا�عد�د ہے:
”�ہما�ر�ے پاّ�س چا�و�ل کی ا�یک لا�کھ قسمیں تھیں — و�کہ بہت ز�یا�د�ہ ہے�۔“	

”1 لا�کھ د�ن جینے کا مطلب ہے 274�سا�ل تک جینا —و�کہ و�ا�قعی ا�یک  	
�طو�یل  مد�ت ہے !“

د�و�ر�ی تک �	  38لو ٹر�کی  تو�و�ہ  ”�ا�گر1�لا�کھ لو�گ کندے سے کند�ھا ملا کر�ا�یک صف میں کھڑ�ے ہو�تے ہیں 
�پھیل سکتے ہیں�۔“

�تا�ہم ا�یسٹو کا خیا�ل ہے کہ یہ ا�تنا بڑ�ا نہیں ہے :
”�کیا آ�پ جا�نتے ہیں کہ امد آ�با�د کے کرٹ ایڈم میں ا�یک لا�کھ سے ز�یا�د�ہ لوو�ں کے بیٹھنے کی گنجا�ئش ہے�۔ انی �	 

�چھو�ی جگہ میں 1�لا�کھ لو�گ !“
”�ز�یا�د�ہ تر اسا�نو ں کے سر�پر80,000�سے1,20,000�تک با�ل ہو�تےہیں —�تصو�ر کیجیے کہ انی چھوی سی �	 

جگہمیں ایک لا�کھ با�ل فٹ ہو گئے ہیں ۔“
”�میں نے سنا ہے کہ مچھلیو�ں کی کچھ ا�قسام اسی ہیں جن میں ا�یک ما�د�ہ مچھلی �	 

�ا�یک ساھ بہت آ�ر�ا�م سے ا�یک لا�کھ اڈ�ے د�ے سکتی ہے ۔�کچھ تو ا�یک

�وت میں د�س لا�کھ اڈ�ے بھی د�یتی ہیں ۔“

�آ�پ ا�یک لا�کھ کو کیسے د�یکھتے ہیں  —  ا�یک لا�کھ بڑ�ا عد�د�ہے یا چھو�ٹا�؟

�ا�عد�ا�د کو پڑ�ھنا ا�و�ر لکھنا
ا�عد�ا�د�جیسے و�ا�لے  )Indian Place Value System( میں5 ہند�سو�ں  �ہم پہلے ہی ہند�و�ستا�نی مقا�می قد�ر�ی نظا�م
45,830 کے لیے سکتہ)Comma(�کا ا�ستعما�ل کر�تے آ�ر�ہے ہیں ۔�جیسے جیسے ا�عد�ا�د بڑ�ے ہو�تے جا�تے ہیں ا�سی حسا�ب
�سے سکتو�ں کا  ا�ستعما�ل کر�نے سے ا�عد�ا�د کو پڑ�ھنے میں سہو�لت ہو�تی ہے ۔ ہم ہند�سو�ں کے د�ر�میا�ن” د�س ہز�ا�ر“�ا�و�ر ”�ا�یک لا�کھ“

�کی جگہ کو ظا�ہر کر�نے کے لیے سکتہ�کا�ا�ستعما�ل کر�تے ہیں�۔ جیسا کہ آ�پ نے�پہلے د�یکھا ہے )1,00,000(
ّ�ر ہز�ا�ر آ�ٹھ سو تیس ہو�گا�۔

�
تّ ھ�ہ

�ٹ
�عد�د 12,78,830 کو لفظو�ں میں لکھا جا�ئے�تو�یہ با�ر�ہ لا�کھ ا

�ہز�ا�ر ہو�گا�۔ �ا�سی طر�ح ،�عد�د15,75,000 کو لفظو�ں میں لکھا جا�ئے تو یہ پند�ر�ہ لا�کھ پچھتر 

ند�رہ ذ�یل ا�عد�ا�د کو لفظو�ں میں لکھیے:
)a( 3,00,600
)b( 5,04,085
)c( 27,30,000
)d( 70,53,138
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ند�رہ ذ�یل فِقِ�ر�و�ں کو�ہند�و�ستا�نی مقا�می قد�ر�ی نظا�م کے مطا�بق عد�د�کی صو�ر�ت میں لکھیے:

	)a ا�یک لا�کھ تیئس ہز�ا�ر چا�ر سو چھپن�

	) a چا�ر لا�کھ سا�ت ہز�ا�ر سا�ت سو چا�ر�

	) aپچا�س لا�کھپاّ�چ ہز�ا�ر پچا�س�

	) aد�س لا�کھ د�و سو پینتیس�

)Land of Tens(  1.2�د�ہا�ئیو�ں کی د�یا
�س�ی�ج کا�ر)Calculators( ہو�تے ہیں�۔

�
�د�ہا�ئیو�ں کی د�یا�د�ہا�ئیو�ں کی د�یا میں مخصو�ص بٹن و�ا�لے خا�ص �

نیچے .1 ۔  ا�یک بٹن ہے  1000+�کا�صر�ف  کا�ر میں  ی�ج  �س�
�
�)Thoughtful Thousands(ہز�ا�ر�ی ہز�ا�ر�ی�کر  کر 

�د�یے گئے ا�عد�ا�د کو د�کھا�نے کے لیے ا�سے کتنی مربہ د�با�نا ہو�گا:

�تین ہز�ا�ر ؟  تین مر�بہ )a(

10,000�؟�_�_�_�_�_�_�_�_�_ )b(

�تر�پن ہز�ا�ر�؟ _�_�_�_�_�_�_�_�_ )c(

90,000�؟ _________  )d(

�ا�یک لا�کھ�؟ _�_�_�_�_�_�_�_�_ )e(

_________؟153�مر�بہ )f(

�ا�یک لا�کھ بنا�نے کے لیے کتنے ہز�ا�ر د�ر�کا�ر ہیں ؟ )g	

کو گئے�عد�د  د�یے  نیچے  ہے�۔  بٹن  ا�یک  صر�ف  10+�کا  کا�ر�میں  �س�ی�ج 
�
�  
�
� )Tedious Tens( د�ہا�ئی  د�ہا�ئی�د�بنگ  �د�بنگ  .2

�د�کھا�نے کے لیے ا�سے کتنی مربہ د�با�نا ہو�گا :

پاّچ سو�؟�_�_�_�_�_�_�_�_�_�_�_ )a(

780�؟ ___________ )b(

1000�؟�_�_�_�_�_�_�_�_�_�_ )c(

3700�؟ _�_�_�_�_�_�_�_�_�_ )d(

10,000�؟�_�_�_�_�_�_�_�_�_ )e(

�ا�یک لا�کھ�؟�_�_�_�_�_�_�_�_�_ )f(

________؟435 مر�بہ )g(

�نو�ٹ  بر�ا�ئے ا�سا�تذ�ہ :  �نو�ٹ  بر�ا�ئے ا�سا�تذ�ہ :  �طلبا�کو ا�ن حقا�ئق کے ما�بین ر�بط پید�ا کر�نے کی تر�غیب د�یجیے ۔�مثا�ل کے طو�ر پر�، کیا چنتا منی کی پو�ر�ی آ�با�د�ی ا�یڈم میں
�سما سکتی ہے ؟�کیا ہم ا�س میں38 لوٹر�ا�سی لمبی قطا�ر کا تصو�ر کر سکتے ہیں جس میں ا�یک لا�کھ لو�گ ا�یک د�و�سر�ے کے آ�گے پیچھے بیٹھے ہو�ں�؟
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100+�کا صر�ف ا�یک بٹن ہے�۔�نیچے د�یے گئے �س�ی�ج کا�ر�میں 
�
�)Handy Hundreds(شا�ند�ا�ر�سیکڑ�ے�شا�ند�ا�ر�سیکڑ�ے� .3

�ا�عد�ا�د کو د�کھا�نے کے لیے�کتنی مربہ ا�س بٹن کو د�با�نا ہو�گا:

�چا�ر سو�؟�_�_�_�_�_�_�_�مر�بہ )a(

3,700�؟ _�_�_�_�_�_�_�_�_�_ )b(

10,000�؟�_�_�_�_�_�_�_�_�_ )c(

�تر�پن ہز�ا�ر ؟�_�_�_�_�_�_�_�_�_�_ )d(

90,000 ؟_________  )e(

)f(   )97,600 ؟__________

1,00,000�؟�_�_�_�_�_�_�_�_�_ )g(

)h( ________؟582�مر�بہ

)i( د�س ہز�ا�ر حا�صل کر�نے کے لیے کتنے سیکڑ�و�ں کی ضر�و�ر�ت ہے ؟

�ا�یک لا�کھ حا�صل کر�نے کے لیے کتنے سیکڑ�و�ں کی ضر�و�ر�ت ہے ؟   )j(

کا�ر نہیں د�کھا سکتا�لیکن میں �س�ی�ج
�
کا�ر کہتا ہے ،’’�کچھ ا�عد�ا�د ا�یسے ہیں و�د�بنگ د�ہا�ئی � �س�ی�ج

�
�شا�ند�ا�ر�سیکڑ�ے �  )k(

یے ا�و�ر د�ر�یا�فت کیجیے ۔ �چ� �د�کھا سکتا ہو�ں ‘‘�کیا یہ بیا�ن د�ر�ست ہے ؟�سو

�س�ی�ج کا�ر ہے ا�س میں د�ر�ج ذ�یل بٹن ہیں :
�
�چا�لا�ک چٹّی  �چا�لا�ک چٹّی  �ا�یک ا�لگ قسم کا � .4

+1, +10, +100, +1000, +10000, +100000 +1000000

�ا�س کے پاّ�س ہمیشہ کا�م کر�نے کے کئی طر�یقے ہو�تے ہیں ۔”�ا�یسا کیسے ؟“ آ�پ پو�چھ   

ا�و�ر1+ 10+�کو�بتّیس مربہ  �سکتے ہیں ۔ عد�د321 حا�صل کر�نے کے لیے�یہ 

+100 پھر�یہ  یا  ؟  ہو�گا  حا�صل   321 ا�سے  ۔�کیا  ہے  د�با�تا  مربہ  �کو�ا�یک 

�کو�د�و مربہ ، 10+ کو با�ر�ہ مربہ ا�و�ر1+ کو ا�یک مربہ د�با سکتا ہے ۔

5072  حا�صل کر�نے کے کئی طر�یقو�ں میں سے د�وند�رہ ذ�یل ہیں:   .5

)a( )50×100( + )7×10( + )2×1( = 5072

)b( )3×1000( + )20×100( + )72×1( = 5072

5072  حا�صل کر�نے کے لیے مختلف طر�یقہ تلا�ش کیجیے ا�و�ر ا�س کی حسا�بی عبا�ر�ت لکھیے�۔

�معلو�م کیجیے
�نیچے د�یے ہو�ئے�ہر�عد�د�کے لیے بٹن د�با�نے کے�طر�یقۂ کا�ر کے  ذ�ر�یعے نمبر حا�صل کر�نے

�یے ۔
ن
پّب� �کی م ا�ز م  د�و مختلف حسا�بی عبا�ر�تیں لکھیے�۔�چٹی کی طر�ح سوچیے ا�و�ر چا�لا�ک

5072�بٹن

+10,00,000

+1,00,000

+10,000

+1,000 3

+100 5020

+107

+1272
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کے بڑے اعداد س پاس 
آ
ہمارےا

)a( 8300
)b( 40629
)c( 56354
)d( 66666
)e( 367813

— �چا�لا�ک چٹّی )�چا�لا�ک چٹّی )Creative chitti((�کےپاّ�س آ�پ کے لیے�کچھ سو�ا�لا�ت ہیں 

�آ�پ کو ٹھیک 30�مربہ بٹن د�با�نا ہے�۔3�–�ہند�سو�ں و�ا�لا سب سے بڑ�ا عد�د کیا ہے و آ�پ حل کر�سکتے ہیں�؟ 3–  )a(

�ہند�سو�ں و�ا�لا سب سے چھو�ٹا عد�د کیا ہےو آ�پ حل کر�سکتے ہیں ؟

25�مر�بہ بٹن د�با کر997 حا�صل کیا جا سکتا ہے ۔�یا آ�پ کسی ا�و�ر تعد�ا�د میں بٹن د�با کر997�حا�صل کر سکتے ہیں ؟ )b(

�خو�ب سو�چ کر آ�پ ا�س طر�ح کے سو�ا�ل بنا�ئیے ا�و�ر ا�پنے ہم جما�عتو�ں سے پو�چھ کر

�ا�نھیں چیلنج کیجیے�۔

�س�ی�ج کا�ر ہے�۔ ا�س
�
ی)Systematic Sippy( ا�یک مختلف قسم کا � ی�منظم س��ّ �منظم س��ّ

�میں د�رہ ذ�یل بٹن ہیں :

 +1+10,+100, +1000, +10000,+100000

�یہ چا�ہتا ہے کہ ا�سے ا�ستعما�ل کر�تے ہو�ئےم سےم بٹن د�با�ئے جا�ئیں�۔

5072  	((�کیسے حا�صل کر سکتے ہیں ؟ ))	  ہمم سےم بٹن د�با کر ا�عد�ا�د8300

د�یے د�با�نے ہو�ں گے تا�کہ جد�و�ل میں  �معلو�م کیجیے کہ کو�ن سے بٹن کتنی مربہ 

�گئے�مطلو�بہ ا�عد�ا�د حا�صل ہو سکیں ۔ مقصد ہےم سےم بٹن د�با�ئے جا�ئیں ۔

�یہا�ں ا�یک طر�یقہ ہے جس سے 5072 حا�صل کیا جا سکتا ہے�۔ ا�س طر�یقے میں مجمو�عی

�طو�ر پر 23 مربہ بٹن د�با�یا جا�تا ہے ۔

د�با کر حا�صل کیا 23 سےم مر�بہ بٹن  5072 کو  ا�و�ر طر�یقہ ہے جس سے  �کیا کو�ئی 

�جا�سکے ؟ ا�س کی حسا�بی عبا�ر�ت لکھیے ۔

�معلو�م کیجیے

ھلی مشق میں د�یے�گئے  �ا�عد�ا�د کے لیے معلو�م کیجیے کہ م سے م بٹن د�با کر ہر عد�د کو .1

�کیسے حا�صل کیا جا سکتا ہے ا�و�ر�ا�ن کی حسا�بی عبا�ر�ت لکھیے�۔

�آ�پ کو ہر عد�د ا�و�ر ا�س کے م سے م  �بٹن د�با�نے کی تعد�ا�د کے د�ر�میا�ن کو�ئی تعلق نظر آ�تا ہے �؟.2

�یے�ا�یسا کیو�ں ہے�؟.3 �آ�پ غو�ر کر�یں توم سےمبٹن د�با�نے میں ہند�و�ستا�نی مقا�می قد�ر�ی نظا�م بھی جھلکتا ہے ۔ سو�چ

5072�بٹن

+10,00,000

+1,00,000

+10,000

+1,000 5 

+100 0

+106

+112

�ر�یا�ضی  
�با�ت چیت

 ! نین  مہرتاا
ے

ائے پڑا
ن نہ  بٹنڑ ر دہ تاا ز تاا

: ئٹنا دتاا
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�ا�گر ہم د�س مر�بہ10,00,000+�کے�بٹن د�با�تے ہیں تو�کیا ہو�گا ؟ کو�ن سا عد�د آ�ئے�گا�؟�ا�س میں کتنے صفر ہو�ں گے ؟ 
�ا�سے ہم کیا نا�م د�یں گے�؟�یہ 100 لا�کھ ہو�گا جسے ا�یککر�و�ڑکر�و�ڑبھی کہا جا�تا ہے�۔1�کر�و�ڑ 1,00,00,000 ا�یسے�لکھا جا�تا

�ہے�—  ا�س میں 1 کے بعد سا�ت صفر ہو�تے ہیں�۔

1.3�کر�و�ڑ�و�ں ا�و�ر صر�ف کر�و�ڑ�و�ں کی با�تیں!
�د�ر�ج ذ�یل جد�و�ل میں کچھ ا�عد�ا�د ہند�ستا�نی مقا�می قد�ر�ی نظا�م ا�و�ر�کچھ ا�مر�یکی مقا�می قد�ر�ی نظا�م )�بین ا�لا�قو�ا�می مقا�می قد�ر�ی

�نظا�م (�کے مطا�بق د یے�گئے ہیں�۔ د�و�نو�ں نظا�مو�ں میں ا�عد�ا�د کو ا�لفا�ظ میں لکھنے ا�و�ر سکتہ لگا�نے�کے طر�یقے کا�مشا ہد�ہ کیجیے�۔

�ا�مر�یکی عد�د�ی نظا�م  �ہند�و�ستا�نی عد�د�ی نظا�م

�ا�یک ہز�ا�ر1,000�ا�یک ہز�ا�ر1,000

�د�س ہز�ا�ر10,000�د�س ہز�ا�ر10,000

�سو ہز�ا�ر100,000�ا�یک لا�کھ1,00,000

�ا�یک ملین1,000,000�د�س لا�کھ10,00,000

�د�س ملین10,000,000�ا�یک کر�و�ڑ1,00,00,000
�سو ملین  100,000,000�د�س کر�و�ڑ10,00,00,000
�ا�یک بلین1,000,000,000�ا�یک ا�ر�ب یا سو کر�و�ڑ1,00,00,00,000

�ہند�سو�ں کو ...2-2-2-3�کی تر�تیب میں د�ا�ئیں سے با�ئیں )�ہز�ا�ر�، لا�کھ ، کر�و�ڑ و�غیر�ہ ( �نو�ٹ کیجیے�کہ ہند�ستا�نی نظا�م میں سکتہ
�کے حسا�ب سے لگا�ئے جا�تے ہیں�۔ ا�مر�یکی نظا�م میں سکتہ کی تر�تیب ا�س طر�ح  ...3-3-3-3 ہے�۔�ہر تین ہند�سو�ں کے بعد

�د�ا�ئیں سے با�ئیں )�ہز�ا�ر�، ملین ، بلین ، و�غیر�ہ ( ۔
ا�ستعما�ل   ا�و�ر میا�نما�ر میں بھی ہند�و�ستا�نی نظا�م ہی  ا�فغا�نستا�ن  �بھو�ٹا�ن�، نیپا�ل�، سر�ی لنکا�، پاّ�کستا�ن�، بنگلہ د�یش�، ما�لد�یپ�، 
�ہو�تا ہے�۔�لا�کھ ا�و�ر کر�و�ڑ سنسکر�ت کے ا�لفا�ظلکش	लक्ष ( ا�و�ر کو�ی )�कोोटि( سے آ�ئے ہیں�۔ ا�مر�یکی نظا�م بھی کئی مما�لک

�میں ا�ستعما�ل ہو�تا ہے�۔
�ا�یک لا�کھ ا�و�ر ا�یک کر�و�ڑ میں صفر کی تعد�ا�د کا مشا�ہد�ہ کیجیے�۔

1�لا�کھ کو ہند�سو�ں میں لکھیں تو 1 کے بعد 5�صفر ہو�تے ہیں ۔
�ا�یک کر�و�ڑ کو ہند�سو�ں میں لکھیں تو 1�کے بعد 7�صفر ہو�تے ہیں ۔

�ا�یک لا�کھ ا�یک ہز�ا�ر کا سو گنا ہے ، ا�یک کر�و�ڑ ا�یک لا�کھ کا سو گنا ہے ۔ ا�و�ر ا�یک ا�ر�ب ا�یک کر�و�ڑ کا سو گنا ہو�تا ہے ۔)�یعنی

�سو�ہز�ا�ر1�لا�کھ ہے�، 100�لا�کھ 1�کر�و�ڑ ہے�ا�و�ر 100�کر�و�ڑ 1�ا�ر�ب ہے (�۔

 ا�یک ہز�ا�ر لا�کھ میں کتنے صفر ہو�تے ہیں ؟�_�_�_
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ہمارےا

 سو ہز�ا�ر میں کتنے صفر ہو�تے ہیں ؟�_�_�_
�عد�د 9876501234 کو سکتہ لگا کر آ�سا�نی سے پڑ�ھا جا سکتا ہے :

	)aلا�کھ� �لا�کھ1�ہز�ا�ر234�یا987�کر�و�ڑ65 87�کر�و�ڑ65 �ا�ر�ب   9 ←9,87,65,01,234
1�ہز�ا�ر 234 )�ہند�و�ستا�نی عد�د�ی نظا�م میں a�۔

	) a۔�a ا�مر�یکی عد�د�ی نظا�م میں�( 9�بلین876�ملین501�ہز�ا�ر 234 ←9,876,501,234

�معلو�م کیجیے

�د�ر�ج ذ�یلا�عد�ا�د کو ہند�و�ستا�نیمقا�می قد�ر�ی نظا�م کے مطا�بقپڑیے ا�و�ر�ہند�و�ستا�نی و ا�مر�یکی عد�د�ی نظا�م کے مطا�بق ا�ن کو .1
�لفظو�ں میں لکھیے:

)a( 4050678 )b( 48121620
)c( 20022002 )d( 246813579
)e( 345000543 )f( 1020304050

2.  ند�رہ ذ�یل ا�عد�ا�د کو ہند�ستا�نی مقا�می قد�ر�ی نظا�م کے مطا�بق ہند�سو�ں میں لکھیے :
�ا�یک کر�و�ڑ ا�یک لا�کھ ا�یک ہز�ا�ر د�س )a(

�ا�یک بلین ا�یک ملین ا�یک ہز�ا�ر ا�یک )b(

�د�س کر�و�ڑ بیس لا�کھ تیس ہز�ا�ر چا�لیس   )c(

�نو بلین ا�سّی ملین سا�ت سو ہز�ا�ر چھ سو )d(

3.  مو�ا�ز�نہ کیجیے ا�و�ر’�>‘�، ’�<‘ یا’=‘ کا  ا�ستعما�ل کیجیے :
30 ہز�ا�ر _�_�_�_3�لا�کھ )a(

500 لا�کھ�_�_�_�_5�ملین )b(
800 ہز�ا�ر _�_�_�_8�ملین )c(

640�کر�و�ڑ _�_�_�_60�ملین )d(

�ہم بعد کے د�ر�جا�ت میں ا�س سے بڑ�ے ا�عد�ا�د کے با�ر�ے میں جا�نیں گے ۔

)Exact and Approximate Values(1.4�قطعی د�ر�ست ا�و�ر�تخمینی قد�ر�یں

�کتا�ب میلہ د�یکھنے
�ا�یک لا�کھ لو�گ گئے

�ا�و�ہ  ،�ا تنے
�سا�ر�ے لو�گ!

�ا�گر میں نہیں جا�تا تو و�ہ لکھتے
 ”�گز�شتہ ہفتے 99,999  لوو�ں
�نے کتا�ب میلے میں شر�کت کی�۔‘‘

               ر�و�ز�نا�مہ    خبر�یں

�گذ�شتہ ہفتے کتا�ب میلے میں1 لا�کھ لو�گ آ�ئے�۔
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�ا�س گفتگو�کے با�ر�ے میں آ�پ کا کیا خیا�ل ہے�؟ کیا�آ�پ نے ا�سی سر خیا�ں یا بیا�نا�ت پڑ�ے�یا سنے ہیں ؟

پر طو�ر  کے  ۔�مثا�ل  ہو�تا�ہے  کا�فی  ینہ)�ا�ند�ا�ز�ہ(  ا�یک  صر�ف  ہے  ہو�تی  نہیں  ضر�و�ر�ت  کی  ا�عد�ا�د  د�ر�ست  قطعی   ، �ا�کثر 

2011�کی مر�د�م شما�ر�ی کے مطا�بق چنتا منی قصبے کی آ�با�د�ی76,068 ہے�۔ ا�س کے بجا�ئے یہ کہنا کہ آ�با�د�ی تقر�یبا75000ً

�ہے تو یہینہ لگا�نے کے لیے�کا�فی ہے کہ تعد�ا�د کتنی بڑ�ی ہے ۔

بڑ�ھا�نے کا ۔)�ا�و�پر کی طر�ف  د�ر�ست ہو�تا ہے   )Round up( بڑ�ھا�نا بڑ�ھا�ناا�و�پر کی طر�ف  ا�و�پر کی طر�ف  ا�عد�ا�د کو  حا�لا�ت میں  �کچھ 

�مطلب ہے کہ تخمینے و�ا�لا عد�د ا�صل عد�د سے ز�یا�د�ہ ہے�۔( مثا�ل کے طو�ر پر ، ا�گر کسی ا�سکو�ل میں طلبا�، ا�سا�تذ�ہ ا�و�ر عملہ سمیت کل

732 ا�فر�ا�د ہیں�،�تو پر�نسپل 700 مٹھا�ئیو�ں کے بجا�ئے 750 مٹھا�ئیا�ں منگو�ا سکتا ہے ۔

کا گھٹا�نے  طر�ف  کی  )�نیچے  ہے�۔  ہو�تا  )Round down(�بہتر  گھٹا�نا طر�ف  کی  گھٹا�نا�نیچے  طر�ف  کی  کو�نیچے  ا�عد�ا�د  میں  حا�لا�ت  �کچھ 

�مطلب ہے�کہ تخمینے و�ا�لا عد�د ا�صل عد�د سے م ہے ۔( مثا�ل کے طو�ر پر�، ا�گر کسی چیز کی قیمت 470₹�ہے تو د�کا�ن د�ا�ر یہ کہنے

₹�ہے�، و�ہ یہ کہہ سکتا ہے کہ یہ تقر�یباً 450₹ کی ہو�گی ۔ �کے بجا�ئے کہ ا�س کی قیمت تقر�یباً 500

بڑ�ھا�نا    بڑ�ھا�نا)((�نیچے کی طر�ف  ا�و�پر کی طر�ف   ))( با�ر�ے میں بتا�ئیے جہا�ں منا�سب ہو�گا  حا�لا�ت کے  ا�ن  ا�و�ر  سوچیے 

	((  ا�و�پر�یا نیچے د�و�نو�ں میں سے کسی ا�یک طر�ف  بڑ�ھا�نا ٹھیک ہو�گا  )((  جب قطعی د�ر�ست ا�عد�ا�د کی ضر�و�ر�ت ہو�۔

�ج��ی ، فو�ن کر کے پتہ کیجیے کہ طو�فا�ن

�ا�یکسپر�یس  و�ت پر�آ�ر�ہی  ہے یا نہیں�؟  

�فو�ن نمبر�فو�ن نمبر
�پو�لیس100 یا112

�فو�جِ ا�طفا�ئیہ )�آ�گ بجھا�ئو�عملہ(101
�ہنگا�می طبّی ا�مد�ا�د گا�ڑ�ی )�ا�یمبو�لینس(102

�قد�ر�تی آ�فا�ت کی صو�ر�ت میںبند�و�بست کر�نے
�و�ا�لے108

�قو�می ہنگا�می حا�لت )�نیشنل ا�یمر�جنسی ( نمبر112
�ر�یلو�ے پو�چھ تا�چھ139

�آ�پ نے کس نمبر
�پر فو�ن کیا ہے ؟  

�د�ر ا�صل ،�میں نے�تخمینی سیکڑ�ے
�و�ا�لے نمبر�پر فو�ن لگا�یا ! میر�ے
�ا�ستا�د نے بتا�یا تھا کہ ز�یا�د�ہ تر�قا�بل
�لو�گ نمبر کو ینہ سے ا�ستعما�ل

�کر�تے ہیں

�ڈِ�نگ
�ڈ�و�نگ!
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کے بڑے اعداد س پاس 
آ
ہمارےا

�قر�یب تر�ین پڑ�و�سی ا�عد�ا�د
یا�کر�و�ڑ�کے قر�یب تر کو�ن سا ہے ۔ مثا�ل کے لا�کھ  ہز�ا�ر�،  ا�ن میں  جا�ننا سو�د ند ہو�تا ہے کہ  ا�عد�ا�د کے تعلق سے یہ  �بڑ�ے 

�طو�ر�پر�،�عد�د 6,72,85,183 کے قر�یب تر�ین پڑ�و�سی ا�عد�ا�د�نیچے جد�و�ل میں د�کھا�ئے گئے ہیں�۔

6,72,85,000�قر�یب تر�ین ہز�ا�ر

6,72,90,000�قر�یب تر�ین د�س  ہز�ا�ر

6,73,00,000�قر�یب تر�ین  لا�کھ

6,70,00,000�قر�یب تر�ین د�س  لا�کھ  

7,00,00,000�قر�یب تر�ین کر�و�ڑ

�ا�سی طر�ح�، ا�ن ا�عد�ا�د کےپاّچ قر�یب تر�ین پڑ�و�سی لکھیے:
)a( 3,87,69,957
)b( 29,05,32,481

و�ہ عد�د کیا ہو�سکتا ہے ؟ 5,00,00,000 ہیں�۔  ا�یک عد�د ہے جس کے�تما�م پاّچ قر�یب تر�ین پڑ�و�سی  �میر�ے پاّ�س 

�ا�یسے کتنے ا�عد�ا�د ہو سکتے ہیں ؟

�ر�و�کسی ا�و�ر ا یسٹو سا�د�ہ عبا�ر�ا�ت کی قد�ر کاینہ لگا ر�ہے ہیں ۔

4,63,128 + 4,19,682 .1

�ر�و�کسی  :”�حا�صل جمع تقر�یباً 8,00,000 کے قر�یب ہے ا�و�ر8,00,000 سے ز�یا�د�ہ ہے ۔‘‘

�ا�یسٹو:  ” حا�صل جمع 9,00,000 کے قر�یب ہے ا�و�ر9,00,000 سےم ہے ۔‘‘

�کیا یہ ا�ند�ا�ز�ے د�ر�ست ہیں ؟ کس کا ا�ند�ا�ز�ہ حا�صل جمع کے قر�یب ہے ؟ )a(

�کیا حا�صل جمع 8,50,000�سے ز�یا�د�ہ ہو گا یام ؟ آ�پ کو ا�یسا کیو�ں لگتا ہے ؟ )b(

�کیا حا�صل جمع 8,83,128�سے ز�یا�د�ہ ہو گا یام ؟ آ�پ کو ا�یسا کیو�ں لگتا ہے ؟ )c(

4,19,682 + 4,63,128�کی قطعی د�ر�ست قد�ر =�_�_�_�_�_�_�_�_�_�_�ہے�۔ )d(

14,63,128 – 4,90,020 .2

�ر�و�کسی:  ” فر�ق تقر�یباًً 10,00,000�کے قر�یب ہے ا�و�ر 10,00,000 سےم ہے ۔‘‘

�ا�یسٹو :” فر�ق تقر�یباً 9,00,000  کے قر�یب ہے ا�و�ر 9,00,000 سے ز�یا�د�ہ ہے ۔‘‘

�کیا یہ تخمینے�د�ر�ست ہیں ؟ کس کاینہ فر�ق کے ز�یا�د�ہ قر�یب ہے ؟ )a(

�کیا فر�ق 9,50,000�سے ز�یا�د�ہ ہو گا یام ؟ آ�پ کو ا�یسا کیو�ں لگتا ہے ؟ )b(

�ر�یا�ضی  
�با�ت چیت
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�کیا فر�ق 9,63,128�سے ز�یا�د�ہ ہو گا یام ؟ آ�پ کو ا�یسا کیو�ں لگتا ہے ؟ )c(

4,90,020 – 14,63,128�کی قطعی د�ر�ست قد�ر =�_�_�_�_�_�_�_�_�_�_ ہے )d(

�شہر�و�ں کی آ�با�د�ی
ند�رہ ذ�یل جد�و�ل میں کچھ ہند�و�ستا�نی شہر�و�ں کی آ�با�د�ی کا مشا�ہد�ہ کیجیے�۔

�آ�با�د�ی )2001(�آ�با�د�ی )2011(�شہر�د�ر�ہ

1,24,42,3731,19,78,450�ممبئی1

1,10,07,83598,79,172�نئی د�ہلی2

گل�و�ر�و3
ن
ی� ج� 84,25,97043,01,326پّ

68,09,97036,37,483�حید�ر آ�با�د4

55,70,58535,20,085�ا�مد آ�با�د5

46,81,08743,43,645�چنئی6

44,86,67945,72,876�کلکتہ7

44,67,79724,33,835�سو�ر�ت8

35,52,37116,90,000�و�ڈ�و�د�ر�ا9

31,15,43125,38,473�پُو�نے10

30,46,16323,22,575�جے پو�ر11

28,15,60121,85,927�لکھنؤ12

27,67,03125,51,337�کا�ن پو�ر13

24,05,66520,52,066�نا�گ پو�ر14

چھ�یے جیسے ” ا�گر�حا�صل جمع8,50,000 سے م ہو�تو ا�عد�ا�د کیا ہو سکتے ہیں�؟“
�
�ا�سا�تذ�ہ کے لیے نو�ٹ :  �ا�سا�تذ�ہ کے لیے نو�ٹ :   طلبا�سے�ا�س طر�ح کے�سو�ا�لا�ت پو
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19,60,63114,74,968�ا�ند�و�ر15

18,18,87212,62,551�تھا�نے16

17,98,21814,37,354�بھو�پاّ�ل17

17,28,12813,45,938�و�شا�کھا پٹنم18

��ر�ی- چنچو�ا�ڑ19 مّتّ ِ��17,27,69210,12,472

16,84,22213,66,444�پٹنہ20

�جد�و�ل میں د�ی ہو�ئی معلو�ما�ت کی ر�و�شنی میںند�رہ ذ�یل سو�ا�لا�ت کا ا�ند�ا�ز�ہ  لگا کرو�ا�ب د�یجیے:

�آ�پ کا ا�س ڈ�ا�ٹا�کے با�ر�ے�میں عمو�می مشا�ہد�ہ کیا ہے�؟ لا�س کو بتائے�۔.1

�ا�و�پر د�یے گئے  �جد�و�ل کے لیے منا�سب عنو�ا�ن کیا ہے �؟ .2

�میں پُو�نے�کی آ�با�د�ی کتنی ھی �؟ 2001�کے مقالے میں تقر�یباً �ا�س میں کتنا ااہ ہو�ا �؟.3 2011

�کےد�ر�میا�ن کس شہر کی آ�با�د�ی میں سب سے ز�یا�د�ہ ااہ ہو�ا �؟.4 2001 �ا�و�ر 2011

�کیا�ا�یسے شہر ہیں جن کی آ�با�د�ی تقر�یباً�د�ونی ہو�گئی�؟�و�ہ کو�ن سے ہیں �؟ .5

یں پٹنہ کی آ�با�د�ی کو کس عد�د سے ضر�ب دنا چا�ہیے تا�کہ و�ہ عد�د�یا آ�با�د�ی کی تعد�ا�د مل سکے و ممبئی کیآ�با�د�ی کے قر�یب.6

�تر�ین ہو�۔

1.5 حا�صل ضر�ب میں پیٹر�ن
�ر�و�کسی ا�و�ر ا�یسٹو ضر�ب کے سا�ھ کھیل ر�ہے ہیں و�ہ کسی عد�د کو10,100,1000�و�غیر�ہ سے ضر�ب کر�نے�کی ا�یک د�ل چسپ

�تکنیک کا  مشا�ہد�ہ کر ر�ہے ہیں ۔

)A Multiplication Shortcut( �ضر�ب کا�شا�ر�ٹٹ طر�یقہ
�ر�و�کسی نے5×116 کو�ا�س طر�ح حل کیا :

116 × 5 = 116 × 10
2

  = 58 × 10

  = 580

58
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�ا�یسٹو نے 25×824 کو ا�س طر�ح حل کیا :
206

824 × 25 = 824 × 100
4

   = 20600

�ضر�ب ا�و�ر تقسیم کے معنی کو پو�ر�ی طر�ح سمجھتے ہو�ئے ، کیا آ�پ بتا سکتے ہیں کہ ا�یسا کیو�ں ہے کہ کسی عد�د کو 5 سے ضر�ب د�نا�ا�یسا

�ہی ہے جیسا  2 سے�تقسیم کر�کے 10 سے ضر�ب د�نا�؟

�معلو�م کیجیے

�ا�ن حا�صل ضر�ب کا تیز�ی سے حسا�ب لگا�نے کے طر�یقے تلا�ش کیجیے:.1
)a( 2 × 1768 × 50      
)b( 72 × 125 [1000 = 125::�ا�شا�ر�ہ�ا�شا�ر�ہ

8  ]
)c( 125 × 40 × 8 × 25

�ا�ن حا�صل ضر�ب کا تیز�ی سے حسا�ب لگا�ئیے�۔.4

)a( 25 × 12 = _____________

)b( 25 × 240 = _____________

)c( 250 × 120 = _____________

)d( 2500 × 12 =_____________

)e( ______×______= 120000000

�حا�صل ضر�ب کتنا لمبا ہے ؟
�ذ�یل کے ہر خا�نے میں د�یے گئے ضر�ب کے حا�صل ضر�ب د�ل چسپ ا�عد�ا�د کو ظا�ہر کر�تے ہیں ۔�ا�ن کا جا�ئز�ہ لیجیے تا�کہ ا�ن کے

�پیٹر�ن کا ا�ند�ا�ز�ہ ہو سکے�۔�مشا�ہد�ہ کی بنیا�د�پر�ضر�ب کے عمل کو آ�گے بڑ�ھا�ئیے�۔

66 × 61 =
666 × 661 =
6666 × 6661 =

11 × 11 =
111 × 111 =
1111 × 1111 =

101 × 101 =
102 × 102 =
103 × 103 =

3 × 5 =
33 × 35 =
333 × 335 =

�ر�یا�ضی  
�با�ت چیت
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�ضر�ب کیے جا�نے و�ا�لے د�و�ا�عد�ا�د�، ا�ن کے ہند�سو�ں ا�و�ر�حا�صل ضر�ب کے ہند�سو�ں کا مشا�ہد�ہ کیجیے�۔ کیا ا�ن ا�عد�ا�د کے ہند�سو�ں

�کی تعد�ا�د ا�و�ر ا�ن کے حا�صل ضر�ب کے�ہند�سو�ں کی تعد�ا�د کے د�ر�میا�ن کو�ئی تعلق ہے ؟

 ر�و�کسی کا کہنا ہے کہ 2 ہند�سو�ں و�ا�لے�د�و ا�عد�ا�د کا حا�صل ضر�ب3 یا 4 ہند�سو�ں و�ا�لا عد�د�ہی ہو سکتا ہے ۔ کیا و�ہ صحیح ہے ؟

�کیایں یہ معلو�م کر�نے کے لیے�کہ ر�و�کسی کا د�عو�یٰ د�ر�ست ہے یا نہیں ، تما�م ممکنہ2 ہند�سو�ں و�ا�لے د�و ا�عد�ا�د کو ضر�ب کر�کے

�د�یکھنا چا�ہیے ۔�یا یہ معلو�م کر�نے کا کو�ئی ا�و�ر بہتر�ین طر�یقہ ہے ؟

و�ا�لے د�و ہند�سو�ں  ا�پنی منطق یو�ں سمجھا�تی ہے :” ہم یہ جا�ننا چا�ہتے ہیں کہ  �و�ہ 

ا�عد�ا�د کے حا�صل ضر�ب میں کتنے ہند�سے ہو�ں گے ؟ سب سے چھو�ٹے�ا�یسے �د�و 

حا�صل ضر�ب تما�م  تا�کہ  لیا  جا�ننے کے لیے میں نے10×10  �حا�صل ضر�ب کو 

100 سے ز�یا�د�ہ ہو�ں ۔

ا�یسے حا�صل ضر�ب کو جا�ننے کے لیے میں نے �ا�سی طر�ح سب سے�بڑ�ے 

)100×100(�تو   کیا  ضر�ب  و�ا�لے�د�و�ا�عد�ا�د�کو  3�ہند�سو�ں  چھو�ٹے  سے  �سب 

10,000 حا�صل ہو�ا ؛ ا�س لیے�تما�م 2�ہند�سو�ں و�ا�لے د�و ا�عد�ا�د کا حا�صل ضر�ب  10,000 سےم ہو�گا�۔“

�کیا ا�یک 3 ہند�سو�ں و�ا�لے عد�د کو د�و�سر�ے 3 ہند�سو�ں و�ا�لے عد�د�سے ضر�ب کر�نے پر 4 ہند�سو�ں کا  عد�د�مل سکتا ہے ؟

 کیا ا�یک4 ہند�سو�ں و�ا�لے عد�د کو 2 ہند�سو�ں و�ا�لے عد�د�سے ضر�ب کر�نے پر 5 ہند�سو�ں کا  عد�د مل سکتا ہے ؟

پیٹر�ن    یہ  کیا  کہ  د�یکھیے  ؟  ہے  آ�تا  نظر  پیٹر�ن  کو�ئی  کو  آ�پ  کیا  کیجیے�۔  مشا�ہد�ہ  کا  بیا�نا�ت  کے  ضر�ب  د�یے�ہو�ئے  میں  �ذ�یل 

�د�و�سر�ے ا�عد�ا�د کے لیے بھی ا�ستعما�ل ہو سکتے ہیں�۔

2 - ہند�سہ�یا1 - ہند�سہ=1 -�ہند�سہ×1 -�ہند�سہ

3 -�ہند�سہ�یا2 -�ہند�سہ=1 -�ہند�سہ×2 -�ہند�سہ

4  -�ہند�سہ�یا3 -�ہند�سہ=2 - ہند�سہ×2 -�ہند�سہ

6 - ہند�سہ�یا5 -�ہند�سہ=3 - ہند�سہ×3 -�ہند�سہ

�یا=5 - ہند�سہ×5 -�ہند�سہ

�یا=3 - ہند�سہ×8 -�ہند�سہ

�یا=13 -�ہند�سہ×12 -�ہند�سہ
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�بڑ�ے ا�عد�ا�د کے با�ر�ے میں د�ل چسپ حقا�ئق
چھُ�چے ہو�ئے ہیں ۔�حقا�ئق سے پر�د�ہ ا�ٹھا�نے کے لیے حا�صل ضر�ب یا�حا�صل

�
�بڑ�ے ا�عد�ا�د سے متعلق کچھ د�ل چسپ حقا�ئق نیچے 

�تقسیم کا حسا�ب لگا�ئیے�۔ جب آ�پ کو حا�صل ضر�ب یا�حا�صل تقسیم مل جا�ئے تو ہند�و�ستا�نی ا�و�ر ا�مر�یکی نظا�م کے مطا�بق ا�عد�ا�د کو

�پڑ�یے�۔ ہر عد�د کی د�ر�یا�فت کے بعد ا�س کے با�ر�ے میں ا�پنے ہم جما�عتو�ں کو�ا�پنے خیا�لا�ت ا�و�ر سو�ا�لا�ت بتا�ئے�۔

1250 × 380
______________

)Purandaradāsa(تنوں �کی تعد�ا�د ہے و�پُر�ا�ند�ر�د�ا�س  ر�و�ا�یتو�ں کے مطا�بق یہ ا�نکیرا
تنوں نے ا�ن کےکیرا ا�و�ر�مو�سیقا�ر تھے�۔  ا�یک گلو�کا�ر  و�ہ15�و�یں صد�ی کے  �نے تخلیق کیا�۔ 
ا�و�ر ا�نھو�ں نے کر�نا�ٹک مو�سیقی کی تد�ر�یس  د�یا�۔  �ا�و�ر�ر�و�حا�نیت کو فر�و�غ  بھک�ا ا�صلا�ح�، �سما�جی 

�سیکھنے کے طر�یقے کو منظّم کیا�، جس پر آ�ج بھی عمل کیا جا�تا ہے�۔

ر�ہے ز�ند�ہ  تک  سا�ل  کتنے  لیے�و�ہ  کے  بنا�نے  گا�نے  ز�یا�د�ہ  �ا�تنے 
�ہو�ں گے�؟ ا�نھو�ں نے کس عمر میں گا�نا بنا�نا شر�و�ع کیا ؟

�ا�گر�ا�نھو�ں نے4,75,000 �گا�نے بنا�ئے�تو�ا�س حسا�ب سے ا�نھو�ں
�نے ہر سا�ل کتنے گا�نے بنا�ئے�؟

2100 × 70,000 
_______________

�یہ ز�مین ا�و�ر سو�ر�ج کے د�ر�میا�ن کا فا�صلہلوٹر میں ا�ند�ا�ز�ے کے مطا�بق تحر�یر�کیا�گیا ہے�۔
�یہ فا�صلہ سا�ل بھر بد�لتا ر�ہتا ہے�۔ سب سے ز�یا�د�ہ فا�صلہ تقر�یباً 152 ملینلوٹر ہے ۔
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�ا�نھو�ں نے ز�مین ا�و�ر�سو�ر�ج کے د�ر�میا�ن فا�صلے
�کی پیما�ئش کیسے کی ہو�گی ؟

6400 × 62,500 
_________________

)Amazon river(�سے ہر سیکنڈ میں بحر د�ر�یا  ا�یمیز�و�ن  پاّ�نی کی ہے و  ا�س  ا�و�سط مقد�ا�ر لیٹر میں�،  �یہ 
�ا�و�قیا�نو�س) Atlantic Ocean( میں گِر�تا�ہے ۔

�بحر ا�و�قیا�نو�س میں د�ر�یا کا بہا�ؤ ا�تنا  ز�یا�د�ہ ہو�تا ہے کہ پینے کے قا�بل تا�ز�ہ میٹھا پاّ�نی کھلے سمند�ر میں 160
لوٹر کی د�و�ر ی تک بھی پاّ�یا جا�تا ہے�۔

�پہلے کی طر�ح  نیچے د�یے گئے�ا�عد�ا�د کو تقسیم کیجیے تا کہ د�ل چسپ حقا�ئق ظا�ہر ہو�ں�۔ جب آ�پ ہر عد�د کو معلو�م کر لیں تو

�ا�س کے با�ر�ے میں ا پنے خیا�لا�ت ا�و�ر سو�ا�لا�ت ا�پنے ہم جما�عت کو بتا�ئیں�۔

13,95,000 ÷ 150 
_________________

�یہ د�یا کے سب سے طو�یل یک طرہ ر�یل سفر کا فا�صلہ )�لوٹر میں(�ہے ۔ یہ ر�یل ر�و�س میں ما�سکو
)Moscow(�ا�و�ر�و�لا�د�و�و�ستو�ک )Vladivostok(�کے د�ر�میا�ن چلتی ہے�۔�ا�س سفر کا د�و�ر�ا�نیہ

)Dibrugarh(تقر�یبا7ً د�ن ہے�۔�ہند�و�ستا�ن میں ر�یل کا سب سے طو�یل ر�ا�ستہ آ�سا�م کے ڈ�بر�و گڑ�ھ�
�سے تمل نا�ڈ�و کے کنیا کما�ر�ی تک کا ہے ؛�یہ تقر�یباً 76 گھنٹے میں 4219لوٹر کا فا�صلہ طے کر�تی ہے ۔

�و�لا�د�و�و�ستو�ک

�ما�سکو
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10,50,00,000 ÷ 700
_________________

�با�لغ نیلی و�ہیل)Adult blue whales(�کا و�ز�ن مذ�کو�ر�ہ با�لالو�گر�ا�م سے�بھی ز�یا�د�ہ ہو سکتا ہے�۔�ا�یک
�نو مو�لو�د نیلی و�ہیل کا و�ز�ن تقر�یباً 2700لو�گر�ا�م ہو�تا ہے ،و کہ ا�یک با�لغ د�ر�یا�ئی گھو�ڑ�ے کے و�ز�ن کے
�بر�ا�بر ہے�۔ نیلی و�ہیل کے د�ل کا و�ز�ن تقر�یباً 700لو�گر�ا�م ہو�تا ہے ۔�نیلی و�ہیل کی ز�با�ن کا و�ز�ن ا�یک ہا�ھی
�کے بر�ا�بر ہو�تا ہے�۔ نیلی و�ہیل ر�و�ز�ا�نہ 3500لو�گر�ا�م تک چھو�ٹے سمند�ر�ی جا�ن د�ا�ر)Krill(�کھا سکتی

�و�سو�ر�س)Argentinosauras( �کے�و�ز�ن کے با�ر�ے  
ن
�ی�

�ٹ
ن
� �ہے�۔ سب سے بڑ�ے ز�مینی جا�نو�ر  ا�ر�ج

�میں قیا�س لگا�یا�جا�تا ہے کہ و�ہ  90,000لو�گر�ا�م  ر�ہا ہو�گا�۔

52,00,00,00,000 ÷ 130
_________________

�یہ سا�ل 2021 میں جمع  ہو�ئے�عا�لمی پلا�سٹک کچر�ے کا و�ز�ن ہے ،و کہ ٹن میں ہے�۔

�بڑ�ے ا�عد�ا�د کی حقیقت�بڑ�ے ا�عد�ا�د کی حقیقت
�ا�یک گر�ا�م صحتند مٹی میں تقر�یباً 100 ملین سے 1 بلین بیکٹیر�یا ا�و�ر1 لا�کھ سے10 لا�کھ پھپھو�ند�یا�ں ہو سکتی ہیں و�پو�د�و�ں کی نشو و نما ا�و�ر

�صحت کو�بڑ�ھا�تی ہیں ۔

�ا�س طر�ح کے بڑ�ے ا�عد�ا�د و�ا�لے حقا�ئق جس سے آ�پ و�ا�قف ہیں�، ا�ن کے با�ر�ے میں ا�پنے ہم جما�عت کو بتا�ئے�۔

1.6 کیا�آ�پ نے�کبھی سو�چا ...�؟
ا�س کے با�ر�ے میں غو�ر و فکر کر�تے�ہو�ئے  ا�ن کے  �ا�یسٹو�بڑ�ے عد�د کے د�ل چسپ حقا�ئق کو جا�ن کر حیر�ا�ن ہو�جا�تا ہے�۔ 

�د�ما�غ میں ا�یک ا�نو�کھا سو�ا�ل آ�تا ہے�۔’’ کیا ممبئی کی پو�ر�ی آ�با�د�ی کو ا�یک لا�کھ  بسو�ں میں بٹھا�یا جا سکتا ہے ؟‘‘

�آ�پ کا کیا خیا�ل ہے ؟

�ہم کیسے معلو�م کر سکتے ہیں ؟

�فر�ض کیجیے کہ ا�یک بس میں50 ا�فر�ا�د بیٹھ سکتے ہیں�۔�تو پھر1 لا�کھ بسو�ں میں1 لا�کھ×50 = 50  لا�کھ ا�فر�ا�د بیٹھ سکتے ہیں�۔
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ہمارےا

�ممبئی کی کل آ�با�د�ی  1�کر�و�ڑ24 لا�کھ سے ز�یا�د�ہ ہے ) جیسا کہ ہم یہ پہلے ا�یک جد�و�ل میں د�یکھ چکے ہیں (�ا�س لیے ممبئی کی

�پو�ر�ی آ�با�د�ی ا�یک لا�کھ بسو�ں میں نہیں بیٹھ سکتی ۔

5000 ا�یسے  2500�مسا�فر سو�ا�ر�تھے�۔ کیا ممبئی کی آ�با�د�ی کو  )RMSTitanic( جہا�ز میں تقر�یباً  ک 
ن
�ی�

�ٹ
ٹا�� ا�یس  �آ�ر ام 

�جہا�ز�و�ں میں بٹھا�یا جا سکتا ہے ؟

�ا�س ا�نو�کھے سو�ا�ل سے متا�ثر�ہو�کر ر�و�کسی نے سو�چا ”�ا�گر میں ر�و�ز�ا�نہ 100لوٹر سفر کر�و�ں�، تو کیا میں 10 سا�لو�ں

�میں چا�ند تک پہنچ سکتی ہو�ں ؟ ‘‘)�ز�مین ا�و�ر چا�ند کے�د�ر�میا�ن  3,84,400لوٹر کا فا�صلہ ہے�۔ (

�و�ہ ا�یک سا�ل میں کتنا سفر طے کر�ے گی ؟

�و�ہ د�س سا�ل میں کتنا سفر طے کر�ے گی ؟

�ا�ن حسا�با�ت کو�ا�گر مر�حلہ و�ا�ر�ا�نجا�م د�یا جا�ئے تو کیا یہ آ�سا ن نہیں ہو�گا�؟�آ�پ یہ طر�یقہ تما�م بڑ�ے حسا�با�ت کے لیے ا�ستعما�ل

�کر سکتے ہیں�۔

 معلو�م کیجیے کہ ا�گر آ�پ ر�و�ز�ا�نہ 1000لوٹر کا سفر طے کر�یں تو کیا ز�ند�گی بھر سفر کر�تے ر�ہنے کے بعد آ�پ سو�ر�ج تک

�پہنچ سکتے ہیں ؟ ) آ�پ نے گز�شتہ مشق میں ز�مین ا�و�ر سو�ر�ج کے د�ر�میا�ن کا فا�صلہ لکھا تھا ۔(

 معقو�ل ضر�و�ر�ی مفر�و�ا�ت کے ساھ د�ر�ج ذ�یل سو�ا�لو�ں کےو�ا�با�ت د�یجیے :

�ا�گر کسی کا�غذ کے ا�یک و�ر�ق کا  و�ز�ن5�گر�ا�م ہو تو�کیا آ�پ ا�یک ہی و�ت میں ا�یک لا�کھ کا�غذ کے ا�و�ر�ا�ق ا�ٹھا سکتے ہیں ؟ )a(

�ا�گر د�یا بھر میں ا�یک منٹ میں 250�بچے پید�ا ہو�تے ہو�ں تو کیا ا�یک د�ن میں 10�لا�کھ بچے پید�ا ہو�ں گے ؟ )b(

سِکّے گن �سکتے ہیں ؟ فر�ض کیجیے آ�پ ہر ا�یک سیکنڈ میں 1سکّّۂ گن �سکتے ہیں�۔ �کیا آ�پ ا�یک د�ن میں1�ملین  )c(

�یے ا�و�ر ا�پنے ہم جما�عتو�ں کو بتا�ئے�۔  ا�س طر�ح کے مز�ید د�ل چسپ سو�ا�لا�تسو�چ

�معلو�م کیجیے

ا�و�ر لکھیے .1 و�ا�لا ا�یک عد�د بنا�ئیے  0�سے9�تک کے سبھی ہند�سے صر�ف ا�یک مربہ ا�ستعما�ل کر�تے ہو�ئے10�ہند�سو�ں 

) و�ا�ضح ر�ہے کہ پہلا ہند سہ 0�نہیں ہو سکتا ( —
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)Multiple( 5�کا سب سے�بڑ�ا ضعف )a(

)Even number(سب سے چھو�ٹا جفت عد�د� )b(

Ten Lakh Thirty(10,30,285�کو ا�لفا�ظ میں لکھا جا�ئے تو�یہ بنتا ہے د�س لا�کھ تیس ہز�ا�ر�د�و�سو�پچا�سی   .2
Thousand Two Hundred Eighty Five( ،�جس میں ا�نگر�یز�ی کے 41 حر�و�ف ہیں ۔ ا�یسا7

�ہند�سو�ں و�ا�لا عد�د بنا�ئیے جس کو�ا�لفا�ظ میں لکھنے پر�سب سے ز�یا�د�ہ حر�و�ف ا�ستعما�ل ہو�ں�۔
�ا�یسا9 ہند�سو�ں و�ا�لا عد�د لکھیے جس کے کسی بھی د�و ہند�سو�ں کا تبا�د�لہ کر نے سے ا�یک بڑ�ا عد�د بنے�۔ ا�یسے کتنے ا�عد�ا�د�ہو�سکتے  ہیں ؟ .3

�عد�د12345123451234512345 میں سے کو�ئی بھی 10 ہند�سے کا�ٹ د�یجیے تا�کہ و عد�د با�قی بچے     .4

�و�ہ ممکنہ  حد تک سب سے  بڑ�ا ہو�۔

‘o’حر�ف ا�لفا�ظ’one‘�ا�و�ر’two‘�میں  ہیں�۔  آ�ئے  حر�ف  �ا�لفا�ظ’zero‘�ا�و�ر’one‘�میں’e‘�ا�و�ر’o‘�د�و�نو�ں  .5
�مشتر�ک ہے ا�و�ر’two‘ ا�و�ر’three‘ میں حر�ف’t‘ مشتر�ک ہے�۔ تو آ�پ کو کتنے عد�د�تک گنتی کر�نی ہو�گی تا�کہ

�آ�پ کو�ا�یسے�مسلسل د�و عد�د ملیں جس میں کو�ئی ا�نگر�یز�ی حر�ف مشتر�ک نہ ہو ۔
,...11 ,10 ,9 ,... ,4 ,3 ,2 ,1 تما�م ا�عد�ا�د�لکھتے جا ر�ہے ہیں تو د�سو�ا�ں ہند�سہ و آ�پ �فر�ض کیجیے کہ آ�پ   .6

�لکھیں گے و�ہ ’1‘ ا�و�ر گیا�ر�ہو�ا�ں ہند�سہ ’0‘ ہےو کہ عد�د 10�کا حصہ ہے ۔
	)a ہند سہ کیا ہو گا �؟�یہ کس نمبر پر�آ�ئے گا �؟�a1000th( ہز�ا�ر�و�ا�ں�

	) aکس نمبر پر د�س لاھو�ا�ں ہند سہ ہو گا �؟�

	) aمر�بہ ’5‘�ہند سہ کب لکھا ہو گا �؟�a5000th(آ�پ نے پاّ�چ ہز�ا�ر�و�یں�

‘�کے بٹن ہیں ۔�د�ر�ج ذ�یل ا�عد�ا�د کو حا�صل کر�نے کے لیے �س�ی�ج کا�ر میں صر�ف ’ 10,000+ ا�و�ر 100+
�
7.   ا�یک �

�کتنی با�ر کس بٹن کو د�با�نا پڑ�ے گا ،�ا�س کی و�ا�حت کر�نے و�ا�لی ا�یک حسا�بی عبا�ر�ت لکھیے :
)a( 20, 800
)b( 92,100
)c( 1, 20, 500
)d( 65,30, 000

)e( 70, 25,700

8.   کتنے لا�کھ سے ا�یک ا�ر�ب )billion( بنتا ہے�؟

�آ�پ کو�عد�د�ی کا�ر�ڈ کے د�و�سیٹ د�یے�گئے ہیں جن میں 1 سے 9 تک کی گنتی لکھی ہو�ئی ہے�۔�نیچے د�یے گئے ہر ڈ�بے .9
�میں ا�یک عد�د�ی کا�ر�ڈ ر�کھیے جس سے آ�پ کو د�و�نو�ں ا�عد�ا�د کا )a(�سب سے بڑ�ا ممکنہ حا�صل جمع )b( سب سے چھو�ٹا 

�ممکنہ حا�صل تفر�یق مل سکے�۔

�کو شش
�کیجیے

�کو شش
�کیجیے
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کے بڑے اعداد س پاس 
آ
کے بڑہمارےا س پاس 
آ
ےرےرےا کے بڑے اعدادہما کے بڑےس پاس  ےس پاس 

�آ�پ کو کچھ عد�د�ی کا�ر�ڈ د�یے گئے ہیں�؛  .10

4000,13000,300,70000,150000,20,5  آ�پ ا�ن کا�ر�ڈ�و�ں �کا ا�ستعما�ل کر�کے   

�یے�،�آ�پ کو�ئی بھی عمل یعنی ،�جمع ،�تفر�یق�،�ضر�ب�،�تقسیم ا�پنی پسند �چ
�د�ر�ج ذ�یل ا�عد�ا�د کے�جتنا قر�یب ہو�سکے ���ہ�ن

�کے مطا�بق کر�سکتے ہیں ۔�لیکن یہ د�ھیا�ن ر�ہے کہ ا�یک مخصو�ص عد�د بنا�نے کے لیے ہر کا�ر�ڈ کو صر�ف ا�یک با�ر ہی

�ا�ستعما�ل کیا جا�سکتا ہے ۔
(a ):قر�یب تر�ین عد�د و میں بنا سکا و�ہ ہے� :1,10,000

 4000×)20+5(+13000 = 1,13,000
(b ):2,00,000
(c ):5,80,000
(d ):12,45,000

(e ):20,90,800

ا�حا�د کے بر�ا�بر کی ا�وچا�ئی تک پہنچنے کے لیے کتنے سکےّ ا�یک د�و�سر�ے پر ر�کھنے ہو�ں گے ؟ فر�ض ج�مّۂ� �
م
�معلو�م کیجیے کہ    .11

�کیجیے کہ ہر ا�یک سکے�کی مو�ٹا ئی ا�یک ملیٹر ہے�۔

)Albatrosses(�پر�ند�و�ں کے پر�و�ں ا�لبتر�و�س  و�ا�لے  د�و�ر تک پر�و�ا�ز کر�نے  و�ا�لے بہت  �سر�مئی سر    .12

و�ہ کئی سمند�ر�و�ں کے مہا�جر پر�ند�و�ں کے طو�ر پر جا�نے جا�تے 7 فٹ چو�ڑ�ا ہو�تا ہے�۔  �کا پھیلا�ؤ تقر�یباً 

ر�و�ز�ا�نہ تقر�یبا1000ً-900لوٹر کا فا�صلہ طے کر�تے ہیں ۔�ا�ن کا سب سے طو�یل �ہیں�۔�ا�لبتر�و�س 

�تر�ین ا�یک طرہ سفر تقر�یباً 12000لوٹر د�ر�ج ہو�ا ہے�۔ بحر�ا�لکا�ہل)Pacific Ocean( �کو پاّ�ر کر�نے میں

�ا�س طر�ح کے ا�یک طرہ سفر میں تقر�یباً�کتنے د�ن لگیں گے ؟

ڈ�ھینگ )bar-tailed godwit( نا�می پر�ند�ہ بغیر�ر�کے سب سے طو�یل پر�و�ا�ز کے لیے جا�نا جا�تا ہے�۔�ا�س
ٹ
لمّ�   .13

�نے ا�لا�سکا )Alaska( سے آ�سٹر�یلیا)Australia( تک 13560لوٹر کا سفر بغیر رُ�کے طے کیا ۔ ا�س کا

�سفر 13 ا�کتو�بر 2022 کو شر�و�ع ہو�ا تھا�ا�و�ر تقر�یباً 11 د�ن تک جا�ر�ی ر�ہا  بتا�ئے�کہ ا�س نے ا�ند�ا�ز�اً ہر ر�و�ز کتنا

�فا�صلہ طے کیا ہو گا�۔ بتا�ئے کہ ا�س نے�تقر�یباً�ہر گھنٹے میں کتنا فا�صلہ طے کیا ہو گا ؟

جا�نا جا�تا ہے�۔�ما�ؤ�نٹ ا�و�نچی پر�و�ا�ز کر�نے کے لیے  6000ٹر تک  4500 سے  14.�گنجے عقا�ب کو ز�مین کی سطح سے 

�ا�یو�ر�سٹ تقر�یباً 8850ٹر بلند ہے ، ہو�ا�ئی جہا�ز 10,000 سے 12,800ٹر کی بلند�ی تک پر�و�ا�ز کر سکتے

�ہیں�۔ یہ ا�وچا�ئیا�ں سو مو کی عما�ر�ت کے مقا�لے میں کتنی ز�یا�د�ہ ہیں ؟
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6.

�ہم نے بڑ�ے ا�عد�ا�د —�جیسے�لا�کھ �،�کر�و�ڑ �، �ا�ر�ب �؛�ملین ا�و�ر بلین کے با�ر�ے�میں  �معلو�ما�ت حا�صل کیں�۔ ہم نے یہ بھی سیکھا 	

�کہہند�و�ستا�نی ا�و�ر ا�مر�یکی /�بین ا�لا�قو�ا�می نظا�م  �عد�د میں ا�ن ا�عد�ا�د کو کیسے پڑ�ھا ا�و�ر لکھا جا�تا ہے ۔

1�لا�کھ و�ہ عد�د ہے جس میں1�کے بعد5 صفر آ�تے ہیں :1,00,000 )a(

1�کر�و�ڑ و�ہ عد�د ہے جس میں1 کے بعد7 صفر آ�تے ہیں:1,00,00,000 )b(

1�ملین و�ہ عد�د ہے جس میں1�کے بعد6 صفر آ�تے ہیں :1,000,000)�ا�س کو د�س لا�کھ بھی کہتے ہیں( )c(

�ا�یک ا�ر�ب و�ہ عد�د ہے جس میں1�کے بعد9�صفر آ�تے ہیں:1,00,00,00,000)�ا�س کو100�کر�و�ڑ یا ا�یک  )d(

�بلین بھی کہتے ہیں(

�ہم عا�م طو�ر�پر بڑ�ے ا�عد�ا�د کو�ا�و�پر کی طر�ف بڑ�ھا کر یا نیچے کی طر�ف گھٹا کر لکھتے ہیں ۔ کئی مربہ صر�ف یہ جا�ننا کا�فی ہو�تا ہے کہ 	

�کو�ئی چیز�کتنی بڑ�ی یا کتنی چھوی ہے �؟

�بڑ�ے ا�عد�ا�د یا مقد�ا�ر�و�ں کا ا�ند�ا�ز�ہ لگا�نے کے لیے ہم یہ معلو�م کر سکتے ہیں کہ و�ہ ز�یا�د�ہ ما�نو�س ا�عد�ا�د کے مقالے میں کتنے گنا 	

�بڑ�ے ہیں ۔

�ہم نے  �ا�عد�ا�د کے از ا ئے ضر�بی معلو�م کر�نے کا طر�یقہ بھی سیکھا تا�کہ ضر�ب کا عمل آسا�ن ہو�سکے ا�و�ر ضر�ب کو آسا�ن بنا�نے	

�کے لیے ا�ن کی نئی گر�و�پ بند�ی کر�کےد�و�با�ر�ہ گر�و�پ کیسے کیا جا�ئے�۔

میں د�یکھ سکتا ہے�؟“	 �ہم نے�غور و�فکر پر مبنی د�ل چسپ تجر�با�ت بھی کیے جیسے کہ ”�کیا کو�ئی شخص ا�یک سا�ل میں 1000

�خلا�صہ
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لیو�ں سے بنے ہند�سے

�ہم ہند�سو�ں کو ذ�یل میں د�ی گئی تصو�یر کی طر�ح لکھ سکتے ہیں :

0123456789
�آ�پ یا تو�خلا�ل یا ما�چس کی لیو�ں کا ا�ستعما�ل کر سکتے ہیں یا�صر�ف لیو�ں کی نما�ئند�گی لکیر�و�ں سے کر تے ہو�ئے ،

�ا�س طر�ح ہند�سو�ں کو لکھ سکتے ہیں ۔

�ہند سہ 7 بنا�نے کے لیے�تینلیو�ں کی ضر�و�ر�ت ہو�تی ہے ۔

�عد�د 5108 بنا�ئیے یا لکھیے ۔�ا�س کے لیے کل کتنیلیو�ں کی ضر�و�ر�ت ہو�گی ؟

لیو�ں کی ضر�و�ر�ت ہو گی ۔.1 �عد�د42,019�بنا�ئیے یا لکھیے ۔�ا�س  �کے لیے کل  23
�سے شر�و�ع کر�تے ہو�ئے ا�یک یا د�و مز�ید تیلیا�ں و�ڑ کر ا�یک بڑ�ا عد�د بنا�ئیے�۔�ا�س کی ا�یک.2 42,019

�مثا�ل 42,078�ہے�۔ ا�س طر�ح آ�پ  �عد�د42,019�سے بڑ�ے کو�ن کو�ن سے ا�عد�ا�د بنا سکتے ہیں �؟
�پر�تم ’4‘�،’2‘�،’0‘�،’1‘�ا�و�ر ’9‘�ہند�سو�ں کے د�ر�میا�ن ’1‘�کا ہند سہ ڈ�انا چا�ہتا ہے�۔ و�ہ ’1‘�کو کہا�ں .3

�ر�کھے تا�کہ سب سے بڑ�ا ممکنہ عد�د حا�صل ہو سکے�؟ 
�ہند سہ ’1‘  �لگا کر و�ہ  �ا�و�ر کو�ن کو�ن سے ا�عد�ا�د بنا سکتا ہے �؟.4

�عد�د  63,890�کو�بنا�ئیے یا لکھیے ۔.1
�سے شر�و�ع کر�تے ہو ئے �،�صر�ف چا�ر لیو�ں کو کسی د�و�سری تر�تیب میں ر�کھ کر ا�س سے  .2 63,890

�سے بڑ�ے  �ہے�۔ ا�س طر�ح آ�پ 63,890 �ا�یک بڑ�ا عد�د بنا�ئیے�۔�ا�س کی  �ا�یک مثا�ل 88,078
�ا�و�ر کو�ن کو�ن سے�ا عد�ا�د بنا سکتے ہیں�؟ 

لیو ں یا لکیر�و�ں کا ا�ستعما�ل کر�تے ہو�ئے کو�ئی بھی عد�د بنا�ئیے�۔.1 �صر�ف 24
24لیو�ں یا لکیر�و�ں کا ا�ستعما�ل کر�تے ہو�ئے سب سے بڑ�ا عد�د کو�ن سا بنا�یا جا سکتا ہے �؟.2
24لیو�ں یا لکیر�و�ں کا ا�ستعما�ل کر�تے ہو�ئے سب سے چھو�ٹا عد�د کو�ن سا بنا�یا جا سکتا ہے �؟.3

�ا�پنے خو�د کے سو�ا�لا�ت تیا�ر کیجیے ا�و�ر ا�یک د�و�سر�ے کو چیلنج کیجیے�۔�ا�پنے خو�د کے سو�ا�لا�ت تیا�ر کیجیے ا�و�ر ا�یک د�و�سر�ے کو چیلنج کیجیے�۔

یلی بویں !یلی بویں !
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2.1 �آ�ا�ن عبا�ر�ا�ت
�آ�پ نے ا�س طر�ح کے ر�یا�ضیا�تی فقر�ے د�یکھے ہو�ں گے�جیسے کہ2+13�، 4 – 20�،  5×12  ا و�ر  3÷18�ا�یسے فقر�و�ں کو 

�حسا�بی عبا�ر�ا�ت کہا�حسا�بی عبا�ر�ا�ت کہا جا�تا ہے�۔

�ہر حسا�بی عبا�ر�ت کی ا�یک قد�ر�ہو�تی ہے جو کہ ا�یک عد�د کے ذ�ر�یعے د�کھا�ئی جا�تی ہے�۔�مثا�ل کے طو�ر پر عبا�ر�ت2 + 13 

�کی قد�ر15�ہے�۔ ا�س عبا�ر�ت کو ‘13�جمع 2’ یا ‘13�ا�و�ر2’ کا جمع پڑ�ھا جا سکتا ہے�۔

�ہم حسا�بی عبا�ر�ت ا�و�ر ا�س کی قد�ر�کے�بیچ کے ر�شتے کو د�کھا�نے کے لیے‘=’ کے نشا�ن کا ا�ستعما�ل کر�تے ہیں�۔ مثا�ل کے طو�ر�پر:
13+2=15

�مثا�ل�مثا�ل11: :  ملّّ�یک�ا ا�سکو�ل میں د�و�پہر کے کھا�نے کے لیے 25 ر�و�پے ر�و�ز�ا�نہ خر�چ کر�تی ہے ۔�کل ر�قم جو و�ہ پو�ر�ے ہفتے سو�مو�ا�ر
�سے جمعہ تک خر�چ کر�تی ہے ا�س کے لیے ا�یک حسا�بی عبا�ر�ت لکھیے�۔

�کل ر�قم کی حسا�بی عبا�ر�ت ہو�گی:25×5
25×5 �کا مطلب ہے‘‘ 25�کا  5�گنا ’’�یا ‘‘ 5 ا�و�ر 25 کا حا�صل ضر�ب�۔’’

�مختلف عبا�ر�ا�ت کی قد�ر�ا�یک جیسی ہو سکتی ہے ۔ مثا�ل کے طو�ر پر ا�یک عد�د ہے 12�۔ ا�س عد�د کو کن ہی د�و ا�عد�ا�د ا�و�ر چا�ر�و ں
�حسا�بی عمل +�،–�، × ا�و�ر ÷ میں سے�کسی ا�یک کا ا�ستعما�ل کر کے کئی طر�ح سے ظا�ہر کیا جا سکتا ہے جیسے:

10 + 2, 15 – 3, 3 × 4, 24 ÷ 2

�یہ چا�ر�و�ں عبا�ر�ا�ت عد�د  2 1�کو ظا�ہر کر�تی ہیں ، لیکن مختلف طر�یقے سے�۔

�ا�پنا ا�یک  پسند�ید�ہ عد�د منتخب کیجیے ا�و�ر ا�س کی قد�ر�کو د�کھا�نے کے لیے مختلف  �ممکن حسا�بی عبا�ر�ا�ت لکھیے�۔

�عبا�ر�ا�ت کا مو�ا�ز�نہ
ا�سی طر�ح ہم  ، ا�ستعما�ل کر�تے ہیں  ‘‘�>’’�ا�و�ر‘‘�<’’�کی علا�متو�ں کا  ا�عد�ا�د کا مو�ا�ز�نہ کر�نے کے لیے‘‘=’’�،  �جس طر�ح ہم 
‘‘�بر�ا�بر’’�، ا�س کے مطا�بق  ا�و�ر  ا�ن کی قد�ر�کی بنیا�د پر کر�تے ہیں  �عبا�ر�ا�ت کا بھی مو�ا�ز�نہ کر سکتے ہیں�۔�ہم عبا�ر�تو�ں کا مو�ا�ز�نہ 

‘‘�ا�س سے بڑ�ا’’�یا ‘‘�ا�س سے چھو�ٹا’’�کی علا�متو�ں کا منا سب ا�ستعما�ل کر�تے ہیں ۔ مثا�ل کے طو�ر پر

10 + 2 > 7 + 1

�حسا�بی عبا�ر�ا�ت
)ARITHMETIC EXPRESSIONS (

2
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حسابی عبارات

10 کی قد�ر8=1+7�کی قد�ر سے ز�یا�د�ہ ہے�۔ �کیو�ں کہ 12 = 2 +

�ا�سی طر�یقے سے
13 – 2 < 4 × 3.

�معلو�م کیجیے
‘=’�کے نشا�ن کے�د�و�نو�ں جا�نب عبا�ر�ا�ت کو بر�ا�بر کر�نے کے�لیے خا�لی جگہو�ں کو پُر�کیجیے:  .1  

(a) 13 + 4 = ____ + 6  (b) 22 +  ____  = 6 × 5   
(c) 8 × ____ = 64 ÷ 2 (d) 34 – ____ = 25

�ند�ر جہ ذ�ل عبا�ر ا�ت کو صعو�د�ی تر�یب )�بڑ�تی ہو�ئی قد�ر (�میں ر�یے ۔   .2  
(a) 67 – 19 (b) 67 – 20
(c) 35 + 25 (d) 5 × 11
(e) 120 ÷ 3

�مثا�ل�مثا�ل  22::�کو�ن بڑ�ا ہے�؟125 + 1023 یا128+1022�؟

ہے�۔ سکتی  کر  مد�د  ہما�ر�ی  میں  د�ینے  جو�ا�ب  کا  ا�س  بغیر  کیے  تلا�ش  کو  قد�ر�و�ں  جو  کیجیے  تصو�ر  کا  حا�ل  صو�ر�ت  ا�یسی  �ا�یک 

پا�س کے  ا�س  ا�ب  ۔  گئے  �چے�ا�و�ر�مل 
ا�سے125ک�ن �چے�تھے�ا�و�ر�آ�ج 

ک�ن  1023 کے�پا�س  �ر�ا�جا 

�چے ا�و�ر مل گئے ۔  
�چے تھے ا�و�ر آ�ج ا�سے128ک�ن

�چے ہیں�۔ جو�ا�ئے کے پا�س1022ک�ن
125+1023 ک�ن

�چے ہیں�؟
�چے ہیں ۔ کس کے پا�س ز�یا�د�ہ ک�ن

�ا�ب ا�س کے پا�س128 + 1022ک�ن

�ا�س صو�ر�ت حا�ل کو با�ئیں جا�نب د�ی گئی تصو�یر میں د�کھا�یا گیا ہے�۔ شر�و�ع میں ر�ا�جا کے پا�س

�چے ز�یا�د�ہ ملے�۔ ہم د�یکھ سکتے ہیں کہ
چ�ا ز�یا�د�ہ تھا لیکن آ�ج جو�ا�ئے کو ر�ا�جا سے 3 ک�ن �

�جو�ا�ئے سے ا�یک ک�ن

�چے ز�یا�د�ہ ہیں�۔ و�ہ ا�یسے
�ا�ب جو�ا�ئے کے پا�س ر�ا�جا سے 2 ک�ن

1023 + 125 < 1022 + 128

�مثا�ل �مثا�ل 33::کو�ن بڑ�ا ہے�؟25 – 113�یا  24 – 112�؟

ا�و�ر ا�س نے ا�ن میں �چے  تھے 
113 ک�ن �ا�یک ا�یسی صو�ر�ت حا�ل کا تصوّ�ر کیجیے جس میں ر�ا�جا کے پا�س 

�چے تھے ا�و�ر
�چے ہیں�۔ جو�ا�ئے کے پا�س112 ک�ن

�سے25 �کھو  �د�یے ۔ ا�ب ا�س کے پا�س25 – 113 ک�ن

�چے ہیں  بتا�ئیے ا�ب کس کے پا�س
�چے�کھو د�یے ۔ ا�ب ا�س کے پا�س24 – 112 ک�ن

�آ�ج ا�س نے24 ک�ن

�چے بچے�؟
�ز�یا�د�ہ ک�ن

ز�یا�د�ہ کھو چ�ا  �
ک�ن ا�یک  ا�س نے جو�ا�ئے سے  ز�یا�د�ہ تھا لیکن  چ�ا  �

ک�ن ا�یک  �ر�ا�جا کے پا�س جو�ا�ئے سے 

�و�ں کی تعد�ا�د بر�ا�بر ہے ۔ �چ
�د�یا�۔ ا�س لیے ا�ب ا�ن د�و�نو�ں کے پا�س ک�ن

113 – 25 = 112 – 24

 ) 125+ 1023( راجا

  )128+ 1022( جوائے

1022

1022

125

125

1

1 1 1

 )25–113( راجا

حذف کیجیے

112

24

1

 )24–112(جوائے

حذف کیجیے

112

24
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�ند�ر�جہذ�ل عبا�ر�ا�ت کا مو�ا�ز�نہ کر�نے کے لیے ہر ا�یک میں ‘�<’�،‘�>’ یا‘=’�علا�متو�ں کا ا�ستعما�ل کیجیے ۔ کیا آ�پ ا�س کو پیچید�ہ

�حسا�ب کے بغیر کر سکتے ہیں�؟ ہر معا�ملے میں ا�پنی سو�چ کی و�ضا�حت کیجیے ۔

(a) 245 + 289  246 + 285
(b) 273 – 145  272 – 144 
(c) 364 + 587  363 + 589
(d) 124 + 245  129 + 245
(e) 213 – 77   214 – 76

2.2 پیچید�ہ حسا�بی عبا�ر�تو�ں کو�پڑ�ھنا�ا�و�ر�ا�ن کی قد�ر معلو�م کر�نا
�کبھی کبھی جب کسی عبا�ر�ت کے ا�تھ کو�ئی سیا�ق و سبا�ق مو�جو�د نہ ہو تو ا�س کی قد�ر معلو�م کر�نے کے ا�یک سے ز�یا�د�ہ طر�یقے

�ہو�سکتے ہیں�۔ ا�س طر�ح کے معا�ملا�ت میں ہمیں کچھ آ�لا�ت ا�و�ر ا�صو�لو�ں کی ضر�و�ر�ت ہو�تی ہے ، جس سے یہ و�ا�ضح کیا جا سکے کہ

�ا�س عبا�ر�ت کی قد�ر کیسے نکا�لی جا ئے�۔ 

�ند�ر�جہ ذ�ل جملو�ں میں ز�با�ن سے ا�یک مثا�ل پیش کی جا ر ہی ہے

�د�یکھیے:

بیٹھی پا�س  کے  سہیلی  ا�یک  ا�تھ  کے  کھلو�نو�ں  �جملہ:”�شا�لینی   )a(

�ہے�۔“

�مطلب :�سہیلی کے پا�س کھلو�نے ہیں ا�و�ر شا�لینی ا�س کے پا�س بیٹھی ہے�۔

بیٹھی پا�س  کے  سہیلی  ،�ا�یک  ا�تھ  کے  کھلو�نو�ں  جملہ:”�شا�لینی    )b(

�ہے�۔ “

�مطلب:  شا لینی کے پا�س کھلو�نے ہیں ا�و�ر و�ہ ا�نھیں لے کر ا�پنی سہیلی کے پا�س   

�بیٹھی ہے ۔

�بغیر ر�مو�زِ�ا�و�قا�ف کے ا�س جملے کی د�و مختلف طر�یقو�ں سے تشر�یح کی جا سکتی ہے ۔ 

�علا�مت ِ �سکتہ )�،(�کا منا�سب ا�ستعما�ل بتا�تا ہے کہ جملے کو کس طر�ح سمجھنا ہے�۔

�ا�ب ہم ر�یا�ضی کی ا�یسی عبا�ر�تو�ں کو د�یکھتے ہیں جس کی قد�ر کا ا�ند�ا�ز�ہ ا�یک سے ز�یا�د�ہ طر�یقو�ں سے  لگا�یا جا�سکتا ہے ۔

5 تھیلیا�ں لے�کر آ�یا ‘ ہر �و�ں کی  �چ
�چے لے کر آ�یا ۔�ا�ر و�ن ک�ن

30 ک�ن  (Mallesh) کھیل کے مید�ا�ن میں 
ش

ملّّ�ی� �مثا�ل �مثا�ل 44: :  

�چے�لے کر کھیل کے مید�ا�ن میں آ�ئے ؟
 ا�و�ر ا�ر و�ن د�و�نو�ں کتنےک�ن

ش
�چے تھے ۔ ملّّ�ی�

�ا�یک تھیلی میں 4 ک�ن

 نے حسا�بی عبا�ر�ت کے ذ�ر�یعے ا�س کو مختصر طو�ر پر یو�ں لکھا —
ش

ملّّ�ی�

30 + 5 × 4
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�ا�س عبا�ر�ت کا پس منظر جا�نے بغیر�پو�ر�نا نے ا�س عبا�ر�ت کی قد�ر140 نکا�لی�، ا�س نے�پہلے5 ا�و�ر 30�کو جمع کر�کے
35 حا�صل کیا پھر 35�کو 4  �سے ضر�ب د�ے کر 140 حا�صل کیا�۔

 نے ا�س عبا�ر�ت کی قد�ر50 نکا�لی�۔ ا�س نے پہلے 5�کو 4 سے ضر�ب د�ے کر 20 حا�صل کیا ا�و�ر پھر 20 
ش

�لیکن ملّ�ی�
�کو 30 میں جمع کر کے 50 حا�صل کیا�۔

 صحیح ہے لیکن پو�ر�نا سے غلطی کیو�ں ہو�ئی ؟
ش

�ا�س معا�ملے میں�، ملّ�ی�
�صر�ف عبا�ر�ت4 × 5 + 30�کو د�یکھ کر یہ ا�ند�ا�ز�ہ نہیں ہو�تا کہ ہمیں پہلے جمع کر�نا چا�ہیے یا ضر�ب�۔

�جس طر�ح ز�با�ن میں ا�لجھن کو د�و�ر کر�نے کے لیے ا�و�قا�ف کے نشا�نا�ت ا�ستعما�ل کیے�جا�تے ہیں�، ا�سی طر�ح ر�یا�ضی میں

�قو�سین ا�و�ر ا�ر�کا�ن کے تصو�ر�ا�ت کا ا�ستعما�ل عبا�ر�تو�ں کی قد�ر کی ا�لجھن د�و�ر کر�نے کے لیے کیا جا�تا ہے�۔

�قو�سین و�ا�لی عبا�ر�ا�ت
�چے کی تعد�ا�د معلو�م کر�نے کے لیے ہمیں پہلے5 کو4 سے ضر�ب د�ینا ہو�گا ا�و�ر پھر ا�س 

�عبا�ر�ت  —  4 × 5 + 30 — �میںک�ن
�حا�صلِ  ضر�ب کو30 کے ا�تھ جمع کر�نا ہو�گا ۔�عمل کی ا�س تر�یب کو قو�سین کے ا�ستعما�ل کے ذ�ر�یعے ا�س طر�ح و�ا�ضح کیا جا�تا ہے:

30 + (5 × 4)

�جب ہم کسی قو�سین و�ا�لی عبا�ر�ت کا جا�ئز�ہ لیتے ہیں تو�سب سے پہلے قو�سین کے ا�ند�ر و�ا�لی عبا�ر�ت کی قد�ر�معلو�م کر�نے کی
�ضر�و�ر�ت ہو�تی ہے�۔�پھر د�و�سر�ے بچے ہو�ئے حسا�بی عمل کو ا�نجا�م د�ینا ہو�تا ہے�۔ ا�س لیے ، ا�و�پر و�ا�لی عبا�ر�ت میں سب سے
�و�ں کی �چ

�پہلے ہم4 × 5 کی قد�ر�معلو�م کر�تے ہیں ۔�ا�س کے بعد ا�س میں30�کو�جمع کر�تے ہیں�۔ ا�س طر�ح یہ عبا�ر�ت ک�ن
�تعد�ا�د کو بیا�ن کر�تی ہے :

30 + (5 × 4 ) = 30 + 20 = 50

ا�و�ر56₹ میں توردال کا�پیکٹ خر�ید�ا�۔ ا�س نے د�کا ن د�ا�ر کو₹100  �مثا�ل�مثا�ل55:: عر�فا�ن نے15₹ میں بسکٹ کا ا�یک پیکٹ 
�د�یے�۔�ا�یک ر�یا�ضی عبا�ر�ت لکھیے جو عر�فا�ن کو د�کا�ن د�ا�ر سے و�ا�پس ملنے و�ا�لی ر�قم کا حسا�ب لگا�نے میں ہما�ر�ی مد�د کر سکے�۔

�عر�فا�ن نے 15 ₹  بسکٹ کے پیکٹ پر خر�چ کیے ا�و�ر 56 ₹ توردال پر�۔ ا�س لیے کل ر�قم ر�و�پیہ میں56 + 15 
100�میں سے خر�چ کی گئی کل ر�قم گھٹا کر و�ا�پس ملنی چا�ہیے ۔ کیا ہم ا�س 100 ₹�د�یے تو ا�سے  �ہو�گی ۔ ا�س نے د�کا�ن د�ا�ر کو 

�عبا�ر�ت کو ا�س طر�ح سے لکھ سکتے ہیں�—
100 – 15 + 56 ?

�کیا ہم پہلے 100 میں سے 15�گھٹا�ئیں ا�و�ر پھر�جو�نتیجہ آ�ئے�ا�س میں  56�جو�ڑ�د�یں�؟ تو ا�س طر�ح کر�نے سے ہمیں
141 حا�صل ہو گا ۔ یہ با لکل غلط ہو�گا کہ عر�فا�ن د�کا�ن د�ا�ر کو د�ی گئی ر�قم سے ز�یا�د�ہ ر�قم حا�صل کر�لے!

�ا�س معا�ملے میں ہم قو�سین کا ا�ستعما�ل کر سکتے ہیں :
100 – (15 + 56)

�سب سے پہلے ہم قو�سین کے ا�ند�ر و�ا�لی عبا�ر�ت کو حل کر�یں گے ،�تو�ہمیں 71 – 100 ملے گا�۔ ا�ب ا�س سے ہمیں 29 

�حا�صل ہو�گا ۔ ا�س لیے�، عر�فا�ن کو 29 ₹ �و�ا�پس ملیں گے�۔ 
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�عبا�ر�ا�ت میں ا�ر�کا�ن
ا�س کا کو�ئی ا�یسی عبا�ر�ت ہے جس میں کو�ئی قو�سین نہیں ہے جیسے4 × 5 + 30�۔�کیا  ا�یک  پا�س  ہما�ر�ے  �فر�ض کیجیے کہ 

�مطلب نہیں نکلتا ہے�؟  
�جب ہما�ر�ے پا�س متعد�د عمل و�ا�لی عبا�ر�تیں ہو�ں ا�و�ر ا�ن پر عمل کر�نے کی تر�یب قو�سین کے ذ�ر�یعے و�ا�ضح نہ کی گئی ہو تو

�ہم عملو�ں کی تر�یب معلو�م کر�نے کے لیے ا�ر�کا�ن کے ا�صو�ل کو ا�پنا�تے ہیں�۔
7+12�میں  ، پر  طو�ر  ۔�مثا�ل کے  ہو�ں  جد�ا کیے گئے  ‘+’�سے  ہو�تے ہیں جو علا�مت و�ہ حصے  عبا�ر�ت کے  �ا�ر�کا�ن 

12�ا�و�ر 7�د�و ا�ر�کا�ن ہیں جن کی نشا�ن د�ہی نیچے کی گئی ہے ۔

�ہم ا�و�پر کی طر�ح عبا�ر�ت کے ہر ر�کن کو نشا�ن ز�د کر�تے ر�ہیں گے�۔ یا�د ر�یے کہ ا�ر�کا�ن کو نشا�ن ز�د کر�نے کا یہ طر�یقہ عا�م

�طو�ر پرا�ستعما�ل نہیں ہو�تا�۔ لیکن یہ ا�س و�قت تک کیا جا�ئے گا جب تک آ�پ ا�س تصو�ر سے ما�نو�س نہیں ہو جا�تے�۔
عد�د کے جمع معکو�س کو ا�سی  عد�د کی تفر�یق کر�نا  جا�نتے ہیں کہ کسی  ر�کا�ن ہیں�؟ ہم  14 – 83 میں کو�ن سے�ا  �ا�ب
)�نشا�ن( لگا کر حا�صل ا�سی عد�د کے ا�تھ مخا�لف علا�مت  د�یے ہو�ئے عد�د کا معکو�س  بر�ا�بر ہے�۔�یا�د کیجیے�کہ   �جو�ڑ�نے کے 
�کیا جا سکتا ہے�۔مثا�ل کے طو�ر پر�،14 کا جمع معکو�س 14 –�ہے ا�و�ر 14 –�کا جمع معکو�س 14 ہے ۔ ا�س طر�ح سے83 

�میں سے 14�کی تفر�یق با لکل و�یسا ہی ہے جیسے کہ 83 میں14  – کو�جمع کر�نا�۔

�ا�س طر�ح سے ، عبا�ر�ت 14–83 کے ا�ر�کا�ن 83 ا�و�ر 14–�ہیں�۔

�جا �نچ کیجیے کہ ا�گر ہم تفر�یق کو جمع سے تبد�ل کر تے ہیں تو�کیا عبا�ر�ت کی قد�ر میں کو�ئی تبد�یلی نہیں ہو�تی�؟ مختلف مثا�لیں لے کر د�یکھیے ۔

�کیا آ�پ ا�س با�ت کی و�ضا�حت کر سکتے ہیں کہ ا�یک عد�د کی تفر�یق کر�نا با�لکل ا�س کے معکو�س عد�د کو جو�ڑ�نے کے بر�ا�بر کیو�ں

�ہے�۔ جیسا کہ ہم نے د�ر�جہ 6�کی ر�یا�ضی کی کتا�ب میں ٹو�کن ما�ڈ�ل میں پڑ�ھا تھا�؟

�عبا�ر�ت میں مو�جو�د تما�م تفر�یق ا�سی طر�ح جمع میں تبد�ل کر د�یے جا�تے ہیں تا�کہ ا�ر�کا�ن کو پہچا�نا جا سکے ۔

�یہا�ں کچھ ا�و�ر�مثا�لیں پیش کی گئی ہیں جن میں ا�ر�کا�ن د�کھا�ئے گئے ہیں:

�نو�ٹ کیجیے کہ  5 × 6 ا�و�ر 6 × 4�و�ا�حد ر�کن ہیں کیو�ں کہ ا�ن میں ‘+’�کی علا�مت نہیں ہے ۔�ند�ر�جہ ذ�ل جد�و�ل میں کچھ

�عبا�ر�ا�ت د�ی گئی ہیں�۔ ا�ن کے مطا�بق جد�و�ل کو مکمل کیجیے�۔

12 7+12 + 7 =

83 – 14+83 – 14 =

�کو شش
�کیجیے

– 18 – 3+–18 – 3 =

6 × 5 3+6 × 5 + 3 =

2 – 10+2 – 10 + 4 × 6 = 4 × 6+
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�عبا�ر�ا�ت�ر�کنو�ں کے حا�صل جمع کے طو�ر پر عبا�ر�ا�ت�ا�ر�کا�ن

13, – 2, 613 – 2 + 6

5 + 6 × 3

+ +4 + 15 – 9

+ +23 – 2 × 4 + 16

+ +28 + 19 – 8

عبا�ر�ت کی قد�ر معلو�م کر�نے کے لیے ا�ستعما�ل کر�تے ہو�ئے کسی  کا  ا�ر�کا�ن  د�یکھیں گے کہ کس طر�ح سے  �ا�ب ہم 

�ر�یا�ضیا�تی ا�عما�ل کی تر�یب متعین کی جا�تی ہے ۔

�ہم  ا�یسی عبا�ر�ت سے شر�و�ع کر�یں گے جن میں صر�ف جمع  ) ا�و�ر تما�م تفر�یق کو منا�سب طر�یقے سے جمع میں بد�لنے کے

�ا�تھ(  ہو�ں�۔

�کیا ا�ر�کا�ن کو جمع کر�نے کی تر�یب کو�تبد�ل کر�نے سے عبا�ر�ت کی قد�ر�میں فر�ق آ�تا ہے�؟ 

�تبا�د�لہ ا�و�ر گر�و�پ بند�ی
�آ�ئیے ہم ا�یک ا�یسی آ�ا�ن عبا�ر�ت منتخب کر�تے ہیں جس میں صر�ف د�و ا�ر�کا�ن ہو�ں�۔

�مثا�ل �مثا�ل 66 : : مد�ھو ا�پنی چھت سے ا�یک ڈ�ر�و�ن ا�ڑ�ا ر�ہی ہے�۔ ڈ�ر�و�ن پہلے 6 میٹر ا�و�پر جا�تا ہے ا�و�ر پھر 4 میٹر نیچے آ جا�تا ہے�۔

�ا�یک ا�یسی عبا�ر�ت لکھیے جو یہ د�کھا�ئے کہ آ�خر میں ڈ�ر�و�ن چھت سے کتنی ا�و�نچا�ئی پر ہے�۔

�ڈ�ر�و�ن2 = 4 – 6 میٹر چھت سے ا�و�پر ہے ۔�ا�س کو ا�ر�کا�ن کی جمع کے طو�ر پر لکھا جا سکتا ہے: 

�کیا ا�ر�کا�ن کا آ�پسی تبا�د�لہ کر�نے سے جو�ا�ب بد�ل جا�ئے گا ؟

�ا�س صو�ر�ت حا�ل میں تو یہ جو�ا�ب نہیں بد�لا�۔

�ہم پہلے سے جا�نتے ہیں کہ جب د�و�ا�ر�کا�ن مثبت ا�عد�ا�د ہو�ں تو ا�ر�کا�ن کا تبا�د�لہ کر�نے سے جو�ا�ب نہیں بد�لتا ۔

ا�ر�کا�ن میں منفی عد�د بھی شا�مل ہو�ں ؟ کچھ مز�ید عبا�ر�تیں لے کر جا�نچ کیجیے�ا�و�ر د�ر�ست ر�ہے گا جب  ا�صو�ل تب بھی  �کیا یہ 

�تصد�یق کیجیے ۔

5 6 × 3+

6 – 4+ 2=

– 4  6+ 2=
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ر�ہا ہے ) جیسا کہ ہم نے گر�یڈ6 کی ا�یسا کیو�ں ہو  و�ضا�حت کر سکتے ہیں کہ  ا�س کی  ذ�ر�یعے  ما�ڈ�ل کے  �کیا آ�پ ٹو�کن 

�ر�یا�ضی کی د�ر�سی کتا�ب میں سیکھا تھا ؟( 

�چنا�نچہ ، جب کسی عبا�ر�ت میں د�و ا�ر�کا�ن ہو�ں�، تو ا�ن کی جگہ بد�لنے سے قد�ر پر کو�ئی فر�ق نہیں پڑ�تا�۔

�ر�کن2 �ر�کن2 �ر�کن 1  �ر�کن 1+ =+

�ا�ب کو�ئی ا�یسی عبا�ر�ت د�یکھتے ہیں جس میں تین ا�ر�کا�ن ہیں :(11 – ) + 10 + (7–) ا�ب ہم ا�ن ا�ر�کا�ن کو ند�ر�جہ ذ�ل

�ی�ب�و�ں میں جمع کر کے د�یکھتے ہیں:
ت
�د�و مختلف تر�

)�پہلے د�و ا�ر�کا�ن کو جمع کر�نے کے بعد ا�ن کے حا�صل جمع کو تیسر�ے ر�کن کے ا�تھ جمع کر�تے ہیں(

)�آ�خر�ی د�و ا�ر�کا�ن کو جو�ڑ�کر ا�ن کے حا�صل جمع کو پہلے ر�کن کے ا�تھ جمع کر�تے ہیں(

�ا�ب آ�پ کیا مشا�ہد�ہ کر�تے ہیں ؟ د�و�نو�ں صو�ر�تو�ں میں حا�صل جمع ا�یک ہی ہے�۔

�ہم پہلے سے ہی جا�نتے ہیں کہ جب ہم مثبت ا�عد�ا�د کو ند�ر�جہ با�لا د�و طر�یقو�ں میں سے کسی ا�یک میں گر�و�پ بند�ی کر�کے جمع

�کر�تے ہیں تو یکسا�ں جو�ا�ب حا�صل ہو�تا ہے�۔

�کیا یہ ا�صو�ل ا�س و�قت بھی بر�قر�ا�ر ر�ہے گا جب کچھ ا�ر�کا�ن میں منفی عد�د بھی ہو�ں ؟ مز�ید عبا�ر�ا�ت لے کر ا�س کی جا�نچ کیجیے�۔

�کیا آ�پ صحیح ا�عد�ا�د کے ٹو�کن ما�ڈ�ل کے ذ�ر�یعے ا�س کی و�ضا�حت کر سکتے ہیں کہ ا�یسا کیو�ں ہو ر�ہا ہے ؟�جیسا کہ ہم نے گر�یڈ6�کی

�ر�یا�ضی کی د�ر�سی کتا�ب میں پڑ�ھا تھا�۔

ا�یک ہی ا�یک ہی  ا�ستعما�ل کر کے کی جا�تی ہے تو  ا�یک طر�یقے کو  ا�ر�کا�ن کی گر�و�پ بند�ی ند�ر�جہ ذ�ل کسی  ، عبا�ر�ا�ت کے  ا�ستعما�ل کر کے کی جا�تی ہے تو�ا�س طر�ح  ا�یک طر�یقے کو  ا�ر�کا�ن کی گر�و�پ بند�ی ند�ر�جہ ذ�ل کسی  ، عبا�ر�ا�ت کے  �ا�س طر�ح 

�قد�ر�حا�صل ہو�تی ہے�۔�قد�ر�حا�صل ہو�تی ہے�۔

�ر�کن 1 �ر�کن 2 �ر�کن 3�ر�کن 1 +�ر�کن 2 +�ر�کن 3 += +

ا�ب ہم پھر سے عبا�ر�ت(11–) + 10+(7–)�پر غو�ر کر�تے ہیں�۔ کیا ہو�تا ہے جب ہم تر�یب میں تبد�یلی �آ�ئیے 

�کر�تے ہیں ا�و�ر�پہلے 7 – �ا�و�ر 11 –�کی جمع کر�تے ہیں ، ا�س کے بعد حا�صل جمع کو 10 کے ا�تھ جمع کر د�یتے ہیں ؟ کیا

�ا�ب بھی ہمیں و�ہی حا�صل جمع ملے گا جو کہ پہلے ملا تھا�؟

�ہم د�یکھتے ہیں کہ عبا�ر�ت (11–) + (10) + (7–)�کے ا�ر�کا�ن �کو �کسی بھی تر�یب میں جمع کر�تے ہیں تو8 – �ہی حا�صل ہو�تا �ہے�۔

– 7  10+ – 11+

– 7  10+ – 11+

�کو شش
�کیجیے
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جا�نچ ا�و�ر  عبا�ر�ا�ت لیجیے  گا�؟ مز�ید  حا�صل جمع ملے  جو�ڑ�نے پر یکسا�ں  تر�یب میں  کا�ن کو کسی بھی  ا�ر  عبا�ر�ت کے  �کیا کسی 
�کیجیے�۔�تین سے ز�یا�د�ہ ا�ر�کا�ن و�ا�لی عبا�ر�تو�ں کا بھی جا�ئز�ہ لیجیے�۔

�کیاآ�پ صحیح ا�عد�ا�د کے ٹو�کن ما�ڈ�ل کے ذ�ر�یعے ا�س کی و�ضا�حت کر سکتے ہیں کہ ا�یسا کیو�ں ہو ر�ہا ہے جیسا کہ ہم نے گر�یڈ6 کی
�ر�یا�ضی کی د�ر�سی کتا�ب میں پڑ�ھا تھا ؟

�چنا�نچہ ا�ر�کا�ن کو کسی بھی تر�یب میں جو�ڑ�نے پر و�ہی نتیجہ حا�صل ہو�تا ہے�۔�چنا�نچہ ا�ر�کا�ن کو کسی بھی تر�یب میں جو�ڑ�نے پر و�ہی نتیجہ حا�صل ہو�تا ہے�۔
ا�ر�کا�ن کس تر�یب میں جو�ڑ�ے جا ر�ہے ہیں ا�س سے کو�ئی فر�ق نہیں پڑ�تا :�سب کا �لہذ�ا ا�گر کسی عبا�ر�ت میں صر�ف جمع ہو تو 

�حا�صل جمع ا�یک ہی ر�ہے گا ۔
ذ�ر�یعے بتا�ئی گئی کا�ر�ر�و�ا�ئیو�ں کی تر�یب کے بغیر ا�یسی عبا�ر�ا�ت پر غو�ر کر�تے ہیں جن میں قو�سین کے  �ا�ب آ�ئیے ہم 
�ضر�ب ا�و�ر تقسیم شا�مل ہو�تی ہے ۔ ا�یسی عبا�ر�ت کی قد�ر معلو�م کر�نے کے لیے سب سے پہلے ہر ر�کن کی قد�ر معلو�م کی جا�تی ہے ۔

�سبھی ا�ر�کا�ن کی قد�ر معلو�م کر�نے کے بعد ا�ن کو جمع کیا جا�تا ہے�۔

�مثا�ل کے طو�ر پر عبا�ر�ت4 × 5 + 30�کو ند�ر�جہ ذ�ل طر�یقے سے حل کیا جا�تا ہے :

�عبا�ر�ت  3 + 8×7 + (2 + 3) × 5 �کی قد�ر ند�ر�جہ ذ�ل طر�یقے سے معلو�م کی گئی ہے:

�یہا�ں پر پہلے )2+3(�کی قد�ر معلو�م کی گئی ہے ا�و�ر حا�صل جمع کو 5 سے ضر�ب کر کے )25( حا�صل کیا گیا�۔
�عبا�ر�ت8×7�کی قد�ر)56(�ہے�۔ ا�س کا حل 84= 3 + 56 + 25�ہے�۔

ا�و�ر 11749  5�منٹ لیتی ہے  و�ہ  ا�ن سب کی جمع کر�نے میں  ا�یک لمبی فہر�ست جمع کر�تی ہے ۔  ا�عد�ا�د کی  �منسا 
�جو�ا�ب حا�صل کر�تی ہے ۔�ا�س کے بعد ا�س کو ا�حسا�س ہو�ا�کہ و�ہ چو�تھے عد�د 9055�کو شا�مل کر�نا بھو�ل گئی ۔�کیا

�ا�سے صحیح حا�صل جمع معلو�م کر�نے کے لیے د�و�با�ر�ہ شر�و�ع کر�نا ہو گا�؟
خا�صیت  قلّ�ی�بی 

ت
خا�صیت� قلّ�ی�بی 
ت
� کی ‘�جمع  بجا�ئے  کے  کہنے  بد�لتا“  نہیں  جمع  حا�صل  سے  بد�لنے  میں  آ�پس  کو  ہم”�ا�ر�کا�ن  میں  �ر�یا�ضی 

(Commutative Property of Addition) ’�کا جملہ ا�ستعما�ل کر�تے ہیں�۔�ا�سی طر�ح”   ا�عد�ا�د کو گر�و�پ )�قو�سین ( میں ر�کھنے

�سے بھی حا�صل جمع نہیں بد�لتا�۔“�ا�سے‘�جمع کیتلا�ز�می خا�صیتتلا�ز�می خا�صیت(Association Property of Addition)’’�کہا جا تا ہے�۔

�ر�و�ز مر�ہ کی ز�ند�گی میں ا�شیا کا تبا�د�لہ کر�نا
�منسا کھیلنے کے لیے�با�ہر جا ر�ہی ہے ا�س کی ا�می کہتی ہیں ‘‘�ا�پنی ٹو�پی ا�و�ر جو�تے پہنو!’’�ا�سے ا�ن میں سے
�پہلے کیا پہننا چا�ہیے ؟ و�ہ پہلے ا�پنی ٹو�پی ا�و�ر ا�س کے بعد جو�تے پہن سکتی ہے�۔�یا و�ہ پہلے ا�پنے جو�تے ا�و�ر

�ا�س کے بعد ا�پنی ٹو�پی پہن سکتی ہے�۔
د�کھا�ئی د�ے گی ۔ مختلف صو�ر ت حا�ل د�و�نو�ں صو�ر�تو�ں میں با�لکل یکسا�ں  �منسا 
ا�ب پہنو!’’� جو�تے  ا�و�ر  مو�ز�ے  ا�پنے  کہ‘‘  ہیں  کہتی  ا�می  کی  منسا  کیجیے:  �تصوّ�ر  �کا 

�کو شش
�کیجیے

30 305 × 4 20+ +30 + 5 × 4 = 50= =

1342
774
8611

9055
1022

5 × (3 + 2) 3+5 × (3 + 2) + 7 × 8 + 3 = + 7 × 8
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�تر�یب ا�ہمیت �ر�کھتی ہے�۔ ا�سے پہلے مو�ز�ے ا�و�ر ا�س کے بعد جو�تے پہننے چا ہیے ۔ ا�گر و�ہ پہلے جو�تے ا�و�ر بعد میں مو�ز�ے

�پہنتی ہے�، تو منسا بہت بے آ�ر�ا�می محسو�س کر�ے گی ا�و�ر بہت مختلف نظر آ�ئے گی�۔

�مز�ید عبا�ر�ا�ت ا�و�ر ا�ن کے ا�ر�کا�ن
�مثا�ل �مثا�ل 77:: �ا�مو ،�چر�ن ، مد�ھو ا�و�ر جا�ن ا�یک ہو�ٹل میں گئے ا�و�ر ا�نھو�ں نے چا�ر ڈ�و�سو�ں کا آ�ر�ڈ�ر د�یا�۔�ہر ڈ�و�سے کی قیمت23 ₹ �ا�و�ر

�ا�تھ ہی و�ہ شکر�یہ کے طو�ر پر و�یٹر کو 5 ₹ �ا�نعا�م د�ینا چا�ہتے ہیں�۔ کل لا�گت کی و�ضا�حت کر�تے ہو�ئے ا�یک عبا�ر�ت لکھیے ۔

�چا�ر ڈ�و�سو�ں کی قیمت= 23×4

�کیا ٹپ کے ا�تھ کل ر�قم5 + 23 × 4�لکھی جا سکتی ہے ؟ ا�س کو حل کر�نے پر ہمیں ملتا ہے�—

 ا�س طر�ح 5 + 23 × 4�ا�س عبا�ر�ت کے لکھنے کا صحیح طر�یقہ ہے ۔

�ا�گر د�و�ستو�ں کی کل تعد�ا�د 7 ہو جا�تی ہے ا�و�ر�ا�نعا�می ر�قم و�ہی ر�ہتی ہے ، ا�ب ا�نھیں کتنی ر�قم ا�د�ا کر�نی پڑ�ے گی ؟ ا�س صو�ر�ت حا�ل

�کے لیے ا�یک عبا�ر�ت لکھیے ا�و�ر ا�س کے ا�ر�کا�ن کی پہچا�ن کیجیے ۔

�مثا�ل �مثا�ل 88: :  ا�یک جما�عت میں بچے کھیل ر�ہے ہیں ‘‘�پہا�ڑ پر آ�گ لگی ہے ، بھا�گو ،�بھا�گو ،�بھا�گو! ’’�جب بھی ا�ستا�د�کو�ئی عد�د پکا�ر�تا ہے

�تو طلبا کو ا�سی عد�د کے گر�و�پ میں خو�د کو تر�یب د�ینا�ہو�تا ہے ۔�جو بھی پکا�ر�ے گئے گر�و�پ کا حصہ نہیں بنتا�،�و�ہ کھیل سے با�ہر ہو

�جا�تا�ہے ۔

�ر�و�بی آ�ر�ا�م کر�نا چا�ہتی تھی ا�س لیے 

د�یکھنے کھیل  کا  ا�ن  کر  بیٹھ  طر�ف  �ا�یک 

میں طلبا�جما�عت   33 د�و�سر�ے �لگی�۔ 

�کھیل کھیل ر�ہے تھے�۔ 

ہی جیسے  پکا�ر�ا�۔  نے‘‘5’’  �ا�ستا�د 

ر�و�بی ا�پنی جگہ لے لی تو  ا�پنی  �بچو�ں نے 

�نے لکھا  
 6 × 5 + 3

)�ا�س نے5 × 6�سے 3 ز�یا�د�ہ سمجھا(

�یے ا�و�ر تبا�د�لۂ خیا�ل کیجیے کہ ا�س نے یہ کیو�ں لکھا ؟ �چ �سو

�عبا�ر�ت ا�ر�کا�ن کی جمع کی شکل میں ا�س طر�ح سے لکھی جا�تیہے�—  

4 × 23 925 5+ +4 × 23 + 5 = 97= =

+++

6 × 5 3    +
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�نیچے د�ی گئی ہرصو�ر�ت کے لیے ا�یک حسا�بی عبا�ر�ت لکھیے ا�و�ر ا�ر�کا�ن کو پہچا�نیے :

�ا�گر ا�ستا�د نے ‘‘4’’  پکا�ر�ا ہو�تا تو ر�و�بی لکھتی  _�_�_�_�_�_�_�_�_�_�_�_

�ا�گر ا�ستا�د نے ‘‘7’’  پکا�ر�ا تو ر�و�بی لکھتی  _�_�_�_�_�_�_�_�_�_�_�_
�ا�پنے ہم جما�عت ا�تھیو�ں کی تعد�ا�د کے لیے ا�و�پر کی طر�ح عبا�ر�ت لکھیے�۔

�مثا�ل�مثا�ل99 :  :  ر�گھو نے تھو�ک با�ز�ا�ر سے 100�کلو گر�ا�م چا�و�ل خر�ید�ا ا�و�ر ا�ن کو 2�کلو گر�ا�م کے تھیلو�ں میں بھر د�یا ۔�ا�س کے پا�س
�پہلے سے 2�کلو کے 4 تھیلے تھے�۔ ا�ب ا�س کے پا�س 2 کلو�گر�ا�م  و�ا�لے چا�و�ل کے کتنے تھیلے ہیں�؟�ا�س تعد�ا�د کے لیے ا�یک

�عبا�ر�ت لکھیے ا�و�ر ا�ر�کا�ن کی پہچا�ن کیجیے�۔
100 کی شکل میں بھی

2 �ا�س کے پا�س 4�تھیلے تھے ۔�چا�و�ل کے 2 کلو کے نئے تھیلو�ں کی تعد�ا�د2÷100 ہے�،�جسے ہم  
�لکھتے ہیں ۔

100  +4  ہے ۔�ا�س عبا�ر�ت کے ا�ر�کا�ن ہیں�—
2 �ا�ب ا�س کے پا�س 2 کلو کے تھیلو�ں کی تعد�ا�د

ّ�ن کو ا�یک د�کا�ن د�ا�ر کو 432 ₹ ا�د�ا کر�نے ہیں�۔1₹�ا�و�ر5₹�کے سکے ا�و�ر 10 ₹�،20 ₹�،50 ₹ ا�و�ر100 ₹ 
ن
�مثا�ل�مثا�ل1010:: ک�

�کے نو�ٹ کا ا�ستعما�ل کر�تے ہو�ئے و�ہ یہ ا�د�ا�ئیگی کس طر�ح سے کر سکتا ہے�؟

�ا�س کے لیے ا�یک سے ز�یا�د�ہ ا�مکا�نا�ت ہیں�۔ مثا�ل کے طو�ر پر:  
432 = 4 × 100 + 1 × 20 + 1 × 10 + 2 × 1

�مطلب :  100 ₹ �کے 4 نو�ٹ ، 20 ₹ کا1 نو�ٹ�، 10 ₹ کا 1 نو�ٹ ا�و�ر 1 ₹�کے 2 سکّے
 432 = 8 × 50 + 1 × 10 + 4 × 5 + 2 × 1

�مطلب:  50 ₹�کے 8 نو�ٹ�، 10 ₹�کا 1 نو�ٹ�، 5 ₹ کے4 سکّے ا�و�ر 1 ₹ کے 2 سکّے

�ند�ر�جہ با�لا د�و�نو�ں عبا�ر�تو�ں میں ا�ر�کا�ن کی پہچا�ن کیجیے ۔

�کیا آ�پ کسی کو 432 ₹  ا�د�ا کر�نے کے لیے مز�ید طر�یقے سو�چ سکتے ہیں ؟

�مثا�ل�مثا�ل1111 :   :  یہا ں د�و تصو�یر�یں د�ی گئی ہیں�۔ ا�ن میں سے کو�ن سی د�و تر�یب عبا�ر�ت3 + 2 × 5 سے میل کھا�تی ہے ؟

4 100
2+
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�آ�ئیے ا�ب ہم ا�س عبا�ر�ت کو ا�ر�کا�ن کی جمع کی شکل میں لکھتے ہیں ۔

�ا�س عبا�ر�ت 3 + 2 × 5�کو2 × 5�سے 3 ز�یا�د�ہ کے طو�ر�پر�سمجھا جا سکتا ہے ، جو با�ئیں جا�نب کی تر�یب کو بیا�ن کر�تا ہے�۔

�پیلے ا�و�ر نیلے مر�بعو�ں کی تعد�ا�د کا صحیح ا�ستعما�ل کر�تے ہو�ئے د�ا�ئیں جا�نب کی تر�یب کے لیے�عبا�ر�ت کیا ہو گی ؟

�کیا آ�پ کو قو�سین کا ا�ستعما�ل یا�د ہے�؟ ہمیں ا�س کے لیے قو�سین کا ا�ستعما�ل کر�نے کی ضر�و�ر�ت ہے�۔

 2 × (5 + 3)

�غو�ر کیجیے کہ ا�س تر�یب کو ا�س طر�ح بھی بیا�ن کیا جا سکتا ہے  —

  5 + 3 + 5 + 3

 �یا

5 × 2 + 3 × 2

�معلو�م کیجیے
�ہر�صو�ر�ت میں ا�ر�کا�ن لکھ کر د�ر�ج ذ�ل عبا�ر�ا�ت کی قد�ر معلو�م کیجیے ۔  .1 

(a) 28 – 7 + 8  (b) 39 – 2 × 6 + 11
(c) 40 – 10 + 10 + 10 (d) 48 – 10 × 2 + 16 ÷ 2
(e) 6 × 3 – 4 × 8 × 5

�د�ر�ج ذ�ل عبا�ر�ا�ت میں سے ہر ا�یک کے لیے ا�یک کہا�نی�/�صو�ر�ت حا�ل لکھیے ا�و�ر ا�ن کی قد�ر�یں معلو�م کیجیے ۔  .2  
(a) 89 + 21 – 10 (b) 5 × 12 – 6 
(c) 4 × 9 + 2 × 6

3.   د�ر�ج ذ�ل ہر صو�ر�ت حا�ل کے لیے ا�یک عبا�ر�ت لکھیے جو ا�س صو�ر�ت حا�ل کو بیا�ن کر�تی ہے ،�ا�س کے ا�ر�کا�ن کی پہچا�ن  

�کیجیے ا�و�ر عبا�ر�ت کی قد�ر معلو�م کیجیے�۔

ا�ناّ کو 100 سو�نے کے سکّے شہز�ا�د�ی  و�ر  ا  ا�یلّس�ا  100�سو�نے کے سکّے شہز�ا�د�ی  ر�ا�نی عا�لیہ نے پچھلے ا�ل     (a)

�د�یے�۔ شہز�ا�د�ی ا�یلّس�ا نے ا�یک کا�ر�و�با�ر شر�و�ع کر�نے کے لیے ا�پنے سکّّ�و�ں کا ا�ستعما�ل کیا جس سے و�ہ د�و�گنے

�ہو گئے ۔ شہز�ا�د�ی ا�نّا�نے ز�یو�ر خر�ید�ے ا�و�ر ا�س کے پا�س صر�ف آ�د�ھے سکّے بچے�۔ ا�یک عبا�ر�ت لکھیے جو یہ

ّ�ا کے پا�س کل ملا�کر کتنے سکّے ہیں ۔
ن
�بیا�ن کر�ے کہ شہز�ا�د�ی ا�یلّس�ا ا�و�ر شہز�ا�د�ی ا�

(b)    �میٹر�و ٹر�ین کے د�و ا�سٹیشنو�ں کے بیچ کے ٹکٹ کی قیمت با�لغ کے لیے 40 ₹�ا�و�ر بچے کے لیے 20 ₹�ہے�۔

�ٹکٹو�ں کی کل قیمت کیا ہے:

�چا�ر با�لغ ا�و�ر تین بچو�ں کے لیے ؟  (i)  

�د�و ا�یسے�گر�و�پو�ں کے لیے جن میں ہر ا�یک میں تین با�لغ ہیں�؟  (ii)  

5 × 2 103 3+ + 13= =
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(c)      تصو�یر میں د�کھا�ئی گئی پیما�ئش کے د�ر�میا�ن تعلق کو بیا�ن کر�نے و�ا�لی

�عبا�ر�ت لکھ کر کھڑ�کی کی کل ا�و�نچا�ئی معلو�م کیجیے�۔

 I—  قو�سین کو ہٹا�نا�
�آ�ئیے ہم ا�س عبا�ر�ت کی قد�ر معلو�م کر�تے ہیں  —

200 – (40 + 3)

 43 عبا�ر�ت کی قد�ر�معلو�م کر�تے ہیں  جو  د�ی گئی  ا�ند�ر  �ہم پہلے قو�سین کے 

�ہے�۔ پھر ا�سے 200 سے تفر�یق کر�تے ہیں�۔

�لیکن پہلے 200 میں سے 40 کی تفر�یق کر�نا ز�یا�د�ہ آ�ا�ن ہے�۔
200 – 40 = 160

�ا�و�ر پھر 160 سے3�کی تفر�یق کیجیے:
160 – 3 = 157

�ہم نے یہا�ں  3 – 40 – 200�کیا ہے ۔ غو�ر کیجیے کہ ہم نے  3 + 40 – 200 نہیں کیا�۔  

�ا�س لیے�،
200 – (40 + 3) = 200 – 40 – 3

�مثا�ل�مثا�ل1212:  :  ہم نے ا�س سے پہلے عر�فا�ن کے معا�ملے میں بھی د�یکھا تھا کہ ا�س نے 15 ₹�کا بسکٹ ا�و�ر 56 ₹ میں توردال 

�کا پیکٹ خر�ید�ا�، جب ا�س نے 100 ₹ �ا�د�ا کیے تو ا�سے جو ر�و�پیے و�ا�پس ملے:  
100 – (15 + 56) = 29

�و�ا�پس ملی ر�قم ند�ر�جہ ذ�ل طر�یقہ سے بھی معلو�م کی جا سکتی ہے:  

�پہلے 100 ₹ �سے بسکٹ کے پیکٹ )15 ₹( کی تفر�یق کیجیے :   (a)  

100 – 15 = 85

�یہ و�ہ ر�قم ہے جو د�کا�ن د�ا�ر عر�فا�ن کو د�ے گا�، ا�گر ا�س نے صر�ف بسکٹ ہی خر�ید�ے ہو�ں�۔ جیسا کہ ا�س نےتوردال بھی

�خر�ید�ی تھی�، تو ا�س کی قیمت بچے ہو�ئے 85 ر�و�پیو�ں میں سے�ہی لی جا�ئے گی�۔

�ا�س لیے و�ا�پس کی گئی ر�قم معلو�م کر�نے کے  لیے ہمیں  85 ₹�میں  توردال �کی  قیمت گھٹا�نے کی ضر�و�ر�ت ہے�۔   (b)  

85 – 56 = 29

�ہم نے یہا�ں پر 56 – 15 – 100�کیا ہے ۔ ا�س لیے�،

100 – (15 + 56) = 100 – 15 – 56

�غو�ر کیجیے کہ کس طر�ح تفر�یق علا�مت کے بعد و�ا�لے قو�سین کو ہٹا�نے پر�غو�ر کیجیے کہ کس طر�ح تفر�یق علا�مت کے بعد و�ا�لے قو�سین کو ہٹا�نے پرقو�سین کے ا�ند�ر کے ا�ر�کا�ن کی علا�ما�ت تبد�ل ہو�جا�تی

�ہیں ۔�پہلی مثا�ل میں 40 ا�و�ر 3 کے نشا�ن ا�و�ر د�و�سر�ی مثا�ل میں 15 ا�و�ر 56 کے نشا�نو ں کا مشا�ہد�ہ کیجیے�۔

3 سین�ٹ می�ٹ

2 سین�ٹ می�ٹ

5 سین�ٹ می�ٹ

کنارہ 

گرل

فاصلہ

ا�ئ چ
ن

کل او�
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�مثا�ل�مثا�ل1313::  عبا�ر�ت(100 – 250) – 500 پر غو�ر�کیجیے ۔�کیا ا�س عبا�ر�ت کو�بغیر قو�سین کے لکھنا ممکن ہے�؟
�ا�س عبا�ر�ت کی قد�ر معلو�م کر�نے کے لیے ہمیں150 = 100 – 250 کو 500 سے تفر�یق کی ضر�و�ر�ت ہے:

500 – (250 – 100) = 500 – 150 = 350

گھٹا�د�یتے�۔�تو�پھر�ہمیں ز�یا�د�ہ   100 سے  ا�س  تھا  گھٹا�نا  جتنا  ہمیں  تو  گھٹا�تے   250 سے  میں   500 ر�ا�ست   بر�ا�ہ  ہم    �ا�گر 
 250 – 500 میں 100 و�ا�پس جمع کر�نا پڑ�تا ، جس سے  عبا�ر�ت کی قد�ر(100 – 250) – 500�کے بر�ا�بر ہو�جا�ئے ۔

�ا�س عمل کی تر�یب150 + 250 – 500�بنتی ہے ۔�چنا�ں چہ

500 – (250 – 100) = 500 – 250 + 100

�جا�نچ کیجیے کہ(100– 250) – 500�، 100 – 250 – 500 �کے بر�ا�بر نہیں ہے�۔

ا�ر�کا�ن کے نشا�ن بد�ل جا�تے ا�ند�ر  �پھر غو�ر کیجیے جب قو�سین سے پہلے�و�ا�لی تفر�یق کی علا�مت کو�پھر غو�ر کیجیے جب قو�سین سے پہلے�و�ا�لی تفر�یق کی علا�مت کو ہٹا�یا جا�تا ہے تو قو�سین کے 
�ہیں�۔�ا�س صو�ر�ت حا�ل میں 250 ا�و�ر 100 – �کے نشا�ن بد�ل کر250 – �ا�و�ر 100 ہو جا�تے�ہیں ۔

�مثا�ل�مثا�ل  1414 : :  ہیر�ا کے پا�س نا�یا�ب سکّّ�و�ں کا ذ�خیر�ہ ہے ۔�ا�س کے پا�س ا�یک تھیلے میں 28�ا�و�ر د�و�سر�ے میں 35 سکّے ہیں�۔ و�ہ
�د�و�سر�ے تھیلے سے 10�سکّے ا�پنے د�و�ست کو تحفہ میں د�ے د�یتی ہے ۔�ہیر�ا کے پا�س بچے�ہو�ئے سکّّ�و�ں کی تعد�ا�د کے لیے

�ا�یک عبا�ر�ت لکھیے�۔
�ا�س کو ا�س طر�ح سے بیا�ن کیا جا سکتا ہے :  (10 – 35) + 28 

�ہم جا�نتے ہیں کہ یہ با�لکل و�ہی تعد�ا�د ہے جو ((10–) + 35) + 28 سے حا�صل ہو�تی ہے ۔  چو�ں کہ ا�ر�کا�ن کو
�کسی بھی تر�یب سے  جمع کیا جا سکتا ہے�، یہ عبا�ر�ت سید�ھے طو�ر پر�ا�س شکل میں لکھی جا سکتی ہے ۔ 10–  35 + 28 �یا

(10–) + 35 + 28�۔ ا�س طر�ح ،
28 + (35 – 10) = 28 + 35 – 10 = 53

�جب قو�سین سے پہلے تفر�یق کی علا�مت نہیں ہو�تی تو ا�ن کے ا�ند�ر و�ا�لے ا�ر�کا�ن کے نشا�ن ،�قو�سین کو ہٹا�نے سے نہیں

�بد�لتے�۔ ند�ر�جہ با�لا عبا�ر�ت میں ا�ر�کا�ن 35�ا�و�ر 10 –�پر غو�ر کیجیے�۔

یا�د ر�کھنے کے بجا�ئے�، عبا�ر�ت کے معنی پر غو�ر ا�صو�ل  ، یہ  ا�و�ر کب نہیں  �آ�پ نشا�ن کو کب تبد�ل کر�نا ہے 
�کر�کے خو�د ا�ند�ا�ز�ہ لگا سکتے ہیں�۔

I  ا�ر�کا�ن کا پھیر بد�ل�
�ا�گر ہم کسی عبا�ر�ت کے کسی  ا�یک ر�کن کی قد�ر�میں ا�ضا�فہ یا کمی کر�تے ہیں تو ا�س پو�ر�ی عبا�ر�ت کی قد�ر پر کیا ا�ثر پڑ�تا ہے ؟

�کچھ عبا�ر�ا�ت د�ر�ج ذ�ل تین خا�نو�ں میں د�ی گئی ہیں�۔ ہر خا�نے میں�، پہلی عبا�ر�ت سے ا�یک یا ز�یا�د�ہ ا�ر�کا�ن کو تبد�ل کیا

�س�ی�ب کا�ر�ی کم کیجیے گا ۔
ت
�گیا ہے�۔ پہلے خا�نے میں د�ی گئی مثا�ل کو غو�ر سے د�یکھیے ا�و�ر خا�لی جگہو�ں کو پُر کیجیے�۔�جتنا ہو سکے�، �
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ا�س لیے قد�ر37  ز�یا�د�ہ ہے�،  ا�یک  53،54�سے 
�سے 1 ز�یا�د�ہ ہو گی�۔

�کیا 15– ، 16�–�سے ا�یک ز�یا�د�ہ یا ا�یک کم ہے�؟

53 سے ا�یک کم ہے�، ا�س لیے قد�ر37 سے  ،�52

1�کم ہو گی�۔

�کیا 17– ، 16 –�سے ا�یک ز�یا�د�ہ یا ا�یک کم ہے�؟

�معلو�م کیجیے 
�خا�لی جگہو�ں کو ا�عد�ا�د سے�ا�و�ر خا�لی خا�نو�ں کو عملی علا�متو�ں(Operation Signs) سے پُر کیجیے تا�کہ عبا�ر�ت کے  .1 

�د�و�نو�ں ا�طر�ا�ف بر�ا�بر ہو�جا�ئیں ۔
(a) 24 + (6 – 4) = 24 + 6  _____
(b) 38 + (_____  _____) = 38 + 9 – 4 
(c) 24 – (6 +4) = 24  6 – 4 
(d) 24 – 6 – 4 = 24 – 6  _____
(e) 27 – (8 + 3) = 27  8  3 
(f) 27– (_____  _____) = 27 – 8 + 3

�قو�سین کو ہٹا�کر ا�یک ا�یسی عبا�ر�ت لکھیے�جس کی قد�ر قو�سین کے ا�تھ و�ا�لی عبا�ر�ت کے بر�ا�بر ہو�۔  .2  
(a) 14 + (12 + 10) (b) 14 – (12 + 10)
(c) 14 + (12 – 10) (d) 14 – (12 – 10)
(e) –14 + 12 – 10 (f) 14 – (–12 – 10)

�د�ر�ج ذ�ل عبا�ر�تو�ں کی قد�ر معلو�م کیجیے�۔ ہر ا�یک جو�ڑ�ے کے لیے سب سے پہلے یہ ا�ند�ا�ز�ہ لگا�نے کی کو�شش کیجیے کہ کیا  .3  

�ا�نکی قد�ر بر�ا�بر ہے ؟�کب یہ د�و�نو�ں عبا�ر�ا�ت بر�ا�بر ہو�تی ہیں�؟
(a) (6 + 10) – 2   (2 – 10) + 6 اور
(b) 16 – (8 – 3)   3 – (8 – 16) اور
(c) 27 – (18 + 4) (4 – 18–) + 27 اور

قد�ر ا�ن کی  بر�ا�بر ہے�۔  قد�ر  عبا�ر�تو�ں کو پہچا�نیے جن کی  ا�ن  ا�یک میں  ہر  عبا�ر�تو�ں کے مجمو�عو�ں میں سے  �ذ�ل میں   .4  

�کا�حسا�ب نہکیجیے ، بلکہ ا�پنی ا�ر�کا�ن کی سمجھ ا�ستعما�ل کیجیے ۔

53 – 16+ 37= 53 – 16+ 37= – 87 – 16+ =

54 – 16+ 38= 52 – 16+ = – 88 – 15+ =

– 86 – 18+ =

53 – 15+ = 53 – 17+ =
– 97 – 26+ =

Chapter-2.indd   37Chapter-2.indd   37 29-Oct-25   12:18:14 PM29-Oct-25   12:18:14 PM



38

گنِِت پرکاش| گریڈ 7 | حِِصّّہ اوّّل

(a) 319 + 537,  319 – 537,  – 537 + 319,  537 – 319

(b) 87 + 46 – 109,   87 + 46 – 109,  87 + 46 – 109,  87 – 46 + 109, 87 
– (46 + 109), (87 – 46) + 109

�عبا�ر�تو�ں میں منا�سب جگہ پر قو�سین کا ا�ستعما�ل ا�س طر�ح کیجیے�کہ و�ہ د�ی گئی قد�ر�و�ں  کے مسا�و�ی ہو جا�ئیں�۔  .5  

(a) 34 – 9 + 12 = 13 
(b) 56 – 14 – 8 = 34
(c) –22 – 12 + 10 + 22 = – 22

�صر�ف ا�ستد�لا�ل کا ا�ستعما�ل کر�تے ہو�ئے کہ ا�ر�کا�ن ا�پنی قد�ر�و�ں کو کیسے بد�لتے ہیں�،�خا�لی جگہو�ں کو ا�س طر�ح پُر کیجیے  .6  

�کہ  عبا�ر�تو�ں کے د�و�نو�ں ا�طر�ا�ف بر�ا�بر ہو جا�ئیں ۔
(a) 423 + ______= 419 + ______ 

(b) 207 – 68 = 210 – ______

7.    ا�عد�ا�د 2�، 3 ،5 ا�و�ر ر�یا�ضیا�تی عمل‘+’�ا�و�ر ‘−’�ا�و�ر قو�سین ، جیسی ضر�و�ر�ت ہو ،�ا�ستعما�ل کر�تے ہو�ئے ممکنہ مختلف ا�ند�ا�ز   

�کی عبا�ر�ا�ت تشکیل کیجیے ۔�مثا�ل کے طو�ر پر ،4 = 5 + 3 – 2 ا�و�ر0 = (2 – 5) – 3

�جسو�د�ہ کو جب بھی کسی عد�د میں سے 9�کی تفر�یق کر�نی ہو�تی ہے تو و�ہ ا�س میں پہلے 10�گھٹا�تی ہے ا�و�ر پھر1 جو�ڑ�تی   .8  

�ہے�۔ مثا�ل کے�طو�ر پر�،1 + 26 = 10 – 36

�کیا آ�پ کو لگتا ہے کے ا�سے ہمیشہ صحیح جو�ا�ب ملتا ہے ؟ کیو�ں ؟  )a( 

�کیا آ�پ ا�سی طر�ح کی د�و�سر�ی حکمت عملیو�ں کے با�ر�ے میں سو�چ سکتے ہیں�؟ ا�س کی کچھ مثا�لیں د�یجیے�۔  )b( 

)a(  پر غو�ر کیجیے ۔�ہر ا�یک عبا�ر�ت کے لیے ند�ر�جہ 73 –14 + 1, )b( 73 –14 – 1  9.    ا�ن د�و نو�ں عبا�ر�تو�ں  

�ذ�ل مجمو�عہ میں سے ا�ن عبا�ر�تو�ں کو پہچا�نیے جو ا�ن کے عبا�ر�تو�ں کے بر�ا�بر ہیں�۔

(a) 73 – (14 + 1) (b) 73 – (14 – 1)
(c) 73 + (– 14 + 1) (d) 73 + (– 14 – 1)

II—  قو�سین کو ہٹا�نا�
لّ�ی�ٹ ا�و�ر ا�یک ر�س گُلُاا�منگا�یا�۔�ا�یک سبز�ی

�مثا�ل�مثا�ل1515::  لا�مو ا�و�ر نو�ر�بو ا�یک ہو�ٹل میں گئے�، ا�ن میں سے ہر ا�یک نے ا�یک سبز�ی ک�ٹ

لّ�ی�ٹ کی قیمت43 ₹ ا�و�ر ا�یک ر�س گُلُاا�کی قیمت24 ₹ ہے�۔ ا�س ر�قم کے لیے ا�یک عبا�ر�ت لکھیے  جو ا�نھیں ا�د�ا کر�نی ہے�۔
ک�ٹ

حصّے کے  ا�یک  ہر  سے  میں  ۔�ا�ن  ہے  گُلُاا  �ر�س  ا�یک ا�و�ر  لّ�ی�ٹ 
ک�ٹ سبز�ی  ا�یک  پا�س  کے  ا�یک  ہر  سے  میں  ا�ن  کہ   �جیسا 

�کی24 + 43�سے نما�ئند�گی کی جا سکتی ہے�۔

�ا�نھیں کل کتنی ر�قم ا�د�ا کر�نی ہے�؟کیا ا�س کو عبا�ر�ت24 + 43 × 2�کی شکل میں بیا�ن کیا جا سکتا ہے�؟

�ر�یا�ضی  
�با�ت چیت
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�ا�سے ا�ر�کا�ن کے جمع کے طو�ر پر�لکھنے پر ملتا ہے:

2 × 43 24+

24 ز�یا�د�ہ ہے�۔�لیکن ہم �سے  �ا�س عبا�ر�ت کا مطلب ہے43 × 2 
�ا�یک ا�یسی عبا�ر�ت چا�ہتے ہیں جس کا مطلب 24 + 43�کا د�و�گنا ہو�۔
�ہم ا�س طر�ح کی عبا�ر�ت لکھنے کے لیے قو�سین کا ا�ستعما�ل کر سکتے ہیں :

2 × (43 + 24)

�ا�س لیے ہم کہہ سکتے ہیں کہ ا�ن د�و�نو�ں کو ملا کر)24 + 43( × 2 
لّ�ی�ٹ ا�و�ر

�ا�د�ا کر�نے ہو�ں گے�۔�یہ با�لکل ا�یسا ہی ہے جیسے کہ د�و سبز�ی ک�ٹ

�د�و ر�س گلے کے لیے ا�د�ا کر�نا: 
2 × 43 + 2 × 24

�ا�س لیے ،
2 × (43 + 24) = 2 × 43 + 2 × 24

گم�و�، ا�ن کے ا�تھ شا�مل ہو�تا ا�و�ر و�ہی چیز�یں منگا�تا تو کل ر�قم ا�د�ا کر�نے کے لیے عبا�ر�ت ہو تی�؟
ن
�ا�گر ا�یک ا�و�ر د�و�ست س�

�مثا�ل �مثا�ل 1616::  یو�م جمہو�ر�یہ کی پر�یڈ میں�، ا�سکا�ؤ�ٹ لڑ�کے ا�و�ر گا�ئیڈ لڑ�کیا�ں ا�یک ا�تھ ما�ر�چ کر ر�ہے ہیں�۔�ا سکا�ؤ�ٹ 4 قطا�ر�و�ں

�میں ما�ر�چ کر ر�ہے ہیں ا�و�ر ہر ا�یک قطا�ر میں ا�ن کی تعد�ا�د 5 ہیں�۔ گا�ئیڈ 3 قطا�ر�و�ں میں ما�ر�چ کر�ر�ہی ہیں ا�و�ر ہر قطا�ر میں ا�ن کی

�تعد�ا�د بھی 5 ہیں ) نیچے د�ی گئی شکل کو�د�یکھیے (�تو کتنے ا�سکا ؤ�ٹ ا�و�ر گا�ئیڈ ا�س پر�یڈ میں ما�ر�چ کر ر�ہے ہیں�؟

�ما�ر�چ کر�نے و�ا�لے ا�سکا�ؤ�ٹ لڑ�کو�ں کی تعد�ا�د5 × 4�ہے ۔�ما�ر�چ کر�نے و�ا�لی گا�ئیڈ لڑ�کیو�ں کی تعد�ا�د5 × 3�ہے�۔

تعد�ا�د کل  کی  گا�ئیڈ  ا�و�ر  ا�سکا�ؤ�ٹ  و�ا�لے  کر�نے  �ما�ر�چ 

5×3 + 5×4�ہو�گی�۔

ا�س طر�ح سے بھی معلو�م کیا جا سکتا ہے کہ پہلے ہم �یہ 

�کل قطا�ر�و�ں کی تعد�ا�د جو کہ 3 + 4 �ہے ،�ا�س کا پتا کر�یں ا�و�ر 

�پھر حا�صل جمع کو ہر قطا�ر میں بچو�ں کی تعد�ا�د سے ضر�ب د�یں�۔

 (4 + 3) × 5 ا�و�ر لڑ�کیو�ں کی کل تعد�ا�د �ا�س طر�ح لڑ�کے 

�کے�ذ�ر�یعے معلو�م کی جا سکتی ہے�۔

�ا�س لیے ،  5 × (3 + 4) = 5 × 3 + 5 × 4

�ا�س عبا�ر�ت کو حل کر�نے پر�ہمیں حا�صل ہو�تا ہے
 

4 × 5 203 × 5 15+ +4 × 5 + 3 × 5 = 35= =

2 × 43 + 2 × 24

2 × )43 + 24(

₹ 43

₹24

₹ 24

3×5

(4+3)×5

4×5

₹43
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(4 + 3) × 5 = 7 × 5 = 35

(3 + 4) × 5 ≠ 3 + 4 × 5 ، کیا آ�پ و�ضا�حت کر سکتے ہیں کہ ا�یسا�کیو�ں ہے�؟

�کیا 5 × (4 + 3) = (4 + 3) × 5 = (3 + 4) × 5 �ہے ؟

�جو مشا�ہد�ے ہم نے پچھلی د�و مثا�لو�ں میں کیے ہیں ا�نھیں عمو�می طو�ر پر ا�س طر�ح سمجھا جا سکتا ہے�۔

�آ�ئیے98 × 3 + 98 × 10�پر غو�ر کیجیے�۔ ا�س کا مطلب ہے 98�کو 10�با�ر جمع کر�نا ا�و�ر 98�کو ہی 3 با�ر جمع کر�نا ۔
 98 + 98 + 98  +  98 + 98 + 98 + 98 + 98 + 98 + 98 + 98 + 98 + 98

3�مر�تبہ10�مر�تبہ

�و�ا�ضح طو�ر پر یہ 3 + 10 = 13�با�ر98�کے مثل ہی ہے�۔ ا�س طر�ح�،
10 × 98 +3 × 98 = (10 + 3) × 98

�ا�س عبا�ر�ت کو د�و�سر�ے طر�یقے سے لکھنے پر ہمیں ملتا ہے ،

(10 + 3) 98 = 10 × 98 + 3 × 98

ل ضر�ب میں ا�عد�ا�د کی تر�یب بد�لنے پر ا�س خا�صیت کو د�ر�ج ذ�ل صو�ر�ت میں د�یکھی جا سکتی ہے: �مذ�کو�ر�ہ با�لا حاصِِ 

 (3 + 10) 98 = 83 × 9 + 10 × 98 ،اور
98 (10 + 3) = 98 × 10 + 98 × 3

�ا�سی طر�ح سے�، آ�ئیے ا�ب ہم عبا�ر�ت10 × 6 – 10 × 14�پر غو�ر کر�تے ہیں ۔�ا�س کا مطلب ہے 14 با�ر 10 
�میں سے 6 با�ر 10�کو�کم کر�نا�۔ 

10 + 10 + 10 + 10 + 10 + 10 + 10 + 10 + 10 + 10 + 10 + 10 + 10 + 10

14�مر�تبہ

�و�ا�ضح طو�ر پر یہ  8 = 6 – 14 �یعنی  8  با�ر10 ہے�۔�ا�س طر�ح�،
14 × 10 – 6 × 10 =  (14 – 6) × 10

�یا
(14 – 6) × 10 = 14 × 10 – 6 × 10

قس�یمی خا�صیت کہتے ہیں(�ند�ر�جہ ذ�ل طر�یقے سے سمجھا جا�سکتا ہے:
ت
�
�ا�س خا�صیت کو )�جسے 

�کسی جمع )�یا تفر�یق(�کا حا�صل ضر�ب�، ا�ر�کا�ن کے حا�صل ضر�ب کے جمع )�یا تفر�یق( کے بر�ا�بر ہو�تا ہے�۔�کسی جمع )�یا تفر�یق(�کا حا�صل ضر�ب�، ا�ر�کا�ن کے حا�صل ضر�ب کے جمع )�یا تفر�یق( کے بر�ا�بر ہو�تا ہے�۔

II  ا�ر�کا�ن کا پھیر بد�ل�
�آ�ئیے سمجھتے ہیں کہ جب ہم کسی حا�صل ضر�ب میں شا�مل ا�عد�ا�د کو تبد�ل کر�تے ہیں تو کیا ہو�تا ہے�۔
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�مثا�ل �مثا�ل 1717:  :  954 = 18 × 53  د�یا�گیا ہے�۔ 18 × 63 کا پتہ لگا�ئیے�۔
�کیو�ں کہ 18×63 کا مطلب 63 کا  18�گنا ہے�۔

63 × 18 = (53 + 10) × 18 
  = 53 ×18 + 10×18
  = 954 + 180
  = 1134

�مثا�مثا�ل �ل 1818:: 25 × 97�کی قد�ر معلو�م کر�نے کا کو�ئی آ�ا�ن و مو�ثر طر�یقہ معلو�م کیجیے ۔
25 × 97�کا مطلب 97 کا  25 گنا�۔

�ہم ا�س کو25 × )3 – 100(�کی شکل میں بھی لکھ سکتے ہیں�۔
�ہم جا�نتے ہیں کہ یہ 100 با�ر 25 ا�و�ر 3 با�ر25 کے فر�ق کی طر�ح ہی ہے:

97 × 25 = 100 × 25 – 3 × 25

�ا�س کی قد�ر معلو�م کیجیے�۔
�ند�ر�جہ ذ�ل حا�صل ضر�ب معلو�م کر�نے کے لیے ا�س طر�یقہ کا ا�ستعما�ل کیجیے :   

(a) 95 × 8

(b) 104 × 15

(c) 49 × 50

�کیا یہ عا�م طو�ر پر ا�ستعما�ل کیے جا�نے و�ا�لے ضر�ب کے طر�یقہ کا�ر سے ز�یا�د�ہ تیز ہے�؟
�کو�ن سےد�و�سر�ے حا�صل ضر�ب ہیں جنھیں ا�و�پر د�یے گئے حا�صل ضر�ب کی طر�ح تیز�ی سے تلا�ش کیا�جا�سکتا ہے�؟

 �معلو�م کیجیے 

�خا�لی جگہو�ں کو ا�عد�ا�د سے ا�و�ر خا�نو�ں کو علا�ما�ت سے پر کیجیے تا�کہ د�و�نو�ں ا�طر�ا�ف کی عبا�ر�ا�ت بر�ا�بر ہو�ں�۔  .1  

(a) 3 × (6 + 7) = 3 × 6 + 3 × 7
(b) (8 + 3) × 4 = 8 × 4 + 3 × 4
(c) 3 × (5 + 8) = 3 × 5  3 × ____ 

(d) (9 + 2) × 4 = 9 × 4  2 ×____
(e) 3 × (____ + 4) = 3 ____+____ 

(f) (____+ 6) × 4 = 13 × 4 + ____

(g) 3 × (____+____) = 3 × 5 + 3 × 2 

(h) (____+____)×____= 2 × 4 + 3 × 4

(i) 5 × (9 – 2) = 5 × 9 – 5 × ____ 
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(j) (5 – 2) × 7 = 5 × 7 – 2 × ____

(k) 5 × (8 – 3) = 5 × 8  5 × ____ 

(l) (8 – 3) × 7 = 8 × 7  3 × 7

(m) 5 × (12 –____) =____   5 ×____ 

(n) (15 –____) × 7 =____   6 × 7
(o) 5 × (____–____) = 5 × 9 – 5 × 4 

(p) (____–____) × ____= 17 × 7 – 9 × 7

�نیچے د یے گئے خا�نو ں کو با�ئیں طر�ف ا�و�ر د�ا�ئیں طر�ف کی عبا�ر�تو�ں کا تجز�یہ کر�نے کے بعد‘�>’�، ‘�< ’�یا ‘= ’�کے نشا�نو�ں  .2  

�سے پر کیجیے ۔ عبا�ر�ت کی قد�ر معلو�م کر�نے کے بجا�ئے ا�ر�کا�ن ا�و�ر قو�سین کی ا�ستد�لا�ل ا�و�ر تفہیم کا ا�ستعما�ل کر�تے ہو�ئے  

�د�ر�ست نشا�ن لگا�ئیے ۔
(a) (8 – 3) × 29    (3 – 8) × 29

(b) 15 + 9 × 18    (15 + 9) × 18

(c) 23 × (17 – 9)    23 × 17 + 23 × 9

(d) (34 – 28) × 42    34 × 42 – 28 × 42

�یہا ں 14 بنا�نے کا ا�یک طر�یقہ ہے:  14 = ( _6_ + _1_ ) × _2_ ۔�کیا14�حا�صل کر�نے کے د�و�سر�ے ا�و�ر   .3  

�بھی طر�یقے ہو سکتے ہیں�؟ ا�ن کو نیچے خا�لی جگہو�ں میں پر کیجیے:  
(a) _____× (_____+_____) = 14 

(b) _____× (_____+_____) = 14

(c) _____× (_____+_____) = 14 

(d) _____× (_____+_____) = 14

ا�عد�ا�د کو�کم سے کم د�و مختلف طر�یقو�ں سے جمع کیجیے ۔ بیا�ن کیجیے کہ آ�پ نے �ند�ر�جہ ذ�ل تصو�یر�و�ں میں د�یے گئے    .4  

�ا�سے عبا�ر�ا�ت کے ذ�ر�یعے کیسے حل کیا ؟
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�معلو�م کیجیے
�نیچے د�ی گئی صو�ر�ت حا�ل کو پڑ ھیے ۔ ہر ا�یک کے لیے منا�سب عبا�ر�ا�ت لکھیے ا�و�ر ا�ن کی قد�ر�معلو�م کیجیے ۔  .1 

�بیگو�ر کا ضلعی با�ز�ا�ر ہفتے کے ا�تو�ں د�ن کھلتا�ہے�۔ ر�حیم ا�پنے با�غ سے ر�و�ز�ا�نہ 9�کلو آ�م ا�و�ر شیا�م ا�پنے با�غ   (a)

د�و�نو�ں کی طر�ف سے ا�ن  با�ز�ا�ر میں ا�یک ہفتے میں  با�ز�ا�ر میں بھیجتا ہے�۔ ضلعی  ا�س  11�کلو آ�م  �سے ر�و�ز�ا�نہ 

�لا�ئے گئے آ�مو�ں کی مقد�ا�ر معلو�م کیجیے ۔

ا�و�ر  پر�،  5,000 ₹�کھا�نے  پر�،  5,000 ₹�کر�ا�یے  مہینے  ہر  و�ہ  ہے�۔  20,000 ₹�کما�تی  مہینے  ہر  �بینو    (b)

2,000 ₹ �د�یگر ا�خر�ا�جا�ت پر خر�چ کر�تی ہے�۔ ا�ل کے آ�خر تک بینو کتنی ر�قم بچا�ئے گی�؟

�د�ن کے و�قت ا�یک گھو�نگا ا�یک کھمبے پر 3 سینٹی میٹر چڑ�ھتا ہے�ا�و�ر ر�ا�ت کے و�قت جب و�ہ سو ر�ہا ہو�تا ہے   (c)

�تو ا�تفا�قاً 2 سینٹی میٹر نیچے پھسل جا�تا ہے ۔ کھمبا 10 سینٹی میٹر ا�و�نچا ہے ا�و�ر ا�س کی چو�ٹی پر ا�یک مز ے د�ا�ر

�چیز ر�کھی ہے�۔ گھو�نگا کتنے د�نو�ں میں ا�س تک پہنچے گا�؟

�میلوِِ �ن ہر د�ن د�و صفحا�ت کی کہا�نی پڑ�ھتا ہے�، سو�ا�ئے منگل ا�و�ر ہفتہ و�ا�لے د�نو�ں کے�۔ 8 ہفتو�ں میں و�ہ کتنی کہا�نیا�ں مکمل  .2  

�کر�ے گا�؟ د�ر�ج ذ�ل میں سے کو�ن سی عبا�ر�ت ا�س صو�ر�ت حا�ل کو بیا�ن کر تی ہے�؟
(a) 5 × 2 × 8 
(b) (7 – 2) × 8 
(c) 8 × 7 
(d) 7 × 2 × 8
(e) 7 × 5 – 2 
(f) (7 + 2) × 8
(g) 7 × 8 – 2 × 8 

(h) (7 – 5) × 8

�د�ر�ج ذ�ل عبا�ر�تو�ں کو حل کر�نے کے مختلف طر�یقے تلا�ش کیجیے :  .3  

)a( 1 – 2 + 3 – 4 + 5 – 6 + 7 – 8 + 9 – 10
)b( 1 – 1 + 1 – 1 + 1 – 1 + 1 – 1 + 1 – 1

�د�ر�ج ذ�ل عبا�ر�تو�ں کے جو�ڑ�و�ں کا آ�پس میں '�>'�، '�<' یا '=' کی علا�مت کے ذ�ر�یعے یا د�لیل کے ا�تھ مو�ا�ز�نہ کیجیے ۔    .4  
(a) 49 – 7 + 8         49 – 7 + 8    
(b) 83 × 42 – 18        83 × 40 – 18
(c) 145 – 17 × 8        145 – 17 × 6
(d) 23 × 48 – 35        23 × (48 – 35)
(e) (16 – 11) × 12    –11 × 12 + 16 × 12
(f) (76 – 53) × 88    88 × (53 – 76)
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(g) 25 × (42 + 16)    25 × (43 + 15)
(h) 36 × (28 – 16)    35 × (27 – 15)

�حسا�ب کیے بغیر یہ شنا�خت کیجیے کہ د�ر�ج ذ�ل میں سے کو�ن سی عبا�ر�ا�ت د�ی گئی عبا�ر�ت کے بر�ا�بر ہیں�۔ آ�پ ا�ر�کا�ن   .5  
�کا ا�ستعما�ل کر�تے ہو�ئے یا قو�سین کو ہٹا�تے ہو�ئے ا�ن عبا�ر�تو�ں کو د�و�با�ر�ہ لکھ سکتے ہیں�۔ ا�یسی ا�یک سے ز�یا�د�ہ عبا�ر�تیں

�ہو سکتی ہیں جن کی قد�ر�د�ی گئی عبا�ر�ت کے بر�ا�بر ہو�ں ۔
(a) 83 – 37 – 12

(i) 84 – 38 – 12
(ii) 84 – (37 + 12)
(iii) 83 – 38 – 13 
(iv) – 37 + 83 –12 

(b) 93 + 37 × 44 + 76
(i) 37 + 93 × 44 + 76 
(ii) 93 + 37 × 76 + 44
(iii) (93 + 37) × (44 + 76) 
(iv) 37 × 44 + 93 + 76

�ا�یک عد�د منتخب کیجیے ا�و�ر ا�س سے د�س مختلف عبا�ر�ا�ت تخلیق کیجیے جن کی قد�ر�منتخب  کیے گئے عد�د کے بر�ا�بر ہو�ں�۔  .6  

�لا�ہ�لا�ہ
�ہم کا�ی عر�ے سے ا�د�ہ حسا�بی عبا�ر�ا�ت پڑ�ھ ر�ہے ہیں ا�و�ر حل کر ر�ہے ہیں�۔ یہا�ں ہم نے کچھ ا�د�ہ عبا�ر�تو�ں ا�و�ر ا�ن کی قد�ر�و�ں 	 

�کے مفہو�م کو د�ہر�ا�تے ہو�ئے آ�ا�ز کیا ہے�۔

�ہم نے یہ سیکھا کہ بعض عبا�ر�تو�ں کا مو�ا�ز�نہ مکمل حسا�ب کیے بغیر�، �صر�ف د�لیل سے کیسے کیا جا سکتا ہے�۔	 

�پیچید�ہ عبا�ر�تو�ں کو صحیح طر�یقے سے پڑ�نے ا�و�ر حل کر�نے کے لیے�، �ہم ا�ر�کا�ن  �ا�و�ر قو�سین کا ا�ستعما�ل کر�تے ہیں�۔	 

�جب کو�ئی عبا�ر�ت ا�ر�کا�ن کے مجمو�ے کے طو�ر پر لکھی جا�تی ہے�، �تو ا�ر�کا�ن کی تر�یب یا ا�ن کو�مختلف طر�یقے سے گر�و�پ بنا�نے سے 	 

ی خا�صیت ا�و�ر جمع کی تلا�ز�می خا�صیت کی و�جہ سے ہو�تا ہے�۔ ی�ب قلّ�
ت
�عبا�ر�ت کی قد�ر�پر کو�ئی  �ا�ثر نہیں پڑ�تا�۔ یہ جمع کی �

�جب کسی منفی علا�مت کے ا�تھ قو�سین کو ہٹا�یا جا�تا ہے�، �تو قو�سین کے ا�ند�ر مو�جو�د�ا�ر�کا�ن کے نشا�ن )�علا�مت( �تبد�ل ہو جا�تے ہیں�۔	 

قس�یمی خا�صیت ’’�کے با�ر�ے میں بھی سیکھا�—�جس کے مطا�بق قو�سین کے ا�ند�ر د�ی گئی عبا�ر�ت کو کسی عد�د سے ضر�ب 	 
ت
�
�ہم نے‘‘

�د�ینا ا�س کے بر�ا�بر ہو�تا�ہے کہ ا�س عد�د کو قو�سین میں مو�جو�د ہر ر�کن سے ا�گ ا�گ ضر�ب د�یا جا�ئے�۔
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�حسا�بی عبا�ر�تو�ں کا ا�نجینئر!�حسا�بی عبا�ر�تو�ں کا ا�نجینئر!

ا�و�ر ضر�و�ر�ت کے مطا�بق قو�سین کا ا�و�ر تقسیم(�کے ا�تھ  ا�و�ر تینو�ں کو چا�ر�و�ں ر�یا�ضیا�تی عملیا�ت )�جمع�، تفر�یق�، ضر�ب  3�ا�رکا�ن 

�ا�ستعما�ل کر�تے ہو�ئے ہم کئی عبا�ر�ا�ت تخلیق کر سکتے ہیں�۔�مثا�ل کے طو�ر پر�،

12 = 3 + 3 × 3 ,3 = 3 – 3 + 3 ,2 = 3/(3 + 3) �و�غیر�ہ�۔

4�ا�ر�کا�ن ا�و�ر چا�ر�و�ں کا ا�ستعما�ل کر�تے ہو�ئے 1�سے 20 تک کے تما�م ا�قد�ا�ر حا�صل کر�نے کی عبا�ر�ا�ت تخلیق کیجیے ۔

ا�و�ر 5�کو صر�ف ا�یک با�ر  ، �کسی بھی تر�یب میں ا�ستعما�ل کر�تے ہو�ئے 10 –�سے 10 +�کے د�ر�میا�ن  �ا�عد�ا�د 1�، 2�، 3�، 4 

�جتنی ز�یا�د�ہ قد�ر�یں حا�صل ہو سکیں�، و�ہ حا�صل کیجیے ۔

�ا�عد�ا�د0�سے9�کو صر�ف ا�یک  با�ر  ، �کسی بھی تر�یب میں ا�ستعما�ل کر�تے ہو�ئے�ا�یسی عبا�ر�ت تخلیق کیجیے جس کی قد�ر100�ہو�۔

�ا�سی طر�ح کے د�و�سر�ے کو�ن سے د�ل چسپ سو�ا�لا�ت آ�پ پو�چھ سکتے ہیں�؟

�پہیلی بو�جھیں !�پہیلی بو�جھیں !
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3.1  چھو�ٹی ا�کا�ئیو ں کی ضر�و�ر�ت  
ا�یک کھلو�نا ٹھیک کر ر�ہی تھیں ۔ و�ا�لد�ہ  �سو نو کی 

جو�ڑ�نے د�و حصو ں کو  مد�د سے  ا�یک پیچ کی  �و�ہ 

�کی کو�شش کر ر�ہی تھیں ۔ سو�نو بڑ�ی د�لچسپی سے

�ا�پنی ما�ں کو د�یکھ ر�ہا تھا�۔ ا�س کی ما�ں ا�ن د�و�نو�ں

�حصو�ں کو جو�ڑ�نے میں کا�میا�ب نہیں ہو پا ر�ہی

�تھی ۔�سو�نو نے و جہ جا�ننے کی کو�شش کی�۔ ا�س کی

�ما�ں نے بتا�یا کہ پیچ د�ر�ست سا�ئز�کا نہیں ہے�۔

�ا�نھو�ں  نے ڈ�بے سے د�و�سر�ا پیچ نکا�لا ا�و�ر کھلو�نے کو ٹھیک کر د�یا�۔ سو�نو کو د�و�نو�ں پیچ ا�یک جیسے لگے ،�لیکن جب ا�س نے

�غو�ر سے د�یکھا تو محسو�س کیا کہ د�و�نو�ں کی لمبا�ئی میں تھو�ڑ�ا سا فر�ق تھا�۔

حیر�ا�نی بہت  کر  د�یکھ  یہ  کو  �سو�نو 

�ہو�ئی کہ ا�تنا چھو�ٹا سا فر�ق بھی ا�تنی ا�ہمیت

کی پیچو�ں  د�و�نو�ں  سو�نو  ہے�۔�ا�ب  �ر�کھتا 

�لمبا�ئی کا فر�ق جا�ننا چا�ہتا تھا�۔ و�ہ یہ بھی جا�ننا

�چا�ہتا تھا کہ یہ فر�ق کتنا معمو�لی ہے کیو�ں

نظر جیسے  ا�یک  تقر�یباً  پیچ  د�و�نو�ں  �کہ 

�آ�ر�ہے تھے ۔

�ا�گلے صفحہ پر�د�ی گئی تصو�یر میں

�پیچو�ں کو ا�یک پیما�نے)Scale(�پر�ر�کھا گیا ہے ۔�ا�ن کی پیما�ئش کیجیے ا�و�ر د�ی گئی جگہ پر ا�ن کی لمبا�ئی لکھیے�۔

�ا�یک نظر�نقطے سے پر�ے
(A PEEK BEYOND THE POINT)

3
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ایک نظرنقطے سےپرے

�ک￼س  پیما�نے نے آ�پ کی پیچ کی لمبا�ئی د�ر�ست طو�ر پر نا�پنے میں مد�د کی ا�و�ر کیو�ں ؟

      2�سینٹی میٹر )�تیسر�ی پیچ کی لمبا�ئی(�کا کیا مطلب ہے�؟

۔ 10�بر�ا�بر حصو�ں میں تقسیم کیا گیا ہے  ا�کا�ئی کی لمبا�ئی کو  د�ر�میا�ن  عد�ا�د کے  متو�ا�تر�ا  د�و  د�یکھا جا سکتا ہے  پر  پیما�نہ   �جیسا کہ 

1 کے سا�ت حصے لیں گے ۔ پیچ
10

2�سینٹی میٹر کی لمبا�ئی حا�صل کر�نے کے لیے ہم 0 سے2�کی جا�نب جا�ئیں گے�ا�و�ر پھر 7
10

�سینٹی  میٹر ہے ۔ ا�سی طر�ح ہم  210  3�سینٹی میٹر کی لمبا�ئی کو�بھی سمجھ سکتے ہیں ۔
7

�کی لمبا�ئی 2 سینٹی میٹر ا�و�ر10

ا�و�ر�د�و�د�سو�ا�ں سینٹی میٹر پڑ�ھا ا�و�ر�د�و�د�سو�ا�ں سینٹی میٹر تین  ا�و�ر210  3 سینٹی میٹر کو تین  ا�و�ر سا�ت د�سو�ا�ں سینٹی میٹر پڑ�ھتے ہیں  ا�و�ر سا�ت د�سو�ا�ں سینٹی میٹر  د�و  7 2 سینٹی میٹر کو د�و 
10  �ہم 

 جا تا ہے�۔

�کیا�آ�پ بتا سکتے ہیں کہ ا�ن پیچو�ں کی پیما�ئش کے لیے ا�کا�ئی کو چھو�ٹے حصو�ں میں کیو�ں تقسیم کیا گیا ہے�۔

�د�ر�ج ذ�یل ا�شیا کی پیما�ئش پیما�نے کی مد�د سے کیجیے ا�و�ر ا�ن کی لمبا�ئی سینٹی میٹر میں د�ر�ج کیجیے )�جیسا کہ پیچو�ں کی لمبا�ئی کے لیے  

�پہلے د�کھا�یا گیا ہے( :  قلم  �، پنسل تر�ا�ش ا�و�ر آ�پ کی پسند کی کو�ئی ا�و�ر چیز ۔

�تصو�یر میں د�کھا ئی گئی چیز�و�ں کی پیما�ئش تحر�یر کیجیے:

7
10

_______________ 2�سینٹی میٹر ا�و�ر3�سینٹی میٹر کے د�ر�میا�ن

_______________

_______________
2 7

10 

�سینٹی میٹر سے ز�یا�د�ہ لیکن3  12 2
�سینٹی میٹر سے کم

�سینٹی میٹر 

47
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گنِِت پرکاش| گریڈ 7 | حِِصّّہ اوّّل

 �جیسا کہ یہا�ں د�یکھا جا سکتا ہے �،�جب قطعی د�ر�ست پیما�ئش د�ر�کا�ر ہو تو ہم پیما�ئش کی چھو�ٹی ا�کا�ئیو�ں کا ا�عما�ل کر سکتے ہیں�۔ 

)A Tenth Part( 3.2  د�سو�ا�ں حصہ
4 3 ا�کا�ئی د�کھا�ئی گئی ہے�، جسے 3 ا�کا�ئی ا�و�ر چا�ر�ا�یک د�سو�ا�ں کے طو�ر پر بھی پڑ�ھا جا

�نیچے د�ی گئی تصو�یر میں پنسل کی لمبا ئی  10

1 × 4( + )1 × 3(   ا�کا�ئیا�ں     
�سکتا ہے�، یعنی ) 10

= 10 times )1 )�ر�بہ
10 = 10 × 1

10 = 1 unit )ا�کا�ئی�( 

�یہ لمبا�ئی34 ا�یک-�د�سو�یں) 34�صحیح ا�یک بٹا د�س (�ا�کا�ئیو�ں کے بر�ا�بر ہے کیو�ں کہ10 ا�یک د�سو�یں ا�کا�ئیا�ں ا�یک مکمل

�ا�کا�ئی بنا�تی ہیں ۔

1
10 + 1

10 + 1
10 + 1

10 + 1
10 + 1

10 + 1
10 + 1

10 + 1
10 + 1

10

48
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ایک نظرنقطے سےپرے

34 × 1
10 = 34

10 = 10
10 + 10

10 + 10
10 + 4

)34�ا�یک د�سو�ا�ں( 10

  )3 ا�و�ر4  د�سو�ا�ں(  410   +1+1+1 =

     ذ�یل میں کچھ ا�عد�ا�د کسر�ی ا�کا�ئیو�ں کے سا�تھ د�کھا�ئے گئے ہیں ا�و�ر ا�نھیں پڑ�ھنے کا طر�یقہ بھی بتا�یا�گیا ہے�۔

1 4      ‘‘�چا�ر ا�و�ر ا�یک د�سو�ا�ں حصہ ’�چا�ر ا�و�ر ا�یک د�سو�ا�ں حصہ ’
10

4     ‘�چا�ر�ا�یک د�سو�ا�ں’‘�چا�ر�ا�یک د�سو�ا�ں’ یا‘�چا�ر د�سو�یں حصے’‘�چا�ر د�سو�یں حصے’
10

41     ‘�ا�کتا�لیس ا�یک د�سو�ا�ں ’‘�ا�کتا�لیس ا�یک د�سو�ا�ں ’�یا‘�ا�کتا�لیس د�سو�یں حصے ’‘�ا�کتا�لیس د�سو�یں حصے ’
10

41     ‘�ا�کتا�لیس ا�و�ر ا�یک د�سو�ا�ں حصہ’‘�ا�کتا�لیس ا�و�ر ا�یک د�سو�ا�ں حصہ’ 1
10

�د�ر�ج ذ�یل ا�شیا کی لمبا�ئی د�و طر�یقو�ں سے تحر�یر کیجیے ا�و�ر بلند آ�و�ا�ز میں پڑ�ھیے ۔�ا�یک مثا�ل یو ا�یس بی)USB(�کیبل کی 

�لمبا�ئی کی د�ی گئی ہے�۔) نو�ٹ:  ہر  خا�کے)Diagram( میں ا�کا�ئی کی لمبا�ئی مختلف ہیں�۔(

48  ا�کا �ئیا�ں ہے�۔
10

�یو ا�یس بی کیبل کی لمبا�ئی  4  ا�و�ر  810  ا کا�ئیا�ں یا  

�ا�ن لمبا�ئیو�ں کو صعو�د�ی تر�تیب )Increasing order(�میں لگا�ئیے:  

)a(  910 )b( 1 7
10 )c( 130

10 )d( 13 1
10 

)e( 10 5
10 )f( 7 6

10 )g( 6 7
10 )h( 4

10

‘four and one-tenth’

‘four one-tenths’ or ‘four-tenths’

‘forty-one one-tenths’ or ‘forty-one tenths’

‘forty-one and one-tenth’

49

Chapter-3.indd   49Chapter-3.indd   49 29-Oct-25   12:33:40 PM29-Oct-25   12:33:40 PM



گنِِت پرکاش| گریڈ 7 | حِِصّّہ اوّّل

4 1
10, 4

10, 41
10, 41 1

�د�ر�ج ذ�یل لمبا�ئیو�ں کو صعو�د�ی )�بڑ�ھتی ہو�ئی(�تر�تیب میں لگا�یئے :   10

710  2  ا�کا ئیا�ں ہے ا�و�ر ا�س کے ا�و�پر و�ا�لے �سو�نو ا�پنے جسم کے کچھ حصو ں کی پیما�ئش کر ر�ہا ہے�۔ سو�نو کے نچلے با�ز�و کی لمبا�ئی  
�با�ز�و کی لمبا�ئی  610  3  ا�کا ئیا�ں ہے ۔�تو با�ز�و کی کل لمبا�ئی کیا ہے ؟

ا�و�ر ا�و�ر7 د�سو�ا�ں  2�ا�کا�ئیا�ں  ا�و�پر�و�ا�لے�با�ز�و کی لمبا�ئی کو�با�لتر�تیب  ا�و�ر  �کل لمبا�ئی حا�صل کر�نے کے لیے ، ہم نچلے�با�ز�و 
3�ا�کا�ئیا�ں ا�و�ر6 د�سو�ا�ں ما�ن لیتے ہیں�۔

�ا�س طر�ح یہا�ں )3+2(�ا�کا�ئیا�ں ا�و�ر)6+7(�د�سو�یں حصے ہیں�، جو�مل کر 5 ا�کا�ئیا�ں ا�و�ر 13 د�سو�یں بنتے ہیں�۔ لیکن

13 د�سو�یں کا مطلب ہے 1�ا�کا�ئی ا�و�ر 3 د�سو�یں�۔�لہٰذ�ا کل لمبا�ئی 6 ا�کا�ئی ا�و�ر3�د�سو�یں حصے ہو�ں گے�۔

)a(       )2 + 3( + ) 7
10 + 

6
10(

    = )2 + 3( + )13
10(

    = 5 + 
13
10

    = 5 + 
10
10 + 

3
10  = 5 + 1 + 

3
10

    = 6 + 
3

10

�یا د�و�نو ں لمبا�ئیو�ں کو د سو�یں حصّہ  میں تبد�یل کر کے بھی جو�ڑ�کر سکتے ہیں :
)c(27  د�سو�یں ا�و�ر 35  �د�سو�یں مل کر�بنتے ہیں 62  د�سو�یں�، یعنی

27
10 + 

35
10 = 

62
10

ا�کا�ئیو�ں ا�و�ر2�د�سو�یں حصو�ں 2 ہے جو�کہ بر�ا�بر ہے 6�
10

60  ا�و�ر 2 د�سو�یں حصے  
10

62  �کا مطلب ہے 60 د�سو�یں حصے  
10

6  2
10

�کے�، �یعنی  

)b(    2  7
10 

          +  3  6
10

          =  5  13
10

          =  6 3
10 
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�یہا�ں شہد کی مکھی کے جسم کے مختلف حصو ں کی لمبا�ئیا ں د�ی گئیں ہیں ۔�ا�س کی کل لمبا�ئی معلو�م کیجیے ۔

�سر :           2  ا�کا�ئیا�ں

5  ا�کا�ئیا�ں �سینہ:  

�پیٹ :           7  ا�کا ئیا�ں

7 6  ا�کا�ئی ہے جیسا کہ تصو�یر میں د�کھا�یا گیا ہے�۔ سب
10

4 12�ا�کا�ئی ہے ا�و�ر ا�س کی ہتھیلی کی لمبا�ئی  
10

ج�ا کے ہا�تھ کی لمبا�ئی  �یل�
ش
�

�سے لمبی ا�نگلی )�د�ر�میا�نی ا�نگلی(�کی لمبا�ئی کیا ہے�؟

�ا�نگلی کی لمبا�ئی ا�س طر�ح معلو�م کی جا�سکتی ہے :

)12 + 4
10( – )6 + 7

10(
�ا�سے مختلف طر�یقو�ں سے حل کیا�جا سکتا ہے�۔ مثا�ل کے طو�ر پر:

)a( 12 + 
4

10 – 6 – 
7

10

       = )12 – 6( + ) 4
10 – 

7
10(

 = 6 – 
3

10

 = 5 + 1 – 
3

10
 = 5 + 10

10 – 3
10  

 = 5 + 
7

10 = 5 
7

10 

شر�و�ع تفر�یق  سے  حصہ  د�سو�یں  کہ  ہو�گا  بہتر�یہی  بھی  یہا�ں  ہیں�،  کر�تے  میں  ا�عد�ا�د  کے  گنتی  ہم  سے  طر�ح  �جس 

(�کو�گھٹا�نہیں سکتے ۔�ا�س لیے ہم 12�میں سے ا�یک مکمل ا�کا�ئی 7
10

( میں سے 7 د�سو�یں ) 4
10

�کر�یں�۔ چو�ں کہ ہم 4�د�سو�یں )

�سر �سینہ �پیٹ

 12 ا�کا ئیا�ں
4

10
 

 6  ا�کا ئیا�ں
7

10
  

�ا�س میں کیا ہو�ر�ہا ہے ا�و�ر کیو�ں �؟ 

�ا�س پر گفتگو کیجیے

5
10

4
10

3
10

)b(  12 4
10  11 14

10

 – 6 7
10  – 6 

7
10

    = 5 7
10 
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�کو�ا�لگ لے کر ا�سے 10 د�سو�یں میں بد�ل د�یتے ہیں�۔�ا�ب ا�س عد�د11 ا�کا�ئیا�ں ا�و�ر 14�د�سو�یں ہیں�۔ ہم پہلے 14�د�سو�یں

�سے 7 د�سو�یں کو گھٹا�تے ہیں ا�و�ر پھر 11�ا�کا�ئیو�ں میں سے 6 ا�کا�ئیو ں کو گھٹا�تے ہیں�۔

�ا�ن د�و�نو�ں لمبا�ئیو�ں کو د�سو�یں میں تبد�یل کر کے ا�ن کا فر�ق معلو�م کر�نے کی کو�شش کیجیے�۔

�پ�ن �گو�بی فل�ی ا�و�ر  ہے  میٹر  2�سینٹی   410 لمبا�ئی  کی  مچھلی  ینیو)Celestial Pearl Danio(�نا�می  ڈ  پر�ل  �یل 
ٹ
��یلس�

�سینٹی میٹر ہے�۔ تو ا�ن د�و�نو�ں کی لمبا�ئیو�ں میں کتنا فر�ق ہے�؟ )Philipine Goby( �نا�می مچھلی کی لمبا�ئی 910

�آ پ کی ا�نگلی کے مقا�بلے میں ا�ن مچھلیو�ں کی لمبا�ئی کتنی بڑ�ی یا چھو�ٹی ہے�؟

�د�یے گئے عد�د�ی تو�ا�تر کا مشا�ہد�ہ کیجیے�۔ ہر ر�کن کے بعد آ�نے و�ا�لی تبد�یلی کو پہچا�نیے ا�و�ر پیٹر�ن کو�آ گے�بڑ�ھا�ئیے:

)a(  4, 4 3
10 , 4 

6
10 ,  _________, _________, _________, _________

)b(  8 2
10 , 8 7

10 , 9 2
10 , _________, _________, _________, _________

)c(  7 6
10 , 8 7

10 , _________, _________, _________, _________

)d(  5 7
10 , 5 3

10 , _________, _________, _________, _________

)e(  13 5
10 , 13, 12 5

10 , _________, _________, _________, _________

)f(  11 5
10 , 10 4

10 , 9 3
10 , _________, _________, _________, _________

)A Hundredth Part( 3.3  سو و�ا�ں حصّہ
ہے�،�جسے   ا�کا�ئیا�ں   8 9

لمبا�ئی10 کی  شیٹ  ا�یک  کی  �کا�غذ 

ا�و�ر9 د�سو�یں حصے بھی کہہ سکتے ہیں�۔�ا�گر �ہم8�ا�کا�ئیا�ں 

مو�ڑ�ا آ�د�ھا  سے  طر�ف  کی  لمبا�ئی  کی  کو�ا�س  شیٹ  �ا�س 

�جا�ئے تو ا�ب ا�س کی لمبا�ئی کیا ہو�گی�؟

�یل پر�ل ڈ�ینیو
ٹ
��یلس�

�پ�ن گو�بی فل�ی
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ا�کا�ئیو�ں  4 �ہم کہہ سکتے ہیںکہ ا�س کی لمبا�ئی410 

ا�س د�ر�میا�ن ہو�گی�۔ لیکن ہم  ا�کا�ئیو�ں کے   4 �ا�و�ر510 

پر ا�س  کہ  سکتے�کیو�ں  بتا  نہیں  پیما�ئش  د�ر�ست  �کی 

ا�کا�ئی کو   ا�یک  �ہم نے  مو�جو�د نہیں ہیں�۔ پہلے  �نشا�ن 

تا�کہ چھو�ٹی لمبا�ئیو�ں د�سو�یں حصے میں تقسیم کیا تھا   10

�کی پیما�ئش کر سکیں�۔�ا�سی طر�ح ہم ہر�د�سو�یں حصے کو بھی

10 مز�ید�حصو�ں میں تقسیم کر�سکتے ہیں�۔

کی ئی  ا�کا  ا�یک  ہے�؟  کیا  لمبا�ئی  کی  حصے  چھو�ٹے  �ا�س 

�لمبا�ئی میں ا�س طر�ح کے کتنے چھو�ٹے حصے ہو�ں گے�؟

ہر ہے�،  گیا  د�کھا�یا  میں  تصو�یر  نیچے  کہ  �جیسا 

�د�سو�یں حصے کے 10 مز�ید�چھو�ٹے حصے ہیں ا�و�ر ا�یک ا�کا�ئی میں کل 10�د�سو�یں حصے ہو�تے ہیں ۔�لہٰذ�ا�،�ا�یک ا�کا�ئی میں کل

1  ہو �گی�۔
100�چھو�ٹے حصے ہو�ں گے ۔�پس ا�یک چھو�ٹے حصے کی لمبا�ئی ا�یک ا�کا�ئی کا  100

�ا�ب ہم ا�پنے سو�ا�ل کی طر�ف و�ا�پس آ تے ہیں کہ مو�ڑ�ے ہو�ئے کا�غذ کی لمبا�ئی کیا ہے�؟

55�سو�و�یں حصے�سو�و�یں حصے   ا�و�ر  د�سو�یں  ا�و�ر   د�سو�یں   44 ا�و�ر  ا�کا�ئیا�ں  ا�و�ر � ا�کا�ئیا�ں  �44 ر�ہی ہے�، جسے   5  4  پہ ختم ہو 
100

4
10

د�یکھ سکتے ہیں کہ یہ   �ہم 

�پڑ�ھا�جا�تا �ہے�۔

45 سو�و�یں ا�و�ر  4�ا�کا�ئیا�ں  �کتنے سو�و�یں حصے�مل کر ا�یک د�سو�یں حصے بنا�تے ہیں�؟ کیا ہم یہ بھی کہہ سکتے ہیں کہ یہ لمبا�ئی 

�حصے ہیں ؟

�ر�یا�ی  
�با�ت چیت
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�نیچے  د�ی گئی شکلو�ں کا مشا�ہد�ہ کیجیے�۔ نشا�نا�ت ا�و�ر سا�تھ میں د ی گئی لمبا�ئیو�ں پر غو�ر�کیجیے�جو�صفر‘0’ سے ما�پیگئی ہیں ۔ خا لی خا�نو�ں میں

�لمبا�ئیا ں لکھیے۔

�پہلی تصو�یر میں تا�ر کی لمبا�ئی تین مختلف طر�یقو�ں سے د�ی گئی ہے ۔�کیا آ�پ د�یکھ سکتے ہیں کہ ک￼س طر�ح یہ سب ا�یک ہی

�لمبا�ئی کو ظا�ہر�کر�تے ہیں�؟

1 1 ا�یک ا�کا�ئی ا�و�ر ا�یک د�سو�ا�ں حصّہ ا�و�ر�چا�ر سو�و�یں حصّےا�یک ا�کا�ئی ا�و�ر ا�یک د�سو�ا�ں حصّہ ا�و�ر�چا�ر سو�و�یں حصّے
10 4

100   

14 1  ا�یک ا�کا�ئی ا�و�ر چو�د�ہ سو�و�یں حصّے ا�یک ا�کا�ئی ا�و�ر چو�د�ہ سو�و�یں حصّے
100 

114    ا�یک سو�چو�د�ہ سو�و�یں حصّے    ا�یک سو�چو�د�ہ سو�و�یں حصّے
100

�نیچے  د�ی گئی لمبا�ئیو�ں کو�د�یکھ کر ا�لفا�ظ میں ا�ن کی پیما�ئش لکھیے ا�و�ر�ا�نھیں بلند آ�و�ا�ز سے پڑ�ھیے ۔

1 3
101

10
2

10
20

100
1

100
99

100
130
100

0 1 2
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�ہر گر�و�پ میں لمبا�ئی کے ا�عتبا�ر سے�سب سے بڑ�ی ا�و�ر سب سے چھو ٹی کی پہچا�ن کیجیے�۔ پیما�نے پر�ہر�لمبا�ئی کی نشا�ن د�ہی بھی کیجیے�۔

)a( 3
10 , 3

100 , 33
100

 

)b( 3 1
10 , 30

10 , 1 3
10 

 

)c( 45
100 , 54

100 , 5
10 , 4

10
 

)d( 3 6
10 , 3 6

100 , 3 6
10 6

100
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)e( 8
10  2

100 , 9
100 , 1 8

100

)f( 7 3
10 5

100 , 7 5
10 , 7 41

100 

)g( 65
10  15

100 , 5 87
100 , 5 7

100

8  610  2�کا حا�صل جمع کیا ہو گا ؟
3 15 ا�و�ر  100

10 4
100 

�ا�سے مختلف طر�یقو�ں سے حل کیا جا سکتا ہے ۔�کچھ طر�یقے�نیچے د�یے گئے ہیں�۔

   )a( )Method(1 طر�یقہ� 

 )15 + 2( + ) 3
10 + 6

10( + ) 4
100 + 8

100(
 = 17 + 9

10 + 12
100

 = 17 + 9
10 + 1

10 + 2
100

 = 17 + 10
10 + 2

100

 = 18 2
100 

   )b( )Method( 2 طر�یقہ�    

 10�سو�و�یں حصے1 د�سو�یں
�حصے کے بر�ا�بر ہے�۔

 15  3
10   4

100

+   2  6
10   8

100

= 17  9
10   12

100

= 17  10
10   2

100

= 18      2
100    
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�کیا یہ د�و�نو�ں طر�یقے مختلف ہیں�؟

�نیچے  د�یے گئے 268 + 483 �کے�حا�صل جمع کا  مشا�ہد�ہ کیجیے ۔ کیا آ پ کو�ا�س میں ا�و�پر د�کھا�ئے گئے طر�یقو�ں میں کو�ئی

�مما�ثلتنظرآ�تی ہے�؟  
    )400 + 80 + 3( + )200 + 60 + 8(
  = )400 + 200( + )80 + 60( + )3  + 8(
  = 600 + 140 + 11
  = 600 + 150 + 1
  = 700 + 50 + 1
  = 751

3  15 کے�سو�و�یں حصے کو تبد�یل کر�کے حسب ذ�یل طر�یقے سے
10  4

100 + 2  610   8
�ا�یک ا�و�ر�طر�یقہ یہ ہے کہ  100

�حا�صل جمع نکا�لا جا�ئے:

)c(  )15 + 2( + ) 34
100 + 68

100(
   = 17 + 102

100

 = 17 + 1 + 2
100

 = 18 2
100 

)d(  )1534
100 ( + )268

100(
 = 1802

100

 = 1800
100  + 2

100

 = 18 2
100 

9 25�کی تفر�یق کیا ہے�؟
10

 – 6 4
10

  7
100

 

�ا�سے  حل کر�نے کا ا�یک طر�یقہ یہ بھی ہے :

100�سو�و�یں 1�ا�کا�ئی
�کے بر�ا�بر ہے�۔

15�بر�ا�بر ہو�تا ہے 1500  
�سو�و�یں کے ا�و�ر 2 بر�ا�بر ہو�تا ہے  

200 سو و�یں کے�۔

25  9
10

– 6  4
10

25  8
10  10

100

– 6  4
10  7

100

25  8
10  10

100

– 6  4
10  7

100

= 19  4
10  3

100

�ر�یا�ی  
�با�ت چیت
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�ا�سے سو�و�یں حصے میں تبد�یل کر�کے حل کیجیے�۔        

3 15 کی تفر�یق کیا ہے�؟
10 4

100 – 2 6
10 8

100   

�ا�سے حل کر�نے کا ا�یک طر�یقہ یہ بھی ہے:

�نیچےد�ی گئی268−653�کی تفر�یق کا مشا�ہد�ہ کیجیے ۔�کیا آ�پ کو�ا�س میں ا�و�ر ا�و پر بتا�ئے گئے طر�یقو�ں میں کو�ئی مما�ثلت نظر آ�تی ہے�؟
  )600 + 50 + 3( – )200 + 60 + 8(
 = )600 – 200( + )50 – 60( + )3 – 8(
 = )600 – 200( + )40 – 60( + )13 – 8(
 = )600 – 200( + )40 – 60( + 5
 = )500 – 200( + )140 – 60( + 5
 = 300 + 80 + 5
 = 385 �معلو�م کیجیے

�جمع ا�و�ر�تفر�یق معلو�م کیجیے:

)Decimal Place Value( 3.4  ا�عشا�ر�ی مقا�می قد�ر
�آ�پ نے یہ ضر�و�ر محسو�س کیا ہو�گا کہ جب بھی ہمیں کسی چیز کو ز�یا�د�ہ د�ر�ستگی سے نا�پنے کی ضر�و�ر�ت پیش آ�تی ہے�، تو ہم کسی ا�یک حصے

�کو د�س )�چھو�ٹے(�بر�ا�بر حصو�ں میں تقسیم کر لیتے ہیں یعنی ہم ا�یک ا کا�ئی کو10 د�سو�یں حصو�ں میں تقسیم کر لیتے ہیں ،�پھر�ہر د�سو�یں

�حصے کو مز�ید د�س سو�و�یں حصو�ں  میں با�نٹ لیتے  ہیں�، ا�و�ر پھر ا�نھیں چھو�ٹے حصو�ں کو پیما�ئش کے لیے ا�عما�ل کر�تے ہیں�۔

15   3
10   4

100 15   2
10   14

100 14   
12
10

   14
100

– 2 6
10

   8
100

– 2   6
10

   8
100

– 2   6
10   8

100

= 2   6
10   6

100

)a( 3
10 + 3 4

100 )b(  9 5
10 7

100 + 2 1
10 3

100

)c(  15 6
10 4

100 + 14 3
10 6

100 )d(  7 7
100 – 4 4

100

)e(  8 6
100 – 5 3

100 )f(  12 6
100 2

100 – 9
10 9

100
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�کیاہم ا�یک ا�کا�ئی کو4�بر�ا�بر حصو�ں�،5�بر�ا�بر�حصو�ں ،8�بر�ا�بر حصو�ں یا کسی ا�و�ر تعد�ا�د میں بر�ا�بر بر�ا�بر�تقسیم نہیں کر سکتے�؟

�جی �ہا�ں�، ہم با�لکل ا�یسا کر�سکتے ہیں�۔�ذ�یل کی مثا�ل یہ د�کھا�تی  

10�بر�ا�بر�حصو�ں میں تقسیم کیا جا�تا �ہے کہ جب ا�یک ہی لمبا�ئی کو 

تو ہے  جا�تا  کیا  تقسیم  میں  4�بر�ا�بر�حصو�ں  ا�سے  جب  پھر  ا�و�ر  �ہے 

�و�ہ کیسے ظا�ہر�ہو�تی ہے�؟

د�ر�کا ر ہو تو ہر چو�تھا�ئی حصے کو د�ر�ست پیما�ئش  �ا�گر مز�ید 

�مز�ید 4 بر�ا�بر حصو�ں میں تقسیم کیا جا سکتا ہے�۔ ا�س طر�ح ہر حصہ

�ا�یک ا�کا�ئی  کا  116  حصہ پیما�ئش کر�تا�ہے یعنی 16�ا�یسے حصے مل

�کر ا�یک ا�کا�ئی بنا�تے ہیں�۔

�تو  پھر ہم ہر با�ر ا�یک ا�کا�ئی کو 10�بر�ا�بر حصو�ں میں ہی کیو�ں تقسیم کر�تے ہیں�؟
�ا�س کی و�جہ یہ ہے کہ ہند�و�ستا�نی مقا�می قد�ر�ی نظا�م)Indian place value system( �میں 10�کا ا�یک 
�خا�ص کر�د�ا�ر�ہے�۔�جب کسی صحیح عد�د کو ہند�و�ستا�نی مقا�می قد�ر�ی نظا�م کے تحت لکھا جا�تا ہے تو ہر�مقا�م کی قد�ر�ا�س کے د�ا�ئیں و�ا�لے

�مقا�م کی قد�ر سے 10 گنا�ز�یا�د�ہ ہو�تی ہے�۔ مثلاً 284 میں2�کی مقا�می قد�ر�سیکڑ�ا)100(،8 کی مقا�می قد�ر�د�ہا�ئی)10(�ا�و�ر4 

�کی ا�کا�ئی )1(�ہے�۔�ا�سی طر�ح ہر�مقا�م کی قد�ر ا�س کے با�ئیں و�ا�لے مقا�م کی قد�ر سے 10�گنا�کم ہو�تی ہے:

 10  ا�کا�ئیا�ں مل کر1 د�ہا�ئی بنا�تی ہیں�۔

 10  د�ہا�ئیا�ں مل کر1 سیکڑ�ا�بنا�تی ہیں�۔

 10  سیکڑ�ا مل کر1 ہز�ا�ر بنا�تے ہیں�،�ا�و�ر یہ سلسلہ یو�ں ہی آ�گے بڑ�ھتا ر�ہتا ہے�۔

10,000 1000 100 10 1

× 10

÷ 10

× 10

÷ 10

× 10

÷ 10

× 10

÷ 10

�لہٰذ�ا جب ہمیں ا�یک سے چھو�ٹی مقد�ا�ر و�ں کو ظا�ہر کر�نا ہو�تا ہے�تو ہم ا�سی مقا�می عد�د�ی)�قد�ر�ی(�نظا�م کے تحت ا�یک ا�کا�ئی
�کو10 بر�ا�بر حصو�ں میں تقسیم کر�تے ہیں ۔�ا�س سے کیا حا�صل ہو�تا ہے�؟ ا�س سے�ہمیں ا�یک د�سو�ا�ں حصہ حا�صل ہو�تا ہے�۔ ا�گر ہم

�پھر�ا�س کو�د�و�با�ر�ہ10�حصو�ں میں تقسیم کر�تے ہیں تو ہمیں سو�و�ا�ں حصہ حا�صل ہو�تا ہے ا�و�ر ا�س طر�ح یہ سلسلہ جا�ر�ی ر�ہتا ہے�۔

59

Chapter-3.indd   59Chapter-3.indd   59 29-Oct-25   12:33:47 PM29-Oct-25   12:33:47 PM



گنِِت پرکاش| گریڈ 7 | حِِصّّہ اوّّل

�کیا ہم ا�سے مز�ید آ�گے�بڑ�ھا سکتے ہیں�؟

1 کو10 بر�ا�بر حصو�ں میں تقسیم کیا�جا�ئے تو حا�صل ہو�نے و�ا�لی کسر�کیا ہو�گی ؟
�جب  100

1  ہو�گی ، یعنی کہ ا�یک ہز�ا�ر ا�یسے حصے مل کر ا�یک ا�کا�ئی بنا�تے ہیں�۔
1000

�یہ  

بڑ�ی عد�د�ی قد�ر�یں حا�صل ہو�تی ہیں�،�ا�سی طر�ح ہم             با�ئیں جا�نب بڑ�ھتے ہیں تو ہر قد�م پر  10,000�کے  �جیسے ہم 

  کے  د�ا�ئیں جا�نب بڑ�ھتے جا�ئیں تو ہر قد�م پر چھو�ٹی عد�د�ی قد�ر�یں حا�صل ہو�تی ہیں�۔
1

1000

10,000 1000 100 10 1 1
10

1
100

× 10

÷ 10

× 10

÷ 10

× 10

÷ 10

× 10

÷ 10

× 10

÷ 10

× 10

÷ 10

60

Chapter-3.indd   60Chapter-3.indd   60 29-Oct-25   12:33:47 PM29-Oct-25   12:33:47 PM



PB

ایک نظرنقطے سےپرے

�عد�د لکھنے کا یہ طر�یقہ” ا عشا�ر�ی نظا�م “)Decimal system(�کہلا�تا ہے چو�ں کہ یہ عد�د 10 پر مبنی ہے�؛�لا�طینی  
10�ہے�۔ दश�سے مشا�بہ ہے�، جس کا مطلب بھی  ،�جو کہ سنسکر�ت لفظ  د�س ہو�تا ہے  �ز�با�ن میں”Decem“�کا مطلب 
ا�سی 10 کے لیے  ا�و�ر آ�سا�می میں  بو�ڈ�و  ،�ر�ا�ٹھی�، گجر�ا�تی�، ہند�ی�، کشمیر�ی�،  ،�کو�نکنی  ا�و�ڈ�یا  ز�با�نو�ں جیسے  �ہند�و�ستا�ن کی بہت سی 

�طر�ح کے ا�لفا�ظ مو�جو�د ہیں�۔�ا�گلی جما�عتو�ں میں ہم ا�عد�ا�د لکھنے کے د�و�سر�ے طر�یقے بھی سیکھیں گے ۔

�کتنا بڑ�ا ؟�کتنا بڑ�ا ؟
�ہم پہلے سے�ہی جا�نتے ہیں کہ 10�سو مل کر 1000�بنتے ہیں ا�و�ر100 سو�مل کر 10000�بنتے ہیں�۔

�ہم کسر�ی حصو�ں کے متعلق بھی ا�یسے ہی سو�ا�لا�ت پو�چھ سکتے ہیں:
�کتنے ہز�ا�ر و�یں حصے مل کر ا�یک ا�کا�ئی بنا�تے ہیں�؟  )a(

�کتنے ہز�ا�ر�و�یں حصے مل کر ا�یک د�سو�ا�ں بنا�تے ہیں�؟  )b(
�کتنے ہز�ا�ر�و�یں حصے مل کر ا�یک سو�و�ا�ں بنا�تے ہیں ؟  )c(

�کتنے د�سو�یں حصے مل کر ا�یک د�ہا�ئی بنا تے ہیں ؟  )d(
�کتنے سو و�یں حصے مل کر ا�یک د�ہا�ئی بنا�تے ہیں ؟  )e(

�ا�سی طر�ح کے چند مز�ید سو�ا�لا�ت بنا�ئیے ا�و�ر ا�ن کے جو�ا�ب د�یجیے�۔

�ا�عد�ا�د کی علا�مت)Notation( ، تحر�یر ا�و�ر پڑ�ھت
�ہم ا�عد�ا�د کو ا�یک خا�ص ا�ند�ا�ز سے لکھتے آ�ئے ہیں�۔ جیسے 456 ،�کو�بجا�ئے ا�س کے ہم یو�ں بھی لکھ سکتے ہیں:

 )6�ا�کا�ئیا�ں(1×6+)5�د�ہا�ئیا�ں(10× 5+) 4�سیکڑ�ے(100×4

�ا�سی طر�ح کیا ہم د�سو�ا�ں ا�و�ر سو�و�ا�ں لکھے بغیر بھی کا�م چلا سکتے ہیں�؟

1  ×2 میں سے  110 کو چھو�ڑ�تے ہو�ئے(
10

2  4�کو صر�ف 42 لکھا جا سکتا ہے�؟)�یعنی  
10

�کیا مقد�ا�ر  

�ا�گر ہا�ں ،�تو ہم یہ کیسے سمجھیں گے کہ 42 کا مطلب 4 د�ہا�ئیا�ں ا�و�ر 2�ا�کا�ئیا�ں یا 4 ا�کا�ئیا�ں ا�و�ر 2�د�ہا�ئیا�ں ہے ؟

�ا�سی طر�ح 705�کا مفہو�م ہو سکتا ہے:
(a ))700 + 0 + 5(  7 �سیکڑ�ے�، 0 �د�ہا�ئیا�ں ا�و�ر 5 �ا�کا�ئیا�ں

(b ))70 + 0 +  5
7 �د�ہا�ئیا�ں �،0 �ا�کا�ئیا�ں ا�و�ر 5 �د�سو�ا�ں  )10

(c ) )7+ 0
10 +  5

7 �ا�کا�ئیا�ں �، 0 �د�سو�ا�ں ا�و�ر 5 �سو و�ا�ں  )100

�ر�یا�ی  
�با�ت چیت

1,00,000 10,000 1000 100 10 1 1
10

1
100

1
1000 1

10,000 

× 10 × 10 × 10 × 10 × 10 × 10 × 10 × 10 × 10

÷ 10 ÷ 10 ÷ 10 ÷ 10 ÷ 10 ÷ 10 ÷ 10 ÷ 10 ÷ 10
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�چو�ں کہ یہ مختلف مقد�ا�ر�یں ہیں�، ا�س لیے ہمیں ا�ن کو لکھنے کے مختلف طر�یقے ا�ختیا�ر کر�نے کی ضر�و�ر�ت ہے ۔

شر�و�ع  سے  حصے)Fractional parts(�کہا�ں  ا�و�ر�کسر�ی  ختم  کہا�ں  قد�ر  مقا�می  )Integers(�کی  عد�ا�د ا  �صحیح 

ا�عما�ل کر�تے ہیں�، جسےا عشا�ر�ی نقطےا عشا�ر�ی نقطے کا)‘.’(  یا�علا�مت  ا�یک نقطہ  ،�ہم  قد�ر پہچا�ننے کے لیے  مقا�می  ،�ا�س کی  �ہو�تے ہیں 

)Decimal point((�کہتے ہیں�۔

�مند�ر�جہ ذ�یل مقد�ا�ر�یں ا�عشا�ر�ی علا�مت میں یو�ں لکھے جا�ئیں گے:

)QuantityQuantity(  مقد�ا�ر  �مقد�ا�ر�)Decimal Notation(  ا�عشا�ر�ی علا�مت  �ا�عشا�ر�ی علا�مت�

7 سیکڑ�ے�ا�و�ر 5 ا�کا�ئیا�ں
)700 + 0 + 5(  

705

770.5�د�ہا�ئیا�ں ا�و�ر 5 �د�سو�ا�ں )     + 0 + 70(

7�ا�کا�ئیا�ں ا�و�ر 5�سو�و�ا�ں

)7 + 0 + 5
100(7.05

�ا�ن ا�عد�ا�د کو�مقا�می قد�ر�کے لحا�ظ سے کچھ ا�س طر�ح لکھا جا�سکتا ہے:

�ا�عشا�ر�ی عد�د�ا�عشا�ر�ی عد�د �سیکڑ�ا�سیکڑ�ا �د�ہا�ئی�د�ہا�ئی �ا�کا�ئی�ا�کا�ئی �د�سو�ا�ں�د�سو�ا�ں �سو�و�ا�ں�سو�و�ا�ں

705 7 × 100 0 × 10 5 × 1

70.5 7 × 10 0 × 1 5 × 1
10

7.05 7 × 1 0 × 1
10 5 × 1

100

× 10	 × 1		 ×  110 ×  1
100

�د�ہا�ئیو�ں کی تعد�ا�د

�ا�کا�ئیو�ں کی تعد�ا�د �ا�یک د�سو�یں کی تعد�ا�د

�ا�یک سو�و�یں کی تعد�ا�د

5
10
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کسر�ی میں  ا�عد�ا�د  جو  ہے�،  تسلسل  فطر�ی  ا�یسا  ا�یک  کا  نظا�م  قد�ر�ی  مقا�می  ہند�و�ستا�نی  علا�ما�ت  ا�عشا�ر�ی  چہ  �چنا�ں 

ہے  ہو�تا  مطلب  کا   70.5،)7×100+5×1( ہے  ہو�تا  مطلب  کا  کہ705  ہے�۔�جیسے  کر�تا  شا�مل  کو�بھی   �حصو�ں 

1 ×5 +1×7(�ہو�تا�ہے�۔
×5+10×7(�ا�و�ر 7.05�کا مطلب ) 100 1

10 (

�ہم د�یکھ چکے ہیں کہ ا عد�ا�د کو�ا عشا�ر�ی  نقطے)‘. ’( کے سا�تھ کیسے لکھتے ہیں ۔�لیکن ہم ا�ن ا�عد�ا�د�کو پڑ�ھتے یا�بو�لتے�کیسے ہیں�؟
�ہم سب و�ا�قف ہیں کہ 705�کو�سا�ت سو�سا�ت سو �پا�نچ �پا�نچ �پڑ�ھا جا�تا ہے�۔

70.5 کو�ستر�ا عشا�ر�یہ پا�نچ �ستر�ا عشا�ر�یہ پا�نچ �یا ستّر ا�و�ر پا�نچ د�سو�یں)�مختصر�اً( ستّر ا�و�ر پا�نچ د�سو�یں)�مختصر�اً( پڑ�ھا�جا�تا�ہے�۔
7.05  کو�سا�ت ا  عشا�ر�یہ صفر پا�نچ �سا�ت ا  عشا�ر�یہ صفر پا�نچ �یا�سا�ت ا�و�ر�سا�ت ا�و�ر �پا�نچ سو�و�یں)�مختصر�اً( �پا�نچ سو�و�یں)�مختصر�اً( �پڑ�ھا�جا�تا�ہے�۔

د�و سو چو�ہتر�نہیں پڑ�ھتے ہیں کیو�ں کہ ا�عشا�ر�یہ  د�و سو چو�ہتر�صفر  ا�عشا�ر�یہ  �صفر  ا�سے ۔�ہم  چا�ر�پڑ�ھتے ہیں  د�و سا�ت  ا�عشا�ر�یہ  چا�ر�صفر  د�و سا�ت  ا�عشا�ر�یہ  �صفر  0.274 کو
0.274 کا مطلب ہو�تا�ہے  22 د�سو�یں�، د�سو�یں�،77 سو�و�یں ا�و�ر سو�و�یں ا�و�ر44 ہز�ا�ر�و�یں ہز�ا�ر�و�یں�۔

ا�و�رمقا می قد�ر�کے مطا�بق �ا�و�پر د�ی گئی جد�و�ل کے�طر�ز پر ا�یک مقا�می قد�ر�کی جد�و�ل بنا�ئیے ۔�ہر مقد�ا�ر�کو ا�عشا�ر�ی شکل میں 
�لکھیے ا�و�ر�پڑ�ھیے:

2 ا�کا�ئیا�ں�، 3�د�سو�یں ا�و�ر 5 سو�و�یں    )a(  
1�د�ہا�ئی  ا�و�ر5 د�سو�یں  )b(  

4 �ا�کا�ئیا�ں ا�و�ر6 سو�و�یں  )c(  
1�سیکڑ�ا ،1�ا�کا�ئی ا�و�ر 1�سو�و�ا�ں  )d(  

)e(         او�ر  

    )f(  

 )g(  

7 7
1000

1 4 ا�و�ر  
10

  ،� 2 1
100

 )h(  

�ہم نے بڑ�ے ا�عد�ا�د کے با�ب میں یہ سیکھا کہ23 سیکڑ�و�ں )�سو(�کو کیسے لکھا  جا�ئے ۔

hundreds( = 23 × 100 = 2000 + 300 = 2300( �سیکڑ�ا 23 

�ہز�ا�ر �ہز�ا�ر �سیکڑ�ا�سیکڑ�ا�د�ہا�ئی �د�ہا�ئی �ا�کا�ئی �ا�کا�ئی 

23

0032

�ا�سی طر�ح 23 د�ہا�ئیا�ں ہو�ں گی:

tens( = 23 × 10 = 200 + 30 = 230( �د�ہا�ئی 23

9
10

8
100

5
100

1
10
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�ہز�ا�ر �ہز�ا�ر �سیکڑ�ا�سیکڑ�ا�د�ہا�ئی �د�ہا�ئی �ا�کا�ئی �ا�کا�ئی 

23
032

234  د�سو�یں ہم ا عشا�ر�ی شکل میں ک￼س طر�ح لکھ سکتے ہیں�؟  

234
10 234 د�سو�ا�ں =  

= 200 
10  + 30

10 + 4
10

   = 20 + 3 + 4
10

= 23.4

ا�ں�سو�و�ا�ں ا�ں�سو�و� ا�ں�د�سو� ا�کا�ئی�د�سو� ا�کا�ئی� �سیکڑ�ا�سیکڑ�ا�د�ہا�ئی�د�ہا�ئی  �

234

432

�ا�ن مقد�ا�ر�و�ں کو ا�عشا�ر�یہ میں لکھیے:   )a(  234�سو�و�یں  )b(  105 د�سو�یں

)Units of Measurement(  3.5  پیما�ئشی ا�کا�ئیا�ں
)Length Conversion( لمبا�ئی کی تبد�یلی�

�ہم چند سا�لو�ں سے لمبا�ئی کی پیما�ئش کے لیے پیما�نہ کا ا�عما�ل کر�تے آ�ئے ہیں�۔ ہمیں پہلے سے ہی پتہ ہے کہ:

1�سینٹی میٹر )cm( =10 ملی میٹر)mm(�ہو�تا ہے�۔

1 ملی میٹر میں کتنے سینٹی میٹر ہو�تے ہیں�؟

�سینٹی میٹر= 0.1 سینٹی میٹر )�یعنی ا�یک سینٹی میٹر کا ا�یک د سو�ا�ں حصّہ( 1
10

1 ملی میٹر=  

�کتنے  سینٹی میٹر ہو�تے ہیں  )a(  5 �ملی میٹر�؟  )b(  12 ملی میٹر�؟  

5 mm = 5
10 cm = 0.5 cm

12 mm = 10 mm + 2 mm 

    = 1 cm + 2
10 cm 

      = 1.2 cm
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10 ملی میٹر ہو�تے ہیں�،5.6 سینٹی میٹر 1�سینٹی میٹر میں  5.6 سینٹی میٹر میں کتنے ملی میٹر ہو�تے ہیں�؟�چو�ں کہ ہر 

)5�سینٹی میٹر + 0.6 سینٹی میٹر (�میں 56 ملی میٹر ہو�تا ہے�۔

�د�ر�ج  ذ�یل خا�لی جگہو�ں کو پُر کیجیے) ملی میٹر>–<�سینٹی میٹر (

12 mm = 1.2 cm 56 mm = 5.6 cm 70 mm = _______

________ = 0.9 cm 134 mm =__________ ________ = 203.6 cm

�نیچے کی تصو�یر سے پتہ چلتا ہے کہ کچھ چیز�یں کتنی چھو�ٹی ہو�تی ہیں !�ہر�چیز کی ا�یک تخمینی پیما�ئش کر�نے کیکو�شش کیجیے:

�تین نیلی لکیر�یں قلم کی مختلف نو�کو�ں :)�با�ر�یک �،�د�ر�میا�نی ا�و�ر مو�ٹی (�کے حجم کی نما�ند�گی کر�تی ہیں�۔ 	 

�ا�سا�نی با�ل کی مو�ٹا�ئی تقر�با 0.1 �ملی میٹر ہو�تی ہے�۔	 

 �ا�با�ر کی مو�ٹا�ئی 0.05�سے 0.08�ملی میٹر کے د�ر�میا�ن ہو�سکتی ہے�۔	 

�ر�ا�ئی کے د�ا�نو�ں کی مو�ٹا�ئی 2–1�ملی میٹر ہو�تی ہے�۔	 

�ا�ب تک د�ر�یا فت کی جا�نے و�ا�لی سب سے چھو�ٹی چیو�ٹی کی نسل‘‘�کا�ر�ا�یر�ا بر�و�نی’’)Carabera Bruni(�ہے�، 	 

�جس کی کل لمبا�ئی 0.8�سے 1�ملی میٹر تک ہو�تی ہے�۔ یہ سر�ی لنکا ا�و�ر چین میں پا�ئی جا�تی ہے�۔

یلاا  نا�نا ’’)Acmella Nana(�ہے�،�جس 	  یکم� �کی میں ا�ب تک پا�ئی جا�نے و�ا�لی سب سے چھو�ٹے�ھو�ھے کی قسم ‘‘�ا �

�کے خو�ل کا قطر 0.7 �ملی میٹر ہو�تا�ہے ۔�یہ ملیشیا میں پا�یا�جا�تا�ہے ۔

mm 1.5

mm 1

mm 0.5

�ا�صل حجم
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�ہم یہ بھی جا�نتے ہیںکہ 1�میٹر                  سینٹی میٹر )cm( ہو�تا ہے ا�س کی بنیا�د پر ہم کہہ سکتے ہیں کہ ؛

1 cm = 1
100 m = 0.01 m

�کتنے  میٹر�ہو�تے�ہیں )a(  10 �سینٹی میٹر�؟  )b(  15 سینٹی میٹر�؟  

10 cm = 1
10

 m = 0.1 m

�چو�ں کہ ہر سینٹی میٹر�، میٹر کا سو�و�ا�ں حصہ ہو�تا ہے�،�ا�س لیے 15�سینٹی میٹر کو  ا�س طر�ح لکھا جا سکتا ہے�؛

    15 cm = 15
100 m 

    = 10
100 m + 5

100 m

    = 1
10 m + 5

100 m 

    = 0.15 m
�نیچے  د�یے گئے خا�نو�ں کوُ پر کیجیے )�سینٹی میٹر >–< میٹر(:

36 cm = _______ 50 cm = _______ _______ = 0.89 m

4 cm = _______ 325 cm = _______ ________ = 2.07 m

�ا�یک  میٹر میں کتنے ملی میٹر ہو�تے ہیں�؟

  میٹر لکھ سکتے ہیں�؟
1

�کیا ہم1 ملی میٹر=  1000

�یہا�ں فطر�ت میں مو�جو�د چھو�ٹی چیز�و�ں کے متعلق کچھ ا�و�ر د�ل چسپ حقا�ئق د�یے گئے ہیں!

100 = )m(

1 cm

1 cm
0
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�کر خو�ر�ا  )Humming bird(�کا ا�ڈ�ا عا�م طو�ر سے 1.3�سینٹی میٹر لمبا ا�و�ر 0.9 �سینٹی میٹر چو�ڑ�ا ہو�تا ہے�۔	 

پ�ن ا�و�ر د�گر جنو�ب مشر�ی ا�یا�ئی مما�ک میں پا�ئی جا�تی ہے�۔	  پ�ن گو بی تقر�یباً  0.9 �سینٹی میٹر لمبی ہو�تی ہے ۔ یہ  فل�ی� فل�ی�

�سب سے چھو�ٹی معر�و�ف جیلی مچھلی ا�یر�و�کا�ڈ�جی)Irukandji(�کی گھنٹی کا سا�ئز 0.5�سینٹی میٹر سے 2.5 �سینٹی 	 

�میٹر ہو�تا ہے�۔ ا�س کے ر�شۂ �حا�ہ )Tentacles( �ا�یک میٹر تک لمبے ہو سکتے ہیں ۔�یہ آ سٹر�یا میں پا�ئی جا�تی ہے�۔ 

�ا�س کا ز�ہر ا�سا�نو�ں کے لیے مہلک ہو سکتا ہے�۔

 	)Star-sucker Pygmy Octopus(  گمی�آ�ٹو پس
�ی �و�و�فی آ�ٹو�پس  )Octopus	Wolfi( �جسے ا�ٹا�ر سکر�پ

�بھی کہا�جا�تا ہے�، �د�یا کا سب سے چھو�ٹا معر�و�ف آ�ٹو�پس ہے�۔ ا�ن کا عا�م سا�ئز تقر�باً 2.5–1�سینٹی میٹر ہو�تا ہے�ا�و�ر 

�ا�ن �کا و�ز�ن 1�گر�ا�م سے کم ہو�تا ہے�۔ �یہ بحر�ا�کا�ل  )Ocean	Pacific(�میں پا�ئے جا�تے ہیں�۔

�و�ز�ن کی تبد�یلی

�آ�ئیے کلو�گر�ا�م پر نظر ڈ�ا�لیں ۔�ہم جا�نتے ہیں کہ1�کلو گر�ا�م  )kg( = 1000�گر�ا�م)gm( ہو�تا ہے ۔�ہم کہہ سکتے ہیں کہ ؛  

1 g = 1
1000 kg = 0.001 kg

5 گر�ا�م میں کتنے کلو�گر�ا�م ہو�تے�ہیں�؟

5 g = 5
1000 kg = 0.005 kg

10�گر�ا�ممیں کتنے کلو�گر�ا�م ہو�تے ہیں�؟

10 g = 10
1000 kg = 1

100 kg = 0.010 kg

�چو�ں کہ ہر گر�ا�م ا�یک کلو گر�ا�م کا ہز�ا�ر�و�ا�ں حصہ ہو�تا ہے ،�تو 254�گر�ا�م کو ا�یسے لکھ سکتے ہیں:

254 g = 254
1000 kg

= ) 200
1000 + 50

1000 + 4
1000( kg

= ) 2
10 + 5

100 + 4
1000( kg

= 0.254 kg
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ُ�پر کیجیے�۔ )�گر�ا�م >–<�کلو�گر�ا�م( �خا �لی جگہو�ں کو 

465 g = _______ 68 g = _________ 1560 g = ________

704 g = _______ ________ = 0.56 kg _______ = 2.5 kg

�نیچے د�ی گئی تصو�یر کو�د�یکھیے جس میں چا�و�ل کی مختلف مقد�ا�ر�یں د�کھا�ئی گئی ہیں�۔�یہ 1�گر�ا�م کے ڈ�ھیر سے شر�و�ع ہو�کر

�ہر ا�گلا�ڈ�ھیر پچھلے ڈ�ھیر سے 10�گنا ز�یا�د�ہ و�ز�نی ہیں�۔ ا�س تصو�یر میں چا�و�لو�ں کا کل و�ز�ن 11.111 کلو گر�ا�م ہے�۔

�سا�تھ ہی�،
1  گر�ا�م=0.001�گر�ا�م�۔

1 گر�ا�م )g(=1000 ملی گر�ا�م )mg(�۔�لہٰذ�ا 1�ملی گر�ا�م = 1000

)Rupee ─ Paise	conversion(  ر�و�پے�کو�پیسے میں بد�لنا�
�آ�پ نے پیسے کے با�ر�ے میں سنا ہو�گا�۔100 پیسے1�ر�و�پے کے بر�ا�بر ہو�تے ہیں ۔ جیسے ہما�ر�ے پا�س ر�و�پیو�ں کے لیے سکّے

�ا�و�ر نو�ٹ ہو�تے ہیں�۔ ا�سی طر�ح پہلے پیسو�ں کے سکّے بھی عا�م ا�عما�ل میں تھے�۔�ما�ی قر�یب میں1�پیسے�،2�پیسے�،3�پیسے�،

ا�و�ر50�پیسے کے سکّے ر�ا�ئج تھے�۔25 پیسے�ا�و�ر ا�س سے کم ما�لیت و�ا�لے تما�م سکّے سا�ل   5�پیسے�،10�پیسے�،20�پیسے�،25�پیسے 

2011 میں بند�کر�د�یے گئے�۔�لیکن ہمیں ا�بھی کہیں کہیں بِل�، کھا�تو�ں کے�گو�شو�ا�ر�و�ں و�غیر�ہ میں پیسے�د�کھا�ئی د�یتے ہیں�۔

1 ر�و�پیہ  =  100 پیسے

1  ر�و�پیہ  = 0.01 ر�و�پیہ
100

1 پیسہ   =  

�چو�ں کہ ہر پیسہ ا�یک ر�و�پے کا سو�و�ا�ں حصہ ہو�تا�ہے�،

75  ر�و�پے
100

75 پیسے =  
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=  )        +         (  ر�و�پیہ
= )        +       (  ر�و�پیہ

= 0.75  ر�و�پیہ

�نیچے  د�یے خا�لی جگہو�ں کو پر کیجیے)�ر�و�پیہ  >�–�< پیسہ (

10 p = ___________ _______p	=	₹	0.05 ________p	=	₹	0.36

_________	=	₹	0.50 99 p = _________ 250 p = _________

�گھر�یا�ا�سکو�ل میں بڑ�و�ں سے گفتگو کیجیے کہ ا�ن کے بچپن میں مختلف مصنو�عا�ت ا�و�ر خد�ما�ت کی قیمتیں کیا تھیں ۔ پر�ا�نے سکو�ں 

)Coins(�ا�و�ر ڈ�ا�ک ٹکٹو�ں)Stamps(�کو تلا�ش کر�نے�کی کو�شش کیجیے�۔

3.6  ا�عشا�ر�ی ا�عد�ا�د کو�تلا�ش کر�نا ا�و�ر�مو�ا�ز�نہ کر�نا
2�کے ا�و�ر  ا�س کا مطلب ہے کہ1  بر�ا�بر ہے�۔  چا�ر�د�سو�یں کے  ا�و�ر  ا�کا�ئی   1 عد�د ہے�،�جو  ا�عشا�ر�ی  1.4�ا�یک  �فر�ض کیجیے 

�د�ر�میا�نی ا�کا�ئی کو 10 بر�ا�بر حصو�ں میں تقسیم کیا گیا ا�و�ر ا�ن میں سے 4�حصے لیے گئے تو1 ا�و�ر 2 کے د�ر�میا�ن  1.4�ملا�۔ ا�ب ہم

�عد�د�ی خط بنا�تے ہیں ا�و�ر 1�ا�و�ر 2�کی د�ر�میا�نی ا�کا�ئی کو 10�بر�ا�بر حصو�ں میں تقسیم کر�تے ہیں ۔�پھر�ا�س کا چو�تھا حصہ لیتے ہیں�،

�تب ہما�ر�ے پا�س عد�د�ی خط پر 1.4�آ�تا�ہے�۔

5
100

70
100

5
100

7
10

قیمت کی  ڈ�و�ہ  مصا�لحہ  ا�یک   ، د�و�ر�ا�ن  کے  د�ہا�ئی  1970�کی 

�صر�ف 50 پیسہ تھی�، ا�یک کیلا 20 سے 25 پیسو�ں میں خر�ید�ا جا

�سکتا تھا ،�مٹھی بھر پو�د�ینے کی گو�لیا�ں 2 یا 3 پیسو�ں میں ملتی تھیں

�ا�و�ر ا�یک کلو�گر�ا�م چا�و�ل کی قیمت 2.45 ر�و�پیہ تھی�۔

�کو شش
�کیجیے
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1 1.1 1.2 1.3 1.4 1.5 1.6 1.7 1.8 1.9 2

قس�یم�ا�ت کو عد�د�ی خط پر�د�کھا�ئیے ۔
ت
1�ا�و�ر1.1 کے د�ر�میا�ن مو�جو�د تما�م �

1

1.04

1.1 1.2 1.3

�حر�و�ف کے سا�تھ د�یے گئے ا عشا�ر�یہ کی شنا خت کیجیے ا�و�ر�لکھیے ۔
A

5 5.1 5.3 5.4

B C D

�صفر کی کشمکش!

�سو�نو کےمطا�بق 0.2 کو 0.200،0.20 کی شکل میں بھی لکھا جا سکتا ہے�؛�ز�ا�ر�ا کا خیا�ل ہے کہ د�ا�ئیں جا�نب صفر لگا�نے

�سے ا�عشا�ر�ی عد�د کی قد�ر بد�ل سکتی ہے ۔�آ�پ کا کیا خیا�ل ہے�؟

�ہم ا�س با�ت کی تصد�یق مقا�می قد�ر کے ذ�ر�یعے ا�ن ا�عد�ا�د کی مقد�ا�ر کو د�یکھ کر�کر سکتےہیں�۔

�ا�عشا�ر�ی عد�د�ا�عشا�ر�ی عد�د ا�کا�ئیا�ں   ا�کا�ئیا�ں� � �د�سو�ا�ں�د�سو�ا�ں �سو�و�ا�ں�سو�و�ا�ں �ہز�ا�ر�و ا�ں�ہز�ا�ر�و ا�ں

0.2 0 2

0.20 0 2 0

0.200 0 2 0 0

0.02 0 0 2

0.002 0 0 0 2

حصے 2�د�سو�ا�ں  مقد�ا�ر�یعنی  ہی  ا�یک  یہ  کہ  کیو�ں  ہیں  بر�ا�بر  ا�و�ر0.200�سب   0.20,0.2 کہ  ہیں  سکتے  د�یکھ  �ہم 

�کو�ظا�ہر�کر�تے ہیں ۔�لیکن 0.02،0.2�ا�و�ر 0.002�مختلف ہیں�۔  
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�کیا آ�پ بتا سکتے ہیں کہ ا�ن میں سے کو�ن سب سے چھو�ٹا ا�و�ر کو�ن سب سے بڑ�ا ہے�؟

�ا�ن میں سے کو�ن سے ا�عد�ا�د بر�ا�بر ہیں:   4.5�، 4.05�، 0.405�، 4.050�، 4.50�، 4.005 ،04.50�؟

�نیچے د�ی گئی شکل )a( میں د�کھا�ئے گئے عد�د�ی خط کا مشا�ہد�ہ کیجیے�۔�ہر سطح پر عد�د�ی خط کے�کسی مخصو�ص حصے کو بڑ�ھا

�چڑ�ھا کر�د�کھا�یا�گیا ہے تا�کہ ا�عشا�ر�ی عد�د 4.185 کی د�ر�ست جگہ د�کھا�ئی جا�سکے�۔

�شکل )b( میں آ�خر�ی عد�د�ی خط پر‘�؟’�سے�ظا�ہر کر�د�ہ ا�عشا�ر�ی عد�د کی شنا�خت کیجیے ۔

)a( 9.876 )b( 0.407    :ا�ن ا�عشا�ر�ی ا�عد�ا�د کے لیے ا�یسے ہی عد�د�ی خطو�ط بنا�ئیے�

�نیچے د�کھا�ئے�گئے عد�د�ی خط میں ‘b’،�‘a’ ا�و�ر ‘c’ خا�نے کن ا�عشا�ر�ی ا�عد�ا�د کو�ظا�ہر�کر�تے ہیں�؟

‘b’ و�ا�لے خا�نے کا تعلق ا�عشا�ر�ی عد�د7.5 سے ہے�، کیا�آ�پ د�یکھ سکتے ہیں کہ کیسے�؟  5�ا�و�ر 10 کے د�ر�میا�ن ‘5’ 

قس�یم�ا�ت1 ا�کا�ئی بنا�تی ہیں ا�و�ر ا�س طر�ح ہر تقسیم
ت
�ا�کا�ئیا�ں ہیں�، جنھیں 10�بر�ا�بر حصو�ں میں تقسیم کیا گیا ہے�۔ ا�س طر�ح ہر 2�

1  کے بر�ا�بر�ہے ، تو�خا�نہ ‘a’ ا�و�ر ‘c’ کن ا�عد�ا�د کو ظا�ہر کر�تے ہیں�؟
2

�نصف �ا�کا�ئی  

0

4 5

4.1

4.18 4.185 4.19

10

4.2

0 10

?

(a) (b)

5

ba c

10
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�ا�سی قسم کی د�لیل کا ا�عما�ل کر�تے ہو�ئے نیچے د�یے گئے

�خا�نو�ں میں ا�عشا�ر�ی ا�عد�ا�د�کا تعین کیجیے ۔

�کو �ن بڑ�ا ہے :   6.456 یا  6.465 ؟

خط عد�د�ی  ہم  لیے�،  کے  د�ینے  جو�ا�ب  کا  �ا�س 
ا�عد�ا�د�کی   ا�عشا�ر�ی  د�و�نو�ں  تا�کہ  �کا�ا�عما�ل کر�سکتے ہیں 

�جگہ معلو�م کی جا�ئے ا�و�ر�د�کھا�یا�جا�ئے�کہ کو�ن بڑ�ا ہے�۔

�یہ کا�م ہر�مقا�می قد�ر پر�متعلقہ ا�عد�ا�د کا مو�ا�ز نہ کر کے

ا�عد�ا�د مکمل  ہم  جیسے  ہے�،  سکتا  جا  کیا  طر�ح  ا�سی   �بھی 

)Whole Number(�کا مو�ا�ز�نہ کر�تے ہیں�۔

�یہ مو�ا�ز�نہ نیچے بصر�ی شکل میں ر�حلہ و�ا�ر د�کھا�یا گیا ہے�۔ نو�ٹ کیجیے کہ یہ بصر�ی خا�کہ د�ر�ست تنا�سب)Scale(�پر�نہیں ہے�۔

6.456

6.465
6

�د�و�نو�ں ا�عد�ا�د میں 6 ا�کا�ئیا�ں ہیں ۔

6.456

6.465
6 6.4

�د�و�نو�ں ا�عد�ا�د میں 6 ا�کا�ئیا�ں ا�و�ر 4 د�سو�یں ہیں ۔

6.456

6.465

6 6.4

6.45

6.46

پہلے ،�لیکن  ہیں  د�سو�یں   4 ا�و�ر  ا�کا�ئیا�ں   6 میں  ا�عد�ا�د  �د�و�نو�ں 
 6 د�و�سر�ے�عد�د میں  5 سو�و�یں ہیں�،�جب کہ  �عد�د میں صر�ف 

�سو�و�یں ہیں�۔

8

4.3

d

f g h

e

8.1

4.8
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مو�ا�ز�نہ قد�ر�و�ا�لے�ہند�سے(�سے  عد�د�ی  بڑ�ی  سے  سب  د�و�ا�عد�ا�د)�یعنی  و�ا�لے  ر�کھنے  ا�ہمیت  ز�یا�د�ہ  سے  سب  �ہم 

�کر�تے ہیں�۔ ا�گر ہند�سے ا�یک جیسے ہو�ں تو ،�ہم ا�گلے�چھو�ٹے مقا�می قد�ر و�ا�لے�ہند�سے�کا مو�ا�ز�نہ کر�تے ہیں�۔ ہم ا�س و�قت

�تک آ�گے بڑ�ھتے ہیں جب تک ہمیں کو�ئی ا�یسا مقا�م نہ مل جا�ئے جہا�ں د�و�نو�ں ہند سے�مختلف ہو�ں�۔ ا�س مقا�م پر�عد�د میں جو

�بڑ�ا�ہند�ہ ہو�، و�ہی ا�ن د�و�نو�ں عد�د میں بڑ�ا�ہو�تا�ہے�۔

�ہم  ا�س مقا�م پر مو�ا�ز�نہ کیو�ں ر�و�ک سکتے ہیں ؟�کیا ہم ا�س با�ت کا�یقین کر سکتے ہیں کہ ا�س کے بعد جو بھی ہند سے ہو�ں گے و�ہ

�ہما�ر�ے نتیجے�پر ا�ثر�ا�ند�ا�ز نہیں ہو�ں گے�؟

�ا�ن میں سے�کو�ن سا ا�عشا�ر�ی عد�د بڑ�ا ہے�؟
 

(a ) 1.32  1.23�یا

(b ) 13.800  3.81 �یا

(c )1.090  1.009 �یا

�قر�یب تر�ین ا�عشا�ر�ی ا�عد�ا�د
�ا�عشا�ر�ی ا�عد�ا�د 0.9 ،1.1�، 1.01�ا�و�ر1.11 پر غو�ر کیجیے�۔ ا�یسا ا�عشا�ر�ی عد�د تلا�ش کیجیے جو1 کے سب سے قر�یب ہو ۔

 > 1.1 >1.11 �آ�ئیے�ا�ن ا�عشا�ر�ی ا�عد�ا�د کا مو�ا�ز�نہ کر�تے ہیں ۔�ا�نھیں صعو�د�ی تر�تیب میں ر�کھنے پر ہمیں

1  ہے�،�جب کہ
100

د�و�ر�ی1 سے صر�ف    1.01 < 1 < 0.9�حا�صل  ہو�تا ہے�۔1�کے پڑ�و�سیو�ں میں1.01 کی 

10  ہے�۔ لہٰذ�ا1،1.01 کے سب سے قر�یب ہے�۔
100

0.9 کی د�و�ر�ی1 سے  

�مند�ر�جہ با�لا میں سے کو�ن سا 1.09 کے قر�یب تر�ین ہے�؟

�ا�ن میں سے کو�ن سا عد�د 4 کے قر�یب تر�ین ہے:    3.56�، 3.65�، 3.099�؟

�ا�ن میں سے کو�ن سا�عد�د1 کے قر�یب تر�ین ہے:    0.8�، 0.69�، 1.08�؟

�نیچے د�ی گئی ہر شکل میں 4�، 1�، 8�، 2 ا�و�ر 5�کے ہند�سو�ں کو�صر�ف ا�یک ر�بہ ا�عما�ل کر�تے ہو�ئے ا�یسا ا�عشا�ر�ی عد�د بنا�ئیے

�جو 25 کے سب سے قر�یب ہو�۔
�ر�یا�ی  
�با�ت چیت

�ر�یا�ی  
�با�ت چیت
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3.7  ا�عشا�ر�ی ا�عد�ا�د�کی جمع ا�و�ر تفر�یق
3.5 میٹر کپڑ�ے�کی ا�پنی قمیض کے لیے  ج�ا کو  �یل�

ش
� ا�و�ر  2.7 میٹر کپڑ�ے کی ضر�و�ر�ت ہے  ا�سکر�ٹ کے لیے  ا�پنی  �پر �یا کو 

�ضر�و�ر�ت ہے�۔ کل کتنی مقد�ا�ر�میں کپڑ�ے کی ضر�و�ر�ت ہے�؟

�ہمیں 2.7 میٹر +3.5 میٹر کا حا�صل جمع نکا�لنا ہے�۔

7 2�کو�جمع کیسے کیا جا�تا ہے�؟)�ا�سے نیچے بھی د�کھا�یا�گیا ہے(�۔�کیا آ�پ
�پہلے ہم نے د�یکھا تھا کہ  510  3 + 10

�ا�عشا�ر�ی علا�مت کا ا�عما�ل کر�تے ہو�ئے بھی ا�س جمع کو�حل کر�سکتے ہیں�؟ ا�س کا طر�یقہ نیچے د�کھا�یا گیا ہے�۔

�ا�پنے مشا�ہد�ا�ت بتا�ئیے�۔

�کل د�ر�کا�ر�کپڑ�ے کی مقد�ا�ر 6.2 میٹر ہے�۔

ج�ا کا کپڑ�ا پر�یا کے کپڑ�ے سے کتنا لمبا ہے�؟ �یل�
ش
�

5 3 کا فر�ق ا�و�ر  
10

 – 2  7
10

�ا�س کے لیے ہمیں 3.5 میٹر – 2.7 میٹر کا فر�ق معلو�م کر�نا ہے�۔ پہلے ہم یہ د�یکھتے ہیں کہ 

3.5 میٹر – 2.7 میٹر�کیسے حسا�ب کیا جا�تا ہے�۔

�جیسا کہ آ پ د�یکھ سکتے ہیں�، مکمل ا�عد�ا�د کے�جمع ا�و�ر تفر�یق کے لیے جو�عمو�می طر�یقہ کا�ر ہو�تا�ہے و�ہی طر�یقہ ا�عشا�ر�ی

�ا�عد�ا�د�کی جمع ا�و�ر تفر�یق میں بھی ا�عما�ل کیا�جا�سکتا�ہے�۔

691. 86+75.345�کے حا�صل جمع کے�لیے مقا�می قد�ر�کی تفصیلی و�ضا�حت نیچے د�ی گئی ہے�۔�ا�س کا مختصر طر�یقہ 

�کا�ر�ا�س کے سا�تھ د�کھا�یا گیا ہے�۔

     2   7
10

 

  + 3   5
10

 

=   5   12
10

 

=   6   2
10

  

     2.7 
  + 3.5
 =  6.2

1

     3   5
10

  – 2   7
10

2   15
10

  – 2   7
10

     3.5 

  – 2.7

     3.5 

  – 2.7

= 0   8
10

 =  0.8

2  1
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77.345 – 84.691�کے لیے تفصیلی مقا�می قد�ر کا حسا�ب ا�و�ر ا�س کا�مختصر�طر�یقہ کا�ر�بھی لکھیے�۔

�معلو�م کیجیے

1.  حا�صل جمع معلو�م کیجیے
)a( 5.3 + 2.6 )b( 18 + 8.8

)c( 2.15 + 5.26 )d( 9.01 + 9.10

)e( 29.19 + 9.91 )f( 0.934 + 0.6

)g( 0.75 + 0.03 )h( 6.236 + 0.487

2 . تفر�یق کیجیے

)a( 5.6 – 2.3 )b( 18 – 8.8
)c( 10.4 – 4.5 )d( 17 – 16.198
)e( 17 – 0.05 )f( 34.505 – 18.1 
)g( 9.9 – 9.09 )h( 6.236 – 0.487

)Decimal Sequences(ا�عشا�ر�یہ تسلسل�

�ا�س ا�عشا�ر�یا�ئی تسلسل کا مشا�ہد�ہ کیجیے ا�و�ر ہر ر�کن کے بعد آ�نے و�ا�لی تبد�یلی کو�پہچا�نیے�۔

4.4, 4.8, 5.2, 5.6, 6.0, …

�ہم د�یکھ سکتے ہیں کہ ہر ر�کن میں 0.4�کا ا�ضا�ہ کیا جا ر�ہا ہے تا�کہ ا�گلا ر�کن حا�صل کیا جا سکے ۔

�ا�س تسلسل کو جا�ر�ی ر�یے ا�و�ر ا�گلے تین ا�ر�کا�ن لکھیے ۔

+

=

7 × 10 5 × 1 3 × 1
10 4 × 1

100 5 × 1
1000

8 × 10 6 × 1 6 × 1
10 9 × 1

100 1 × 1
1000

16 × 10 12 × 1 10 × 1
10 13 × 1

100 6 × 1
1000

1 × 11 × 101 × 100

1 × 100

1 × 1
10

    11  1
    75.345
  +86.691
=162.036

�کو شش
�کیجیے
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�ا�سی  طر�ح تبد�یلی کی شنا�خت کیجیے ا�و�ر نیچے د�یے گئے ا�و�ر ہر�تسلسل کے لیے ا�گلے 3 ا�ر�کا�ن لکھیے ۔�ا�س حسا�ب کو ذ�ہنی طو�ر پر

�کر�نے کی کو�شش کیجیے�۔
)a( 4.4, 4.45, 4.5,  … )b( 25.75, 26.25, 26.75,  …

)c( 10.56, 10.67, 10.78, … )d( 13.5, 16, 18.5, …

)e( 8.5, 9.4, 10.3, … )f( 5, 4.95, 4.90, …

)g( 12.45, 11.95, 11.45, … )h( 36.5, 33, 29.5, …

�ا�پنےتسلسل خو�د بنا�ئیے ا�و�ر ا�پنے ہم جما�عتو�ں کو ا�س پیٹر�ن کو آ�گے بڑ�ھا�نے کے لیے چیلنج کیجیے�۔

�جمع ا�و�ر تفر�یق کا تخمینہ لگا�نا
�سو�نو نے ا�عشا�ر�ی ا�عد�ا�د کی جمع ا�و�ر تفر�یق کے تخمینے کا مشا�ہد�ہ کیا ا�و�ر کہا�کہ” ا�گر ہم د�و ا�عشا�ر�ی ا�عد�ا�د کو جمع کر�تے ہیں تو ا�ن

�کا حا�صل جمع ہمیشہ ا�ن کے مکمل عد�د�ی حصو�ں کے حا�صل جمع سے بڑ�ا ہو�گا ۔�نیز یہ حا�صل جمع ا�ن کے مکمل عد�د�ی حصو�ں کے

�حا�صل جمع میں 2 سے�ز�یا�د�ہ عد�د سے ہمیشہ کم ہو�گا�۔“

�آ�ئیے ا�س د�عو�ے کو ا�یک مثا�ل سے سمجھنے کی کو�شش کر�تے ہیں:

جمع حا�صل  کا  ا�ن  مطا�بق  کے  د�عو�ی  ہو�تو�سو�نو�کے   8.202 ا�و�ر   25.936 ا�عد�ا�د  د�و  و�ا�لے  جا�نے  کیے  جمع  ا�گر   

8+25 )�مکمل عد�د�ی حصّہ(�سے بڑ�ا ہو�گا�ا�و�ر�ا�ن کا مجمو�عہ1+8+1+25 سے چھو�ٹا ہو�گا�۔

�ا�س د�عو�ے کے با�ر�ے میں آ�پ کا کیا خیا�ل ہے�؟  کیا یہ 2�ا�عشا�ر�یہ ا�عد�ا�د کے لیے ہمیشہ د�ر�ست ہو�گا�؟

25.93603259�ا�و�ر 8.202�کے�حا�صل جمع کے با�ر�ے میں کیا کہہ سکتے ہیں�؟

�ا�سی  طر�ح کو�ئی ا�یسا طر�یقہ بتا�ئیے جس سے د�و�ا�عشا�ر�ی ا�عد�ا�د کی تفر�یق کے لیے یہ ا�ند�ا�ز�ہ لگا�یا جا�سکے کہ ا�ن کی تفر�یق کن

�مکمل ا�عد�ا�د کے د�ر�میا�ن ہو�گی�۔

3.8  ا�عشا�ر�ی نظا�م کے با�ر�ے میں مز�ید معلو�ما�ت

�ا�عشا�ر�ی نقطے�ا�و�ر پیما�ئش کی غلطی کے خطر�نا�ک نتا�ئج
�ا�عشا�ر�ی نقطہ ا�و�ر ا�کا�ئی کی تبد�یلی میں ہو�نے و�ا�لی غلطیا�ں بعض ا�و�قا�ت معمو�لی معلو�م ہو�تی ہیں لیکن یہ سنگین مسا�ئل کا با�عث بن

�سکتی ہیں�۔ یہا�ں کچھ ا�صل و�ا�قعا�ت پیش کیے گئے ہیں جن میں ا�یسی غلطیو�ں کی و�جہ سے بڑ�ے مسا�ئل پید�ا ہو�ئے�۔

�ا�ستا�د کے لیے نو�ٹ:�ا�ستا�د کے لیے نو�ٹ:   حسا�ب کے پہلے نتیجے کا تخمینہ لگا�نا حل میں ہو�نے و�ا�لی کسی غلطی کو�پہچا�ننے میں مد�د کر�سکتا ہے�۔

�کو شش 
�کیجیے

�ر�یا�ی  
�با�ت چیت
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2013 �میں ا�سٹر ڈ�م سٹی کو�نسل )�ید�ر�نڈ(�کے ما�لیا�تی د�تر نے غلطی سے ر�ہا�ئشی ا�مد�ا�د میں 188 €�ین بھیج د�یے 	 

س کے بجا�ئے مکمل 
ٹ
�
ن
�جب کہ مطلو�بہ ر�م 1.8 €�ین تھی�، �یہ غلطی ا�یک پر�و�گر�ا�نگ کی خر�ا�بی کی و�جہ سے ہو�ئی�، �ر�م یو�ر�و س�ی�

�یو�ر�و میں ر�م ا�د�ا کر�د�ی گئی�۔)1 �یو�ر�و�نٹ =  1/100 �یو�ر�و(

1983 �میں�، �ا�یک ا�عشا�ر�ی غلطی سے ا�ئر کینیڈ�ا کی بو�نگ 767 �پر ا�یک بڑ�ا�حا�د�ہ ہو�تے ہو�ئے بچا�۔ گر�ا�ؤ�ڈ ا�ٹا�ف 	 

�نے ا�ند�ن کا غلط حسا�ب لگا�تے ہو�ئے22,300�پا�ؤ�ڈ لو�ڈ کیا جب کہ کلو گر�ا�م کی ضر�و�ر�ت تھی�، �جو کہ تقر�با نصف 

�مقد�ا�ر ہے )1�پا�ؤ�ڈ ~ 0.453 �کلو�گر�ا�م(�۔ ا�س لیے�ہو�ا�ئی جہا�ز کا ا�ند�ن پر�و�ا�ز کے د�و�ر�ا�ن ختم ہو نے لگا�جس کی 

�و�جہ سے پا�لٹ کو ا�یک متر�و�ک  �ا�ئر فیلڈ پر ہنگا�می )Emergency( �نڈ�گ کر�ا�نی پڑ�ی ۔�یر خو�ش قسمتی سے سبھی  

�مسا�فر�ز�ند�ہ بچ گئے�۔

�د�و�ا�ئیا�ں د�یتے و�قت ا�عشا�ر�ی ا�عد�ا�د کو غلط پڑ�ھنے�کی و�جہ سے کئی حا�د�ثا�ت پیش آ�ئے�ہیں�۔ مثا�ل کے طو�ر پر�، 0.05 ملی گر�ا�م

�کو 0.5 ملی گر�ا�م پڑ�ھنا د�و�ا�ئی کی مقد�ا�ر کو تجو�یز کر�د�ہ مقد�ا�ر سے 10�گنا ز�یا�د�ہ ا�عما�ل کر�نے کا با�عث بن سکتا ہے�۔ لہذ�ا

�ا�کا�ئیو�ں ا�و�ر ا�عشا�ر�یہ نقطہ کی جگہ پر تو�جہ د�ینا ا�ہم ہے�۔

�گمر�ا�ہ کن ا�عشا�ر�ی علا�مت
شا�م4:05�،  : گی  پہنچے  ا�سٹیشن  کب  �بس  گی�۔’’  پہنچے  ا�سٹیشن  میں  شا�م  بعد  4.5�گھنٹے  ‘‘�بس  ہے:  ملتا  پیغا�م  ا�یک  �سر�یو�کو 

�شا�م4:50 ، شا�م 4:25�؟

�ا�ن میں سے کسی و�قت بھی نہیں! یہا�ں 0.5�گھنٹے کا مطلب ہے کہ ا�یک گھنٹے کو 10 بر�ا�بر حصو�ں میں تقسیم کیا جا�ئے ا�و�ر

�ا�س میں سے 5 حصے لے لیے جا�ئیں�۔ ہر حصہ 6 منٹ )60 منٹ�/10 ( لمبا ہو�گا�۔ 5  ا�یسے حصے 30 منٹ بنا�تے ہیں�۔ لہذ�ا

�بس شا�م 4:30 بجے ا�سٹیشن پہنچے گی�۔

�یہا�ں ا�عشا�ر�یہ غلطی کی ا�یک چھو�ٹی سی کہا�نی  د�ی جا�ر�ہی ہے:  ا�یک لڑ�کی نے ا�یک کھلے حصے کی چو�ڑ�ا�ئی کو 2 فٹ 5 ا�نچ نا�پا

�لیکن بڑ�ھئی سے 2.5 فٹ چو�ڑ�ا د�ر�و�ا�ز�ہ بنا�نے کے لیے�کہا ۔�بڑ�ھئی نے2�فٹ6 ا�نچ چو�ڑ�ا د�ر�و�ا�ز�ہ بنا�یا )�کیو�ں کہ 1�فٹ=

12 ا�نچ ،0.5 فٹ= 6 ا�نچ( ا�و�ر ا�س طر�ح د�ر�و�ا�ز�ہ مکمل طو�ر پر بند نہیں ہو�ا�۔

�میں نے کہا تھا کہ
�د�ر�و�ا�ز�ے کی چو�ڑ�ا�ئی 2.5 

�فٹ ہو�نی چا�ہیے�۔

�یہ2.5 فٹ ہی ہے !�آ�پ
�تصد�یق کر�سکتی ہیں�۔
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�ا�گر�آ�پ کر�کٹ د�یکھتے ہیں تو�آ�پ نے ا�عشا�ر�یہ جیسے د�کھنے و�ا�لے عد�د د�یکھے ہو�ں گے ۔ جیسے‘ بقیہ ا�و�و�ر5.5 ’�ہیں ۔

�کیا ا�س کا مطلب 5�ا�و�و�ر ا�و�ر 5 گیند�یں ہیں یا 5 ا�و�و�ر�ا�و�ر 3 گیند�یں�؟ یہا�ں 5.5 ا�و�و�ر�کا مطلب56  5 ا�و�و�ر ہے )�چو�ں کہ

�ا�یک ا�و�و�ر= 6�گیند�یں( ،�یعنی 5�ا�و�و�ر ا�و�ر 5 گیند�یں�۔

�ہم  ا�و�ر کہا�ں ا�یسی ‘�غیر ا�عشا�ر�یہ’�علا�ما�ت د�یکھ سکتے ہیں�، جو ا�عشا�ر�یہ جیسی نظر�آ�تی ہیں�؟

�تا�ر�یخ کی ا�یک جھلک  — �و�قت کے سا�تھ ا�عشا�ر�ی علا�مت
1  و�غیر�ہ ہو�ں ( کا ا�عما�ل قد�یم ہند�و�ستا�نی ما�ہر�ین

1000
  ،� 1

�ا�عشا�ر�یہ کسر�ا�ت) یعنی کسر�ا�ت جن  کے نسب نما  110  ،  100

�فلکیا�ت ا�و�ر ر�یا�ی د�ا�نو�ں کے کا�مو�ں میں پا�یا�جا�تا ہے ۔�جن میں آ�ٹھو�یں صد�ی کے شر ی د�ھر�آ�چا�ر�یہ  کے حسا�ب ا�و�ر ا�لجبر�ا

�پر ا�ہم کا�م بھی شا�مل ہیں�۔ ا�عشا�ر�ی علا�مت ،�جو کہ ا�پنی جد�ید شکل میں ہے ،�کی تفصیلا�ت عر�ب ر�یا�ی د�ا�ں ا�بو ا�لحسن ا�قلید�سی

 الحساب الہندی‘) ہند�و�ستا�نی حسا�ب پر مبنی ا�بو�ا�ب کی کتا�ب( میں
ی

�نے�تقر�یبا950ً عیسو�ی میں ’کتاب الفصول فی

�بیا�ن کی  ہیں�۔�ا�نھو�ں نے عد�د0.059375 کو 059375 0̍�کی صو�ر�ت میں ظا�ہر�کیا�۔

15�و�یں صد�ی میں�، مکمل ا�عد�ا�د کو کسر�ی حصو�ں سے ا�لگ کر�نے کے لیے ،�کئی مختلف علا ما�ت ا�عما�ل کی گئیں:

�مکمل عد�د�حصے کے آ�خر�ی ہند سے�کو عمو�د�ی نشا�ن سے ظا�ہر کیا ) �جیسا ا�و�پر د�کھا�یا گیا ہے(�،	 

�مختلف ر�گو�ں کا ا�عما�ل ا�و�ر	 

�کسر�ی ا�عشا�ر�یہ مقا�ما�ت کی تعد�ا�د�د�کھا�نے کے لیے�عد�د�ی با�لا�ئی ہند ہ )�مثلاً 0.36�کو36�کے طو�ر پر لکھا�جا�ئے گا(�۔	 

د�ا�ں ر�یا�ی  )John Napier(�ا�و�ر جر�من  �ر 
ئ
�ی�پ�

ن
� د�ا�ں جا�ن  ر�یا�ی  ا�یک  ا�سکا�ٹ نڈ کے  و�یں صد�ی میں   16

�کر�سٹو�فر کلیو�ئس )Christopher Clavius(�نے نقطہ) ‘.’( کو مکمل عد�د ا�و�ر کسر�ی حصو�ں کو ا�لگ کر�نے کے لیے

ے )François Viète( �نے سکتہ)�،( کا ا�عما�ل کیا�۔
�ی�ٹ

ئ
� �ا�عما�ل کیا�، جب کہ فر�ا�نسیسی ر�یا�ی د�ا�ں فر�ینکو�ئس و

میں مما�ک  ہیں�۔�ا�ن  کر�تے  ا�عما�ل  کا  سکتہ  لیے  کے  کر�نے  ا�لگ  کو  حصہ  کسر�ی  ا�و�ر  عد�د  صحیح  مما�ک  کئی  ا�لحا�ل�،  �فی 

1,000.5 عد�د کو 1000,5�کے طو�ر پر لکھا جا�تا ہے�۔ لیکن ا�عشا�ر�ی نقطہ�، مقا�می قد�ر�کے�نظا�م میں کسر�ی حصے�و�ا�لے

�ا�عد�ا�د کو لکھنے کے لیے سب سے مقبو�ل علا�مت کے طو�ر پر بر�قر�ا�ر ہے�۔

�معلو �م کیجیے
�مند�ر�جہ ذ�یل کسر�و�ں کو ا�عشا�ر�یو�ں میں تبد�یل کیجیے :  .1

)a( 5
100 )b( 16

1000 )c( 12
10 )d( 254

1000

�مند�ر�جہ ذ�یل ا�عشا�ر�یو�ں کو د�سو�ا�ں�، سو�و�ا�ں ا�و�ر ہز�ا�ر�و�ا�ں کے حا�صل جمع میں تبد�یل کیجیے:  .2
)a( 0.34 )b( 1.02 )c( 0.8 )d( 0.362

2

�ر�یا�ی  
�با�ت چیت
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ایک نظرنقطے سےپرے

�نیچے د�یے گئے عد�د�ی خط پر د�ر�ج ہر حر�ف کو�ن سے ا�عشا�ر�ی عد�د کی نما�ند�گی کر�تا ہے�؟ .3

�مند�ر�جہ ذ�یل مقد�ا�ر�یں نز�و�لی تر�تیب )descending order(�میں لکھیے؟  .4
)a( 11.01, 1.011, 1.101, 11.10, 1.01
)b( 2.567, 2.675, 2.768, 2.499, 2.698
)c( 4.678 g, 4.595 g, 4.600 g, 4.656 g, 4.666 g

)d( 33.13 m, 33.31 m, 33.133 m, 33.331 m, 33.313 m
�ہند سے 8،0،4،1 ا�و�ر6�کا ا�عما�ل کر�تے ہو�ئے د�ر�ج ذ�یل ا�عد�ا�د بنا�ئیے:  .5

30�سے قر�یب تر�ین ا�عشا�ر�ی عد�د  )a(  
100�ا�و�ر 1000�کے د�ر�میا�ن سب سے چھو�ٹا ممکنہ ا�عشا�ر�ی عد�د�۔  )b(  

�کیا ز�یا�د�ہ ہند�سو�ں و�ا�لا ا�عشا�ر�ی عد�د کم ہند�سو�ں و�ا�لے ا�عشا�ر�ی عد�د سے بڑ�ا ہو�گا ؟  .6

0.05�کلو�گر�ا�م ا�و�ر  0.2 کلو�گر�ا�م شملہ ر�چ  0.5 کلو�گر�ا�م آ�لو ،  0.3 کلو�گر�ا�م گا�جر�،  0.25�کلو�گر�ا�م سیم ،  �ما�ہی    .7

�ا�د�ر�ک خر�ید�تی ہے�۔ ا�س کے ذ�ر�یعے خر�ید�ی گئی ا�شیا�کا کل و�ز�ن معلو�م کیجیے�۔

فر�ا�ہم کر�تا ہے�۔          د�و�د�ھ  4.25 لیٹر  ا�و�ر  4.2 لیٹر  3.79 لیٹر�،  ڈ�یر�ی کو  د�و�د�ھ کی  د�نو�ں میں  �و�شر�و�عا�تی تین 
�ٹ
ن
�پ�   .8

6 د�نو�ں میں و�ہ کل25 لیٹر د�و�د�ھ فر�ا�ہم کر�تا ہے�۔ آ�خر�ی تین د�نو�ں میں ڈ�یر�ی کو فر�ا�ہم کی گئی د�و�د�ھ کی مقد�ا�ر�معلو�م کیجیے�۔

یا�کم بڑ�ھا  و�ز�ن  کا  ا�س  کیا  تھا�۔  34.50�کلو�گر�ا�م  میں  فر�و�ر�ی  ا�و�ر  35.75�کلو�گر�ا�م  میں  جنو�ر�ی  و�ز�ن  ک�و�کا 
ن
�
ٹ �   .9

�ہو�ا�؟�کتنی تبد�یلی آ�ئی�؟

�پیٹر�ن کو�آ�گے بڑ�ھا�ئیے:    5.5�، 6.4�، 6.39�، 7.29�، 7.28�، 6.18�، 6.17�، _�_�_�_  .10

11. �کتنے ملی میٹر مل کر ا�یک کلو میٹر بنا�تے ہیں�؟

جُک �کر�نے و�ا�لے مسا�فر�و�ں کو ا�ختیا�ر�ی سفر�ی ا�نشو�ر�نس پیش کر�تی ہے�۔�جس کی قیمت فی �ہند�و�ستا�نی ر�یلو�ے �ا�ی ٹکٹ �   .12

�مسا�فر45 پیسے ہیں�۔ ا�گر ا�یک د�ن میں ا�یک لا�کھ لو�گ ا�نشو�ر�نس کا ا�نتخا�ب کر�یں�، تو کل کتنی ا�نشو�ر�نس فیس ا�د�ا�کی جا�ئے گی�؟

�کو�ن بڑ�ا ہے�؟   .13
1

10  یا        10
1000    )a(

)b(   ا�یک سو�و�ا�ں یا90 ہز�ا�ر�و�یں

)c(     ا�یک ہز�ا�ر�و�ا�ں یا90 سو�و�یں

ba c

6.66.56.4

79

Chapter-3.indd   79Chapter-3.indd   79 29-Oct-25   12:33:57 PM29-Oct-25   12:33:57 PM



گنِِت پرکاش| گریڈ 7 | حِِصّّہ اوّّل

14.  د�یے گئے مقد�ا�ر�و�ں کو ا�عشا�ر�یہ کی شکل میں لکھیے  )�ا�یک مثا�ل د�ی گئی ہے(:

87�ا�کا�ئیا�ں�،5�د�سو�یں ا�و�ر 60�سو�و�یں= 88.10       )a(
12�د�ہا�ئیا�ں ا�و�ر12�د�سو�یں  )b(

10�د�ہا�ئیا�ں�،10 ا�کا�ئیا�ں�،10�د�سو�یں ا�و�ر10�سو�و�یں  )c(
25�د�ہا�ئیا�ں�،25 ا�کا�ئیا�ں�،25�د�سو�یں ا�و�ر25�سو�و�یں  )d(

�ہر�ہند�سے 0�سے 9 کو�ز�یا�د�ہ سے ز�یا�د�ہ ا�یک با�ر�ا�عما�ل کر�تے ہو�ئے ، نیچے د�یے گئے خا�نو�ں کو ا�س طر�ح پُر�کیجیے کہ  .15

�حا�صل جمع 10.5�کے قر�یب تر�ین ہو:

�مند�ر�جہ ذ�یل کسر�و�ں کو ا�عشا�ر�یہ کی شکل میں لکھیے:  .16

�لا�ہ
�ہم د�ر�ست پیما ئش حا�صل کر�نے کے لیے ا�یک ا�کا�ئی کو چھو ٹے حصو�ں میں تقسیم کر سکتے ہیں ۔  •�

�ہم نے ہند�و�ستا�نی عد�د�ی قد�ر�ی نظا�م کو و�سعت د�ی )�بڑ�ھا�یا( ا�و�ر د�یکھا کہ  •�
1�ا�کا�ئی  = 10�د�سو�یں حصے�،   	
1�د�سو�ا�ں  = 10 �سو�و�یں حصے �،   	
1�سو�و�ا�ں  = 10�ہز�ا�ر�و�یں حصے�،    	
10�سو�و�یں حصے  = 1�د�سو�ا�ں�،   	
100�سو�و�یں حصے  = 1�ا�کا�ئی�۔ 	

�کسی عد�د کا مکمل عد�د ی حصہ ا�س کے کسر�ی حصے سے�ا�لگ کر�نے کے لیے ا�یک ا�عشا�ر�یہ نقطہ)‘.’( ا�عما�ل کیا جا�تا ہے ۔  •�
ا�و�ر تفر�یق ک￼س ا�عد�ا�د کا مو�ا�ز�نہ کیسے کیا�جا�ئے�، ا�نھیں عد�د�ی خط پر کیسے ظا�ہر�کیا�جا�ئے نیز�جمع  ا�عشا�ر�ی  �ہم نے یہ بھی سیکھا کہ   •�

�طر�ح  ا�نجا�م د�یے�جا�ئیں�۔

)a( 1
2 )b( 3

2 

)c( 1
4 )d( 3

4

)e( 1
5 )f( 4

5
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)The Notion of Letter-Numbers(4.1  حر�و�فی ا�عد�ا�د کا تصو�ر
�ا�س با�ب میں ہم ر�یا�ضیا�تی ر�شتو�ں ا�و�ر نمو�نو�ں )Patterns(�کو ظا�ہر کر�نے کا ا�یک مختصر طر�یقہ سیکھیں گے�۔ ہم د�یکھیں گے

�کہ کیسے یہ طر�یقہ ر�شتو�ں ا�و�ر نمو�نو�ں سے متعلق غو�ر و فکر کر�نے میں ا�و�ر ا�ن کی صد�ا�قت کی و�ضا�حت کر�نے میں مد�د کر�تا ہے�۔

آ�فتا�ب ا�ب  ۔  آ�فتا�ب کی عمر10�سا�ل تھی تو شبنم کی عمر13 سا�ل تھی  3 سا�ل بڑ�ی ہے جب  آ�فتا�ب سے  �مثا�ل�مثا�ل11:  :  شبنم�، 

18�سا�ل کا ہے تو�شبنم کی عمر کیا ہو�گی�؟ _�_�_�_�_�_�_

�آ�فتا�ب کی عمر کی مد�د سے آ�پ شبنم کی عمر کیسے نکا�ل سکتے ہیں�؟

�آ�سا�ن ہے:  ہم آ�فتا�ب کی عمر میں 3�سا�ل جو�ڑ کر شبنم کی عمر نکا�ل سکتے ہیں�۔

�کیاہم ا�س کو ا�یک عبا�ر�ت کی شکل میں لکھ سکتے ہیں�؟

�شبنم کی عمر آ�فتا�ب سے 3 سا�ل ز�یا�د�ہ ہے�۔ مختصر طو�ر�پر ا�سے ا�س طر�ح لکھا جا سکتا ہے :

�شبنم کی عمر = آ�فتا�ب کی عمر�شبنم کی عمر = آ�فتا�ب کی عمر+3+3

�ا�س طر�ح کے ر�یا�ضیا�تی ر�شتو�ں کو عا�م طو�ر پر�مختصر شکل میں لکھا جا�تا

�ہے�۔ مند�ر�جہ با�لا ر�شتہ میں�، ’�آ�فتا�ب کی �عمر‘�کا �فقر�ہ لکھنے کے بجا�ئے�، کسی

�ر�ا�ئج ا�و�ر�آ�سا�ن علا�مت کا�ا�ستعما�ل کیا جا�تا ہے ۔ عا�م طو�ر پر ا�س مقصد کے لیے

�حر�و�ف یا مختصر فقر�ے ا�ستعما�ل کیے جا�تے ہیں�۔

’a‘�کا آ�فتا�ب کی عمر کو ظا�ہر کر�نے کے لیے حر�ف  �فر�ض کیجیے کہ ہم 

ا�ستعما�ل کر سکتے تھے(�ا�و�ر د�و�سر�ا حر�ف بھی  �ا�ستعما�ل کر�تے ہیں )�ہم کو�ئی 

�شبنم کی عمر کو�حر�ف ’s‘�سے ظا�ہر کر�تے ہیں تو شبنم کی عمر کو�معلو�م کر�نے کے لیے ہم ’a +3‘ عبا�ر�ت کا ا�ستعما�ل کر�یں گے�۔

�ا�س کو ہم ا�س طر�ح لکھ سکتے ہیں:
s = a + 3

�ا�گر a )�آ�فتا�ب کی عمر سا�لو�ں میں(23 ہے�، تو شبنم کی عمر کیا ہے�؟

�حر�و�فی ا�عد�ا�د کی مستعمل عبا�ر�ا�ت�حر�و�فی ا�عد�ا�د کی مستعمل عبا�ر�ا�ت
(EXPRESSIONS USING LETTER-NUMBERS)

4

شبنمم کی عمر کی عبارت

4 + 3
10 + 3
23 + 3
? + 3
a + 3

آفتاب کی عمر 

4
10
23
?
a

شکل 4.1
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 s ا�و�ر aسا�ل ملتا ہے ۔�حر�و�ف جیسے کہ� s = 23 + 3 = 26 کو 23 سے تبد�یل کر�نے پر�ہمیں�a  میں a +3عبا�ر�ت�

�جو ا�عد�ا�د کو ظا�ہر کر�نے کے لیے ا�ستعما�ل کیے جا�تے ہیںحر�و�فی ا�عد�ا�دحر�و�فی ا�عد�ا�د�کہلا�تے ہیں�۔ ا�یسی ر�یا�ضیا�تی عبا�ر�تیں جن میں حر�و�فی ا�عد�ا�د

�کا ا�ستعما�ل ہو جیسے a +3  تو و�ہ ا�لجبر�یا�ئی عبا�ر�تیںا�لجبر�یا�ئی عبا�ر�تیںکہلا�تی ہیں�۔
�ا�گر شبنم کی عمر د�ی گئی ہو تو آ�فتا�ب کی عمر نکا�لنے کے لیے ا�یک عبا�ر�ت لکھیے�۔

3 سا�ل کم ہو�گی ۔ ا�س کو ہم ا�س 3 سا�ل چھو�ٹا ہے ۔ ا�س لیے آ�فتا�ب کی عمر شبنم سے  �ہم جا�نتے ہیں کہ آ�فتا�ب شبنم سے 

�طر�ح ظا�ہر کر�سکتے ہیں:
�آ�فتا�ب کی عمر= 3 –�شبنم کی عمر

تو ا�ستعما�ل کر�یں  کا   ‘s’ ’a‘�ا�و�ر شبنم کی عمر کے لیے حر�ف  ظا�ہر کر�نے کے لیے حر�ف  آ�فتا�ب کی عمر کو  د�و�با�ر�ہ  �ا�گر ہم 

�ا�لجبر�یا�ئی عبا�ر�ت ا�س طر�ح ہو�گی: a = s –3  یعنی  s�سے 3 کم�۔
�ا�گر شبنم کی عمر 20 سا�ل ہو�تو�ا�س عبا�ر�ت کا ا�ستعما�ل کر�کے آ�فتا�ب کی عمر معلو�م کیجیے ۔

�مثا�ل  �مثا�ل  22::  پا�ر�تھیو ما�چس کی تیلیو�ں سے ا�یک نمو�نہ )Pattern(�بنا�ر�ہا ہے ۔ و�ہ ا�یک جیسے ’’L ‘ کو�ا�یک کے آ�گے ا�یک لگا ر�ہا

�ہے�۔ ہر’L میں د�و ما�چس کی تیلیا�ں ہیں جیسا کہ شکل 4.2 میں د�کھا�یا گیا�۔

شکل 4.2 

5  عد�دL  بنا�نے کے لیے کتنی تیلیو�ں کی ضر�و�ر�ت پیش آ�ئے گی�؟�یہ ہو�ں گی2×5
7 عد�د L  بنا�نے کے لیے کتنی تیلیا�ں ا�ستعما�ل ہو�ں گی�؟�یہ ہو�ں گی2×7 

45  عد�دL  بنا�نے کے لیے ما�چس کی کتنی تیلیا�ں ا�ستعما�ل ہو�ں گی�؟ یہ ہو�ں گی 2×45
�ا�ب بتا�ئیے کہ L�کی تعد�ا�د ا�و�ر ما�چس کی تیلیو�ں کی تعد�ا�د میں کیا ر�شتہ ہے�؟

�آ�یئے سب سے پہلے ا�س ر�شتہ یا پیٹر�ن کو بیا�ن کر�تے ہیں�۔ ہر L کے لیے د�و تیلیا�ں چا�ہیے ۔ ا�س لیے  L�کی تعد�ا�د�کی �کی تعد�ا�د�کی 
�د�و�گنی تیلیو�ں کی ضر�و�ر�ت پیش آ�ئے گی�د�و�گنی تیلیو�ں کی ضر�و�ر�ت پیش آ�ئے گی�۔ ا�س ر�شتے کو ہم ا�س طر�ح لکھ سکتے ہیں:

�ما�چس کی تیلیو�ں کی تعد�ا�د= L کی تعد�ا�د × 2

�ا�ب ہم  L کی تعد�ا�د کے لیے کو�ئی بھی حر�ف ا�ستعما�ل کر�سکتے ہیں فر�ض کیجیے  ہم’n ‘�حر�ف کا  ا�ستعما�ل کر�تے ہیں ۔

�ما�چس کی تیلیو�ں کی تعد�ا�د کو ظا�ہر کر�نے کی ا�لجبر�یا�ئی عبا�ر�ت ہو�گی�؛
2 × n

L بنا�نے کے لیے ہم کو کتنی ما�چس کی تیلیو�ں کی ضر�و�ر�ت ہو�گی�۔ تیلیو�ں کی تعد�ا�د �یہ عبا�ر�ت ہم کو بتا�تی ہے کہn�عد�د 

�معلو�م کر�نے کے لیے د�ر�ج با�لا عبا�ر�ت میں ہم n کی جگہ L کی تعد�ا�د لکھ د�یں گے�۔
�مثا�ل  �مثا�ل  33:: کملا  �نا�ر�یل ا�و�ر گڑ کے لڈّ�و بنا�کر بیچتی ہے�۔ ا�یک نا�ر�یل کی قیمت 35 ₹ ا�و�ر ا�یک کلو�گڑ کی قیمت 60 ₹ ہے�۔  
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10 نا�ر�یل ا�و�ر 5 کلو گڑ خر�ید�نے کے لیے ا�سے کتنی ر�قم ا�د�ا کر�نی ہو�گی ؟

10 نا�ر�یل کی قیمت = 10 × 35 ₹

5�کلو گڑ کی قیمت= 5 × 60 ₹

�کل قیمت = 10 × ₹35 + 5 × ₹60 = ₹350 + ₹300 = ₹650

8 نا�ر�یل ا�و�ر 9 کلو گڑ خر�ید نے کے لیے و�ہ کتنے ر�و�پے ا�د�ا�کر�ے�گی�؟

�د�ی گئی نا�ر�یل کی تعد�ا�د ا�و�ر گڑ کی مقد�ا�ر کی کل قیمت کے لیے ا�یک ا�لجبر�یا�ئی عبا�ر�ت لکھیے ۔

�آ�ئیے ر�شتے کو پہچا�ن کر عبا�ر�ت لکھتے ہیں :

�عبا�ر�ت�عبا�ر�ت�ر�شتہ�ر�شتہ�ضر�و�ر�ی مقد�ا�ر�ضر�و�ر�ی مقد�ا�ر

c × 35�نا�ر�یل کی تعد�ا�د×35�نا�ر�یل کی قیمت

j × 60�گڑ کی مقد�ا�ر کلو میں ×60�گڑ کی قیمت

�یہا�ں ’C‘ نا�ر�یل کی تعد�ا�د کو ظا�ہر کر�تا ہے ا�و�ر ’  j ‘�گڑ کی مقد�ا�ر )�کلو میں ( کو ظا�ہر کر�ر�ہا ہے ۔�ا�ب ا�د�ا کی جا�نے و�ا�لی کل قیمت ہو�گی : 

�نا�ر�یل کی قیمت + گڑ کی قیمت

�متعلقہ ا�لجبر�یا�ئی عبا�ر�ت ا�س طر�ح لکھی جا�سکتی ہے :

c × 35 + j × 60

ا ا�د� ر�و�پے  ا�و�ر4�کلو گڑ خر�ید نے کے لیے کتنے  نا�ر�یل  ا�ستعما�ل کر�کے معلو�م کیجیے کہ7  کا   ) فا�ر�مو�لے  )�یا  �ا�س عبا�ر�ت 

�کر�نے ہو�ں گے�؟

�خیا�ل ر�ہے کہ’ C‘�ا�و�ر ’  j ‘�کی مختلف قد�ر�و�ں کے لیے عبا�ر�ت کی قد�ر بھی بد�ل جا�ئے گی ۔

 ا�س عبا�ر�ت کو ا�ر�کا�ن کی حا�صل جمع کے طو�ر پر لکھنے سے ہمیں حا�صل ہو�گا:
+c × 35 j × 60

Perimeters of Simple Shapes(�معلو�م کر�نے کے طر�یقے سے ا�حا�طہ)  کا  ا�شکا�ل  سا�د�ہ  44:  :  ہم  �مثا�ل  �مثا�ل  

�و�ا�قف  ہیں�۔ آ�ئیے ا�ب ا�حا�طہ کے لیے عبا�ر�ت لکھتے ہیں�۔

�ا�یک مر�بع کا ا�حا�طہ�، مر�بع کے ضلع مر�بع کے ضلع )Side(�کی لمبا�ئی کا �کی لمبا�ئی کا 44�گنا ہو�تا ہے�گنا ہو�تا ہے�۔ ا�س کو ہم عبا�ر�تq×4 �کے طو�ر پر لکھ سکتے 

�ہیں جہا�ں’q‘�مر�بع کے ضلع کی لمبا�ئی کو ظا�ہر کر�تا ہے�۔

�ا�یک ا�یسے مر�بع کا ا�حا�طہ کیا ہو�گا جس کے ضلع کی لمبا�ئی 7 سینٹی میٹر ہے�؟ عبا�ر�ت کا ا�ستعما�ل کر�کے ا�حا�طہ معلو�م کیجیے�۔
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�آ�پ سمجھ گئے ہو�ں گے کہ حر�و�فی ا�عد�ا�د ا�و�ر ا�لجبر�یا�ئی عبا�ر�تو�ں کو ا�ستعما�ل کر�کے ہم عمو�می ر�یا�ضیا تی ر�شتو�ں کو کیسے مختصر

�طو�ر�پر لکھ سکتے ہیں�۔ ا�ن ر�یا�ضیا تی ر�شتو�ں کے ا�ظہا�ر کو ہی ہم ضا�بطہ )Formula( کہتے ہیں�۔

�معلو�م کیجیے�معلو�م کیجیے
�د�ر�ج ذ�یل ا�حا�ے کے فا�ر�مو�لے)Formula(�لکھیے :. 1

�ا�یک ا�یسا مثلث )Triangle(�جس کے تما�م ا�ضلا�ع بر�ا�بر ہو�ں ۔  )a(  

�ا�یک منظم پا�نچ ضلعی )Pentagon(�،)�ہم نے پچھلے سا�ل سیکھا تھا کہ ہم لفظ ’�منظم‘�کو اُ�ن ا�شکا�ل کے لیے  )b(  

�ا�ستعما�ل کر�تے ہیں جن کے تما�م ا�ضلا�ع ا�و�ر تما�م ز�ا�و�یے بر�ا�بر ہو�ں (

)Hexagon( ا�یک منظم چھ ضلعی�  )c(  

ا�و�ر ز�یا�د�ہ لمبا پا�پ چا�ہیے�۔ ا�س نے . 2 20�میٹر لمبا پا�پ ہے حا�لا�ں کہ ا�س کو ا�نے با�چے�کے لیے  �نی ر�ن کے پا�س 

�ا�س میں ا�یک ا�و�ر پا�پ جو�ڑ لیا ۔ پا�پ کی کل لمبا�ئی کے لیے عبا�ر�ت بنا�ئیے ۔ پا�پ کی لمبا�ئی �، �میٹر�میں �، �کے لیے حر�فی 

�عد�د’k‘�کا ا�ستعما�ل کیجیے�۔

5 ₹�کے نو�ٹ ہیں تو ا�س کے پا�س کل کتنی ر�قم ہے�؟ . 3 �ا�گر کر�کا�کے پا�س ذ�یل کی گنتی کے مطا�ق100 ₹�،20 ₹ �ا�و�ر 

�د�ر�ج ذ�یل جد�و�ل کو مکمل کیجیے:

100100  ₹ کے نو�ٹ کے نو�ٹ
�کی تعد�ا�د�کی تعد�ا�د

2020  ₹ کے نو�ٹ کی کے نو�ٹ کی
�تعد�ا�د�تعد�ا�د

�عبا�ر�ت ا�و�ر کل ر�قم�عبا�ر�ت ا�و�ر کل ر�قم55  ₹ کے نو�ٹ کی تعد�ا�د کے نو�ٹ کی تعد�ا�د

356

3 × 100 + 5 × 20 + 6 × 5 
= 430

84z

xyz

�و�نو�د ا�یک آ�ے کی ل کا ما�ک ہے ۔�ل کی مشین کو چا�لو ہو�نے میں 10�کنڈ لگتے ہیں ۔�ا�یک با�ر جب و�ہ چلنا شر�و�ع کر�د�تی . 4

�ہے تو فی کلو ا�نا�ج پیسنے میں ا�س کو 8 �کنڈ لگتے ہیں ۔�د�ر�ج ذ�یل میں کو�ن سی عبا�ر�ت ’y‘�کلو ا�نا�ج کو پیسنے میں لگنے و�ا�لے 

�کل و�قت کو بیا�ن کر�ے گی ۔�یہ فر�ض کر�تے ہو�ئے کہ مشین شر�و�ع میں بند تھی ۔ 
)a(  10 + 8 + y )b( )10 + 8( × y
)c(  10 × 8 × y )d( 10 + 8 × y
)e( 10 × y + 8

�ا�نی پسند کے حر�فی عد�د کا ا�ستعما�ل کر�کے د�ر�جہ ذ�یل ا�لجبر�یا�ئی عبا�ر�تو�ں کو لکھیے�۔. 5

�کسی عد�د سے 5 ز�یا�د�ہ   )a(  
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�کسی عد�د  سے 4�کم  )b(  
�کسی عد�د کے 13 گنے سے 2�کم  )c(  

�کسی عد�د کے 2 گنے سے 13�کم  )d(  

�د�ر�ج ذ�یل ا�لجبر�یا�ئی عبا�ر�تو�ں کے لیے صو�ر�تِ �حا�ل کی و�ضا�حت کیجیے�۔. 6
)a( 8 × x + 3 × y

)b( 15 × j – 2 × k

�کسی مہینہ کے کلینڈ�ر سے ا�گر کو�ئی2 × 3�خا�نے�ع تا�ر�خو�ں کے منتخب کیے جا�یں جیسا کہ تصو�ر میں د�کھا�یا گیا ہے�۔�خا�لی خا�نو�ں . 7

�میں آ�نے و�ا�لی تا�ر�خو�ں کے لیے عبا�ر�تیں لکھیے ا�گر نیچے کے د�ر�یا�نی خا�نے میں آ�نے و�ا�لی تا�ر�خ کو ’w‘ �سے ظا�ہر کیا جا�ئے�۔

4.2  ر�یا�ضیا�تی عبا�ر�تو�ں کو د�ہر�ا�نا
�ہم نے�ا�ر�کا�ن کی جمع کے طو�ر پر عبا�ر�تو�ں کو لکھنا سیکھا ا�و�ر ا�س سے ہمیں ر�یا�ضیا تی عبا�ر�تو�ں کو پڑ ھنا آ�سا�ن ہو�گیا ۔ بسا ا�و�قا�ت ا�ن

�کو مختلف طر�یقو�ں سے پڑ�ھا جا�سکتا ہے ا�و�ر یہ و�ا�ضح نہیں ہو�تا ۔ہم مبا�د�لہہم مبا�د�لہ ) د�و ا�عد�ا�د کو�کسی بھی تر�تیب میں جو�ڑ�نا (�کر�تے ہیں ا�و�ر

�گر�و ہ بند�ی�گر�و ہ بند�ی ) سہو�لت بخش گر�و�ہ بند�ی کے ذ�ر�یعے ا�عد�ا�د کو جو�ڑ�نا (�کر�تے ہیں ،�تا�کہ عبا�ر�تو�ں کو ظا�ہر کر�نے کے آ�سا�ن طر�یقے

ا�و�ر گر�و ہ بند�ی�، عبا�ر�ت کی قد�ر کو نہیں بد�لتی ہے�۔�ہم نے عبا�ر�تو�ں میں قو�سین کا ا�ستعما�ل بھی �تلا�ش کر سکیں ۔�ا�ر�کا�ن کا مبا�د�لہ 

 )Distributive قس�یمی�خصو�صیت�خصو�صیت
ت
�
قس�یمی 

ت
�
�سیکھا ہے جن میں قو�سین کے با�ہر تفر�یق کے نشا�ن کا ا�ستعما�ل بھی شا�ل ہے ۔ ہم نے 

)Property بھی پڑ�ھی ہے )�کسی حا�صل جمع کا حا�صل ضر�ب�، حا�صل ضر�ب کے حا�صل جمع کے�بر�ا�بر ہو�تا ہے (�۔

�آ�ئیے ا�ن تصوّ�ر�ا�ت کو د�ہر�ا�تے ہیں ا�و�ر د�ر�ج ذ�یل عبا�ر�تو�ں کی قد�ر معلو�م کر�تے ہیں:

1. 23 – 10 × 2 2.  83 + 28 – 13 + 32
3. 34 – 14 + 20 4.  42 + 15 – )8 – 7(
5. 68 – )18 + 13( 6.  7 × 4 + 9 × 6
7. 20 + 8 × )16–6(

ا�ر�کا�ن کو لکھیں گے�۔   �آ�ئیے پہلی عبا�ر�ت)2 × 10 – 23(�کو�حل کر�تے ہیں ۔ سب سے پہلے ہم عبا�ر�ت کے 
�خیا�ل ر�ہے کہ یہا�ں ا�یک ر�کن تو پہلے ہی عد�د ہے جب کہ د�و�سر�ے ر�کن کو جو�ڑ�نے سے قبل 10�کو 2 سے ضر�ب کر�کے

�پہلے عد�د میں تبد�یل کر�نا ہو�گا ا�و�ر پھر د�و�نو�ں ا�ر�کا�ن کو جو�ڑ�یں گے�۔
23 – 10 × 2 = 23 + –10 × 2 = 23 + –20 = 3

w w – 1

�نو�مبر 2024
�پیر�منگل�بد�ھ  جمعر�ا�ت�جمعہ�سنیچر�ا�تو�ا�ر

85

Chapter-4.indd   85Chapter-4.indd   85 29-Oct-25   2:58:37 PM29-Oct-25   2:58:37 PM



PB

گنِِت پرکاش| گریڈ 7 | حِِصّّہ اوّّل

�آ�ئیے ا�ب د�و�سر�ی عبا�ر�ت کو حل کر�تے ہیں�۔ ا�س عبا�ر�ت کے تما�م ا�ر�کا�ن ا�عد�ا�د ہیں ۔ ا�گر ہم ا�ر�کا�ن پر غو�ر کر�یں ، تو

�ہم پا�یں گے کہ ا�ر�کا�ن کا آ�پسی مبا�د�لہ کر�نے ا�و�ر گر�و�ہ بنا�لینے سے حل کر�نے میں آ�سا�نی ہو�جا�ئے گی�۔
83 + 28 – 13 + 32 = 

83 28 –13 32 + + +

70 60 130= + =

�آ�ئیے ا�ب ہم پا�نچو�یں عبا�ر�ت کو د�یکھتے ہیں ۔ ا�س میں با�ہر تفر�یق کے نشا�ن کے سا�تھ قو�سین ہیں�۔ ا�س کو د�و طر�یقو�ں
�سے حل کیا جا�سکتا ہے ۔ پہلے قو�سین کو حل کر�کے )�جیسا ذ�یل میں با�یں جا�نب د�کھا�یا گیا ہے(�یا قو�سین کو قا�عد�ے سے ہٹا

�کر�کے )�جیسا ذ�یل میں د�ا�یں جا�نب د�کھا�یا گیا ہے(�۔

37=

68 –)18 + 13(= +

68 –31= +

68 –)18 + 13(= +

50 –13 37= + =

68 –18 –13= + +

�یا�یا

�ا�ب با�قی ر�یا�ضیا تی عبا�ر�تو�ں کی قد�ر معلو�م کیجیے�۔
�ر�یا�ضیا تی عبا�ر�تو�ں میں جب حر�و�فی ا�عد�ا�د کو ا�عد�ا�د سے تبد�یل کیا جا�تا ہے تو ا�ن کی قد�ر ا�عد�ا�د میں آ�جا�تی ہے ۔ مثا�ل 1�میں
�شبنم کی عمر معلو�م کر�نے کے لیے جب کہ آ�فتا�ب کی عمر 23 سا�ل تھی�، عبا�ر�ت a+3 میں ہم نے حر�و�فی عد�د’a‘ کو 23 سے

�تبد�یل کر�د�یاتو قد�ر 26 آ�گئی�۔

4.3  ا�لجبر�یا�ئی عبا�ر�تو�ں میں ضر�ب کے نشا�ن کو حذ�ف کر�نا
�ذ�یل کے عد�د�ی تو�ا�تر پر غو�ر کیجیے :

4, 8, 12, 16, 20, 24, 28, ...

�ا�س تو�ا�تر یا پیٹر�ن کو ہم کیسے بیا�ن کر�یں گے�؟�آ�سا ن ہے: یہ و�ہ ا�عد�ا�د ہیں جو4 کے پہا�ڑ�و�ں میں آ�تے ہیں ۔

 )�بڑ�ھی ہو�ئی تر�تیب میں4�کے ا�ضعا�ف(�۔
�تو ا�تر کا تیسر�ا رُ�کن کیا ہے�؟ یہ ہے 3×4 

�تو�ا�تر کا 29 و�ا�ں رُ�کن کیا ہے�؟ یہ ہے29×4 
�تو�ا�تر کا  n  و�ا�ں رُ�کن معلو�م کر�نے کے لیے ا�لجبر�یا�ئی عبا�ر�ت معلو�م کیجیے�۔

�خیا�ل ر�ہے کہ یہا�ں ’n‘ ا�یک حر�و�فی عد�د ہے جو تو�ا�تر میں مقا�م بتا�تا ہے�۔
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�جیسا�کہ یہا�ں 4 کے ا�ضعا�ف کا تو�ا�تر ہے ا�س لیے n و�ا�ں رُ�کنn کا4 گنا  ہو�گا:
4 × n

�معیا�ر�ی ر�و�ش کے طو�ر پر n×4�کو چھو�ٹا کر�کے 4n�لکھتے ہیں جس میں ضر�ب کا نشا�ن حذ�ف کر�د�یا جا�تا ہے�۔ ہم پہلے عد�د
�لکھتے ہیں ا�و�ر ا�س کے بعد حر�ف�۔7k کی قد�ر معلو�م کیجیے جب k=4 ہو�۔ یہا�ں ا�س کی قد�ر ہو�گی :28 = 4×7

 �عبا�ر�ت 5m+3�کی قد�ر معلو�م کیجیے جب m=2�ہو�۔

�چو�ں کہ یہا�ں 5m�کا مطلب m×5 ہے�،�تو�عبا�ر�ت میں m=2 ر�کھنے�سے 13=3+2× 5�ہو�گا�۔   

�غلطی پر تو�جہ د�یتے ہو�ئے�ا�سے�د�ر�ست کیجیے
ا�و�ر ا�عد�ا�د سے بد�لا گیا ہے  ا�عد�ا�د کو  �د�ر�ج ذ�یل میں کچھ سا�د�ہ کا�ر�ی)Simplification( د�کھا ئی گئی ہیں جہا�ں حر�و�فی 

�عبا�ر�ت کی قد�ر معلو�م کی گئی ہے�۔
�ا�ن میں سے ہر ا�یک کا مشا�د�ہ کیجیے کہ کیا کہیں کو�ئی غلطی ہے�۔. 1
�ا�گر�آ�پ کو لگتا ہے کہ کو�ئی غلطی ہے تو و�ضا�حت کر�نے کی کو�ش کیجیے کہ کیا غلطی ہو�ئی ہے�۔. 2

�پھر�ا�س کو ٹھیک کیجیے ا�و�ر عبا�ر�ت کی قد�ر بتا�ئیے�۔. 3

1
�ا�گر a= – 4 ہے ،

�توa=6 – 10�ہے�۔

2
�ا�گر d=6 �ہے�،

�تو3d=36�ہے�۔

3
�ا�گر s=7 �ہے�،

3s – 2=15�ہے�۔ �تو

4
�ا�گر r=8 ہے�،

�تو2r+1=29�ہے�۔

5

�ا�گر j=5 ہے�،
�تو2j=10�ہے�۔

6
�ا�گر m = -6 ہے ،

�توm+1( =19(3�ہے�۔

7
�ا�گر f = 3 ،�g = 1 �ہے�،
�تو2f – 2g = 2�ہے�۔

8
�ا�گر t=4،�b=3�ہے�،
�تو2t+b=24 ہے�۔

9
�ا�گر n=6 ،�h=5�ہے�،

�ہے�۔ h – )3 – n( = 4 �تو

4.4   ا�لجبر�یا�ئی عبا�ر�تو�ں کو حل کر�نا
�پہلے ہم نے ا�ضلا�ع کے ا�عتبا�ر سے مختلف منظم ا�شکا�ل کی عبا�ر�تیں معلو�م کی تھیں ۔ آ�ئیے ا�ب ہم مستطیل کے ا�حا�طہ کی عبا�ر�ت

�معلو�م کر�تے ہیں�۔
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�گز�شتہ مثا�لو�ں کی طر�ح�، ہم پہلے یہ بیا�ن کر�یں گے کہ ا�گر�کسی مستطیل کی لمبا�ئی ا�و�ر چو�ڑ�ا�ئی معلو�م ہو تو ا�س کا ا�حا�طہ کیسے  

�معلو�م کر�یں گے�؟
�لمبا�ئی+�چو�ڑ�ا�ئی +�لمبا�ئی +�چو�ڑ�ا�ئی کا حا�صل جمع معلو�م کیجیے ۔

�لمبا�ئی ا�و�ر چو�ڑ�ا�ئی کی جگہ با�لتر�تیب حر�و�فی عد�دl ا�و�ر b ا�ستعما�ل کر�تے ہیں�۔ مستطیل کے ا�حا�طہ کو p سے ظا�ہر کیجیے�۔ پھر
�ہما�ر�ے پا�س ہے :

p = l + b + l + b

�جیسا کہ ہم جا�نتے  ہیں کہ یہ ا�عد�ا�د کوظا�ہر کر�ر�ہے ہیں�۔ ا�س لیے عبا�ر�ت کے ا�ر�کا�ن کو کسی بھی تر�تیب میں جو�ڑ�ا جا�سکتا
�ہے�۔ ا�س لیے ا�و�پر�د�ی گئی عبا�ر�ت کو ہم ا�یسے بھی لکھ سکتے  ہیں:

= l + l + b + b

�جیسا کہ l + l = 2 × l = 2l�، ا�و�ر  b + b = 2 × b = 2b�، ا�س لیے 
p = 2l + 2b

ا�حا�ے کے لیے  ا�و�ر�آ�خر�ی عبا�ر�ت)2l + 2b(�جو کہ ہمیں مستطیل   )l +b+ l +b( �غو�ر طلب ہو کہ پہلی عبا�ر�ت 
�ملی ہے و�ہ کچھ مختلف لگ ر�ہی ہے�۔ حا�لا�ں کہ یہ د�و�نو�ں بر�ا�بر ہیں کیو�ں کہ یہ ہمیں پہلی عبا�ر�ت سے اُ�ن ہی قا�عد�و�ں ا�و�ر ا�عما�ل
�کو ا�ستعما�ل کر�کے حا�صل ہو�ئی ہے جن کا ا�ستعما�ل ہم ا�عد�ا�د کے لیے کر�تے  ہیں ۔ یہ بر�ا�بر ہیں ا�ن معنو�ں میں کہ جب حر�و�فی

�ا�عد�ا�د کو ا�عد�ا�د سے تبد�یل کیا جا�تا  ہے تو ا�ن کی ا�یک ہی قد�ر حا�صل ہو�تی ہے ۔
 مثا�ل کے طو�ر�پر ا�گر  l =3�ا�و�ر b = 4 ہو�تو ہمیں پہلی عبا�ر�ت سے حا�صل ہو�گا�۔

 l+b+l+b = 3+4+3+4 =14�، ا�و�ر
2l + 2b = 2 × 3 + 2 × 4 = 14

�ہم عبا�ر�ت 2l+2b�کو�عبا�ر�ت l+b+l+b�کی سا�د�ہ شکلسا�د�ہ شکل )Simplified Form( کہیں گے�۔ آ�ئیے سا�د�ہ کا�ر�ی کی
�کچھ ا�و�ر�مثا�لو�ں کا مشا�د�ہ کر�تے �ہیں�۔

�مثا�ل�مثا�ل55 :   :  د�ر ج ذ�یل جد�و�ل میں کسی د�کا�ن میں بکنے و�ا�لی پنسل ا�و�ر ر�بر کی تعد�ا�د ظا�ہر کی گئی ہے�۔�فی پنسل قیمت ’c‘�ا�و�ر فی ر�بر

�کی قیمت کو ’d‘�سے ظا�ہر کیا گیا ہے�۔ ا�نتین د�نو�ں میں د�کا�ن د�ا�ر کو ہو�نے و�ا�لی کل کما�ئی معلو�م کیجیے�۔

�تیسر�ا د�ن�تیسر�ا د�ن�د�و�سر�ا د�ن�د�و�سر�ا د�ن�پہلا د�ن�پہلا د�ن

)‘)‘c’ 5310�پنسل کی)�قیمت ’�پنسل کی)�قیمت

)‘)‘d’461�ر�بر�کی)�قیمت’�ر�بر�کی)�قیمت

�پہلے پنسلو�ں کی فر�و�خت سے حا�صل ہو�نے و�ا�لی ر�قم معلو�م کر�تے ہیں ۔
�پہلے د�ن پنسلو�ں کی فر�و�خت سے حا�صل ہو�نے و�ا�لی ر�قم ہے 5c �۔ ا�سی طر�ح د�و�سر�ے د�ن پنسلو�ں کی فر�و�خت سے

�حا�صل ہو�نے و�ا�لی ر�قم ہے_______�ا�و�ر تیسر�ے د�ن کی_______�ہے�۔
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�پنسلو�ں کی فر�و�خت سے حا�صل ہو�نے و�ا�لیکل ر�قم ہے 5c+3c+10c ۔ کیا ہم ا�س ا�لجبر�یا�ئی عبا�ر�ت کو مز�ید مختصر
�کر�سکتے ہیں ا�و�ر ا�ر�کا�ن کی تعد�ا�د کو کم کر سکتے ہیں�؟

ے میںc کے تین گنے کو جو�ڑ�ا گیا ا�و�ر پھر ا�س میںc کے10�گنے کو جو�ڑ�ا گیا�۔
ن
گُُ�  مذ�کو�ر�ہ عبا�ر�ت کا مطلب ہے کہ c کے5 

 )Distributionsقس�یمی�خصو�صیت
ت
ا�عد�ا�د کی� ا گیا�۔ یہی  )10+3+5(�با�ر جو�ڑ  ’c‘�کو  �ا�س طر�ح کل ملا�کر حر�و�فی عد�د 

)Property ہے ۔ ا�س طر�ح�،
5 × c + 3 × c + 10 × c = )5 + 3 + 10( × c

   18×c = 18c  : 10+3+5( �کو مز�ید مختصر کر�کے ا�س طر�ح لکھا جا�سکتا ہے(×c

�ا�گر c = 50 ₹�تو پنسل کی فر�و�خت سے حا�صل ہو�نے و�ا�لی کل ر�قم معلو�م کیجیے�۔
�ر�بر کی فر�و�خت سے حا�صل ہو�نے و�ا�لی کل ر�قم کی عبا�ر�ت لکھیے�۔�پھر�ا�س کو حل کیجیے�۔

18c+11d سے ظا�ہر و�ا�لی کل ر�قم �کو ہم عبا�ر�ت  ا�و�ر ر�بر کی فر�و�خت سے حا�صل ہو�نے  د�نو�ں میں پنسل  �ا�ن تین 
�کر�سکتے�ہیں�۔

�کیا عبا�ر�ت 18c+11d�کو مز�ید�مختصر�کیا جا�سکتا ہے�؟
�ا�س عبا�ر�ت کو مز�ید مختصر�نہیں کیا جا�سکتا ہے کیو�ں کہ ا�س میں مختلف حر�و�فی ا�عد�ا�د ہیں�۔ یہی مختصر تر�ین عبا�ر�ت ہے�۔

�د�ر�ج با�لا مثا�ل میں ہم نے د�یکھا کہ عبا�ر�ت 5c+3c+10c�کو مز�ید مختصر�کر�کے عبا�ر�ت 18c حا�صل ہو�ئی�۔
�د�و�نو�ں عبا�ر�تو�ں میںc�کو مختلف ا�عد�ا�د سے تبد�یل کر�کے جا�نچ کیجیے کہ کیا د�و�نو�ں میں ا�یک ہی قد�ر آ�تی ہے�۔

ط�یل�و�ں میں با�نٹا گیا ہے جیسا کہ ذ�یل میں د�کھا�یا گیا ہے ۔�بڑ�ے مستطیل کے ر�قبہ
ت
�مثا�مثا�ل�ل66: :  ا�یک بڑ�ے مستطیل کو د�و چھو�ے مس�

�کو ظا�ہر کر�نے کے لیے ا�یک عبا�ر�ت لکھیے�۔

قس�یمی خصو�صیا�ت کو سمجھنے
ت
�

�کا د�و�سر�ا�طر�یقہ�۔

3 4

v

ط�یل�و�ں کے ر�قبے4v مر�بع یو�نٹ ا�و�ر 3v مر�بع یو�نٹ ہیں ۔
ت
�چھو�ے مس�

ا�و�ر )4+3(   v  بڑ�ے مستطیل کا ر�قبہ معلو�م کر�نے کے�د�و طر�یقے ہیں:  )i( سید�ھے طو�ر�پر ا�س کے ا�ضلا�ع کی لمبا�ئیا�ں 
ط�یل�و�ں کے ر�قبہ کو جو�ڑ کر�۔

ت
�لے کر�، یا )ii( چھو�ے مس�

د�و�نو�ں 4v+3v حا�صل ہو�گا�۔ ہم جا�نتے ہیں کہ یہ  د�و�سر�ے طر�یقے سے  ا�و�ر   پہلے طر�یقے سے7v حا�صل ہو�گا 

�بر�ا�بر�ہیں:4v+3v=7v  ا�و�ر یہی بڑ�ے مستطیل کے ر�قبہ کی مطلو�بہ عبا�ر�ت ہے�۔
 AEFD ط�یل�و�ں میں تقسیم کیا گیا جیسا کہ ذ�یل میں د�کھا�یا گیا ہے�۔

ت
�پہلے کی طر�ح ا�یک بڑ�ے مستطیل کو د�و چھو�ے مس�

�مستطیل کے ر�قبہ کو معلو�م کر�نے کے لیے ا�یک عبا�ر�ت لکھیے ۔
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 �ا�س صو�ر�ت میں بھی AEFD مستطیل کا ر�قبہ د�و طر�یقو�ں سے معلو�م کیا جا�سکتا ہے: )i( ا�ضلا�ع کی لمبا�ئیا�ںn ا�و�ر

 )4-12( کو ا�ستعما�ل کر�کے یا )ii( مستطیل EBCF کے ر�قبہ کو مستطیل ABCD �کے ر�قبہ سے تفر�یق کر�کے ۔
4 C

B

F

E

D

A 12

n

�پہلے طر�یقہ سے ہمیں 8n حا�صل ہو�گا ا�و�ر د�و�سر�ے طر�یقہ سے ہمیں 12n-4n حا�صل ہو�گا ا�و�ر یہ د�و�نو�ں بر�ا�بر ہیں

�کیو�ں کہ 12n-4n=8n ۔�یہی AEFD�مستطیل کے ر�قبہ کی عبا�ر�ت ہے�۔

ا�ر�کا�ن  یکسا�ں  ا�ر�کا�ن  یکسا�ں  ہو�ں  ہی  ا�یک  عد�د  حر�و�فی  کے  جیسے)12n,-4n( )5c,c,10c(�جن  سیٹ  ا�یسے  کے  �ا�ر�کا�ن 

 )Unlike ا�ر�کا�ن  یکسا�ں  ا�ر�کا�نغیر  یکسا�ں  غیر  ،  }18c,11d{جیسے مجمو�عہ  ا�یسے  کے  ا�ر�کا�ن  ہیں�۔  کہلا�تے   )Like Terms(

)Terms کہلا�تے ہیں کیو�ں کہ ا�س میں حر�و�فی ا�عد�ا�د مختلف ہیں�۔

�جیسا کہ ہم نے د�یکھا کہ یکسا�ں ا�ر�کا�ن کو آ�پس میں جو�ڑ ا جا�سکتا ہے ا�و�ر پھر ا�ن کو ا�یک رُ�کن میں تبد�یل کیا جا�سکتا ہے�۔

�مثا�ل �مثا�ل 77:  :  ا�یک د�کا�ن ا�یک د�ن کے ا�ستعما�ل کے لیے کر�سیا�ں ا�و�ر

�میز�یں کر�ا�ئے پر د�تی ہے�۔ ا�نھیں کر�ا�یہ پر لینے کے لیے پہلے

�د�ر�ج ذ�یل ر�قم فی کر�سی یا�میز ا�د�ا کر�نی ہو�تی ہے ۔

ا�د�ا ذ�یل  ر�قم حسب  د�ا�ر کچھ  د�کا�ن  و�ا�پس کر�نے پر  �فر�نیچر 

�کر�تا ہے�۔

�ا�گرx�کر�سیا�ں ا�و�ر y میز�یں کر�ا�ئے پر د�ی جا�یں تو ا�د�ا کیے

�جا�نے و�ا�لے کل ₹ کے لیے ا�یک عبا�ر�ت لکھیے�۔

ا�د�ا y میز�و�ں کے لیے�، آ�ئیے شر�و�ع میں  ا�و�ر  x�کر�سیو�ں 

�کی گئی کل ر�قم ا�و�ر فر�نیچر و�ا�پس کر�نے کے بعد و�ا�پس ملنے و�ا�لی ر�قم معلو�م کر�تے ہیں ۔

�ا�ن ر�قو�م کو معلو�م کر�نے کے طر�یقہ کا�ر کو بیا�ن کیجیے�۔

�شر�و�ع میں ا�د�ا کیے گئے ر�و�پے کی کل ر�قم 40x + 75y ہے�ا�و�ر و�ا�پس کی گئی کل ر�قم 6x + 10y�ہے�۔

)40x + 75y( – )6x + 10y( = تو�، ا�د�ا کی گئی کل ر�قم�

�کیا ہم ا�س عبا�ر�ت کو مختصر کر سکتے ہیں�؟ ا�گر ہا�ں تو کیسے�؟ ا�گر نہیں تو کیو�ں نہیں�؟

�ر�قم�ر�قم�ا�شیا�ا�شیا

40₹�کر�سی 
75₹�میز

�و�ا�پس کی گئی ر�قم�و�ا�پس کی گئی ر�قم

6₹�کر�سی 

10₹�میز

�ر�یا�ضی  
�با�ت چیت
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�یا�د کیجیے کہہم ر�یا�ضیا�تی عبا�ر�تو�ں میں قو�سین کیسے کھو�لتے ہیں�، ہمیں ملتا ہے�؛
)40x + 75y( – )6x + 10y( = )40x + 75y( – 6x – 10y

�چو�ں کہ ا�ر�کا�ن کو �کسی بھی تر�تیب میں جو�ڑ�ا جا سکتا ہے�، ا�س لیے بقیہ قو�سین کھو�لے جا�سکتے ہیں ا�و�ر د�ر ج ذ�یل عبا�ر�ت

40x + 75y + – 6x + – 10y حا�صل ہو�تی ہے�۔�
�ہم یکسا�ں ا�ر�کا�ن  کو ا�یک سا�تھ گر�و�پ کر سکتے ہیں�، نتیجتاً

40x + – 6x + 75y + – 10y
= )40 – 6(x + )75 – 10(y

= 34x + 65y

�عبا�ر�ت)40x + 75y(–)6x + 10y(�کو ا�و�ر�مختصر تر�ین کر�کے 34x + 65y�لکھا جا�سکتا ہے�،�جو ر�و�پے میں
�ا�د�ا کی گئی کل ر�قم کو ظا�ہر کر�تی ہے�۔

�کیا ہم ا�بتد�ا�ئی عبا�ر�ت کو د�ر�ج ذ�یل طر�یقہ سے لکھ سکتے�ہیں
 )40x + 75y( + )– 6x –10y(�؟

�مثا�ل �مثا�ل 88: :  چا�ر�و نے ا�یک کو�ئز کے شر�و�ع کے تین مقا�بلے�کھیلے�۔ تین ر�ا�ؤ�نڈ�میں ا�س کے ا�سکو�ر7p –3q ،�8p – 4q ا�و�ر 
6p –2q�ہیں�۔ یہا�ں�،p د�ر�ست جو�ا�ب کے ا�سکو�ر کی نما�ئند�گی کر�تا ہے ا�و�رq غلط جو�ا�ب کے لیے جر�ما�نے کی نما�ئند�گی کر�تا ہے�۔

�ہر ا�یک عبا�ر�ت کا کیا مطلب ہے�؟
ر�ا�ؤ�نڈ میں چا�ر�و کا ا�و�ر غلط جو�ا�ب کا جر�ما�نہ)q = 1( 1�ہے تو کو�ئز کے پہلے  ا�سکو�ر)p = 4( 4�ہے  �ا�گر صحیح جو�ا�ب کا 

�ا�سکو�ر معلو�م کیجیے�۔

�چا�ر�و�کا�ا سکو�ر�ہے�؛1 × 3 – 4 × 7�۔ ہم ا�س عبا�ر�ت کو ا�ر�کا ن کے جمع کے طو�ر پر لکھ سکتے ہیں�۔
7 × 4 – 3 × 1 = 7 × 4 + – 3 × 1 = 28 + – 3 = 25

�د�و�سر�ے ا�و�ر تیسر�ے ر�ا�ؤ�نڈ میں ا�س کے ا�سکو�ر کیا ہیں�؟
�ا�گر�کو�ئی جر�ما�نہ نہیں ہے تو عبا�ر�ت کیسے لکھیں گے ؟ ا�یسی صو�ر�ت حا�ل میں q کی قد�ر کیا ہو�گی�؟

�تین ر�ا�ؤ�نڈ�کے بعد ا�س کا حتمی ا�سکو�ر کیا ہے�؟

�ا�س کا حتمی ا�سکو�ر ،�تین ا�سکو�ر�کا حا�صلِ جمع ہو گا:
)7p – 3q( + )8p – 4q( + )6p – 2q(

�چو�ں کہ ا�ر�کا�ن کسی بھی تر�تیب میں جمع کیے�جا سکتے ہیں�، ا�س لیے ہم قو�سین کو ہٹا کر ذ�یل کی طر�ح لکھ سکتے ہیں:
7p + – 3q + 8p + – 4q + 6p + –2q
= 7p + 8p + 6p + – )3q( + – )4q( + – )2q(  )آ�پسی تبا�د�لے ا�و�ر گر�و�ہ بند�ی کے ذ�ر�یعے�(
= )7 + 8 + 6( p + – )3 + 4 + 2(q
= 21p+ – 9q 
= 21p – 9q

�ی�ٹ�ا کا�تین ر�ا�ؤ�نڈ�ز کے بعد ا�سکو�ر23p−7q ہے�۔
ش
�تین ر�ا�ؤ�نڈ کے بعد�چا�ر�و کا کل ا�سکو�ر21p – 9q�ہے�۔ ا�س کی د�و�ست کر�یس

�ر�یا�ضی  
�با�ت چیت

91

Chapter-4.indd   91Chapter-4.indd   91 29-Oct-25   2:58:38 PM29-Oct-25   2:58:38 PM



PB

گنِِت پرکاش| گریڈ 7 | حِِصّّہ اوّّل

�تینر�ا�ؤ�نڈ میں چا�ر�و کے لیے کچھ ممکنہ ا�سکو�ر بتا�یئے�جن کو�جو�ڑ کر ا�س کا ا�سکو�ر 23p –7q�آ�جا�ئے ۔

�کیا�ہم کہہ سکتے ہیں کہ کس نے ز�یا�د�ہ ا�سکو�ر�بنا�ئے�؟ کیا آ�پ ا�س کی و�ضا�حت کر سکتے ہیں�، کہ ا�یسا کیو�ں ہے ؟

�ی�ٹ�ا نے چا�ر�و سے کتنا ز�یا�د�ہ ا�سکو�ر کیا ہے�؟ د�و�نو�ں ا�سکو�ر کے د�ر�یا�ن فر�ق تلا�ش کر کے یہ معلو�م کیا جا سکتا ہے�۔
ش
�کر�یس

23p – 7q – )21p – 9q(

�ا�سعبا�ر�ت کو مز�ید�مختصر�شکل میں لکھیے ۔

�مثا�ل�مثا�ل  99 : :  عبا�ر�تx + y( – y( 4�کو مختصر تر�ین شکل میں لکھیے ۔

قس�یمی خصو�صیت کا ا�ستعما�ل کر�تے ہو�ئے�، ا�س عبا�ر�ت کو مختصر تر�ین کیا جا سکتا ہے�۔
ت
�

4 )x + y) – y = 4x + 4y – y

 = 4x + 4y + – y 

 = 4x + )4 – 1(y

 = 4x + 3y

�مثا�ل�مثا�ل1010::�کیا عبا�ر�ت5u ا�و�ر)u+5( ا�یک د�و�سر�ے کے بر�ا�بر ہیں�؟

�عبا�ر�ت5u کا مطلب ہے عد�د u کا5 گنا ا�و�ر عبا�ر�ت u + 5�کا مطلب ہے عد�دu�سے 5 ز�یا�د�ہ ہے ۔ یہ د�و�نو�ں مختلف

�ا�عما�ل ہیں�۔ یہ د�و�نو�ںu�کی بیشتر قد�ر�و�ں کے لیے مختلف قد�ر�یں د�یں گے ۔

�آ�ئیے ا�س کی جا�نچ کر�یں�۔

ا�ن د�ی گئی ہے�۔�پھر  ا�یک خا�نے میں مثا�ل  خا�لی جگہ کو پُر کیجیے�؛�نیچے�د�ی گئی تصو�ر�میں  بد�ل کر  ا�عد�ا�د کو�ا�عد�ا�د�سے  �حر�و�فی 

�قد�ر�و�ں کا مو�ا�ز�نہ کیجیے جو 5u ا�و�ر)u + 5 ( کے لیے لی گئی ہیں�۔

10

5u

u = 11

u = 8

u = 2 u = 2

u = 5 u = 5u = 8

u = 11

5 + u

7

�ا�گر عبا�ر�ت5u ا�و�رu+5 بر�ا�بر ہیں�، تو ا�نھیں u�کی کسی بھی قد�ر کے لیے ا�یک جیسی قد�ر�یں د�ینی چا�ہیے�۔ لیکن ہم د�یکھ سکتے

�ہیں کہ و�ہ عبا�ر�تیں ا�یک جیسی قد�ر�یں نہیں د�تی ہیں ۔�لہذ�ا�، یہ د�و�نو�ں عبا�ر�تیں بر�ا�بر نہیں ہیں�۔

�کیا عبا�ر�تیں)10y – 3(�ا�و�ر )y – 3(10 �بر�ا�بر ہیں�؟
�ر�یا�ضی  
�با�ت چیت
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10y – 3�،�د�ر�ا�صل y – 3 ×10�کی مختصر�شکل ہے�،�ا�س کا مطلب ہے y�کے10 گنا�سے 3 کم�۔

)y – 3( × 10�کی مختصر�شکل ہے یعنی y�سے 3 کم کا  10�گنا�۔ )y – 3( 10�،�د�ر�ا�صل 

�آ�ئیے! ا�ن عبا�ر�تو�ں میںy کی مختلف ا�قد�ا�ر لے کر ا�ن کا مو�ا�ز�نہ کر�تے ہیں ۔

 

�کیا آ�پ کو لگتا ہے کہ د�و�نو�ں خا�کو�ں کو پُر کر�نے کے بعد�، د�و�نو�ں عبا�ر�تیں بر�ا�بر ہیں�؟

 مثا مثا�ل�ل1111:  :  تصو�ر میں ا�عد�ا�د کی جمع کیا ہے)�نا�معلو�م قد�ر�و�ں کو حر�فی عد�د سے ظا�ہر کیا گیا ہے�؟(

 ا�ن ا�عد�ا�د کو جمع کر�نے کے بہت سے طر�یقے ہیں�۔ یہا�ں ا�ن میں سے چند د�کھا ئے گئے ہیں�۔

�طا�ر کے لحا�ظ سے جمع کر�نے پر�عبا�ر�ت حا�صل ہو�تی ہے:. 1

)4 × 3( + )r + s( + )r + s( + )4 × 3(

�یکسا�ں ا�ر�کا�ن کو ا�یک سا�تھ جمع کر�نے�پر�عبا�ر�ت حا�صل ہو�تی ہے:. 2

)8 × 3( + )r + r( + )s + s(

�ا�و�پر�ی نصف حصے کو جمع کر�کے ا�س کا د�و�گنا کر�نے پر�عبا�ر�ت حا�صل ہو�تی ہے:. 3

2 × )4 × 3 + r + s(

�د�ر�ج با�لا تینو�ں عبا�ر�تیں مختلف معلو�م ہو�ر�ہی ہیں�۔ ہم ہر ا�یک کو مختصر تر�ین کر�کے جا�نچ کر سکتے ہیں کہ کیا و�ہ سب:

2r + 2s + 24 �کے بر�ا�بر ہیں�۔

�معلو�م�معلو�مکیجیےکیجیے
�نیچے د�ی گئی ہر تصو�ر میں ا�عد�ا�د کو جمع کیجیے�۔ ا�ن کی متعلقہ عبا�ر�تیں لکھیے ا�و�ر ا�نھیں مختصر تر�ین کیجیے�۔ ہر  �تصو�ر میں . 1

�مو�جو�د ا�عد�ا�د کو د�و مختلف طر�یقو�ں سے جمع کر�نے�کی کو�ش کیجیے ا�و�ر د�ھیے کہ آ�پ کو ا�یک ہی نتیجہ حا�صل ہو�تا ہے�۔ 

17

10y – 3

y = 2

y = 10

y = 0 y = 0

y = 7 y = 7y = 10

y = 2

10 )y – 3(

–10

3

r s

r s

3

3

3

3

3

3

3

�ر�یا�ضی  
�با�ت چیت
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–5g

5k

5k

–5g

5k

5k

5k

5k

5k

5k

5k

5k

–5g

5k

5k

–5g

2p 3q

3q 2p

2p

3q

3q

2p

–2

3

3

–2

5y x

x 5y

–6

2

 

�د�ر�ج ذ�یل عبا�ر�تو�ں میں سے ہر ا�یک کو مختصر تر�ین بنا�یئے:. 2
)a(  p + p + p + p, p + p + p + q,  p + q + p – q,
)b(  p – q + p – q,  p + q – p + q,
)c(  p + q – )p + q(,  p – q – p – q
)d(  2d – d – d – d,  2d – d – d – c,
)e(  2d – d – )d – c(,   2d – )d – d( – c,
)f(  2d – d – c – c

�غلطی پر تو جہ د�یتے ہو�ئے ا�سے�د�ر�ست کیجیے
 Simplest(د�ر�ج ذ�یل میں ا�لجبر�یا�ئی عبا�ر�تو�ں کو آ�سا�ن کر�کے د�کھا�یا گیا�ہے�۔ د�ا�یں طر�ف کی عبا�ر�ت ا�نی مختصر تر�ین شکل�

Form( �میں ہو�نا�چا�ہیے�۔

�ا�ن میں سے ہر ا�یک کا مشا�د�ہ کیجیے ا�و�ر د�ھیے کہ کیا کو�ئی غلطی ہے�؟ 	

�ا�گر آ�پ کو لگتا ہے کہ کو�ئی غلطی ہو�ئی ہے�، �تو یہ بتا�نے کی کو�ش کیجیے�کہ کیا غلطی ہو�ئی ہے�۔ 	

�پھر�، �ا�سے صحیح طر�یقے سے�حل کر�کے مختصر عبا�ر�ت بنا�ئیے ۔ 	

�عبا�ر�ت                مختصر تر�ین شکل                    د�ر�ست مختصر�تر�ین شکل�عبا�ر�ت                مختصر تر�ین شکل                    د�ر�ست مختصر�تر�ین شکل   
1 . 5          3a + 2b 
2 . 0         3b – 2b – b 
3 . 6p + 8          6 (p + 2) 
4 . x + y        )4x + 3y( – )3x + 4y( 
5 . 3 – 6z         5 – )2 – 6z( 
6 . 2x – 6          2 + )x + 3( 
7 . – y + 6          2y + )3y – 6(  
8 . 7p + 3q         7p – p + 5q – 2q 
9 . 10w + 15x + 20w         5)2w + 3x + 4w( 
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3 (j + 2k + 3h + 4)   3j+  6k + 9h + 12   .10  
 – 20 – 8r – 12s    4 (2r + 3s + 5)   .11  

ا�و�ر ا�ر�کا�ن جمع کر د�یے گئے�ہیں  �تما�متصحیح کی گئی مختصر تر�ین شکلو�ں پر ا�یک نظر ڈ�ا�لیے)�یعنی قو�سین ہٹا د�یے گئے ہیں�،�یکسا�ں 

ا�عد�ا�د کی تعد�ا�د کے ا�و�ر حر�و�فی  ا�ر�کا�ن کی تعد�ا�د  ا�ن عبا�ر�تو�ں میں  د�یا گیا ہے(�۔�کیا  ا�عد�ا�د�و�ا�لے�ا�ر�کا�ن کو بھی جمع کر  �صر�ف 

�د�ر�یا�ن کو�ئی تعلق ہے�؟

4.5  پیٹر�ن پہچا�نیے ا�و�ر تعلقا�ت کو ظا�ہر کیجیے
ا�ستعما�ل کر�کے آ�سا�ن پیٹر�نو�ں ا�نھیں  ا�و�ر�سیکھا کہ کس طر�ح  ا�یک جھلک د�یکھی  ا�لجبر�یا�ئی عبا�ر�تو�ں کی  �پہلے حصے میں ہم نے 

ا�ند�ا�ز میں بیا�ن کیا جا سکتا ہے�۔ یہا�ں�، ہم مختلف تنا�ظر میں مقد�ا�ر�و�ں کے د�ر�یا�ن ا�و�ر خو�ب صو�ر�ت  �ا�و�ر�تعلقا�ت کو مختصر 

�عمو�می تعلقا�ت کو تلا�ش کر�یں گے ، ڈ�ھو�نڈ�یں گے ا�و�ر د�ل چسپ پہلو کی و�ضا�حت بھی کر یں گے کہ یہ پیٹر�ن کیو�ں و�قو�ع

�پذ�ر�ہو�تے ہیں�۔

�یا�د ر�کھیے کہ کسی بھی ر�یا�ضیا�تی تعلق کو عبا�ر�تو�ں کی شکل میں لکھنے کی کو�ش کر�نے سے پہلے�ا�سے آ�سا�ن ز�با�ن میں بیا�ن

�کر�نا ا�و�ر بصر�ی طو�ر پر سمجھنا بہت ا�ہم ہے ۔

)Formula Detective(  فا�ر�مو�لا�معلو�م کر�نا 
ا�عد�ا�د کو بطو�ر 2 مختلف  د�یے  ا�و�پر�ی حصے میں  ’Y‘ کے  عد�د�ی مشین  د�ھیے�۔ ہر معا�ملے میں�،  د�ی گئی تصو�ر کو  �ذ�یل میں 

ا�نے میں  صو�ر�ت  ہر  مشینیں  تما�م  ہے�۔  د�تی  سے  حصے  نچلے  نتیجہ  ا�و�ر  ہے  کر�تی  عمل  کچھ  ہے�،  لیتی   )Input(پٹ  �ا�ن 

 ا�ن پٹ پر ا�یک جیسا عمل کر�تی ہیں ۔

�ا�س عد�د�یمشین کا فا�ر�مو�لا معلو�م کیجیے�۔
5

8 15 7 10

�عبا�ر�ت: �عبا�ر�ت: �عبا�ر�ت: �عبا�ر�ت: �عبا�ر�ت:

8 9 10 62 1 11 10 4

�ا�و�پر د�ی گئی عد�د�ی مشین کا فا�ر�مو�لا’’ پہلے عد�د کے د�و�گنے میں سے د�و�سر�ے عد�د کو گھٹا�نا‘‘ ہے�۔ جب ا�س کو ا�لجبر�یا�ئی عبا�ر�ت

�کی مد�د سے لکھا جا�تا ہے�تو ، فا�ر�مو�لا  )2a – b(  بنتا�ہے�۔ پہلے سیٹ کے ا�ن پٹ کے�لیے عد�د�ی عبا�ر�ت8 = 2 – 5 × 2�ہے�۔ 

�جا�نچ کیجیے کہ فا�ر�مو�لا ا�ن پٹ کے ہر سیٹ کے لیے د�ر�ست ہے�۔
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�د�ر�ج ذ�یل میں عد�د�ی مشینو�ں کے فا�ر�مو�لے تلا�ش کیجیے ا�و�ر ا�ن پٹ کے ہر سیٹ کے لیے عبا�ر�ت لکھیے ۔

4

5 1 7

�عبا�ر�ت: �عبا�ر�ت: �عبا�ر�ت: �عبا�ر�ت: �عبا�ر�ت:

6 3 10 a1 0 2 3 b

�آ�پخو�د ہی ا�پنا ا�یک فا�ر�مو�لا بنا یئے�۔ ا�س فا�ر�مو�لے کو ا�ستعما�ل کر�تے ہو�ئے چند عد�د�ی مشینو�ں کی مثا�لیں لکھیے ۔ فا�ر�مو�لے

�کا پتہ لگا�نے کے لیے ا�نے ہم جما عت سا�تھیو�ں کو چیلنج کیجیے!

�ا�ستا�د کے لیے نو�ٹ: �ا�ستا�د کے لیے نو�ٹ: صر�ف مسا�ئل کو حل کر�ا�نا�ہی نہیں بلکہ نئے سو�ا�لا�ت کی تخلیق بھی ر�یا�ضی کی آ�مو�ز�ش ا�و�ر عمل کا ا�یک بہت
�ضر�و�ر�ی جز�و ہے!

 

�پیٹر�ن کو بیا�ن کر�نے کے لیے ا�لجبر�یا�ئی عبا�ر�تیں
 نے�ا�یک سا�ڑ�ی کے�با�ر�ڈ�ر پر د�ہر�ا�یا جا�نے و�ا�لا ا�یک پیٹر�ن د�یکھا�۔

ت
ی� ج� �مثا�ل�مثا�ل  1212: :  سوم�

A B C D E F

 حیر�ا�ن ہے کہ کیا تما�م مقا�مو�ں)Positions( کے ڈ�یز�ا�ئن کو بیا�ن کر�نے کا کو�ئی طر�یقہ ہے جہا�ں)i( �ڈ�یز�ا�ئن 
ت

ی� ج� �سوم�

A و�ا�قع ہے�، )ii(  ڈ�یز�ا�ئن B �و�ا�قع ہے ا�و�ر)iii(  ڈ�یز�ا�ئن C و�ا�قع ہے�۔

5

5 7 18 18

�عبا�ر�ت: �عبا�ر�ت: �عبا�ر�ت: �عبا�ر�ت: �عبا�ر�ت:

8 9 10 a2 1 11 10 b
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�آ�ئیے ڈ�یز�ا�ئن C سے شر�و�ع کر�تے�ہیں�۔ یہ پہلی با�ر مقا�م3 پر ظا�ہر ہو�تا ہے�، د�و�سر�ی با�ر مقا�م6 پر�۔

�ڈ�یز�ا�ئن n ،�C�و�یں با�ر�میں کہا�ں ظا�ہر ہو�گا�؟

�ہم د�یکھ سکتے ہیں کہ یہ ڈ�یز�ا�ئن ا�ن مقا�مو�ں میں ظا�ہر ہو�تا ہے جو 3 کے ا�ضعا�ف ہیں�۔ ا�س لیے ڈ�یز�ا�ئن C کیn�و�یں

�مو�جو�د�گی 3n مقا�م پر ہو�گی�۔

�ا�سی طر�ح�، و�ہ فا�ر�مو�لا�تلا�ش کیجیے جو ا�یسا مقا�م بتا�تا�ہے جہا�ں د�و�سر�ے�ڈ�یز�ا�ئن n�و یں مر�تبہ نمو�د�ا�ر ہو�ئے ۔

�و�ہ مقا�م�، جہا�ں ڈ�یز�ا�ئن B نمو�د�ا�ر�ہو�ا�، و�ہ  2,5,8,11,14 و�غیر�ہ ہیں�۔

ا�یک کم ہے�۔�ا�سی n�و�یں مقا�م سے  C�کے  ڈ�یز�ا�ئن  و�ہ ہے�جو  n�و�یں شکل کا مقا�م  B کی  ڈ�یز�ا�ئن  �ہم د�یکھ سکتے ہیں کہ 

�طر�ح ڈ�یز�ا�ئن B کی n و�یں مو�جو�د�گی کا مقا�م )3n –1 ( ہو�گا ۔

 ا�سی طر�ح A کی پو�ز�یشن کو بیا�ن کر�نے و�ا�لی عبا�ر�ت ہو�گی :   3n – 2 ۔

�کسی عد�د کے د�یے گئے مقا�م کی مد�د سے کیا ہم و�ہا�ں ظا�ہر ہو�نے و�ا�لے ڈ�یز�ا�ئن کا پتہ لگا  سکتے ہیں�؟ مثلاً مقا�م122 پر کو�ن

�سا ڈ�یز�ا�ئن ظا�ہر ہو�گا�؟

3 کے C�ہو�گا ۔�ا گر�مقا�می عد�د  3 کا�ا�ضعا�ف ہے�، تو و�ا�ضح طو�ر پر یہ ڈ�یز�ا�ئن  �پہلے د�یکھا گیا ہے کہ ا�گر ا�یک مقا�می عد�د 

�ا�ضعا�ف سے ا�یک کم ہے�، تو یہ ڈ�یز�ا�ئنB ہو�گا�ا�و�ر ا�گر یہ 3 کے ا�ضعا�ف سے 2 کم ہے�، تو یہ ڈ�یز�ا�ئن A ہو�گا ۔

�کیا ا�عد�ا�د�کے�مقا�م کو 3 سے تقسیم کر�نے پر�با�قی کو�ا�س کے�لیے�ا�ستعما�ل کیا جا سکتا ہے�؟ نیچے د�یے گئے جد�و�ل کا مشا�د�ہ کیجیے�۔

�بقیہ�بقیہ)Remainder(33�سے تقسیم کر�نے پر�حا�صل ِ�تقسیم�سے تقسیم کر�نے پر�حا�صل ِ�تقسیم )Quotient(�مقا�م نمبر�مقا�م نمبر

99330

122402

148491

99�،122 ا�و�ر 148 مقا�مو�ں پر کو�ن سے ڈ�یز�ا�ئن ظا�ہر ہو�ں گے یہ جا�ننے کے لیے حا�صل تقسیم کا ا�ستعما�ل کیجیے�۔

�کیلنڈ�ر میں پیٹر�ن
ا�عد�ا�د ا�س مر�بع کے  ز�د ہے�۔  2 مر�بعو�ں پر غو�ر کیجیے�، جیسا کہ کیلنڈ�ر میں نشا�ن   ×  2 2024 کا کیلنڈ�ر ہے ۔   �یہ نو�مبر 

 د�ل چسپ خصو�صیت کو ظا�ہر کر�تے ہیں�۔

97

Chapter-4.indd   97Chapter-4.indd   97 29-Oct-25   2:58:39 PM29-Oct-25   2:58:39 PM



PB

گنِِت پرکاش| گریڈ 7 | حِِصّّہ اوّّل

غو�ر  ا�عد�ا�د پر  )Diagonal(�پر مو�جو�د  ا�و�ر�و�تر  �مر�بع کو لیتے ہیں   2  ×  2 ز�د  �آ�ئیے ہم نشا�ن 
کا�حا�صل جمع معلو�م کیجیے20+12�،�ا�و�ر ا�ن  ۔  ا�و�ر19�ہیں   13  ،�20 12�ا�و�ر  �کر�تے ہیں�؛�یہ 

19+13�۔ آ�پ نے�کیا مشا�د�ہ کیا�؟

برہ�یں۔  برا� �وہ �
ئ�یےک�یل�نڈ�ر میں ا�عد�ا�د کو 30 سے�آ�گے بڑ�ھا�تے ہیں�۔�ا�و�ر لا محد�و�د طا�ر�یں بنا�تے�ہیں�۔�جیسا کہ ذ�یل کی تصو�ر میں آ�

�د�کھا�یا گیا ہے�۔

�کیا ا�س لا�محد�و�د گر�ڈ میں ہر 2 × 2 �مر�بع میں و�تر�پر�آ�نے�و�ا�لی قد�ر�و�ں کا حا�صل جمع بر�ا�بر ہو گا ؟ ہم ا�سے�کیسے یقینی بنا سکتے�ہیں�؟

�ا�سے یقینی بنا�نے کے لیے ہم تما�م 2 × 2 مر�بعو�ں کو چیک نہیں کر سکتے کیو�ں کہ ا�ن کی تعد�ا�د�لا�محد�و�د ہے�۔

�آ�ئیے 2 × 2 �مر�بع پر غو�ر کیجیے�۔ ا�س کا ا�و�پر�ی با�یں عد�د کو�ئی بھی عد�د ہو سکتا ہے�۔ آ�ئیے

�ا�سے ’a‘ نا�م د�یتے  ہیں�۔

�یہ ما�نتے ہو�ئے کہ ہمیں ا�و�پر�ی با�یں عد�د معلو�م ہے�، ہم ا�س 2 × 2 مر�بع میں د�و�سر�ے ا�عد�ا�د کو

�کیسے�متعین کر�یں گے�۔

�جیسا کہ ہم ا�بھی تک کر�تے آ�ئے ہیں�، پہلے ہم د�و�سر�ے ا�عد�ا�د�کو ا�لفا�ظ میں بیا�ن کر�تے ہیں�۔

�نو�مبر 2024
�پیر�منگل�بد�ھ�جمعر�ا�ت�جمعہ�سنیچر�ا�تو�ا�ر

1312

2019

�پیر�منگل�بد�ھ�جمعر�ا�ت�جمعہ�سنیچر�ا�تو�ا�ر

�نو�مبر 2024

?a

??
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‘a’�کے د�ا�یں طر�ف کا عد�د ا�س سے ا�س سے 11 �ز�یا�د�ہ ہو�گا�۔ �ز�یا�د�ہ ہو�گا�۔ 	�
‘a’�کے نیچے کا�عد�د ا�س سےا�س سے 77 �ز�یا�د�ہ ہو�گا�۔ �ز�یا�د�ہ ہو�گا�۔ 	�
�و�تر�میں ‘a’�کے مقا�ل آ�نے و�ا�لا�عد�د�،�ا�س سے �ا�س سے 88 �ز�یا�د�ہ ہو�گا�۔ �ز�یا�د�ہ ہو�گا�۔ 	

ا�عد�ا�د کو حسب ذ�یل گر�ڈ کی طر�ح د�کھا�یا جا سکتا ہے�۔ 2 مر�بع میں د�و�سر�ے   × 2 �لہٰذ�ا  
)a+1( + )a+7( ا�و�ر  a+)a+8(  : آ�ئیے ہم و�تر پر مو�جو�د  ا�عد�ا�د کا حا�صل جمع معلو�م کر�تے ہیں�

�آ�ئیے ا�ن کو مختصر )Simplify(�کر�تے ہیں�۔

�چو�ں کہ ا�ر�کا�ن کو کسی بھی تر�تیب میں جمع کیا جا سکتا�ہے�، ا�س لیے قو�سین کو کھو�لا جا سکتا ہے�۔
a + )a + 8( = a + a + 8 = 2a + 8
)a + 1( + )a + 7( = a + 1 + a + 7 = a + a + 1 + 7 = 2a + 8

�ہم د�یکھتے ہیں کہ د�و�نو�ں و�تر�و�ں پر�آ�نے�و�ا�لے�ا�عد�ا�د کی حا�صل جمع 2a + 8 �یعنی )a�کے�د�و�گنے�سے8 ز�یا�د�ہ کے
�بر�ا�بر( ہے ۔

�ا�س عبا�ر�ت کی تصد�یق کسی بھی 2×2 �مر�بع کے�و�تر�پر مو�جو�د ا�عد�ا�د�کے�لیے�کیجیے ا�و�ر ا�س کے ا�و�پر�ی با�یں خا�نے کے�عد�د
’a‘ کو لے لیجیے�۔

ا�عد�ا�د کی حا�صل جمع بر�ا�بر ہو�تی ہے�، یعنی کسی بھی و�تر کے  a�کی کسی بھی قد�ر کے لیے   �ا�س طر�ح�، ہم نے د�یکھا کہ 

2 × 2 �مر�بع کے لیے!

�یہمسئلہ ا�یک ا�یسی مثا�ل ہے جو�پیٹر�ن کے ہمیشہ بر�قر�ا�ر ر�ہنے کی تصد�یق کر�نے میں ا�لجبر�یا�ئی ما�ڈ�لنگ کی طا�قت کو

�ظا�ہر کر�تی ہے�۔

�کیلنڈ�ر کے ا�عد�ا�د کے ا�یک سیٹ سے بننے و�ا�لی د�ر�ج ذ�یل شکل کو ملا�حظہ کیجیے) جس میں لا�محد�و�د طا�ر�یں ہیں(:

8

161514

22

�د�ر�جبا�لا سیٹ کے تما�م ا�عد�ا�د کا حا�صل جمع معلو�م کیجیے�۔ ا�س کا مو�ا�ز�نہ مر�کز میں مو�جو�د عد�د 15 کے سا�تھ کیجیے�۔�ا�عد�ا�د کے
�ا�سی طر�ح کے د�و�سر�ے سیٹ کے لیے ا�س عمل کو د�ہر�ا�یئے جو د�ر�ج با�لا شکل کو بنا�تا ہے�۔ آ�پ نے�کیا مشا�د�ہ کیا�؟

�ہم د�یکھتے ہیں کہ حا�صل جمع ہمیشہ مر�کز میں مو�جو�د عد�د کا 5 گنا ہو�تا ہے�۔
�کیا ا�یسا ہمیشہ ہو�تا ہو گا�؟ آ�پ یہ کیسے ثا�بت کر�یں گے�؟

 ‘a‘ ا�عد�ا�د کے ا�یک عمو�می سیٹ پر غو�ر کیجیے جو ا�سی طر�ح کی شکل کو بنا�تا ہے�۔�مر�کز میں پا�ئے�جا�نے�و�ا�لے�عد�د کو �]�ا�شا�ر�ہ: �ا�شا�ر�ہ:  
�سے�ظا�ہر�کیجیے�۔ د�و�سر�ے ا�عد�ا�د کو‘a‘ �کی منا�سبت سے ظا�ہر کیجیے ۔�[

�ا�یسی د�و�سر�ی ا�شکا�ل تلا�ش کیجیے جن کے ا�ند�ر مو�جو�د ا�عد�ا�د کی جمع ہمیشہ ا�ن ا�عد�ا�د میں سے کسی ا�یک عد�د کا حا�صل ضر�ب ہو�۔

�ر�یا�ضی  
�با�ت چیت

�ر�یا�ضی  
�با�ت چیت

a + 1a

a + 8a + 7

99

Chapter-4.indd   99Chapter-4.indd   99 29-Oct-25   2:58:40 PM29-Oct-25   2:58:40 PM



PB

گنِِت پرکاش| گریڈ 7 | حِِصّّہ اوّّل

�ما�چس کی تیلیو�ں سے پیٹر�ن بنا�نا
�نیچے د�ی گئی تصو�ر کو د�ھیے�۔�ما�چس کی تیلیو�ں کے ا�ستعما�ل سے�بنا یہ ا�یک پیٹر�ن ہے�۔ کیا آ�پ پہچا�ن سکتے ہیں کہ پیٹر�ن کس

�شکل کا ہے�؟

1 2 3 4

�ہم د�یکھ سکتے ہیں کہ مر�حلہ 1 میں 1 مثلث ہے�، مر�حلہ 2 میں 2 مثلث ہیں�، مر�حلہ 3 میں 3 مثلث ہیں�، و�غیر�ہ�۔

�کیا آ�پ بتا سکتے ہیں کہ مر�حلہ5 میں کتنی ما�چس کی تیلیا�ں ہو�ں گی�؟ یہ11 ہو�ں گی�۔ آ�پ ا�س کو�بھی بنا کر د�یکھ سکتے ہیں�۔

�مر�حلہ 33�، مر�حلہ 84�، ا�و�ر مر�حلہ 108 میں کتنی ما�چس کی تیلیا�ں د�ر�کا ر ہو�ں گی�؟ بلا�شبہ�، ہم ا�س کا خا�کہ بنا�سکتے�ہیں ا�و�ر�گن

�بھی سکتے ہیں�، لیکن کیا یہا�ں مو�جو�د پیٹر�ن کا ا�ستعما�ل کر�تے ہو�ئے جو�ا�با�ت تلا�ش کر�نے کا کو�ئی فو�ر�ی طر�یقہ ہے�؟

ا�صو�ل کیا ہے�؟ ہم د�یکھ سکتے ہیں �ا�گلے مر�حلے میں ہم سیکھیں گے کہ ما�چس کی تیلیو�ں کی تعد�ا�د معلو�م کر�نے کا عمو�می 

�کہ ا�گلا�مر�حلہ حا�صل کر�نے کے لیے ہر قد�م پر 2 ما�چس کی تیلیا�ں ر�کھ د�ی جا�تی ہیں�، یعنی ہر با�ر ما�چس کی تیلیو�ں کی تعد�ا�د میں 2 

�کا�ا�ضا�فہ ہو�تا ہے�۔

123456�مر�حلہ نمبر�مر�حلہ نمبر

35791113�ما�چس کی تیلیو�ں کی تعد�ا�د�ما�چس کی تیلیو�ں کی تعد�ا�د

33 میں ما�چس کی تیلیو�ں کی تعد�ا�د معلو�م کر�نے کے لیے طر�یقے کے �د�ر�ج با�لا جد�و�ل کا ا�ستعما�ل کر�تے ہو�ئے مر�حلہ 

یے�۔ )�نمبر لکھنے کو جا�ر�ی ر�کھے بغیر(�۔ �چ� �با�ر�ے میں سو

�جیسا کہ ہر با�ر2 ما�چس کی تیلیو�ں کو شا�ل کیا جا ر�ہا�ہے�، یہ معلو�م کر�نے سے کہ مر�حلہ33 میں کتنے2 شا�ل کیے جا�یں گے�۔ 

�نیچے د�یے گئے جد�و�ل کو د ھیے ا�و�ر معلو�م کر�نے کی کو�ش کیجیے�۔

123456�مر�حلہ نمبر�مر�حلہ نمبر

35791113�ما�چس کی تیلیو�ں کی تعد�ا�د�ما�چس کی تیلیو�ں کی تعد�ا�د

3 + 23 + 2 + 23 + 2 + 2 + 23 + 2 + 2 + 2 + 2

 84 33 (�بنا�نے کے لیے ما�چس کی تیلیو�ں کی تعد�ا�د _�_�_�_�_�_�_�_�_ ہے�۔ ا�سی طر�ح�، مر�حلہ  33 مثلث )�مر�حلہ 

�ا�و�ر مر�حلہ 108 کے لیے د�ر�کا�ر ما�چس کی تیلیو�ں کی تعد�ا�د معلو�م کیجیے�۔
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�کسی بھی مر�حلے پر ما�چس کی تیلیو�ںکی تعد�ا�د معلو�م کر�نے کے لیے ا�صو�ل یا�فا�ر�مو�لے�کو بیا�ن کر�نے و�ا�لی عبا�ر�ت کیا
�ہو�سکتی ہے�؟

�پیٹر�ن ا�س طر�ح ہو�گا کہ مر�حلہ10 میں�، نو مر�تبہ2 میں3�جو�ڑ�نے پر)9×2+3( ما�چس کی تیلیو�ں کی تعد�ا�د�ملتی ہے�؛
�مر�حلہ11 میں�، د�س مر�تبہ2 میں3�جو�ڑ�نے پر)10×2+3(�ما�چس کی تیلیو�ں کی تعد�ا�د حا�صل ہو�تی ہے�۔ مر�حلہy�کے لیے

�عبا�ر�ت کیا ہو�گی ؟
�یہ ہے :  y�سے ا�یک کم )�یعنیy – 1 (  مر�تبہ 2 ا�و�ر 3 کا جمع ۔

�لہٰذ�ا�، عبا�ر�ت ہے
3 + 2 × )y – 1(

�د�ر�ج با�لا عبا�ر�ت مر�حلہ y میں ما�چس کی تیلیو�ں کی تعد�ا�د بتا�تی ہے�۔ ا�ب ہم کسی بھی مر�حلے پر ما�چس کی تیلیو�ں کی تعد�ا�د  
�فو�ر�اً معلو�م کر سکتے ہیں�۔

�آ�پ نے پہلے ہی د�یکھا ہو�گا کہ پہلے مر�حلے میں بھی2 ہے�،�ا�و�ر2 + 1 = 3  ۔ ا�س کا ا�ستعما�ل کر�تے ہو�ئے�، ہمیں 
�یہ عبا�ر�ت حا�صل ہو�تی ہے�۔

2y + 1

�کیا مند�ر�جہ با�لا عبا�ر�ت بھی ہر مر�حلے پر ما�چس کی تیلیو�ں کی تعد�ا�د کو صحیح طو�ر پر�بتا د�تی ہے�؟ کیا یہ عبا�ر�تیں ا�یک جیسی ہیں�؟

�ہم عبا�ر�ت  )y – 1( × 2 + 3�کو�مختصر تر�ین بنا کر�کے جا�نچ سکتے ہیں
3 + 2 × )y – 1( = 3 + 2y – 2

= 2y + 1

�د�و�نو�ں عبا�ر�تیں ا�یک جیسی ہیں�۔

�پیٹر�ن گننے یا د�یکھنے کا ا�یک ا�و�ر�مختلف طر�یقہ بھی ہے�۔ آ�ئیے د�و�با�ر�ہ تصو�ر پر ا�یک نظر ڈ�ا�لتے ہیں�۔

�ما�چس کی تیلیو�ں کو د�و جہا�ت سے ر�کھا�گیا�ہے�— )a( جو�ا�فقی طو�ر�پر�ا�و�پر ا�و�ر نیچے ا�و�ر )b( جو د�ر�یا�ن میں و�تر کے
�طو�ر پر ر�کھی گئی ہیں�۔ مثا�ل کے طو�ر پر�، مر�حلہ 2 میں 2 ما�چس کی تیلیا�ں ا�فقی طو�ر پر ا�و�پر ا�و�ر نیچے ر�کھی گئی ہیں ا�و�ر 3 ما�چس کی  

�تیلیا�ں و�تر کے طو�ر پر ر�کھی گئی ہیں�۔

�مر�حلہ 3 ا�و�رمر�حلہ 4 میں یہ ا�عد�ا�د کیا ہیں�؟

�مر�حلے بڑ�ھنے کے سا�تھ ہی ہر جہت میں ما�چس کی تیلیو�ں کی تعد�ا�د کیسے بد�لتی ہے�؟ ہر جہت میں مر حلہ ’y‘ پر ما�چس کی تیلیو�ں کی

�تعد�ا�د کے لیے ا�یک عبا�ر�ت لکھیے�۔ کیا د�و�نو�ں عبا�ر�تو�ں کا حا�صل جمع2y + 1 ہو�گا�؟
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�معلو�معلو�م کیجیے�م کیجیے
�ا�ن مسا�ئل کے لیے جن میں آ�پ سے منا�سب عبا�ر�تیں بنا�نے کے لیے کہا جا�ر�ہا ہے ، پہلے بیا�ن کر�د�ہ صو�ر�ت حا�ل میں مختلف

ا�و�ر نا�معلو�م کے لیے کچھ قد�ر�یں فر�ض کر�لیجیے  تو  ا�گر ضر�و�ر�ت ہو  ر�شتہ کو سمجھنے کی کو�ش کیجیے�۔  د�ر�یا�ن  �مقد�ا�ر�و�ں کے 

�پھر�تعلق تلا�ش کر�نے کی کو�ش کیجیے�۔

�کی ا�یک پلیٹ کی قیمت 30₹ �ا�و�ر پلاؤ�کی ا�یک پلیٹ کی قیمت20₹ �ہے�۔ ا�گر جوار کی رو�ٹ �کی . 	 جوارکی رو�ٹ

x �ٹیں ا�و�ر پلا�ؤ کی y �ٹیں ا�یک د�ن میں منگو�ا�ئی جا�یں تو کو�ن سی عبا�ر�ت ا�س د�ن ر�و�پے میں کل ر�قم کی ا�د�ا�گی کو ظا�ہر 

�کر�ے گی �؟
)a( 30x + 20y )b( )30 + 20( × )x + y(      
)c( 20x + 30y  )d( )30 + 20( × x + y
)e( 30x – 20y

�ا یو�م آ�ز�ا�د�ی پر د�و قسم کے ھو�ل فر�و�خت کر�تی ہے : �چمپا  �ا�و�ر گیند�ا�۔ ’p‘ �گا�کو�ں نے صر�ف چمپا�کے�ھو�ل خر�ید�ے�، . 2
ت
�پ�

ش
�پسُ

ا�سی  ’r‘�گا�کو�ں نے د�و�نو�ں طر�ح کے�ھو�ل خر�ید�ے�۔  �ا�و�ر  �گا�کو�ں نے صر�ف گیند�ے�کے�ھو�ل خر�ید�ے�،   ‘q’

�د�ن�، �ا�س نے ہر گا�ک کو ا�یک چھو�ٹا سا قو�می جھنڈ�ا د�یا�۔ ا�س د�ن ا�س نے کتنے جھنڈ�ے د�یے تھے�؟
)a( p + q + r )b( p + q + 2r 
)c( 2 × )p + q + r( )d( p + q + r + 2 
)e( p + q + r + 1     )f( 2 × )p + q(

ا�و�پر چڑ�تا . 3 ’u‘ �سینٹی میٹر  ر�ہا ہے�۔ د�ن کے و�قت یہ  د�یو�ا�ر پر�چڑ�ھنے کی کو�ش کر  ا�یک گہر�ے کنو�یں کی  �ا�یک گھو�گا 

�ہے ا�و�ر ر�ا�ت کے و�قت یہ آ�تہ آ�تہ ’d‘�سینٹی میٹر نیچے گر جا�تا ہے�۔ ا�یسا  10�د�ن ا�و�ر 10�ر�ا�تو�ں تک ہو�تا�ہے�۔

�ا�یک عبا�ر�ت لکھیے�جو یہ بیا�ن کر�ے�کہ گھو�گا ا�نے�ا�بتد�ا�ئی مقا�م سے کتنا د�و�ر ہے�۔  )a(  

�ہم گھو�نگھے کی حر�کت کے با�ر�ے میں کیا کہہ سکتے ہیں ا�گر d > u�ہو�؟  )b(  

�ر�ا�د�ھا سا�کل کی د�و�ڑ کی تیا�ر�ی کر ر�ہی ہے ا�و�ر ر�و�ز�ا�نہ مشق کر�تی ہے�۔ پہلے ہفتے و�ہ ہر ر�و�ز 5 �کلو�میٹر سا�کل چلا�تی ہے�۔ . 4

�ہر ہفتے و�ہ ر�و�ز�ا�نہ ’z‘�کلو�میٹر فا�لے کا ا�ضا�فہ کر�تی  �ہے�۔ ر�ا�د�ھا نے 3 �تو�ں کے بعد کتنے کلو�میٹر سا�کل چلا�ئی ہو�گی�؟

�مند�ر�جہ ذ�یل تصو�ر میں مشا�د�ہ کیجیے کہ کس طر�ح ا�یک ر�ا�تے کے سا�تھ w +2�عبا�ر�ت �، 4w + 20�ن جا�تی ہے�۔ . 5

�بقیہ ر�ا�ستو�ں پر مو�جو�د خا�لی جگہو�ں کو پُر کیجیے ۔ بیضو�ی شکل میں عبا�ر�تیں ہیں ا�و�ر چو�کو�ر خا�نو�ں میں عمل ہیں�۔

�کو ش
�کیجیے

w + 2

×3 –5 +3 ×4w + 5 4w + 20

–4 –8 +3 ×4 3w – 6

w - 3
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ا�یک . 	 ر�ا�تے میں بر�ا�بر فا�لے پر تین ا�شنو�ں پر ر�تی ہے�۔  ا�یک لو�کل ٹر�ین  و�ا�لی  ‘�یہا�ں پو�ر’�سے’�و�ہا�ں پو�ر‘�جا�نے 
�ا�یشن سے د�و�سر�ے�ا�یشن تک سفر کر�نے میں منٹو�ں میں لگنے و�ا�لا و�قت ا�یک جیسا ہے ا�و�ر ا�سے t�سے ظا�ہر کیا جا�تا 

�ہے�۔ ٹر�ین تینو�ں ا�شنو�ں پر 2 �نٹ کے لیے ر�تی ہے�۔ 

(a )ہے�تو یہا�ں پو�ر سے و�ہا�ں پو�ر تک سفر کر�نے میں کتنا و�قت لگے گا �؟�t = 4ا�گر�

(b ) یہا�ں پو�ر سے و�ہا�ں پو�ر تک کے سفر میں لگنے و�ا�لے و�قت کی ا�لجبر�یا�ئی عبا�ر�ت کیا ہے�؟�

پّ�ا خا�کہ بنا�یئے�[ ] ] �ا�شا�ر�ہ:�ا�شا�ر�ہ:  صو�ر�ت حا�ل کو د�یکھنے کے لیے ا�یک کچّ

�د�ر�ج ذ�یل عبا�ر�تو�ں کو مختصر تر�ین شکل میں لکھیے:. 7
)a( 3a + 9b – 6 + 8a – 4b – 7a + 16     
)b( 3 )3a – 3b( – 8a – 4b – 16
)c( 2 )2x – 3( + 8x + 12
)d( 8x – )2x – 3( + 12
)e( 8h – )5 + 7h( + 9
)f( 23 + 4)6m – 3n( – 8n – 3m – 18

�ذ�یل میں د�ی گئی عبا�ر�تو�ں کو�جمع کیجیے:. 8
)a( 4d – 7c + 9 �8 ا�و�رc – 11 + 9d
)b( – 6f + 19 – 8s �13 + 23 – ا�و�رf  + 12s
)c( 8d – 14c + 9 �16 ا�و�رc – )11 + 9d(
)d( 6f – 20 + 8s �13 – 23 ا�و�رf – 12s
)e( 13m – 12n �12 ا�و�رn – 13m
)f( – 26m + 24n �26 ا�و�رm – 24n

�ذ�یل میں د�ی گئی عبا�ر�تو�ں کو گھٹا�یئے:. 9
)a( 9a – 6b + 14 �6 سےa + 9b – 18      
)b( – 15x + 13 – 9y �7 سےy – 10 + 3x
)c( 17g + 9 – 7h �10 – 11 سےg + 3h
)d( 9a – 6b + 14 �6 سےa – )9b + 18(
)e( 10x + 2 + 10y �3– سےy +8 – 3x
)f( 8g + 4h – 10 �7 سےh – 8g + 20

 �د�ر�ج ذ�یل ا�لجبر�یا�ئی عبا�ر�تو�ں کے مطا�ق صو�ر�ت حا�ل بیا�ن کیجیے:. 10
)a( 8x + 3y 
)b( 15x – 2x

 �ا�یک سید�ھی ر�سی کا تصو�ر کیجیے�۔ ا�گر ا�سے ا�یک با�ر کا�ٹا جا�ئے جیسا کہ تصو�ر میں د�کھا�یا گیا ہے�، �تو ہمیں 2�کڑ�ے حا�صل . 11

�ہو�تے ہیں ۔ ا�گر ر�سی کو ا�یک با�ر�مو�ڑ د�یا جا�ئے ا�و�ر پھر تصو�ر کے مطا�ق کا�ٹا جا�ئے تو ہمیں 3�کڑ�ے حا�صل ہو�تے  �ہیں ۔ 
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�ذ�یل کے �پیٹر�ن کا مشا�د�ہ کیجیے ا�و�ر�کڑ�و�ں کی تعد�ا�د معلو�م کیجیے�،�ا�گر ر�سی کو 10 �با�ر�مو�ڑ کر کا�ٹ د�یا جا�ئے تو کتنے کڑ�ے 

�حا�صل ہو�ں گے�۔ جب ر�سی کو r �با�ر�مو�ڑ کر کا�ٹا جا�تا ہے تو کڑ�و�ں کی تعد�ا�د معلو�م کر�نے کی عبا�ر�ت کیا ہو�گی �؟

ا�س. 12 ا�و�ر پیٹر�ن کی شنا�خت کیجیے�۔    �نیچے د�یے گئے�ما�چس کی تیلیو�ں کے�پیٹر�ن کو د�ھیے�۔ پیٹر�ن کا بغو�ر مشا�د�ہ کیجیے 

 طر�ح کے 10 مر�بعے بنا�نے کے لیے کتنی ما�چس کی تیلیو�ں کی ضر�و�ر�ت ہے�۔w مر�بع بنا�نے کے لیے کتنی تیلیو�ں کی

�ضر�و�ر�ت ہو�گی ؟

�کیا آ�پ نے د�یکھا ہے کہ ٹر�فک سگنل میں ر�گ کیسے بد�لتے ہیں�؟ �ر�گ کی تبد�یو�ں کا تو�ا�تر ذ�یل میں د�کھا�یا گیا ہے�۔. 13

�پو�ز�یشن90�،190 ا�و�ر343 پر�کو�ن سا ر�گ آ�ئے�گا�؟ ہر ر�گ کے مقا�ما�ت کو بیا�ن کر�نے کے لیے عبا�ر�ت لکھیے�۔

1 2 3 4 5

...................

�نیچے د�یے گئے پیٹر�ن کا مشا�د�ہ کیجیے�۔ مر�حلہ 4�، �مر�حلہ 10�ا�و�ر مر�حلہ 50 �میں کتنے مر�بع ہو�ں گے ا�یک عمو�می فا�ر�مو�لا لکھیے�۔ . 14

�ا�گر ہم تما�م مر�بعو�ں کے ر�ا�سو�ں )Vertices(�کی تعد�ا�د کو شما�ر کر�نا چا�تے ہیں تو فا�ر�مو�لے�میں کیا تبد�لی کر�نی ہو�گی �؟
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�ا�س لا محد�و�د 4 �کا�م  �گر�ڈ میں ا�عد�ا�د ا�یک خا�ص تر�تیب میں لکھے گئے�ہیں�۔ . 15

�د�یے گئے کا  �م  )4 ,3 ,2 ,1(�میں تما�م ا�عد�ا�د لکھنے کے لیے   )a(   

  عبا�ر�تیں لکھیے�۔

�کس طا�ر ا�و�ر کا  �م میں د�ر�ج ذ�یل ا�عد�ا�د ظا�ہر ہو�ں گے:   )b(  
(i )124
(ii )147
(iii )201

�طا�ر r ا�و�ر کا�م  c میں کو�ن سا عد�د ظا�ہر ہو�تا ہے�؟   )c(  

3�کے�ا�ضعا�ف کے مقا�ما�ت کا مشا�د�ہ کیجیے�۔   )d(  

�کیا آ�پ کو ا�س میں کو�ئی پیٹر�ن نظر آ�تا ہے ؟ ا�یسے�د�و�سر�ے پیٹر�نو�ں کی فہر�ست بنا�یئے جو آ�پ کو نظر�آ�ر�ہے ہیں�۔

ا�و�ر مقد�ا�ر�و�ں کے د�ر�یا�ن ر�یا�ضیا�تی تعلقا�ت ا�و�ر پیشین گو�ئی کر�نے  	  عبا�ر�تو�ں کا ا�ستعما�ل فا�ر�مو�لو�ں میں پیٹر�نو�ں 
ئ
�ا�لجبر�یا�ج�

�کے لیے کیا جا�تا ہے�۔

کے   	 د�ہی  ا�جا�م  کی  عبا�ر�تو�ں  کی  ر�یا�ضی  ہیں�۔  ہو�تے  ا�ستعما�ل  بھی  ا�عد�ا�د  حر�و�فی  بلکہ  ا�عد�ا�د  صر�ف  نہ  میں  عبا�ر�تو�ں  �ا�لجبر�یا�ئی 

ا�ن کی مختصر تر�ین شکلو�ں میں لکھنے ا�لجبر�یا�ئی عبا�ر�تو�ں کو  کا  ا�صو�لو�ں  ا�ن  لا�گو ہو�تے ہیں�۔  ا�لجبر�یا�ئی عبا�ر�تو�ں پر بھی   �قو�ا�عد 

�کے لیے ا�ستعما�ل کیا جا سکتا ہے�۔

�ا�لجبر�یا�ئی عبا�ر�تو�ں کو عا�م ز�با�ن میں بیا�ن کیا جا سکتا ہے ا�و�ر ا�س کے بر�کس بھی�۔ ا�لجبر�ا کا ا�ستعما�ل کر�تے ہو�ئے آ�سا�نی سے لکھے  	

�جا�نے و�ا�لے پیٹر�ن یا تعلق عا�م ز�با�ن میں ا�ثر طو�یل ا�و�ر پیچید�ہ ہو سکتے ہیں�۔ یہ ا�لجبر�ا کے فو�ا�د میں سے ا�یک ہے�۔

�لا�ہ

1

1

5

9

13

2

2

6

10

14

3

3

7

11

15

4

4

8

12

16

�ر�یا�ضی  
�با�ت چیت
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�متو�ا�ز�ی ا�و�ر متقا�طع خطو�ط
(PARALLEL AND INTERSECTING LINES)

5

)Across the Line( 5.1  خط کے آ�ر پا�ر
�ا�یک چو�کو�ر کا�غذ کا ٹکڑ�ا لیجیے ا�و�ر ا�سے مختلف طر�ح سے مو�ڑ�یے ۔�ا�ب مو�ڑ�نے کی و�جہ سے جو سلو�ٹیں نما�یا�ں ہو�ر�ہی ہیں�، ا�ن
�پر پنسل ا�و�ر پیما�نہ)Scale(�کی مد�د سے خطو�ط کھینچیے ۔�آ�پ د�یکھیں گے کا�غذ پر مختلف خطو�ط بن گئے ہیں ۔�ا�ب کسی بھی خط
�کے جو�ڑ�ے کو منتخب کیجیے ا�و�ر ا�یک د�و�سر�ے سے ا�ن کی نسبت کا مشا�ہد�ہ کیجیے ۔�کیا و�ہ ملتے ہیں ؟ ا�گر و�ہ کا�غذ کے حد�و�د میں

�نہیں مل ر�ہے ،�تو کیا آ�پ کو لگتا ہے کہ و�ہ کا�غذ سے با�ہر تک بڑ�ھا�ئے جا�نے�پر ا�یک د�و�سر�ے سے ملیں گے ؟

شکل 5.1

�ا�س با�ب میں ہم ا�یک ہمو�ا�ر سطح ا�یک ہمو�ا�ر سطح)Plane Surface( پر مو�جو�د�خطو�ط کے د�ر�میا�ن تعلق کو�د�ر�یا�فت کر�یں گے ۔ میز
�کا ا�و�پر�ی حصہ ،�آ�پ کے کا غذ کا ٹکڑ�ا�،�بلیک بو�ر�ڈ ا�و�ر نو�ٹس بو�ر�ڈ ، یہ سب ہمو�ا�ر سطحو�ں کی مثا�لیں ہیں�۔

�آ�یئے ہم ا�یسے د�و خطو�ط پر نظر ڈ�ا�لتے ہیں جو ا�یک د�و�سر�ے سے مل ر�ہے ہیں ۔�آ�پ د�یکھیں گے کہ د�و�نو�ں خط ا�یک
�نقطے پر ملتے ہیں ۔ جب ہمو�ا�ر سطح پر�خطو�ں کا�کو�ئی جو�ڑ�ا ا�یک د�و�سر�ے سے کسی نقطہ پر ملتا ہے تو ہم کہتے ہیں کہ یہ خطو�ط ا�یک

�د�و�سر�ے کو کا�ٹتے ہیں یاقطعقطع  )Intersect(�کر�تے ہیں ۔

�آ�ئیے غو�ر کر�تے ہیں کہ جب د�و خطو�ط ا�یک د�و�سر�ے کو�قطع کر�تے ہیں تو کیا ہو�تا ہے�۔

 و�ہ کتنے ز�ا�و�یے بنا�تے ہیں ؟

�شکل5.2�میں�، جہا�ں خط l�خط m کو قطع کر�تا ہے ،�تو ہم د�یکھ سکتے ہیں کہ چا�ر ز�ا�و�یے و�جو�د میں آ�تے ہیں ۔

Chapter-5.indd   106Chapter-5.indd   106 27-Oct-25   12:05:46 PM27-Oct-25   12:05:46 PM



PB

متوازی اور متقاطع خطوط

m

a b
l

cd

شکل 5.2

�کیا د�و مستقیم خطو�ط )Straight Lines(�ا�یک سے ز�ا�ئد نقطے پر ا�یک د�و�سر�ے کو�قطع کر�سکتے ہیں ؟

�سر�گر�می1
�ا�یک سا�د�ہ کا�غذ پر د�و مستقیم خط ا�س طر�ح کھینچیے کہ و�ہ ا�یک د�و�سر�ے کو قطع کر�ر�ہے ہو�ں ۔�ا�یک چا�ند�ہ کی مد�د سے بنے ہو�ئے

و�ا�لے ز�ا�و�یو�ں کی ا�و�ر نقطۂ قطع پر عیا�ں ہو�نے  �چا�ر�و�ں ز�ا�و�یو�ں کی پیما�ئش کیجیے�۔ مز�ید چا�ر متقا�طع خطو�ط کے جو�ڑ�ے کھینچیے 

�پیما�ئش کیجیے ۔

 ا�ن ز�ا�و�یو�ں  میں آ�پ کو کیسا طر�ز)Pattern(�نظر آ�ر�ہا ہے�؟

�شکل5.2�میں ا�گرa∠�کی پیما�ئش°120 ہے�تو�کیا آ�پc،�∠b∠�ا�و�رd∠�کی �پیما�ئش بغیر ا�نھیں کھینچے ا�و�ر نا�پے معلو�م کر�سکتے ہیں�؟

�ہم جا�نتے ہیں کہa∠�ا�و�رb∠�کی مل کر پیما�ئش °180�ہو�تی ہے کیو�ں کہ جب یہ د�و�نو�ں ز�ا�و�یے جمع ہو�تے ہیں تو یہ ز�ا�و�یہ

b∠°60�ہی ہو�گا ۔ �مستقیم کو تشکیل د�یتے ہیں جس کی پیما�ئش°180�ہو�تی ہے ۔�ا�س لیے ا�گرa∠°120�ہے�تو لا�ز�ماً

b∠°60�ہے توc∠�کی پیما�ئش°120 ہی ہو�گی ۔ �ا�سی طر�حb∠�ا�و�رc∠�کی کل پیما�ئش°180�ہو�گی�۔ ا�س لیے ا�گر

c∠°120�ہے تو d∠�کی پیما�ئش°60 ہی ہو�گی  ۔ �ا�و�رc∠ ا�و�رd∠�کی مل کر پیما�ئش°180 ہو�گی�۔ ا�س لیے ا�گر

�ا�سی و�جہ سے�شکل 5.2 میںa∠ ا�و�رc∠�کی پیما�ئشb ،�120°∠�ا�و�رd∠�کی پیما�ئش°60�ہے�۔

�جب د�و خطو�ط ا�یک د�و�سر�ے کو قطع کر�تے ہیں ا�و�ر چا�ر ز�ا�و�یے بنا�تے ہیں تو ا�ن کی نشا�ن د�ہیa,b,c,d سے کی جا�تی

�ہے ۔�جیسا کہ شکل 5.2 میں د�کھا�یا گیا ہے�، یعنیa∠�ا�و�رc∠ مسا�و�ی ہیں ا�و�رb∠�ا�و�رd∠�بھی مسا�و�ی ہیں !

�کیا یہ با�ت قا�طع خطو�ط کے ہر جو�ڑ�ے کے لیے صحیح ثا�بت ہو�گی ؟

a∠�کی د�یگر پیما�ئشو�ں کے سا�تھ ا�س با�ت کی جا�نچ کیجیے�۔�ا�ن پیما�ئشو�ں کے ا�ستعما�ل سے کیا آ�پ یہ ا�ند�ا�ز�ہ لگا سکتے ہیں

�کہ یہ با�تa∠�کی ہر پیما�ئش کے لیے صحیح ثا�بت ہو�تی ہے ؟

�ہم شکل 5.2 کے لیے�،a∠�کی کو�ئی قد�ر فر�ض کیے بغیر ، ا�پنے ا�ستد�لا�ل کو عمو�می شکل د�ے سکتے ہیں�۔

ا�س a + ∠b = ∠a + ∠d = 180º∠۔  لا�ز�م ہے کہ  یہ  °180 ہو�تی ہے تو  ز�ا�و�یہ مستقیم کی پیما�ئش  �چو�ں کہ 

�لیے�،b∠ ا�و�رd∠�ہمیشہ مسا�و�ی ہو�تے ہیں ۔�ا�سی طر�ح b + ∠a = ∠b + ∠c = 180º∠،�ا�س لیےa∠ ا�و�رc∠�بھی

�لا�ز�ماً مسا�و�ی ہو�ں گے�۔

�متصل ز�ا�و�یے )Adjacent Angles( �جیسےa∠ ا�و�رb∠�جو د�و خطو�ط کے�آ�پس میں قطع ہو�نے سے بنتے ہیں�،
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�ا�نھیںخطی جو�ڑ�ےخطی جو�ڑ�ے )Linear Pairs( �کہتے�ہیں ۔�خطی جو�ڑ�ے جمع کر�نے پر ہمیشہ°180�ہو�تے�ہیں ۔
�متقا بل ز�ا�و�یے )Opposite Angles( جیسےb∠ ا�و�رd∠ خطو�ط کے ا�یک د�و�سر�ے سے قطع ہو�نے پر بنتے
ز�ا�و�یے ز�ا�و�یے )Vertically Opposite Angles(�کہتے ہیں ۔�عمو�د�ی متقا�بل  ز�ا�و�یےعمو�د�ی متقا�بل  ا�نھیںعمو�د�ی متقا�بل  ا�و�ر  �ہیں 

�ہمیشہ ا�یک د�و�سر�ے کے مسا�و�ی ہو�تے ہیں ۔
�ا�و�پر د�ی گئی د�لیل سے ہم یہ نتیجہ نکا�لتے ہیں کہ جب بھی د�و خطو�ط آ�پس میں قطع ہو�تے ہیں تو عمو�د�ی متقا�بل ز�ا�و�یے

�مسا�و�ی ہو�تے ہیں�۔ ا�س طر�ح کی د�لیل کو ر�یا�ضی میں’’�ثبو�ت�ثبو�ت‘‘)Proof( �کہتے ہیں ۔

 معلو�م کیجیے
�شکل 5.3 میں آ�پ کو جو�خطی جو�ڑ�ے ا�و�ر عمو�د�ی متقا بل ز�ا�و�یے نظر آ�ر�ہے ہیں�، ا�ن کی فہر�ست بنا�ئیے :

a∠ ا�و�رb∠�،... �خطی جو�ڑ�ے

b∠ ا�و�رd∠�،... �عمو�د�ی متقا�بل ز�ا�و�یے کے�جو�ڑ�ے

�پیما�ئش ا�و�ر جیو�میٹر�ی
�آ�پ نے د�یکھا ہو�گا کہ جب آ�پ خطی جو�ڑ�و�ں کی پیما�ئش کر�تے ہیں تو کبھی کبھی ا�ن کا حا�صل جمع°180 نہیں ہو�تا یا عمو�د�ی متقا�بل

�ز�ا�و�یے کی پیما�ئش پر کبھی کبھی معلو�م ہو�تا ہے کہ و�ہ غیر مسا�و�ی ہیں ۔ ا�س کی کیا و�جو�ہا�ت ہیں�؟ ا�س کی مختلف و�جو�ہا�ت  ہو�سکتی ہیں:
�پیما�ئش کے آ�و�ں کے غلط ا�ستعما�ل کی و�جہ سے پیما�ئش میں غلطی ہو�سکتی ہے –�جیسے چا�ند�ہ کا غلط ا�ستعما�ل�۔	 
�کھینچے گئے خطو�ط کی مو�ا�ئی میں فر�ق – �جیو�میٹر�ی میں “�مثا�ی”)Ideal( �خط کی کو�ئی مو�ا�ئی نہیں ہو�تی ہے !�کن 	 

�ا�سا نہیں ہو�تا کہ ہم کو�ئی خط کھینچیں ا�و�ر ا�س کی مو�ا�ئی نہ ہو ۔ 
�جیو�میٹر�ی میں ہم ا�ر�د گر�د نظر آ�نے و�ا�لے مثا�ی ’’�خطو�ط‘‘ ا�و�ر د�و�سر�ی ا�شکا�ل بنا�تے ہیں ا�و�ر ا�ن کے د�ر�میا�ن تعلقا�ت کا
�تجز�یہ کر�تے ہیں�۔ مثا�ل کے طو�ر پر ، ہم جا�نتے ہیں کہ مستقیم خط سے بنا ز�ا�و�یہ°180 ہو�تا ہے�۔�ا�گر کو�ئی د�و�سر�ا خط ا�س ز�ا�و�یے
ا�س نتیجے پر پہنچنے کے لیے پیما�ئش کی ضر�و�ر�ت نہیں د�و�نو�ں حصے مل کر°180 ہو�ں گے�۔  د�و حصو�ں میں تقسیم کر�ے تو  �کو 
�صر�ف د�لیل ہی کا�فی ہے ۔ ا�گر ہم پیما�ئش کر�یں تو ا�ن و�جو�ہا�ت کی بنا پر جو ا�و�پر بیا�ن کی گئی ہیں�، ممکن ہے نتیجہ با�لکل د�ر�ست نہ
�ہو�۔ پھر بھی�، پیما�ئش ا�کثر ہما�ر�ے قیا�س کے بہت قر�یب ہو�تی ہے ۔�یہی و�جہ ہے کہ جیو�میٹر�ی کا ا�ستعما�ل طبیعیا�ت�، آ�ر�ٹ ،

�ا�نجینئر�نگ ا�و�ر تعمیر�ا�ت جیسے مختلف شعبو�ں میں و�سیع پیما�نے پر کیا جا�تا ہے�۔

)Perpendicular Lines( 5.2  عمو�د�ی خطو�ط
ز�ا�و�یو�ں کی ا�ن تما�م  ز�ا�و�یے مسا�و�ی ہو�ں ؟ کیا آ�پ  �کیا آ�پ ا�یسے متقا�طع خطو�ط کا ا�یک جو�ڑ�ا�کھینچ سکتے ہیں جس کے چا�ر�و�ں 

�پیما�ئش معلو�م کر�سکتے ہیں�؟

c

b

a

d l
m

شکل 5.3
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شکل 5.4

 )Right Angle(ا�گر د�و خطو�ط متقا�طع ہو�ں ا�و�ر بننے و�ا�لے چا�ر�و�ں ز�ا�و�یے�مسا�و�ی ہو�ں�،�تو سبھی ز�ا�و�یے ز�ا�و�یۂ قا�ئمہ�
90º�کے ہو�ں گے�۔

�عمو�د�ی خطو�ط�عمو�د�ی خطو�طو�ہ د�و خطو�ط ہیں جو ا�یک د�و�سر�ے کو قا�ئمہ ز�ا�و�یو�ں )90º(�پر قطع کر�تے ہیں ۔ شکل 5.4 میں ہم کہہ سکتے

�ہیں کہ خطو�طl�ا�و�ر m ا�یک د�و�سر�ے کے عمو�د�ی ہیں ۔

)Between Lines( 5.3  خطو�ط کے د�ر�میا�ن
�شکل 5.5�کا مشا�ہد�ہ کیجیے ا�و�ر یہ بتا�ئیے کہ خطی قطعا�ت کس طر�ح ا�یک د�و�سر�ے سے مل ر�ہے ہیں یا ا�یک د�و�سر�ے کے پا�ر
�جا�ر�ہے ہیں�، منا�سب ر�یا�ضیا�تی ا�صطلا�حا�ت )�نقطہ�، آ�خر�ی نقطہ�، و�سطی نقطہ�، نقطۂ تقا�طع�، متقا�طع( ا�ستعما�ل کیجیے ا�و�ر ہر ز�ا�و�یے

�کی ڈ�گر�ی پیما�ئش بھی بتا�ئیے ۔

�مثا�ل کے طو�ر پر خطی قطعے FG ا�و�ر FH�، آ�خر�ی  نقطے F پر ملتے ہیں ا�و�ر ز�ا�و�یہ 115.3º بنا�تے ہیں�۔

S
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I L
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G
115.3°

شکل 5.5

�کیا خطی قطعے ST ا�و�ر UV آ�گے بڑ�ھا�ئے جا�ئیں تو ا�ن کے آ�پس میں ملنے کا ا�مکا�ن ہے�؟

�کیا خطی قطعے OP ا�و�ر QR آ�گے بڑ�ھا�ئے جا�ئیں تو ا�ن کے آ�پس میں ملنے کا ا�مکا�ن ہے�؟

�یہا�ں ہما�ر�ے ا�ر�د گر�د نظر آ�نے و�ا�لے خطو�ط کی چند مثا�لیں د�ی جا�ر ہی ہیں�۔
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�مند�ر�جہ با�لا تصا�و�یر کے خطو�ط میں کیا با�ت مشتر�ک ہے�؟ ا�سا معلو�م ہو�تا ہے کہ یہ خطو�ط آ�پس میں ا�یک د�و�سر�ے کو قطع
�نہیں کر�تے ہیں�۔ ا�یسے خطو�ط کو متو�ا�ز�ی خطو�ط )Parallel Lines(�کہتے ہیں�۔

ا�و�ر د�و�نو�ں سر�و�ں سے خو�ا�ہ ا�نھیں کتنا بھی �متو�ا�ز�ی خطو�ط�متو�ا�ز�ی خطو�ط  خطو�ط کے و�ہ جو�ڑ�ے ہیں جو ا�یک ہی سطح پر مو�جو�د ہو�تے ہیں 

�بڑ�ھا�یا جا�ئے�، کبھی نہیں ملتے�۔

�ا�پنی جما�عت میں کچھ متو�ا�ز�ی خطو�ط تلا�ش کیجیے ا�و�ر ا�ن کے نا�م بتا�ئیے ۔

�ا�کثر آ�ر�ٹ کے کا�مو�ں ا�و�ر سا�یہ ا�ند�ا�ز�ی )Shading(�میں متو�ا�ز�ی خطو�ط کا ا�ستعما�ل ہو�تا�ہے ۔

�نیچے د�ی گئی شکل 5.6 میں کو�ن سے خطو�ط کے جو�ڑ�ے متو�ا�ز�ی نظر آ�تے ہیں ؟

a

c
d e

g

f

hi

b

شکل 5.6

�ا�ستا�د کے لیے نو�ٹ:  �ا�ستا�د کے لیے نو�ٹ:  �یہ با�ت ا�ہم ہے کہ خطو�ط ا�یک ہی سطح پر ہو�ں ۔�میز پر کھینچا گیا خط ا�و�ر تختہ سیا�ہ پر کھینچا گیا خط کبھی نہ ملنے کے با�و�جو�د
�متو�ا�ز�ی نہیں کہلا�ئیں گے ۔
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5.4  تہہ کیے ہو�ئے کا�غذ میں متو�ا�ز�ی ا�و�ر عمو�د�ی خطو�ط
)Parallel and Perpendicular Lines in Paper Folding(

 سر�گر�می  2
�کا غذ کا ا�یک چو�کو�ر�ٹکڑ�ا لیجیے )�ا�س سر�گر�می کے لیے ا�خبا�ر کا ا�ستعما�ل کیجیے (�۔

کے 	  د�و�سر�ے  ا�یک  �یہ  �؟  گے  کر�یں  بیا�ن  کیسے  آ�پ  )Opposite Edges(�کو  کنا�ر�و�ں  متصل  کا�غذ�کے  �ا�س 
____________�ہیں �؟

ا�یک 	  کنا�ر�ے  �متصل  �؟  گے  کر�یں  بیا�ن  کیسے  آ�پ  کنا�ر�و�ں)Adjacent Edges(�کو  متصل  کے  کا�غذ  �ا�س 
�د�و�سر�ے کے ____________�ہیں�۔ و�ہ ا�یک نقطے پر ملتے ہیں�۔ و�ہ ز�ا�و�یۂ �قا�ئمہ بنا�تے ہیں�۔

�کا�غذ کو اُ�قی )Horizontal(�طو�ر پر د�ر�میا�ن سے مو�ڑ�یے ۔�ا�یک نیا خط بنتا ہے ۔)�شکل 5.7 �د�ھیے (	 

�ا�ب آ�پ کتنے متو�ا�ز�ی خطو�ط د�ھتے ہیں �؟ �ئے خطی قطعا�ت کا عمو�د�ی ا�طر�ا�ف )Vertical Sides(�سے کیا تعلق ہے �؟	 

شکل 5.7

�تہہ شد�ہ کا�غذ میں ا�یک ا�و�ر اُ�قی تہہ بنا�ئیے�۔�ا�ب آ�پ کتنے متو�ا�ز�ی خطو�ط د�ھتے ہیں �؟	 

ا�س میں کو�ئی پیٹر�ن 	  �کیا  �؟  �آ�پ کو کتنے متو�ا�ز�ی خطو�ط حا�صل ہو�ں گے  �؟  د�ہر�ا�ئیں تو کیا ہو�گا  ا�سی عمل کو  آ�پ   �ا�گر 

یے�کہ ا�گر آ�پ ا�یک ا�و�ر ا�قی تہہ بنا�ئیں تو کیا یہ پیٹر�ن بر�قر�ا�ر ر�ہتا ہے ۔ �چ�
ن
� �بن ر�ہا ہے�؟�جا

�چو�کو�ر�کا�غذ کی عمو�د�ی تہہ بنا�ئیے ۔�یہ نیا عمو�د�ی خط پچھلے ا�قی خطو�ط کے_______�ہے ۔	 

ا�یسی تہہ کا پتا لگا سکتے�ہیں جو وَ�تر خط کے سا�تھ متو�ا�ز�ی خط بنا�ئے�؟ )Diagonal(�پر مو�ڑ�یے ۔�کیا آ�پ  وَ�تر  ا�یک   �کا�غذ کو 

�یہا�ں آ�پ کی مشق کے لیے ا�یک ا�و�ر سر�گر�می د�ی گئی ہے ۔

111

Chapter-5.indd   111Chapter-5.indd   111 27-Oct-25   12:05:47 PM27-Oct-25   12:05:47 PM



گنِِت پرکاش| گریڈ 7 | حِِصّّہ اوّّل

�ا�یک مر�ع کا�غذ کا ٹکڑ�ا لیجیے �،�ا�سے د�ر�میا�ن سے مو�ڑ�یے ا�و�ر پھر کھو�ل د�یے ۔	 

�کنا�ر�و�ں کو مر�ز�ی خط یا و�سطی خط کی جا�ب سے مو�ڑ�یے ا�و�ر پھر کھو�ل د�یے ۔	 

�ا�و�پر ی د�ا�ئیں ا�و�ر نچلے  �با�ئیں کو�نو�ں کو تہہ شد�ہ خط پر ا�س طر�ح مو�ڑ�یے�کہ مثلث بن جا�ئے  �۔�شکل 5.8 �د�ھیے  �۔	 

�یا�ل ر�ہے کہ مثلث کے خط کا�غذ پر آ�ئی تہو�ں سے با�ہر نہ نکلیں ۔	 

�کیاa, b, c �با�تر�یب p, q, r�کے�متو�ا�ز�ی ہیں �؟�ا�گر�ہا�ں تو کیو�ں ا�و�ر نہیں تو�کیو�ں نہیں�؟	 

شکل 5.8

)Notations( علا�ما�ت�
�ر�یا�ضی میں ہم متو�ا�ز�ی خطو�ط کو د�کھا�نے کے لیے تیر )�>(�کی علا�مت کا ا�ستعما�ل کر�تے ہیں ۔�ا�گر ا�یک سے ز�ا�ئد متو�ا�ز�ی

�خطو�ط کے جو�ڑ�ے ہو�ں)�جیسا کہ شکل 5.9 میں ہے( تو د�و�سر�ے جو�ڑ�ے کو د�و تیر�و�ں سے ظا�ہر کر�تے ہیں ا�و�ر ا�سی طر�ح

�آ�گے بر�قر�ا�ر ر�کھتے ہیں�۔�عمو�د�ی خطو ط کو ا�ن کے د�ر�میا�ن مر�ع ز�ا�و�یہ کی علا�مت سے ظا�ہر�کر�تے ہیں ۔

 

90°

شکل 5.9
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�معلو�م کیجیے

�شکل 5.10 �میں نقطہ د�ا�ر کا�غذ پر د�یے گئے خطو�ط پر کچھ عمو�د�ی خطو�ط کھینچیے ۔. 1

شکل 5.10

۔�عمو�د�ی خطو�ط . 2 ظا�ہر کیجیے  (�سے  و�غیر�ہ  د�ی گئی علا�متو�ں)�ا�یک تیر�،�د�و تیر  ا�و�پر  �میں متو�ا�ز�ی خطو�ط کو   5.11 �شکل   

�کے د�ر�میا�ی ز�ا�و�یو�ں کو مر�ع کی علا�مت سے ظا�ہر کیجیے ۔

�آ�پ نے عمو�د�ی خطو�ط کی پہچا�ن کیسے کی ؟  )a(  

�آ�پ نے متو�ا�ز�ی خطو�ط کی پہچا�ن کیسے کی ؟  )b(  

شکل 5.11

�د�یے ہو�ئے نقطہ د�ا�ر کا�غذ پر مختلف متو�ا�ز�ی خطو�ط کے جو�ڑ�ے�بنا�یئے ۔ خطی قطعا�ت کی لمبا�ئی مختلف ہو�سکتی ہے کن . 3

�ا�ن کے سر�ے نقطو�ں پر ہو�نے چا�یے�۔
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�متو�ا�ز�ی خطو�ط کی ظا�ہر�ی شکل کو ذ�ن میں ر�کھتے ہو�ئے �،�ا�س نقطہ د�ا�ر کا غذ پر د یے گئے خطی قطعا�ت کے متو�ا�ز�ی خطو�ط . 4

�نچنے کی کو�ش کیجیے ۔

a b

c

e f

g

h

d

شکل 5.12

�کیا آ�پ کو ا�ن میں سے کچھ خطو�ط نچنے میں د�شو�ا�ر�ی پیش آ�ئی ؟  )a(  

�کو�ن سے ؟  )b(  

�آ�پ نے یہ کا�م کیسے کیا ؟  )c(  

�شکل5.13 میں�، کو�ن سا خط ،�خط a�کے متو�ا�ز�ی ہے�—  خط b�یا خطc�؟ آ�پ نے یہ فیصلہ کیسے کیا ؟  .5  

a

c
b

شکل 5.13

�ا�ستا�د کے لیے نو�ٹ :  �ا�ستا�د کے لیے نو�ٹ :   ا�قی ا�و�ر عمو�د�ی خطو�ط ا�و�ر ا�سی طر�ح و�ہ خط جو°45 کی طر�ف جھکے ہو�ئے ہو�ں )�ا�یک مستطیل نقطہ د�ا�ر کا غذ پر (�،
�ا�نھیں کھینچنا آ�سا�ن ہو�تا ہے کن و�ہ خطو�ط جو کسی ا�و�ر ز�ا�و�یے پر ہو�ں ،�ا�س کے متو�ا�ز�ی خط کھینچنا تھو�ڑ�ا مشکل ہو�تا ہے�۔�طلبا�کو ا�س کے لیے

�ا�پنی بصیر�ت کا ا�ستعما�ل کر�نے د�یے�۔

�ہم نے پچھلی مشقو�ں سے مشا�ہد�ہ کیا کہ بعض ا�و�قا�ت یہ فیصلہ کر�نا مشکل ہو�تا ہے کہ د�و خطو�ط متو�ا�ز�ی ہیں یا نہیں ۔�ا�س کا

�تعین کر�نے کے لیے ہم خط قا�طع کے تصو�ر کا ا�ستعما�ل کر�تے ہیں ۔
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)Transversals( 5.5  خط قا�طع
�ہم نے د�یکھا کہ جب د�و خطو�ط مختلف طر�یقو�ں سے متقا�طع ہو�تے ہیں تو کیا ہو�تا ہے�۔ آ�ئیے یہ د�ھتے ہیں کہ جب ا�یک خط

�د�و مختلف خطو�ط کو قطع کر�تا ہے تو کیا ہو�تا ہے ۔

l
1

4

5
8

2
3

6
7

t

m

شکل 5.14

�شکل 5.14 میں خط t خطو�ط l ا�و�رm�کو قطع کر�تا ہے ۔�خط t کو خط قا�طع خط قا�طعکہتے ہیں ۔ غو�ر کیجیے جب ا�یک خط د�و خطو�ط کو

�قطع کر�تا ہے تو 8 ز�ا�و�یے بنتے ہیں�۔

 کیا یہ ممکن ہے کہ تما�م آ�ٹھ ز�ا�و�یو�ں کی پیما�ئش مختلف ہو�؟ ا�گر�ہا�ں تو�کیو�ں ا�و�ر نہیں تو کیو�ں نہیں ؟

�ا�نپا�نچ مختلف ز�ا�و�یو�ں کے متعلق کیا یا�ل ہے�—6,5,4,3,2 ؟

)Vertically opposite angles( ہیں�، ز�ا�و�یے  ر�ا�سی  3∠ متقا�بل  5.14 میں چو�ں کہ1∠�ا�و�ر  �شکل 

ر�ا�سی   چا�ر متقا�بل  د�یکھ سکتے ہیں کہ کل  ؟�ہم  جو�ڑ�ے ہیں  ا�و�ر بھی  ز�ا�و�یو�ں کے  ر�ا�سی  ۔�کیا متقا�بل  و�ہ مسا�و�ی ہیں  �ا�س لیے 

�ز�ا�و�یو�ں کے جو�ڑ�ے ہیں ا�و�ر ہر جو�ڑ�ے میں ز�ا�و�یے ا�یک د�و�سر�ے کے مسا�و�ی ہیں�۔

 ا�س طر�ح جب ا�یک خط قا�طع د�و خطو�ط کو قطع کر�تا ہے تو یہ آ�ٹھ ز�ا�و�یے بنا�تا ہے جس میں ز�یا�د�ہ سے ز�یا�د�ہ چا�ر ہی

�ز�ا�و�یے ا�یسے ہو�تے ہیں جن کی پیما�ئش ا�یک د�و�سر�ے سے ا�لگ ہو�تی ہے ۔

)Corresponding Angles( 5.6  نظیر�ی ز�ا�و�یے
�شکل 5.14�میں ہم د�ھتے ہیں کہ خط قا�طع t ز�ا�و�یو�ں کے د�و جو�ڑ�ے بنا�تا ہے�— ا�یک خطl�کے سا�تھ ا�و�ر د�و�سر�ا خط m�کے 

ا�پنے مقا�م کی بنیا د پر مطا�بقت ر�کھتے ہیں�۔ ز�ا�و�یو�ں کے سا�تھ  د�و�سر�ے سیٹ کے کچھ  ز�ا�و�یے  �سا�تھ�۔�پہلے سیٹ کے کچھ 

1∠�ا�و�ر5∠ �کونظیر�ی ز�ا�و�یےنظیر�ی ز�ا�و�یے�کہا جا�تا ہے ۔�ا�سی طر�ح 2∠�ا�و�ر6∠�، 3∠�ا�و�ر7∠�، 4∠�ا�و�ر8∠ نظیر�ی ز�ا�و�یے ہیں جو خط 

�قا�طعt�کے خطو�طl ا�و�ر m کو�قطع کر�نے سے بنتے ہیں  ۔

�سر�گر�می  3 
 خطو�ط کا ا�یک جو�ڑ�ا�ا�و�ر ا�یک خط قا�طع ا�س طر�ح کھینچیے کہ د�و مختلف ز�ا�و�یے بن جا�ئیں  ۔
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�مر�حلہ �مر�حلہ 11 : :  ا�یک خطl�کھینچیے ا�س پر ا�یک خط قا�طعt�کھینچیے جو ا�سے نقطہX�پر قطع کر�ے ۔

شکل 5.15

Xl

t

 

�مر�حلہ �مر�حلہ 22 : :  خطو�طt�ا�و�رl�سے بننے و�ا�لے a∠�کی پیما�ئش کیجیے )�فر�ض کیجیے یہ°60�ہے(�۔

 

a = 60°l X

t
شکل 5.16

�ا�ب کتنے مختلف ز�ا�و�یے بنے ؟
�ا�گر ا�یک ز�ا�و�یہ°60�ہے�، تو ا�س کے خطی جو�ڑ�ے)Linear pairs(�کا د�و�سر�ا ز�ا�و�یہ°120�ہو�نا چا�یے ۔ ا�س طر�ح  

�ہما�ر�ے پا�س د�و مختلف ز�ا�و�یے ہو ہی گئے ۔
�ا�و�ر جب ہم خط قا�طع  t کو قطع کر�نے و�ا�لا ا�یک ا�و�ر خط کھینچتے ہیں تو صر�ف د�و ز�ا�و�یو�ں کو�بنا�نا چا�ہتے ہیں° 60�ا�و�ر120º�۔

�مر�حلہ �مر�حلہ 33::  خط t پر ا�یک نقطہY �نشا�ن ز�د کیجیے ۔

a = 60°l X

t

Y

شکل 5.17

a�کو یا تو  ا�سے آ�پ  بنا�تا ہو�۔  ز�ا�و�یہ  m�کھینچیے جو خطt پر°60�کا  ا�یک خط  :  نقطہY سے گز�ر�تے�ہو�ئے   :  44 �مر�حلہ �مر�حلہ 
�ٹر�یسنگ پیپر )Tracing Paper(�سے نقل کر�کے یا چا�ند�ہ سے ز�ا�و�یو�ں کی پیما�ئش کر�کے بنا سکتے ہیں�۔

 

a = 60°

b = 60°

l

m

X

t

Y

شکل 5.18

�خطو�طl ا�و�رm کے متعلق آ�پ کا کیا مشا�ہد�ہ ہے ؟ کیا د�و�نو�ں ا�یک د�و�سر�ے کے متو�ا�ز�ی معلو�م ہو�تے ہیں ؟

�جی ہا�ں ،�یہ ا�یک د�و�سر�ے کے متو�ا�ز�ی نظر آ�تے ہیں�۔

116

Chapter-5.indd   116Chapter-5.indd   116 27-Oct-25   12:05:49 PM27-Oct-25   12:05:49 PM



PB

متوازی اور متقاطع خطوط

ا�یک ز�ا�و�یے  ۔�یہ نظیر�ی  ز�ا�و�یے ہیں  و�ا�لے نظیر�ی  m پر بننے  ا�و�ر   lذ�ر�یعے خطو�ط �ز�ا�و�یےa∠�ا�و�رb∠�خط قا�طعt کے 
�د�و�سر�ے کے مسا�و�ی ہیں ۔

�ا�س سے ہم د�یکھ سکتے ہیں کہ :

د�و�سر�ے کے ا�یک  د�و خطو�ط  ،�تو متعلقہ  د�و�سر�ے کے مسا�و�ی ہو�ں  ا�یک  ز�ا�و�یے  و�ا�لے نظیر�ی  د�و خطو�ط پر خط قا�طع سے بننے   �جب 
�متو�ا�ز�ی ہو�تے ہیں�۔

�فر�ض کیجیے�، ہما�ر�ے پا�س ا�یک خط قا�طع ہے جو د�و متو�ا�ز�ی خطو�ط کو قطع کر�تا ہے ۔ تو ا�ن کے نظیر�ی ز�ا�و�یو�ں کے متعلق کیا

�کہا جا�تا ہے�؟

�سر�گر�می4
ا�ن کے متو�ا�ز�ی ہو�نے کو ظا�ہر کر�تی  د�یے گئے ہیں) شکل میں کو�ن سی علا�ما�ت   m ا�و�ر   lد�و متو�ا�ز�ی خطو�ط �شکل5.19 میں 
�ہے�؟(�۔ خطt ا�ن د�و خطو�ں کا خط قا�طع ہے ۔a∠�ا�و�رb∠�نظیر�ی ز�ا�و�یے ہیں ۔�ا�یک ٹر�یسنگ پیپر پرa∠�کو نقل کیجیے ۔�پھر ا�سے
b∠ کے ا�و�پر ر�کھیے ا�و�ر د�ھیے کہ کیا د�و�نو�ں ز�ا�و�یے با�لکل ا�یک جیسے ہیں ۔ آ�پ د�یکھیں گے کہ ز�ا�و یے با�لکل ملتے ہیں ۔�چا�ند�ہ کا

�ا�ستعما�ل کر�تے ہو�ئے شکل میں مو�جو�د د�یگر نظیر�ی ز�ا�و�یو�ں کی جا�نچ کیجیے ۔�کیا تما�م نظیر�ی ز�ا�و�یے ا�یک د�و�سر�ے کے مسا�و�ی ہیں ؟

l a

bm

t

شکل 5.19

 خط قا�طع کے ذ�ر�یعے متو�ا�ز�ا�ی خطو�ط کو قطع کر�نے سے و�جو�د میں آ�نے و�ا�لے�نظیر�ی ز�ا�و�یے ہمیشہ ا�یک د�و�سر�ے کے مسا�و�ی ہو�تے ہیں ۔

 سر�گر�می 5
ا�ن ا�یک جو�ڑ�ا مسا�و�ی ہو�۔�آ�پ  ا�ز�کم  ز�ا�و�یو�ں کا کم  ا�س طر�ح کھینچیے کہ نظیر�ی   t m پر خط قا�طع  ا�و�ر   l 5.20�میں خطو�ط  �شکل 

�جو�ڑ�و�ں کی پیما�ئش چا�ند�ہ کی مد�د سے کر�سکتے ہیں ۔
l

m

شکل 5.20

�کیا�آ�پ کو ا�سا  خط قا�طع کھینچنا مشکل لگ ر�ہا ہے جس کے نظیر�ی ز�ا�و�یے مسا�و�ی  ہو�ں ؟
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�جب د�و خطو�ط ا�یک د�و�سر�ے کے متو�ا�ز�ی نہیں ہو�تے ،�تو خط قا�طع سے بننے و�ا�لے نظیر�ی ز�ا�و�یے کبھی ا�یک د�و�سر�ے کے مسا�و�ی نہیں �ہو�سکتے ۔

5.7  متو�ا�ز�ی خطو�ط کھینچنا 
�کیا آ�پ پیما�نہ ا�و�ر ا�یک سیٹ ا�سکو�ا�ئر�کی مد�د سے متو�ا�ز�ی خطو�ط کا ا�یک جو�ڑ�ا بنا  سکتے ہیں ؟

�شکل 5.21 میں د�کھا�یا گیا ہے کہ آ�پ یہ کیسے کر�سکتے ہیں ۔

 پیما�نہ سے ا�یک خطl کھینچیے ۔ سیٹ ا�سکو�ا�ئر کو سر�کا�تے ہو�ئے آ�پ خطl پر د�و عمو�د�ی خطو�ط کھینچ سکتے ہیں ۔

 l کیا یہ د�و�نو�ں خطو�ط ا�یک د�و�سر�ے�کے متو�ا�ز�ی ہیں ؟�ہم کیسے یقین کر�یں کہ یہ متو�ا�ز�ی ہیں ؟ ا�ن د�و�نو�ں خطو�ط ا�و�ر خط�

�کے د�ر�میا�ن بننے و�ا�لے ز�ا�و�یے کو�ن سے ہیں ؟

l

شکل 5.21

�چو�ں کہ ہم نے سیٹ ا�سکو�ا�ئر ا�ستعما�ل کیا تھا ،�ا�س لیے ز�ا�و�یو�ں کی پیما�ئش°90�ہے ۔�خطو�ط کے مقا�م مختلف ہیں کن و�ہ

�خط l پر یکسا�ں ز�ا�و�یہ بنا ر�ہے ہیں ۔�ا�گر خط  l کو د�و ئے خطو�ط کے لیے�خط قا�طع کے طو�ر پر د�یکھا جا�ئے�، تو نظیر�ی ز�ا�و�یو�ں کی

�پیما�ئش°90�ہو�گی�۔

شکل 5.22

l

�جیسا کہ ہم جا�نتے ہیں کہ یہ نظیر�ی ز�ا�و�یے ہیں ا�و�ر مسا�و�ی ہیں ،�ہم یقین سے کہہ سکتے ہیں کہ یہ خطو�ط متو�ا�ز�ی ہیں ۔

�سیٹ ا�سکو�ا�ئر کی لمبا�ئی کا ا�ستعما�ل کر�تے ہو�ئے د�و مز�ید متو�ا�ز�ی خطو�ط کھینچیے ،�جیسا کہ شکل5.22 میں د�کھا�یا گیا ہے ۔
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�آ�پ کو کیسے معلو�م ہو�ا کہ یہ د�و�نو�ں خطو�ط متو�ا�ز�ی ہیں ؟ کیا آ�پ جا�نچ کر�سکتے ہیں کہ نظیر�ی ز�ا�و�یے مسا�و�ی ہیں ؟

�ا�ستا�د کے لیے نو�ٹ :�ا�ستا�د کے لیے نو�ٹ :  طلبا�کو تر�غیب د�ی جا�ی چا�یے کہ و�ہ نظیر�ی ز�ا�و�یو�ں کے مسا�و�ی ہو�نے کی جا�نچ ٹر�یسنگ پیپر ا�و�ر�چا�ند�ہ کے ذ�ر�یعے
�ز�ا�و�یے نا�پ کر د�و�نو�ں طر�یقو�ں سے�کر�یں�۔ نظیر�ی ز�ا�و�یو�ں ا�و�ر متو�ا�ز�ی خطو�ط کے د�ر�میا�ن تعلق ظا�ہر کر�نے و�ا�لے ا�لفا�ظ پر تو�جہ د�یے ۔ نظیر�ی

�ز�ا�و�یو�ں کا مسا�و�ی ہو�نا ،�د�و خطو�ط کے متو�ا�ز�ی ہو�نے کے لیے ضر�و�ر�ی ہے ا�و�ر کا�فی بھی ۔

 معلو�م کیجیے

�کیا آ�پl کے متو�ا�ز�ی ا�یک ا�سا خط کھینچ سکتے ہیں جو نقطہ A سے گز�ر�ے ؟ آ�پ ا�پنے جیو�میٹر�ی با�کس کے آ�لا�ت کی مد�د سے

�یہ کیسے کر�یں گے ؟�ا�پنا طر�یقہ بیا�ن کیجیے ۔

شکل 5.23

A

l

�کا�غذ کو مو�ڑ کر متو�ا�ز�ی خطو�ط بنا�نا
�آ�ئیے ا�س عمل کے لیے�کا غذ کو مو�ڑ کر ا�نجا�م د�ینے کی کو�ش کر�تے ہیں ۔�ا�یک خطl کے لیے )�جو ا�یک تہہ کے طو�ر پر د�یا گیا ہے (

�ہمl  کے متو�ا�ز�ی ا�یک ا�سا خط کیسے بنا�ئیں گے جو نقطہA�سے گز�ر�ے ؟

�ہم جا�نتے ہیں کہ کا�غذ کو مو�ڑ کر خطl پر عمو�د�ی خط کیسے بنا�تے ہیں ۔�ا�ب کو�ش کر�کے خطl پر ا�یک عمو�د�ی خط ا�سا مو�ڑ�یے 

�جو نقطہA سے�گز�ر�ے�۔ ا�س نئی تہہ کوt کا نا�م د�یتے ہیں ۔

�ا�ب ا�یک ا�و�ر خط مو�ڑ�یے جوt پر�عمو�د�ی ہو ا�و�ر د�و�با�ر�ہ نقطہA�سے گز�ر�ے ۔�ا�س خط کوm�فر�ض کر لیتے ہیں ۔ ا�ب خطو�طl ا�و�ر  

m ا�یک د�و�سر�ے کے متو�ا�ز�ی ہیں ۔

شکل 5.24

l l

A

t

l

A

l

m
A

t
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�خطو�طl�ا�و�رm ا�یک د�و�سر�ے کے متو�ا�ز�ی کیو�ں ہیں ؟

)Alternate Angles(5.8  متبا�د�ل ز�ا�و�یے
�شکل5.25�میںd∠�کوf∠�کا متبا�د�ل ز�ا�و�یہمتبا�د�ل ز�ا�و�یہکہا جا�تا �ہے ا�و�رc∠�کوe∠�کا متبا�د�ل ز�ا�و�یہ کہتے ہیں�۔

a b
d c

e

h g

m

l

t

f

شکل 5.25

�آ�پ کسی د�یے گئے ز�ا�و�یے مثلاً f∠�کا متبا�د�ل ز�ا�و�یہ ا�س طر�ح معلو�م کر سکتے ہیں کہ پہلے f∠�کا نظیر�ی ز�ا�و�یہ معلو�م کیجیے جو

�کہb∠�ہے ا�و�ر پھرb∠�کا متقا�بل ر�ا�سی ز�ا�و�یہ معلو�م کیجیے جو کہd∠�ہے�۔

 سر�گر�می 6
�شکل 5.25�میں ا�گر f∠�کی پیما�ئش °120�ہے�، تو ا�س کے متبا�د�ل ز�ا�و�یہ d∠�کی پیما�ئش کیا ہے ؟

d∠ کی پیما�ئش پتہ کر سکتے ہیں کیو�ں کہ یہمتقا�بل ر�ا�سی ز�ا�و�یہ ہیں ۔�یا د ر�کھیے b∠�کی پیما�ئش معلو�م ہو تو ہم  �ا�گر ہمیں 

�متقا�بل ر�ا�سی ز�ا�و�یہ مسا�و�ی ہو�تے ہیں ۔

b∠�کی پیما�ئش کیا ہے ؟ یہ °120 ہے�کیو�ں کہ یہ f∠�کا نظیر�ی ز�ا�و�یہ ہے ۔

�ا�س لیے d∠ کی پیما�ئش بھی °120�ہے�۔

 د�ر�حقیقت f =∠b∠ چا�ہےf∠�کی پیما�ئش کچھ بھی ہو ۔�کیو�ں�؟�کیو�ں کہf،�∠b∠ کا نظیر�ی ز�ا�و�یہ ہے�۔

�ا�سی طر�ح�، b =∠d∠�چا�ہےb∠�کی پیما�ئش کچھ بھی ہو�۔�کیو�ں�؟ کیو�ں کہ b،�∠d∠�کا متقا�بل ر�ا�سی ز�ا�و�یہ ہے�۔ ا�س

�لیے ہمیشہ یہ ہو�گا

∠f =∠d 

�ہم نے بغیر�پیما�ئش کے صر�ف نظیر�ی ز�ا�و�یو�ں کی سمجھ سے یہ ثا�بت کیا ہے کہ متبا�د�ل ز�ا�و�یے ہمیشہ مسا�و�ی ہو�تے ہیں ۔

�خط قا�طع کے ذ�ر�یعے متو�ا�ز�ی خطو�ط کو قطع کر�نے پر حا�صل ہو�نے�و�ا�لے متبا�د�ل ز�ا�و�یے ہمیشہ ا�یک د�و�سر�ے کے مسا�و�ی ہو�تے ہیں�۔

6∠°135�ہے تو�، د�یگر ز�ا�و�و�یو�ں کی �مثا�ل�مثا�ل11 : :  شکل5.26 میں ،�متو�ا�ز�ی خطو�طl�ا�و�رm�کو�خط قا�طعt سے قطع کیا گیا ہے ۔�ا�گر

�پیما�ئش کیا ہو�گی�؟

120
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l

t

m2
3

4
5

6
135°

7
8

1

شکل 5.26

�حل :�حل :  6∠�کی پیما�ئش°135�ہے ، ا�س لیے2∠�بھی135º�ہے�،�کیو�ں کہ یہ6∠�کا نظیر�ی ز�ا�و�یہ ہے ا�و�ر خطو�طl ا�و�رm متو�ا�ز�ی 
�ہیں ۔

ز�ا�و�یہ ہے�۔4∠�کی پیما�ئش135º�ہے کیو�ں کہ یہ8∠�کا ر�ا�سی  �،�کیو�ں کہ یہ6∠�کا متقا�بل  8∠�کی پیما�ئش°135�ہے 
�نظیر�ی ز�ا�و�یہ ہے ۔

8∠�سب کے  ا�و�ر   ∠2,∠4,∠6 ا�س لیے  2∠�کی پیما�ئش135º�ہے کیو�ں کہ یہ4∠�کا �متقا�بل ر�ا�سی ز�ا�و�یہ  ہے ۔ 
�سب 135º�ہیں�۔

5∠ �ا�و�ر6∠ ا�یک خطی جو�ڑ�ا ہیں ،�جو مل کر 180º�بنا�تے ہیں ۔�ا�گر 135º ∠6�ہے پھر ،
∠5 = 180 – 135 = 45°

�ا�سی طر�ح ہم یہ بھی معلو�م کر�سکتے ہیں 1∠�، 3∠ ا�و�ر 7∠�کی پیما�ئش بھی معلو�م کر�سکتے ہیں جو کہ 45º�ہے�۔

،�70°∠f   مثا�لمثا�ل22: :  شکل 5.27 میں خطو�طl ا�و�رm خط قا�طع t سے قطع ہو�ر�ہے ہیں ۔�ا�گر a∠�کی پیما�ئش°120 ہے ا�و�ر

�تو کیا خطو�ط l ا�و�رm ا�یک د�و�سر�ے کے متو�ا�ز�ی ہیں ؟

g

l

m

t

ba
d c

f
h

e

120°

70°

شکل 5.27

60º�ہو�گی ۔�کیو�ں کہa∠�ا�و�رb∠ �خطی جو�ڑ�ا ہیں�۔f،�∠b∠�کا 2∠�کی پیما�ئش135º�ہے�،�ا�س لیےb∠ �کی پیما�ئش  �حل :�حل :  
�نظیر�ی ز�ا�و�یہ ہے ۔�ا�گر خطو�ط l ا�و�ر m متو�ا�ز�ی ہو�ں توb∠ کو f∠ کے مسا�و�ی ہو�نا چا�یے ، کن یہ مسا�و�ی نہیں ہیں ۔

ا�یک ز�ا�و�یے  نظیر�ی  و�ا�لے  بننے  سے   tقا�طع خط  کہ  کیو�ں  ہیں  نہیں  متو�ا�ز�ی  کے  د�و�سر�ے  ا�و�رm�ا�یک   lخطو�ط �لہٰذ�ا 

�د�و�سر�ے کے مسا�و�ی نہیں ہیں ۔

  �مثا�ل�مثا�ل33:: شکل5.28 میں متو�ا�ز�ی خطو�طl ا�و ر  m کو خط قا�طعt قطع کر�تا ہے�۔ ا�گر3∠�کی پیما�ئش50º�ہے�،�تو6∠�کی پیما�ئش کیا ہو�گی ؟

l

m

t

50°

21
4 3

5 6
78

شکل 5.28
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�حل :�حل :  3∠�کی پیما�ئش°50�ہے�،�ا�س لیے2∠�کی پیما�ئش°130�ہو�گی�،�کیو�ں کہ2∠�ا�و�ر3∠�ا�یک خطی جو�ڑ ا بنا�تے ہیں ا�و�ر

�خطی جو�ڑ�ے کا مجمو�عہ ہمیشہ180º�ہو�تا ہے�۔

2∠ ا�و�ر6∠ نظیر�ی ز�ا�و�یے ہیں ا�و�ر چو�ں کہ خطو�ط l ا�و�رm�متو�ا�ز�ی ہیں�، تو ا�ن کا مسا�و�ی ہو�نا ضر�و�ر�ی ہے ۔

�ا�س لیے 6∠�کی پیما�ئش 130º�ہے�۔
و�ا�لے جا�ب بننے  ا�یک ہی  قا�طع کے  )�جو خط   )Interior Angles(ز�ا�و�یے ا�ند�ر�و�ی  ز�ا�و�یے  ا�ند�ر�و�ی  ا�و�ر6∠�کو  �ز�ا�و�یے3∠ 

�ز�ا�و�یے ہو�تے ہیں( کہتے ہیں ۔

 

�کیا3∠�ا�و�ر6∠�کے د�ر�میا�ن کو�ئی تعلق ہے ؟�آ�پ3∠�کی مختلف قد�ر�و�ں کو لے کر ا�و�ر 6∠�کی قد�ر�معلو�م کر�کے تعلق کو تلا�ش کر�سکتے
�ہیں ۔�جب آ�پ کو کو�ئی تعلق مل جا�ئے تو ا�سے ثا�بت کر�نے کی کو�ش کیجیے کہ یہ تعلق ہمیشہ بر�قر�ا�ر ہے ۔ آ�پ د�یکھیں گے کہ خط قا�طع کے ا�یک

�ہی جا�ب بننے و�ا�لے ا�ند�ر�و�ی ز�ا�و�یو�ں کا مجمو�عہ ہمیشہ180º�ہو�تا ہے ۔

65ºکی پیما�ئش�∠DAC �مثا�ل�مثا�ل44 :   :  شکل 5.29 میں قطع خطCD,AB کے متو�ا�ز�ی ہے ا�و�ر BC،�AD کے متو�ا�ز�ی ہے ۔ 
�ہے�ا�و�ر    ADC∠�کی65º�ہے�۔ CAB ، ∠ABC∠�ا�و�رBCD∠�کے ز�ا�و�یو�ں کی پیما�ئش کیا ہیں�؟

�حل :�حل :�آ�ئیے متو�ا�ز�ی خطو�طAB ا�و�ر CD�کو د�ھتے ہیں AD�ا�ن د�و خطو�ط کا�خط قا�طع ہے ۔

65°

60°

A B

CD
شکل 5.29

�ہم جا�نتے ہیں کہ د�و متو�ا�ز�ی خطو�ط کو قطع کر�نے و�ا�لے خط قا�طع کے ا�یک ہی طر�ف بننے و�ا�لے ا�ند�ر�و�ی ز�ا�و�یو�ں کا مجمو�عہ
180º ہو�تا ہے�۔ ا�س لیے

ADC+∠DAB=180º∠�۔
60º+∠DAB=180º

∠DAB = 120º، ا�س لیے�
�کیا ہم ا�س کی مد�د�سےCAB∠�معلو�م کر�سکتے ہیں  ؟

∠DAB = ∠DAC +∠CAB
120º = 65º + ∠CAB  ، ا�س لیے 

∠CAB = 55º  ، ا�س لیے 
�ا�ب ہم متو�ا�ز�ی خطو�طAD�ا�و�رBC�کو د�ھتے ہیں�۔�و�ہ خط قا�طعCD�سے متقا�طع ہیں�۔ ا�س لیے ،

ADC + ∠BCD =180º∠�،�کیو�ں کہ و�ہ خط قا�طع  کے ا�یک ہی جا�ب بننے و�ا�لے ا�ند ر�و�ی ز�ا�و�یے ہیں ۔
∠BCD = 120 º 60 د�ی گئی ہے ،�لہٰذ�اºکی پیما�ئش�∠ADC  چو�ں کہ�
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∠ABC = 60ºا�سی طر�ح ہم معلو�م کر�تے ہیں�

∠BCD = 120ºا�و�ر�∠ABC = 60º،�∠CAB = 55º �ا�س لیے شکل5.29 �میں

�معلو�م کیجیے

�نیچے د�یے گئے�نشا�ن ز�د�ہ ز�ا�و�یو�ں کو معلو�م کیجیے ۔. 1

  

48°

a°

a=

81° 99°
d°

d=

58°
122°

58°
122°

g°

g=

52°
b°

b=

97° 83° 69°
e°

e=

75°

120°

h°

h=

j°

27°

97° 124°

j=

81°99°
c°

c=

132°
f°

f=

54°
56°

i°

70°

i=

شکل 5.30
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a�سے ظا�ہر کیے گئے ز�ا�و�یو�ں کو معلو�م کیجیے ۔. 2

a°

42°

100°
62°

a°

110°

35°

a°
67°

a°

شکل 5.31

�د�ر�جہ ذ�ل شکلو�ں میں x�ا�و�ر y�کی ز�ا�و�یے کو ظا�ہر کر�تے ہیں�؟. 3

65°

x°

y°
78°53°

x°

شکل 5.32

HEF, ∠GEH∠�ا�و�رFED∠�ز�ا�و�یو�ں کی . 4 و�رIKJ =78º∠�ہے�۔�تو  ABC = 45º∠�ا  �میں   5.33 �شکل 

�پیما�ئش معلو�م کیجیے�۔

78° 45°

C

B

J

I K A

DEG

H F

شکل 5.33
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متوازی اور متقاطع خطوط

ا�و�رEF�،CD�کے متو�ا�ز�ی ہے ۔�یز AB�،EA�کے عمو�د�ی ہے ۔�ا�گر . 5 �شکل 5.34 �میں  CD �، AB�کے متو�ا�ز�ی ہے 
BEF = 55º∠�ہو�،�تو x�ا�و�رy�کی قد�ر�یں معلو�م کیجیے 

55°

A C E

D

B

F

y°

x°

شکل 5.34

�شکل5.35 �میں ز�ا�و�یہ NOP∠�کی پیما�ئش کیا ہے�؟ . 6

40°

96°

L N

M

O
Q

P

52°

a°

شکل 5.35

�]�ا�شا�ر�ہ: �ا�شا�ر�ہ:  نقطہ N�ا�و�ر O سے LM �ا�و�ر PQ کے متو�ا�ز�ی خطو�ط کھینچیے�۔�[

)Parallel Illusion(5.9  متو�ا�ز�ی فر�یب نظر
�یہا�ں بظا�ہر کو�ئی متو�ا�ز�ی خطو�ط نہیں ہیں�۔�یا کیا و�ا�قعی ہیں ؟

  

 ا�س فر�یب نظر�کی و�جہ کیا ہے ؟
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گنِِت پرکاش| گریڈ 7 | حِِصّّہ اوّّل

�جب د�و خطو�ط متقا�طع )Intersect Lines(�ہو�تے ہیں �،�تو و�ہ چا�ر ز�ا�و�یو�ں کی تخلیق کر�تے ہیں ۔ متقا�بل ر�ا�سی ز�ا�و�یے 	 

ا�و�ر خطی جو�ڑ�و�ں)Linear Pairs(�کے ز�ا�و�یو�ں کا  )Vertically Opposite Angles(�مسا�و�ی ہو�تے ہیں 

�مجمو�عہ 180º�ہو�تا ہے ۔

�جب د�و خطو�ط متقا�طع ہو�تے ہیں ا�و�ر بننے و�ا�لے ز�ا�و�یے 90º �ہو�تے ہیں  )�یعنی چا�ر�و�ں ز�ا�و�یے مسا�و�ی ہو�ں (�، �تو خطو�ط 	 

�ا�یک د�و�سر�ے کے عمو�د�ی)Perpendicular(�کہلا�تے ہیں ۔

�جب د�و خطو�ط ا�یک سطح پر کبھی متقا�طع نہ ہو�ں �،�تو و�ہ متو�ا�ز�ی خطو�ط )Parallel Lines(�کہلا�تے ہیں ۔	 

�ز�ا�و�یو�ں کے	   4 یہ  ا�و�ر  جا�تا ہے  )Transversal(�کہا  قا�طع   ا�سے�خط  �،�تو  t�د�و خطو�ط کو قطع کر�تا ہے  ا�یک خط   �جب 

2 سیٹ بنا�تا ہے�۔�پہلے سیٹ کے چا�ر�و�ں ز�ا�و�یو�ں کا نظیر�ی ز�ا�و�یہ )Corresponding Angle( د�و�سر�ے سیٹ

�میں ہو�تا ہے ۔

�جب ا�یک خط قا�طع متو�ا�ز�ی خطو�ط کے ا�یک جو�ڑ�ے�کو قطع کر�تا ہے تو نظیر�ی ز�ا�و�یے مسا�و�ی ہو�تے ہیں ۔�جب خط قا�طع 	 

�خطو�ط کے ا�یک جو�ڑ�ے کو قطع کر�تا ہے ا�و�ر نظیر�ی ز�ا�و�یے مسا�و�ی ہو�تے ہیں �،�تو و�ہ خطو�ط متو�ا�ز�ی ہو�تے ہیں ۔

)Alternate Angles(�مسا�و�ی 	  ز�ا�و�یے   �جب ا�یک خط قا�طع متو�ا�ز�ی خطو�ط کے جو�ڑ�ے کو قطع کر�تا ہے تو متبا�د�ل 

�ہو�تے ہیں ۔

کا 	  ز�ا�و�یو�ں  ا�ند�ر�و�ی  کے  طر�ف  ہی  ا�یک  کے  ا�س  تو  ہے  کر�تا  قطع  کو  جو�ڑ�ے  کے  خطو�ط  متو�ا�ز�ی  قا�طع  خط  ا�یک  �جب 

�مجمو�عہ180º�ہو�تا�ہے�۔

�خلا�صہ
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6.1  ا�عد�ا�د�ہمیں کچھ بتا�تے ہیں
�نیچے د�ی گئی شکل میں مو�جو�د ا�عد�ا�د ہمیں کیا بتا�تے ہیں�؟

�ر�یا�ضی کی گر�یڈ6 کی کتا�ب میں د�یے گئے�بچو�ں کو یا�د کیجیے�۔ ا�ب و�ہ ا�یک مختلف قا�عد�ے کے تحت ا�عد�ا�د�بتا ر�ہے�ہیں�۔

�آ�پ کے خیا�ل میں ا�ن ا�عد�ا�د کا کیا مطلب ہے�؟

�بچے�خو�د ا�پنی تر�تیب بد�لتے ہیں ا�و�ر ہر بچہ نئی تر�تیب کے�مطا�بق ا�یک عد�د�بو�لتا�ہے�۔

�کیا آ�پ معلو�م کر سکتے ہیں کہ یہ ا�عد�ا�د کیا ظا�ہر کر�تے ہیں�؟�غو�ر سے�د�یکھیے ا�و�ر جا�ننے کی کو�شش کیجیے�۔

�عد�د کا کھیل
(NUMBER PLAY )

6
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ب�و�ں میں د�یکھیے کہ کیا ہر بچے �ی�
ت
�قا�عد�ہ یہ ہے — ہر بچہ ا�پنے آ�گے کھڑ�ے خو�د سے لمبے بچو�ں کی تعد�ا�د بتا�تا ہے�۔�د�و�نو�ں تر�

�کے ذ�ر�یعے بتا�یا گیا عد�د ا�س قا�عد�ے کے مطا�بق ہے�۔

�نیچے د�ی گئی تر�تیب میں�، ا�س قا�عد�ے�کے�تحت ہر بچے کو کو�ن سا عد�د بتا�نا چا�ہیے�،�سو�چ کر�لکھیے�۔

�معلو�م کیجیے

�کتا�ب کے آ�ر میں د�یے گئے ا�ٹک تصا�و�ر کے تر�ا�ے کو ا�س طر�ح تر�تیب د�یے�یا قد کے لحا�ظ سے ا�سی تر�تیب . 1

�نا�یے کہ ا�س سلسلے کو یو�ں پڑ�ا�جا�کے:
(a) 0, 1, 1, 2, 4, 1, 5
(b) 0, 0, 0, 0, 0, 0, 0
(c) 0, 1, 2, 3, 4, 5, 6
(d) 0, 1, 0, 1, 0, 1, 0
(e) 0, 1, 1, 1, 1, 1, 1
(f) 0, 0, 0, 3, 3, 3, 3

کبھی  کبھی  درست ہے،  ہمیشہ  یہ  کیا  بتا�یے کہ ا�و�ر  یے  �چ� سو با�ر�ے میں  بیا�ن کے  د�یے گئے ہر  �نیچے   .2  

یںں ہے؟ ا�پنی د�لیل بھی بیا�ن کیجیے�۔ درست ہے، یاں کبھی بھی درست نہہ

�ا�گر کو�ئی شخص ‘0’ کہے�، تو و�ہ گر�و�پ میں سب سے لمبا ہے�۔  (a)

�ا�گر�کو�ئی شخص سب سے لمبا ہو�، تو ا�س کا�عد�د ‘0’ ہو�گا�۔  (b)

�پہلے شخص کا عد�د ‘0’�ہے�۔  (c)

�ا�گر کو�ئی شخص قطا�ر میں نہ تو سب سے آ�گے کھڑ�ا ہے ا�و�ر نہ ہی سب سے آ�ر میں ،) د�ر�میا�ن میں کھڑ�ا ہو(�،  (d)

�تو و�ہ ‘0’ نہیں کہہ سکتا�۔

�جو شخص سب سے بڑ�ا عد�د کہے�، و�ہ سب سے چھو�ٹا  ہو�گا�۔  (e)

�آ�ٹھ ا�فر�ا�د کے گر�و�پ میں سب سے بڑ�ا ممکنہ عد�د کیا ہو سکتا ہے�؟   (f)
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عدد کا کھیل

 (Picking Parity)  6.2  �طا�ق و جفت چننا
�کشو�ر �کے �پا�س �کچھ عد�د�ی کا�ر�ڈ �ہیں �ا�و�ر �و�ہ �ا�یک �پہیلی حل کر �ر�ہا �ہے�۔5 �ڈ�بے �ہیں �ا�و�ر �ہر �ڈ�بے �میں �صر�ف1 �نمبر�کا�ر�ڈ �ہو�نا �چا�ہیے�۔

�ڈ�بو�ں �میں �مو�جو�د �تما�م �ا�عد�ا�د �کا �مجمو�عہ30 �ہو�نا �چا�ہیے�۔�کیا �آ�پ کو�ئی �ا�یسا �طر�یقہ �تلا�ش �کر�نے �میں �ا�س �کی �مد�د �کر �سکتے �ہیں�؟

 + + + + = 30

�کیا آ�پ معلو�م کرسکتے ہیں کہ کو�ن سے5 کا�ر�ڈ�و�ں کا مجمو�عہ30 بنتا ہے�؟ کیا یہ ممکن ہے�؟

�ا�س �مجمو�عے �میں �سے5 �کا�ر�ڈ �چننے �کے�کئی �طر�یقے �ہیں�۔

�کیا ا�یسا کو�ئی طر�یقہ ہے جس سے تما�م ا�مکا�نا�ت کو آ�ز�ما�ئے بغیر حل نکا�لا جا�کے�؟

�آ�یے �معلو�م  �کر�تے �ہیں�۔

�چند جفت ا�عد�ا�د کو جو�ڑ�یے ۔ آ�پ کو کس قسم کا عد�د حا�صل ہو�تا ہے�؟ کیا ا�س با�ت سے فر�ق پڑ�تا ہے کہ کتنے ا�عد�ا�د کو جو�ڑ�ا�گیا ہے�؟

�کو�ئی بھی جفت عد�د جو�ڑ�و�ں میں تر�تیب د�یا جا سکتا ہے ا�و�ر کو�ئی بھی ا�کیلا عد�د با�قی نہیں بچتا ۔ یہا�ں کچھ جفت ا�عد�ا�د د�کھا�ئے

�گئے ہیں جو جو�ڑ�و�ں کی صو�ر�ت میں تر�تیب د�یے گئے ہیں�۔

 

�جیسا کہ ہم شکل میں د�یکھ ر�ہے ہیں�،�کسی بھی جفت ا�عد�ا�د کو�جو�ڑ�نے پر ا�ن کا حا�صل جمع ا�یسا عد�د آ�ئے گا جسے�بغیر کسی بچے

�ہو�ئے حصے کے�جو�ڑ�و�ں میں تر�تیب د�یا جا سکتا�ہے د�و�سر�ے ا�لفا�ظ میں�،�ا�ن کا حا�صل جمع ہمیشہ جفت عد�د ہی ہو�گا�۔

�ا�ب چند طا�ق ا�عد�ا�د کو جو�ڑ�یے�۔ آ�پ کو کس قسم کا عد�د حا�صل ہو�تا ہے�؟ کیا ا�س با�ت سے فر�ق پڑ�تا ہے کہ کتنے طا�ق

�ا�عد�ا�د کو�جو�ڑ�ا�گیا ہے�؟

�طا�ق ا�عد�ا�د کو مکمل طو�ر پر جو�ڑ�و�ں میں تر�تیب نہیں د�یا�جا سکتا�ہے�۔ ا�یک طا�ق عد�د ہمیشہ کسی جو�ڑ�ے کے�مجمو�عے سے ا�یک

�ز�یا�د�ہ ہو�تا ہے�۔ ذ�یل میں کچھ طا�ق ا�عد�ا�د د�کھا�ئے گئے ہیں:
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�کیا ہم طا�ق عد�د کو ا�یسے بھی سو�چ سکتے ہیں کہ یہ جو�ڑ�و�ں کے مجمو�عے سے ا�یک کم ہو�تا ہے�؟

�یہ شکل د�کھا�تی ہے کہ د�و طا�ق ا�عد�ا�د کا حا�صل جمع ہمیشہ جفت عد�د ہو�تا ہے! یہ ا�و�ر یہا�ں د�ی گئی د�یگر شکلیں بھی

�ا�س با�ت کو ثا�بت ثا�بتکر�تی ہیں!

�ہم د�یکھ سکتے ہیں کہ د�و طا�ق ا�عد�ا�د 
�کو�جو�ڑ�نے پر ہم ا�نھیں جو�ڑ�و�ں میں تر�تیب

�د�ے سکتے ہیں ۔

3 طا�ق ا�عد�ا�د کو جو�ڑ�نے کے با�ر�ے میں آ�پ کا کیا خیا�ل ہے�؟ کیا ا�ن کا حا�صل جمع جو�ڑ�ا نا کر تر�تیب د�یا جا سکتا ہے�؟ نہیں�۔

�معلو�م کیجیے کہ(a) 4 �طا�ق ا�عد�ا�د(b) 5 طا�ق ا�عد�ا�د�، ا�و�ر(c) 6�طا�ق ا�عد�ا�د کو جو�ڑ�نے پر کیا ہو�تا ہے�۔

�آ�یے اُ�س پہیلی کی طر�ف و�ا�پس چلتے ہیں جسے کشو�ر حل کر�نے کی کو�شش کر ر�ہا تھا�۔ و�ہا�ں5 خا�لی ڈ�بّے�ہیں�۔ یعنی اُ�س کے

�پا�س طا�ق ا�عد�ا�د میں ڈ�بّے�ہیں�۔ تما�م عد�د�ی کا�ر�ڈ�و�ں پر طا�ق ا�عد�ا�د لکھے ہیں�۔

�ا�ن کا حا�صل جمع30 ہو�نا چا�ہیے�، جو کہ ا�یک جفت عد�د ہے�۔ چو�ں کہ5 طا�ق ا�عد�ا�د کو جمع کر�نے سے کبھی بھی جفت عد�د

�حا�صل نہیں ہو سکتا�، ا�س لیے کشو�ر ا�ن کا�ر�ڈ�و�ں کو ڈ�بوّ�ں میں ا�س طر�ح تر�تیب نہیں د�ے سکتا کہ ا�ن کا حا�صل جمع30 ہو�۔

�د�و بہن بھا�ئی�، ما�ر�ٹن ا�و�ر ما�ر�یا�، ا�یک سا�ل کے�فر�ق سے پید�ا ہو�ئے�۔ آ�ج و�ہ ا�پنی سا�ل گر�ہ منا ر�ہے ہیں�۔ ما�ر�یا کا کہنا ہے کہ ا�ن کی

�عمر�و�ں کا مجمو�عہ112 ہے�۔ کیا یہ ممکن ہے�؟ ا�گر ہا�ں تو کیو�ں ا�و�ر نہیں تو کیو�ں نہیں�؟

�چو�ں کہ و�ہ ا�یک سا�ل کے�فر�ق سے پید�ا ہو�ئے ہیں�، ا�س لیے ا�ن کی عمر�یں د�و متو�ا�تر�ا�عد�ا�د ہو�نے چا�ہیے�۔�کیا ا�ن کی عمر�یں

51 ا�و�ر52 ہو سکتی ہیں�؟ 103=52+51�کچھ ا�و�ر متو�ا�تر ا�عد�ا�د�کو�آ�ز�ما�یے ا�و�ر د�یکھیے کہ کیا ا�ن کا حا�صل جمع112�ہے�۔

�گنتی کے ا�عد�ا�د...5 ,4 ,3 ,2 ,1 متبا�د�ل جفت ا�و�ر طا�ق کی تر�تیب میں ہو�تے ہیں�۔ کسی بھی د�و لگا�تا�ر�آ�نے و�ا�لے ا�عد�ا�د

�میں�، ا�یک عد�د ہمیشہ جفت ا�و�ر د�و�سر�ا طا�ق ہو�تا ہے!

�ا�یک جفت ا�و�ر ا�یک طا�ق عد�د کا حا�صل جمع کیا ہو گا�؟ ہم د�یکھ سکتے ہیں کہ ا�ن کا حا�صل جمع جو�ڑ�و�ں کی صو�ر�ت میں تر�تیب

�نہیں د�یا جا سکتا�، ا�س لیے و�ہ عد�د ہمیشہ طا�ق ہو گا�۔
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�چو�ں کہ  112 ا�یک جفت عد�د ہے ا�و�ر ما�ر�ٹن ا�و�ر ما�ر�یا کی عمر�یں لگا�تا�ر�آ�نے و�ا�لے ا�عد�ا�د ہیں�، لہٰذ�ا ا�ن کا حا�صل جمع کبھی

�بھی112�نہیں ہو�سکتا�۔

ا�ستعما�ل کر�تے  (Parity)�کا لفظ کسی عد�د کے طا�ق یا جفت ہو�نے کی خصو�صیت کو ظا�ہر کر�نے کے لیے  �ہمپیر�یٹیپیر�یٹی 

�ہیں�۔�مثا�ل کے طو�ر پر�، د�و متو�ا�تر ا�عد�ا�د کا حا�صل جمع ہمیشہ طا�ق عد�د�ہو�تا ہے�۔ ا�سی طر�ح د�و طا�ق ا�عد�ا�د کے مجمو�عے کی پیر�یٹی  

�ہمیشہ جفت ہو�تی ہے�۔

�معلو�م کیجیے

�ا�پنی طا�ق ا�و�ر جفت ا�عد�ا�د کی تصو�ر�ی و�ا�ت کی سمجھ کو ا�ستعما�ل کر�تے ہو�ئے�، �د�ر�ج ذ�یل مجمو�و�ں کی پیر�یٹی معلو�م کیجیے:. 1

�جفت ا�عد�ا�د ا�و�ر2�طا�ق ا�عد�ا�د کا حا�صل جمع مثلاً  )�جفت + جفت  + طا�ق + طا�ق(  (a)

2 طا�ق ا�عد�ا�د�ا�و�ر3�جفت ا�عد�ا�د کا حا�صل جمع  (b)

5 جفت ا�عد�ا�د�کا�حا�صل جمع  (c)

8 طا�ق ا�عد�ا�د کا حا�صل جمع  (d)

لک�پ�ا�کی گلک میں 1₹ کے�کے طا�ق تعد�ا�د میں ہیں�، 5₹ کے کے بھی طا�ق تعد�ا�د میں ہیں�، ا�و�ر 10₹ کے کے جفت  .2  

205₹ ہے�۔ کیا ا�س سے کو�ئی غلطی ہو�ئی�؟ ا�گر ہا�ں تو �تعد�ا�د میں ہیں�۔ ا�س کے حسا�ب سے ا�س کے پا�س کل ر�قم 

�سمجھا�یے کیو�ں�؟ ا�گر نہیں�، تو ہر قسم کے کتنے کے ہو سکتے ہیں�؟

�ہم جا�نتے ہیں کہ:   .3

=  جفت �جفت  +  جفت    (a)
=  جفت �طا�ق  +  طا�ق     (b)
=  طا�ق �جفت  +  طا�ق     (c)

�ا�سی طر�ح�، مند�ر�جہ ذ�یل صو�ر�تو�ں میں پیر�یٹی)�طا�ق ا�و�ر جفت ہو�نا( معلو�م کیجیے:

_�_�_�_�_�_�_�_  = �جفت – �جفت     (d)
_�_�_�_�_�_�_�_  = �طا�ق  –  طا�ق     (e)

_�_�_�_�_�_�_�_  = �جفت –  طا�ق     (f)

_�_�_�_�_�_�_�_  = �طا�ق  –  جفت    (g)

�گر�ڈ میں چھو�ٹے مر�بع
�ا�یک3×3�کے�گر�ڈ میں9 چھو�ٹے مر�بع ہو�تے ہیں�، جو کہ ا�یک طا�ق عد�د ہے�۔

�د�و�سر�ی طر�ف�، ا�یک 4 × 3�کے گر�ڈ میں12 چھو�ٹے�مر�بع ہو�تے ہیں�، جو کہ 

�ا�یک جفت عد�د ہے�۔
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�ا�گر آ�پ کو کسی ا�یک گر�ڈ کی لمبا�ئی ا�و�ر چو�ڑ�ا�ئی د�ی جا�ئے�، تو کیا آ�پ ضر�ب کیے بغیر یہ بتا سکتے ہیں کہ چھو�ٹے مر�بعو�ں کی تعد�ا�د

�طا�ق ہو�گی یا جفت�؟

�مند�ر�جہ ذ�یل گر�ڈ�میں چھو�ٹے خا�نو�ں کی تعد�ا�د کی پیر�یٹی بتا�یے :

(a) 27 × 13
(b) 42 × 78
(c) 135 × 654

�ر�یا�ضیا�تی عبا�ر�ا�ت کی پیر�یٹی
�ا�لجبر�یا�ئی عبا�ر�ت3n + 4  پر غو�ر کیجیے ۔n�کی مختلف قد�ر�و�ں کے لیے ا�س عبا�ر�ت کی پیر�یٹی مختلف ہو�گی�۔

n+4n 3�کی قد�ر�قد�ر کی پیر�یٹی

133�طا�ق
288�جفت
3410�جفت

�ا�سی کو�ئی ا�لجبر�یا�ئی عبا�ر�ت بتا�یے جو ہمیشہ جفت پیر�یٹی ر�کھتی ہو�۔

�چند مثا�لیں :  100p�ا�و�ر48w–2�۔�ا�سی مز�ید عبا�ر�تیں تلا�ش کیجیے�۔

�ا�سیعبا�ر�تیں بتا�یے جو�ہمیشہ طا�ق پیر�یٹی ر�کھتی ہو�ں�۔

�کچھ 3n+4 جیسی عبا�ر�ا�ت بتا�یے جن کی پیر�یٹی کبھی طا�ق ا�و�ر کبھی جفت ہو�سکتی ہے�۔

عد�د جفت  کئی  میں  ا�س   — لیے(  )...,k = 1, 2, 3�کے  جب  ہیں  ہو�تی  قد�ر�یں..,20 ,8,14  �عبا�ر�ت6k+2�کی 
�مو�جو�د�نہیں ہیں�۔

�کیا ا�سی کو�ئی عبا�ر�ت ہے�جس سے�ہم تما�م جفت ا�عد�ا�د�کی فہر�ست نا سکیں�؟

�ا�شا�ر�ہ:�ا�شا�ر�ہ:تما�م جفت ا�عد�ا�د میں2 ا�یک جز�و ضر�بی  (Factor) ہو�تا ہے�۔

�کیا ا�سی کو�ئی عبا�ر�ت ہو سکتی ہے جس سے ہم تما�م طا�ق ا�عد�ا�د کی فہر�ست نا سکیں�؟

�ہم نے پہلے یہ د�یکھا تھا کہ4 کے ا�ضعا�ف �کے سلسلے کیn�و�ا�ں ر�کن کو�کس طر�ح لکھا�جا�سکتا ہے�،�جہا�ںn و�ہ حر�فی عد�د ہے
س�و�ا�ں�،�سو�و�ا�ں�،�ستر�ہو�ا�ں و�غیر�ہ(�۔

ئ
�ی�

�جو سلسلے میں کسی جگہ کو ظا�ہر کر�تا ہے )�مثلاً:  پہلا�،�ت

2 کے ا�ضعا�ف کے�لیےn�و�ا�ں ر�کن کیا ہو�گا ؟�یاn�و�ا�ں جفت عد�د�کیا�ہو�گا�؟

�آ�یے�طا�ق ا�عد�ا�د�پر�غو�ر کر�تے ہیں ۔

�سو�و�ا�ں طا�ق عد�د�کیا�ہو�گا�؟
�ا�س کا جو�ا�ب د�ینے�کے�لیے�، د�ر�ج ذ�یل سو�ا�ل پر غو�ر کیجیے :
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�سو�و�ا�ں جفت عد�د�کیا�ہو�گا�؟
�یہ ہے200 = 100 × 2

�کیا�یہ طر�یقہ سو و�یں طا�ق عد�د�کو تلا�ش کر�نے�میں مد�د�گا�ر�ہے�؟�آ�یے�جفت ا�و�ر�طا�ق ا�عد�ا�د�کی تر�تیب کا�ا�یک ا�یک کر�کے�مو�ا�ز�نہ
�کر�تے�ہیں:

�جفت ا�عد�ا�د�جفت ا�عد�ا�د:   .…12�،10�،8�،6�،4�،2

�طا�ق ا�عد�ا�د �طا�ق ا�عد�ا�د :  .…11 �،9 �،7 �،5�،3�،1
سو�و�ا�ں ا�یک کم ہو�تی ہے�۔�لہٰذ�ا�،  ،�جفت عد�د�ی سلسلے کی قد�ر سے  طا�ق عد�د�ی سلسلے کی قد�ر   �ہم د�یکھتے ہیں کہ ہر مقا�م پر 

 طا�ق عد�د199 = 1 – 200�ہے�۔

n�و�یں  طا�ق عد�د تلا�ش کر�نے کا  فا�ر�مو�لا�لکھیے�۔

�پہلے ہم و�ہ طر�یقہ بیا�ن کر�تے ہیں جو ہم نے کسی مقا�م پر طا�ق عد�د تلا�ش کر�نے کے لیے سیکھا ہے:
�ا�س مقا�م پر مو�جو�د جفت عد�د تلا�ش کیجیے�۔ یہ عد�د ا�س مقا�م کا د�و گنا ہو�گا�۔  (a)

�پھر ا�س جفت عد�د میں سے 1�گھٹا�یے�۔  (b)

�ا�س طر�یقے کو ر�یا�ضیا�تی عبا�ر�ت میں لکھنے سے ہمیں ملتا ہے
(a) 2n

(b) 2n – 1

�لہٰذ�ا�، n�و�ا�ں جفت عد�د کا فا�ر�مو لا 2n�ہے�ا�و�رn�و�ا�ں طا�ق عد�د کا فا�ر�مو لا 2n – 1�ہے�۔

6.3�گر�ڈ�کے کچھ مشا�ہد�ا�ت
�ا�س 3 × 3 �کے گر�ڈ کو غو�ر سے�د�یکھیے�۔ ا�سے ا�یک سا�د�ہ ا�صو�ل کے تحت بھر�ا گیا ہے —
�یعنی1 سے9 تک کے ا�عد�ا�د کو ا�ستعما�ل کیا گیا ہے�ا�و�ر کو�ئی بھی عد�د د�و�ہر�ا�یا نہیں گیا ہے�۔ گر�ڈ

�کے با�ہر کچھ گو�ل د�ا�ئر�و�ں میں  ا�عد�ا�د بھی مو�جو�د ہیں�۔

�کیا آ�پ ا�ند�ا�ز�ہ لگا سکتے ہیں کہ یہ د�ا�ئر�ے میں لکھے گئے ا�عد�ا�د کیا د�کھا ر�ہے ہیں�؟

�پیلے د�ا�ئر�ے میں مو�جو�د ا�عد�ا�د�، متعلقہ قطا�ر�و�ں ا�و�ر کا�لمو�ں کی حا�صل جمع کو ظا�ہر کر�تے ہیں�۔

�نیچے�د�یے گئے گر�ڈ�و�ں کو ا�سی ا�صو�ل کے مطا�بق بھر�یے:

574

216

893

16

9

20

151713

9

5

13

14

18

12924

4

3

24

15

6

171612
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�ا�س طر�ح کے سو�ا�لا�ت خو�د سے نا�یے ا�و�ر ا�پنے د�و�ستو�ں کو چیلنج کیجیے�۔

�نیچے د�یے گئے سو�ا�ل کو حل کر�نے کی کو�شش کیجیے ۔

�آ�پ نے محسو�س کیا ہو�گا کہ ا�س گر�ڈ کا حل نکا�لنا ممکن نہیں ہے�۔ ا�یسا کیو�ں ہے�؟

�مجمو�عہ  بڑ�ا  سے  سب  ممکنہ  ہے�۔   6 = 1+2+3 مجمو�عہ چھو�ٹا  سے  سب  �ممکنہ 
7+8+9=24�ہے�۔�ظا�ہر ہے کہ د�ا�ئر�ے میں مو�جو�د عد�د 6 سے کم یا 24 سے ز�یا�د�ہ
�نہیں ہو سکتا�۔ لیکن ا�س گر�ڈ میں جو مجمو�عے د�یے گئے ہیں و�ہ 5 ا�و�ر 26 ہیں�۔ لہٰذ�ا�، یہ

�ممکن ہی نہیں ہے!
میں د�ا�ئر�و�ں  کہ  د�یکھا  یہ  کشو�ر�نے  میں�،  گر�ڈ�و�ں  گئی  کی  حل  �پہلے 
�مو�جو�د تما�م ا�عد�ا�د کا حا�صل جمع ہمیشہ 90 ہے�۔ ا�سی طر�ح�، و�د�یا نے د�یکھا
�کہ تینو�ں قطا�ر�و�ں یا تینو�ں کا�لمو�ں کے د�ا�ئر�ے و�ا�لے ا�عد�ا�د کا حا�صل جمع
�ہمیشہ45 ہے�۔ پہلے حل کی گئی گر�ڈ�و�ں میں د�یکھیے�کہ آ�یا یہ با�ت د�ر�ست

�ہے یا نہیں�۔

�قطا�ر�و�ں کا�حا�صل جمع یا کا�لمو�ں کا حا�صل جمع45 کیو�ں ہو�نا چا�ہیے�؟

�ا�س گر�ڈ سے ہم د�یکھ سکتے ہیں کہ تما�م قطا�ر�و�ں کے حا�صل جمع کو آ�پس
ا�عد�ا�د کا مجمو�عہ و�ہی حا�صل ہو�گا جو1 سے9 تک کے  جو�ڑ�نے سے  �میں 

�ہے�۔ یہی با�ت کا�لمو�ں کے�حا�صل جمع پر بھی لا�گو ہو�تی ہے�۔1 سے9 تک کے ا�عد�ا�د کا حا�صل جمع ہے

1 + 2 + 3 + 4 + 5 + 6 + 7 + 8 + 9 = 45

 (Magic Square) مر�بعجا�د�و�ئی مر�بع   چو�کو�ر�گر�ڈ کوجا�د�و�ئی  ا�سی  ا�یک  �ا�عد�ا�د�کی 

�کہتے ہیں ا�گر ہر�قطا�ر�، ہر�کا�لم�، ا�و�ر ہر و�تر (Diagonal)  کا حا�صل جمع ا�یک ہی

(Magic Sum)�کہا�جا�تا�ہے�۔�و�تر�و�ں جا�د�و�ئی مجمو�عہجا�د�و�ئی مجمو�عہ   عد�د کو ا�س  ہو�۔  �عد�د 
�کو�تصو�ر میں د�کھا�یا گیا ہے ۔

مشکل کر�نا  کو�شش  کی  نا�نے  مر�بع  جا�د�و�ئی  ا�یک  کر  بھر  سے  ا�عد�ا�د  کو  �گر�ڈ 
�ہو�سکتا ہے! ا�س کی و�جہ یہ ہے کہ1 سے9 تک کے ا�عد�ا�د کو بغیر د�ہر�ا�ئے ہو�ئے 3 × 3 گر�ڈ میں

ا�یسے کل3،62،880  پا�یا گیا ہے کہ  د�ر�حقیقت�، یہ  �بھر�نے کے بہت سے ممکنہ طر�یقے ہیں�۔ 
�طر�یقے مو�جو�د ہیں�۔ حیر�ت ا�نگیز با�ت یہ ہے کہ ا�ن تما�م طر�یقو�ں کو فہر�ست میں لا�ئے بغیر بھی ا�ن کی

�تعد�ا�د معلو�م کی جا سکتی ہے�۔ ہم آ�ئند�ہ سا�لو�ں میں سیکھیں گے کہ یہ کیسے کیا جا�تا ہے�۔

ا�س کے لیے آ�یے ہم خو�د سے کچھ سو�ا�لا�ت �ہمیں جا�د�و�ئی مر�بع نا�نے کے لیے منظم طر�یقے سے آ�گے بڑ�ھنا چا�ہیے�۔ 

�کر�تے ہیں�۔

�جا�د�و�ئی مجمو�عہ کیا ہو سکتا ہے�؟ �کیا یہ کو�ئی بھی عد�د�ہو�سکتا ہے �؟. 1

6

5

21

19

26119

3�قطا�ر�و�ں کے مجمو�عے کو�ا�گر�جمع
�کر�یں تو45 بنتا�ہے! ا�سی طر�ح کا�لمو�ں
�کے مجمو�عے کو�جمع کر�نے سے بھی 45 

�ہی بنتا ہے�۔

475

612

3983+9+8

6+1+2

4+7+5

4+6+3 5+2+87+1+9
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�کے گر�ڈ میں�، جس میں  3 × 3 �آ�یے پہلےصر�ف قطا�ر�و�ں کے حا�صل جمع پر تو�جہ د�یتے ہیں�۔ ہم د�یکھ چکے ہیں کہ 

میں مر�بع  جا�د�و�ئی  ا�یک  کہ  ہے�۔�چو�ں  ہو�تا   45 ہمیشہ  جمع   حا�صل  کا  ا�عد�ا�د  کے  قطا�ر�و�ں  ہو�ں�،  ا�عد�ا�د  کے  تک   9 سے   1

15 ہو�نا ا�ن سب کا حا�صل جمع 45 ہو�تا ہے�، لہٰذ�ا ہر قطا�ر کا حا�صل جمع  ا�و�ر  بر�ا�بر ہو�تے ہیں  �تما�م قطا�ر�و�ں کے حا�صل جمع 

�چا�ہیے�۔�چنا�نچہ ، ہمیں د�ر�ج ذ�یل مشا�ہد�ہ حا�صل ہو�تا ہے�۔

جا�د�و�ئی مجمو�عہ جا�د�و�ئی مر�بع میں  ا�عد�ا�د سے بنے  11�سے9�تک کے   مشا�ہد�ہمشا�ہد�ہ1: : 

�لا�ز�می طو�ر پر15 ہو�نا چا�ہیے�۔

�جا�د�و�ئی مر�بع کے مر�ز میں کو�ن سے ممکنہ ا�عد�ا�د آ سکتے ہیں�؟. 2

�آ�یے ا�یک ا�یک کر کے ا�مکا�نا�ت پر غو�ر کر�تے ہیں�۔ کیا مر�ز میں9 آ سکتا ہے�؟ ا�گر

�ہا�ں�، تو پھر8 کو د�و�سر�ے کسی خا�نے میں آ�نا ہو�گا�۔

�بطو�ر مثا�ل پر�، ا�س صو�ر�ت میں ہمیں یہ د�یکھنا ہو�گا  15 =�کو�ئی ا�و�ر عد�د+ 9 +8 

�لیکن یہ ممکن نہیں! چا�ہے ہم8 کو کہیں بھی ر�کھیں�، یہی مسئلہ پیش آ�ئے�گا�۔

�لہٰذ�ا�،9 مر�ز میں نہیں آ سکتا�۔ کیا مر�ز میں1 آ سکتا ہے�؟

�ا�گر ہا�ں�، تو پھر2 کو کسی د�و�سر�ے خا�نے میں آ�نا ہو�گا�۔

�ا�س صو�ر�ت میں ہمیں یہ د�یکھنا ہو�گا  15 = �کو�ئی ا�و�ر عد�د+1 + 2

ر�ہے ا�ستعما�ل کر  ا�عد�ا�د  �لیکن یہ ممکن نہیں�، کیو�ں کہ ہم صر�ف1 سے9 تک کے 

�ہیں�۔ یہی مسئلہ ہر با�ر پیش آ�ئے گا�، چا�ہے ہم1�کو کہیں بھی ر�کھیں�۔

 لہٰذ�ا�،1 بھی مر�ز میں نہیں آ�سکتا�۔

�ا�س طر�ح کی د�لیل کو ا�ستعما�ل کر�تے ہو�ئے معلو�م کیجیے کہ1 سے9 کے بیچ میں آ�نے

�و�ا�لے ا�و�ر کو�ن سے د�و�سر�ے ا�عد�ا�د مر�ز میں نہیں آ سکتے�۔

�یہ تلا�ش ہمیں ا�یک د�ل چسپ نتیجے تک لے جا�ئے�گی�۔

�مشا�ہد�ہ�مشا�ہد�ہ22:: 1 سے9 تک کے ا�عد�ا�د سے بھر�ے گئے جا�د�و�ئی مر�بع کے مر�ز میں آ�نے و�ا�لا عد�د لا�ز�می طو�ر پر5 ہو�نا چا�ہیے�۔

�ا�ب آ�یے د�یکھتے ہیں کہ سب سے چھو�ٹا عد�د1 ا�و�ر سب سے بڑ�ا عد د9 جا�د�و�ئی مر�بع میں کہا�ں آ سکتے ہیں�۔ ہما�ر�ا د�و�سر�ا مشا�ہد�ہ

�ہمیں بتا�تا ہے کہیہ ا�عد�ا�د لا�ز�می طو�ر پر بیر�و�نی خا�نو�ں میں ہی آ سکتے ہیں�۔�آ�یے ا�ن خا�نو�ں کو د�و�ز�مر�و�ں میں تقسیم کر�تے ہیں:

8

9

1

2

5
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ا�س ا�سے  و�ا�لے خا�نے میں آ سکتا ہے�؟ مثا�ل کے طو�ر پر�،�کیا  �کیا1 �کسی کو�نے 
�طر�ح ر�کھا جا سکتا ہے�؟

�ا�گر ہا�ں�، تو پھر 1 �کو د�و ا�و�ر�ا�عد�ا�د�کے�سا�تھ ملا�کر15 حا�صل کر�نے کے تین طر�یقے مو�جو�د
�ہو�نے چا ہیے�۔ ہما�ر�ے پا�س ہے:

�کیا کو�ئی ا�و�ر مجمو�عہ ممکن ہے�؟  ‘ 1+ 5 + 9 = 1 + 6 + 8 = 15 ’

�ا�سی طر�ح�، کیا9 کو کسی کو�نے میں ر�کھا جا سکتا ہے�؟

�مشا�ہد�ہ�مشا�ہد�ہ33:: ا�عد�ا�د1 ا�و�ر9�کسی بھی کو�نے میں نہیں آ سکتے�، لہٰذ�ا و�ہ لا�ز�می طو�ر پر د�ر�میا�ن کے خا�نو�ں میں آ�ئیں گے�۔
�کیا آ�پ1 ا�و�ر9 کے د�یگر ممکنہ مقا�ما�ت تلا�ش کر سکتے ہیں

�ا�ب�،�ہما�ر�ے پا�س جا�د�و�ئی مر�بع کی ا�یک مکمل قطا�ر یا کا�لم ہے!
�ا�ب ا�سے مکمل کر�نے کی کو�شش کیجیے!

�] ا�شا�ر�ہ:   ا�شا�ر�ہ:  پہلے اُ�ن قطا�ر�و�ں یا کا�لمو�ں کو بھر�یے جن میں1 ا�و�ر9 شا�مل ہیں [

�معلو�م کیجیے
1�سے 9�تک کے ا�عد�ا�د کو ا�ستعما�ل کر�تے ہو�ئے کتنے مختلف جا�د�و�ئی مر�بع نا�ئے جا سکتے ہیں�؟. 1
2�سے 10�تک کے ا�عد�ا�د کو ا�ستعما�ل کر�تے ہو�ئے ا�یک جا�د�و�ئی مر�بع نا�یے�۔ ا�س کے لیے آ�پ کو�ن سا طر�یقہ . 2

�ا�ستعما�ل کر�یں گے�؟ �ا�سے 1�سے 9 �و�ا�لے جا�د�و�ئی مر�بع سے�مو�ا�ز�نہ کر�کے د�یکھیے�۔
�ا�یک جا�د�و�ئی مر�بع لیجیے ا�و�ر. 3

�ہر عد�د میں 1�کا ا�ا�فہ کیجیے�۔  (a)
�ہر عد�د کو د�و گنا کیجیے�۔  (b)

�ا�ن د�و�نو�ں صو�ر�تو�ں میں�، کیا حا�صل شد�ہ گر�ڈ بھی جا�د�و�ئی مر�بع کہلا�ئے�گی ؟ ہر�صو�ر�ت میں جا�د�و�ئی مجمو�عے میں کیا�تبد�یلی  
�آ�ئے گی�؟

�جا�د�و�ئی مر�بع پر ا�و�ر کو�ن سے عمل کیے جا�سکتے ہیں تا�کہ ہمیں کو�ئی د�و�سر�ا جا�د�و�ئی مر�بع حا�صل ہو�؟  .4
17-9 ,11-3 ,10-2 و�غیر�ہ(�کو ا�ستعما�ل کر�تے ہو�ئے جا�د�و�ئی مر�بع نا�نے �لگا�تا�ر�آ�نے�و�ا�لے ا�عد�ا�د)�مثلاً   .5

�کے مختلف طر�یقے د�ر�یا�فت کیجیے�۔

3×3�کے جا�د�و�ئی مر�بع کا�عمو�می تصوّ�ر 
�ہم یہ بتا سکتے ہیں کہ جا�د�و�ئی مر�بع کے ا�عد�ا�د کا آ�پس میں کیا تعلق ہے�، یعنی جا�د�و�ئی مر�بع کی سا�خت بیا�ن کر�سکتے ہیں ۔

951

1

5

9

1

5

1515

15

�ر�یا�ضی  
�با�ت چیت

�ر�یا�ضی  
�با�ت چیت
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�ا�ب تک آ�پ نے لگا�تا�ر آ�نے و�ا�لے ا�عد�ا�د سے جتنے بھی جا�د�و�ئی مر�بع نا�ئے ہیں�، ا�ن میں سے کسی

�ا�یک کو منتخب کیجیے ۔ ا�گر�ا�س عد�د کو ظا�ہر کر�ے جو مر�بع کے بیچ میں ہے ، تو معلو�م کیجیے کہ با�قی ا�عد�ا�د

m سے�کتنے ز�یا�د�ہ یا کم ہیں ا�و�ر�و�ہ m سے�کس طر�ح متعلق ہیں�۔

�]�ا�شا�ر�ہ:�ا�شا�ر�ہ: یا د کیجیے�ہم نے�ا�لجبر�یا�ئی عبا�ر�ا�ت و�ا�لے با�ب میں کس طر�ح کیلنڈ�ر مہینے کے2×2 گر�ڈ کو

�بیا�ن کیا تھا�۔ [

�جب آ�پ عمو�می صو�ر�ت تیا�ر کر لیجیے�، تو ا�پنے مشا�ہد�ا�ت پو�ر�ی جما�عت کو بتا�یے�۔

�معلو�م کیجیے 

1.�ا�س عمو�می صو�ر�ت کو ا�ستعما�ل کر�تے ہو�ئے�، ا�یک جا�د�و�ئی مر�بع نا�یے�جس میں مر�ز کا عد�د 25 ہو�۔

2.�کسی بھی قطا�ر�، کا�لم یا�و�تر�کے�تین ا�ر�کا�ن کو جمع کر�نے سے حا�صل ہو�نے و�ا�لی عبا�ر�ت کیا ہے�؟

3.�د�ر�ج ذ�یل کے حا�صل شد�ہ نتا�ئج لکھیے ا�گر

�عمو�می صو�ر�ت کے ہر عد�د میں 1�کا ا�ا�فہ کر�د�یا جا�ئے ۔  (a)

�عمو�می صو�ر�ت کے ہر عد�د کو د�و گنا کر�د�یا جا�ئے�۔  (b)

4.�ا�یک ا�یسا جا�د�و�ئی مر�بع نا�یے جس کا جا�د�و�ئی مجمو�عہ 60 ہو�۔

5.�کیا نو غیر متو�ا�تر ا�عد�ا�د سے جا�د�و�ئی مر�بع نا�نا ممکن ہے�؟

�سب سے�پہلا 4 × 4�کا جا�د�و�ئی مر�بع
�سب سے�پہلا�ر�یکا�ر�ڈ�شد�ہ4×4 کا جا�د�و�ئی مر�بع د�سو�یں صد�ی کی ا�یک تحر�ر�میں پا�یا گیا ہے�، جو بھا�ر�ت کے کھجو�ر�ا�ہو�میں و�ا�قع

�پا�ر�شو نا�تھ جین مند�ر�میں مو�جو�د ہے�، ا�و�ر ا�سے  چوتیسا ینترر (Chautisa Yantra)�کہتے ہیں ۔

141127

118132

510316

41569

�ر (Chautisa Yantra)�کیو�ں
ت
�
ن

چوتیس �کا مطلب “34”�ہو�تا ہے ۔ آ�پ کے خیا�ل میں ا�سے چو�تیسا  �ی�

�کہا گیا ہو�گا�؟

 ا�س جا�د�و�ئی مر�بع کی ہر قطا�ر�، ہر کا�لم ا�و�ر ہر و�تر�کا  حا�صل جمع 34 ہے�۔ کیا آ�پ ا�س مر�بع میں ا�یسے ا�و�ر بھی چا�ر عد�د�و�ں

�کے پیٹر�ن تلا�ش کر سکتے ہیں جن کا حا�صل جمع 34 ہو�؟

�ر�یا�ضی  
�با�ت چیت

، جوکھجوراہو، بھارت میںں واقع ہے۔ بع، چوتیسا یَنترر لا 4×4 کا جادوئیی مر سب سے نہہ

m

�کو شش
�کیجیے
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�تا�ر�یخ و ثقا�فت میں جا�د�و�ئی مر�بع
�سب سے پہلا ر�یکا�ر�ڈ شد�ہ جا�د�و�ئیمر�بع�،�لو شو (Lo Shu)�مر�بع ہے جو د�و ہز�ا�ر سا�ل سے بھی
�ز�یا�د�ہ پر�ا�نا ہے�ا�و�ر قد�یم چین سے تعلق ر�کھتا ہے�۔ ا�یک ر�و�ا�یت کے مطا�بق�، لو د�ر�یا میں ا�یک
�خو�فنا�ک سیلا�ب آ�یا�، جس کے د�و�ر�ا�ن د�یو�تا�ؤ�ں نے لو�گو�ں کو بچا�نے کے لیے ا�یک کچھو�ا بھیجا�۔
�ا�س کچھو�ے کی پشت پر3 × 3 کا ا�یک گر�ڈ تھا�، جس میں1 سے9 تک

�کے ا�عد�ا�د ا�یک جا�د�و�ئی تر�تیب میں لگے ہو�ئے تھے�۔
�جا�د�و�ئی مر�بع د�نیا کے مختلف حصو�ں میں مطا�لعے کا مو�ضو�ع ر�ہے ہیں�، جن میں بھا�ر�ت�، جا�پا�ن�، و�سطی

�ا�یشیا ا�و�ر یو�ر�پ شا�مل ہیں�۔
�ہند�و�ستا�نی ر�یا�ضی د�ا�نو�ں نے جا�د�و�ئی مر�بع پر بہت گہر�ا�ئی سے کا�م کیا ہے�ا�و�ر ا�ن کے
 �نا�نے کے عمو�می طر�یقے بیا�ن کیے ہیں�۔ ہند�و�ستا�نی ر�یا�ضی د�ا�نو�ں کا کا�م صر�ف 3 × 3 ا�و�ر
ا�و�ر ا�س سے بڑ�ے مر�بع کی بھی 4 × 4 گر�ڈ تک محد�و�د نہیں تھا�، بلکہ ا�نھو�ں نے 5 × 5 

�تحقیق کی�۔ ہم ا�ن کے با�ر�ے میں آ�نے و�ا�لی جما�عتو�ں میں مز�ید سیکھیں گے�۔
�جا�د�و�ئی مر�بع صر�ف علمی یا ر�یا�ضیا�تی کتب تک محد�و�د نہیں ہے�۔ یہ ہند�و�ستا�ن میں کئی
�مقا�ما�ت پر پا�ئے جا�تے ہیں�۔ د�ا�ئیں طر�ف ا�یک3 × 3 �جا�د�و�ئی مر�بع کی تصو�ر�د�کھا ئی گئی

�ہے�، جو تمل نا�ڈ�و میں پا�لنی کے ا�یک مند�ر میں ستو�ن پر کند�ہ ہے�۔ یہ مند�ر آ�ٹھو�یں صد�ی عیسو�ی کا ہے�۔
3×3�جا�د�و�ئی مر�بع بھا�ر�ت کے گھر�و�ں ا�و�ر د�کا�نو�ں میں بھی د�یکھے جا سکتے ہیں�۔

 ا�یک مثا�ل  نوگرہ ینترر (Navagraha Yantra)�ہے جو نیچے د�کھا�یا گیا ہے�۔

�چا�ند

�مر�یخ

�کیتو�ز�حل�ر�ا�ہو

�مشتر�ی�سو�ر�ج

�عطا�ر�د�ز�ہر�ہ

672

159

834
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�نو�ٹ کیجیے کہ ہر�گر�ہ کے�سا�تھ ا�یک مختلف جا�د�و�ئی مجمو�عہ منسلک ہے�۔

�نیچے ا�یک تصو�ر کوبترں ینترر (Kubera Yantra) �کی د�کھا�ئی گئی ہے�۔

(Virahāṅka–Fibonacci Numbers)6.4 �فطر�ت کی پسند�ید�ہ تر�تیب: وِ�ر�ہا�نک�–ف�ی�ب�و�نا�چی ا�عد�ا�د
ز�یا�د�ہ مشہو�ر سلسلو�ں میں سے ا�عد�ا�دا�عد�ا�د�ر�یا�ضی کے سب سے  ,1,2,3,5,8,13,21,34�وِ�ر�ہا�نک�–ف�ی�ب�و�نا�چی�وِ�ر�ہا�نک�–ف�ی�ب�و�نا�چی  �تر�تیب… 
�ا�یک ہے — یہ فن�، سا�ئنس ا�و�ر ر�یا�ضی کی د�نیا میں ہر جگہ نظر آ�تا ہے�۔�ا�گر�چہ یہ ا�عد�ا�د سا�ئنس میں بہت کثر�ت سے پا�ئے جا�تے ہیں�،

�لیکن یہ با�ت حیر�ت ا�نگیز ہے کہ ا�ن ا�عد�ا�د کو سب سے پہلے�فن آ�ر�ٹ )�خصو�صاً شا�عر�ی(�کے سیا�ق و سبا�ق میں د�ر�یا�فت کیا گیا تھا!

�وِ�ر�ہا�نک  –ف�ی�ب�و�نا�چی ا�عد�ا�د�وِ�ر�ہا�نک  –ف�ی�ب�و�نا�چی ا�عد�ا�د�، فن�، سا�ئنس ا�و�ر ر�یا�ضی کے د�ر�میا�ن قر�یبی تعلق کی ا�یک خو�بصو�ر�ت مثا�ل فر�ا�ہم کر�تے ہیں�۔

�وِ�ر ہا�نک ا�عد�ا�د کی د�ر�یا�فت
�وِ�ر ہا�نک ا�عد�ا�د ہز�ا�ر�و�ں سا�ل پہلے سنسکر�ت ا�و�ر پر�ا�کر�ت کے ما�ہر�ینِِ لسا�نیا�ت کے شعر�ی مطا�لعے میں سا�منے آ�ئے تھے!

�ہند�و�ستا�ن کی کئی ز�با�نو�ں کی شا�عر�ی میں ،�جن میں پر�ا�کر�ت�، سنسکر�ت�، مر�ا�ٹھی�، ملیا�لم�، تمل ا�و�ر تیلگو شا�مل ہیں ،�ہر ر�کن کلمہ

�کو یا تو طو�یل یا مختصر�طو�ر پر د�ر�جہ بند کیا جا�تا ہے�۔
 �ا�یک طو�یل ر�کن کلمہ کو مختصر ا�کا�ئی کے مقا�بلے میں د�و�گنا و�قت تک ا�د�ا کیا جا�تا ہے�۔�جب ا�س طر�ح کی نظم گا�ئی جا�تی ہے�، تو

بہ طو�یل(Long Syllable)�د�و تا�لو�ں کے  بہ طو�یل�ہ� بہ مختصر (Short Syllable)�ا�یک تا�ل کے بر�ا�بر ہو�تی ہے�،�جب کہ�ہ� بہ مختصر�ہ�  �ہ�
�بر�ا�بر و�قت لیتی ہے�۔

�ا�س سے بے شما�ر ر�یا�ضیا�تی سو�ا�لا�ت جنم لیتے ہیں�، جن پر ا�ن ز�با�نو�ں کے قد�یم شا�عر�و�ں نے گہر�ا�ئی سے غو�ر کیا�۔ شا�عر�ی
�سے متعلق ا�ن سو�ا�لا�ت کو پو�چھنے ا�و�ر ا�ن کے جو�ا�ب تلا�ش کر�نے کے عمل میں کئی ا�ہم ر�یا�ضیا�تی د�ر�یا�فتیں ہو�ئیں�۔

�ا�ن میں سے ا�یک نہا�یت ا�ہم سو�ا�ل یہ تھا�۔

ا�و�ر�طو�یل  ) تا�ل  ر�کن کلما�ت)1  لَےَ(Rhythms)�بن سکتی ہیں�، جن میں مختصر  تا�لو�ں پر مشتمل کتنی مختلف   �آ�ٹھ 
  ر�کن کلما�ت )2 تا�لیں(�، د�و�نو�ں شا�مل ہو�ں�؟ یعنی�، آ�ٹھ تا�لو�ں کو مختصر ا�و�ر طو�یل ر�کن کلما�ت سے کتنے مختلف طر�یقو�ں سے

�بھر�ا جا سکتا ہے�، جہا�ں ا�یک مختصر ر�کن کلمہ ا�یک تا�ل کے بر�ا�بر و�قت لیتی ہے ا�و�ر ا�یک طو�یل ر�کن کلمہ د�و تا�لو�ں کے�بر�ا�بر�۔

�یہا�ں چند ممکنہ تر�کیبیں د�ی جا ر�ہی ہیں:

252027

262422

212823

کوبترں ینترر
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�طو�یل طو�یل طو�یل طو�یل�طو�یل طو�یل طو�یل طو�یل

�مختصر مختصر مختصر مختصر مختصر مختصر مختصر مختصر
�مختصر طو�یل طو�یل طو�یلطو�یل مختصرطو�یلطو�یل

�طو�یل�طو�یل طو�یلطو�یل مختصر مختصرطو�یلطو�یل
.   .   
.   

�کیا آ�پ مز�ید طر�یقے تلا�ش کر سکتے ہیں�؟
�ا�گر ا�س سو�ا�ل کو ر�یا�ضیا�تی ا�ند�ا�ز میں بیا�ن کیا جا�ئے تو: کسی عد�د�، جیسے کہ8�، کو11  ا�و�ر22  کے مجمو�عے کے طو�ر پر کتنے مختلف

�طر�یقو�ں سے لکھا جا سکتا ہے�؟
�مثا�لکے طو�ر پر:

8 = 2 + 2 + 2 + 2،�
8 = 1 + 1 + 1 + 1 + 1 + 1 + 1 + 1,
8 = 1 + 2 + 2 + 1 + 2,
8 = 2 + 2 + 1 + 1 + 2,

          و�غیر�ہ�۔
�کیا�آ�پ کو�مز�ید�طر�یقے نظر آ تے ہیں�؟

�یہا�ں  4 , 3 , 2 , 1�کو1 ا�و�ر2  کے مجمو�عے کے طو�ر پر لکھنے کے تما�م ممکنہ طر�یقے د�یے گئے ہیں:

�مختلف �طر�یقے�طر�یقو�ں کی تعد�ا�د
11n = 1

21 + 1
2n = 2

3
1 + 1 + 1

1 + 2
2 + 1

n = 3

5

1 + 1 + 1 + 1
1 + 1 + 2
1 + 2 + 1
2 + 1 + 1

2 + 2

n = 4

کتنے نے  کیجیے�آ�پ  کو�شش  سے�لکھنے�کی  طر�یقو�ں  ممکنہ  عد�د5�کو11�ا�و�ر22�کے�مجمو�عے�کے�طو�ر�پر�تما�م  میں  کا�پی  �ا�پنی 
�طر�یقے تلا�ش کیے�؟ )�آ�پ کو8�مختلف طر�یقےتلا�ش کر�نے چا�ہیے( ! کیا�آ�پ بغیر�تما�م ا�مکا�نا�ت لکھے�،�جو�ا�ب معلو�م کر�سکتے�ہیں�؟

�کیا�آ�پ ا�سےn = 8�کے�لیے آ�ز�ما سکتے�ہیں�؟
لَےَ لکھی جا�سکتی ہیں�۔ چا�ر تا�لو�ں و�ا�لی �یہ ا�یک منظم طر�یقہ ہے جس سے5�تا�لو�ں پر�مشتمل مختصر�ا�و�ر طو�یل ر�کن کلما�ت کی تما�م 

لَےَ کے آ�گے ‘ ‘+2+2’’ لگا�یے�۔�ا�س طر�یقے سے�ہمیں پا�نچ تا�لو�ں پر�مشتمل تما�م �تما�م لے کے آ�گے ‘ ‘+1+1’’ا�و�ر تین تا�لو�ں و�ا�لی تما�م 

لَےَ حا�صل ہو�سکتی ہیں�۔
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2 + 1 + 1 + 1
2 + 1 + 2
2 + 2 + 1

1 + 1 + 1 + 1 + 1
1 + 1 + 1 + 2
1 + 1 + 2 + 1
1 + 2 + 1 + 1
1 + 2 + 2

n = 5

�لہٰذ�ا�،5 تا�لو�ں پرمشتمل8 مختلف لے ہو�تی ہیں�۔
یہ ’�سے�۔�ا�گر   2+ ‘ یا  ہو�گی  شر�و�ع  ’�سے  تو‘+1  یا  لا�ز�ماً  لَےَ  و�ا�لی  5�تا�ل  ہر کہ  کیو�ں  ہے  کا�ر�آ�مد  لیے  ا�س  طر�یقہ   �یہ 
لَےَ بنے گی ا�و�ر ہم و�ہ تما�م ا�عد�ا�د لکھ سکتے ہیں�۔�ا�گر یہ‘+2 ’�سے ‘+1 ’ سے شر�و�ع ہو�تی ہے�، تو با�قی کے ا�عد�ا�د سے4�تا�ل و�ا�لی 

لَےَ بنے گی ا�و�ر و�ہ بھی ہم لکھ سکتے ہیں�۔�لہٰذ�ا�،5�تا�ل و�ا�لی لے کی تعد�ا�د4 تا�ل �شر�و�ع ہو�تی ہے�، تو با�قی کے ا�عد�ا�د سے3�تا�ل و�ا�لی 
لَےَ کی تعد�ا�د کا مجمو�عہ ہے�۔ لَےَ�کی تعد�ا�د ا�و�ر3�تا�ل و�ا�لی  �و�ا�لی 

لَےَ کا مجمو�عہ ہو�ں گے�،�یعنی و�ا�لی  لَےَ�ا�و�ر4�تا�ل  و�ا�لی  ا�سی د�لیل کے تحت�، یہ5�تا�ل  لَےَ ہو�ں گی ؟   �تا�لو�ں پر مشتمل کتنی 

لَےَ�ہو�ں گی ۔  13 = 5 + 8�۔�چنا�ں چہ�،6�تا�لو�ں پر�مشتمل13 

لَےَ�لکھیے ، یعنی عد�د6 کو1 ا�و�ر2 کے مجمو�عے کے طو�ر پر تما�م ممکنہ طر�یقو�ں �منظمطر�یقہ ا�ستعما�ل کر�کے6�تا�لو�ں پر مشتمل تما�م 
�سے لکھیے ۔ کیا آ�پ کو13 طر�یقے ملے�؟

�یہ خو�بصو�ر�ت طر�یقہ�،�سب سے پہلے عظیم پر�ا�کر�ت عا�لم وِ�ر�ہا�نک نے تقر�یباً 700 عیسو�ی میں پیش کیا تھا�، جس سے مختصر
لَےَ�گنی جا سکتی ہے�۔ ا�نھو�ں نے یہ طر�یقہ ا�یک پر�ا�کر�ت نظم کی شکل میں �ا�و�ر طو�یل ر�کن کلما�ت پر مشتمل کسی بھی مقر�ر�ہ تعد�ا�د کی 

�بیا�ن کیا! ا�سی و�جہ سے تر�تیب… ,1,2,3,5,8,13,21,34�کو وِ�ر�ہا�نک تر�تیب وِ�ر�ہا�نک تر�تیبکہا جا�تا ہے�ا�و�ر�ا�س تر�تیب میں آ�نے

�و�ا�لے ا�عد�ا�د�کووِ�ر�ہا�نک ا�عد�ا�دوِ�ر�ہا�نک ا�عد�ا�د�کہا جا�تا ہے�۔�وِ�ر�ہا�نک تا�ر�یخ�وِ�ر�ہا�نک تا�ر�یخ میں پہلے شخص تھے جنھو�ں نے ا�ن ا�ہم ا�عد�ا�د پر با�قا�عد�ہ غو�ر کیا ا�و�ر ا�ن کی
�تشکیل کا قا�عد�ہ تحر�ر�ی صو�ر�ت میں بیا�ن کیا�۔

ا�و�ر بیا�ن کیا�۔�وِ�ر�ہا�نک کو قد�یم سنسکر�ت �ہند�و�ستا�ن کے د�یگر علما نے بھی ا�ن ا�عد�ا�د کو ا�سی شا�عر�ا�نہ سیا�ق و سبا�ق میں د�یکھا 
�عا�لم پنگل(Pingala) کے کا�م سے تحر�یک ملی�، جو تقر�یبا300ً  ق م میں ز�ند�ہ تھے�۔ وِ�ر�ہا�نک کے بعد ا�ن ا�عد�ا�د پر گو�پا�ل

)�تقر�یبا1135ً�عیسو�ی( ا�و�ر پھر ہیم چند�ر)�تقر�یبا1150ً عیسو�ی(�نے بھی کا�م کیا�۔

�مغر�ب میں ا�ن ا�عد�ا�د کوف�ی�ب�و�نا�چی ا�عد�ا�دف�ی�ب�و�نا�چی ا�عد�ا�د�کے نا�م سے جا�نا جا�تا ہے�، ا�س ا�طا�لو�ی ر�یا�ضی د�ا�ں کے نا�م پر جس نے1202 
�عیسو�ی میں ا�ن کو�لکھا تھا — جو کہ وِ�ر�ہا�نککے تقر�یبا500ً سا�ل بعد کا ز�ما�نہ ہے�۔ جیسا کہ ہم د�یکھ سکتے ہیں�، ف�ی�ب�و�نا�چی نہ تو پہلا�،
�نہ د�و�سر�ا�، بلکہ ا�ن ا�عد�ا�د کو لکھنے و�ا�لا تیسر�ا شخص بھی نہیں تھا کبھی کبھا�ر “�وِ�ر ہا�نک�–ف�ی�ب�و�نا�چی ا�عد�ا�د” کی ا�صطلا�ح ا�ستعما�ل کی جا�تی

�ہے تا�کہ سب سمجھ سکیں کہ کن ا�عد�ا�د کا حو�ا�لہ د�یا جا ر�ہا ہے�۔   
عنصر آ�ٹھو�یں  کے  تر�تیب  وِ�ر�ہا�نک  ہیں�؟�ہم  سکتی  ہو  لَےَ  کتنی  و�ا�لی  تا�لو�ں   8 مشتمل پر  کلما�ت  ر�کن  طو�یل  ا�و�ر  �مختصر 

(Element)�کو لیتے ہیں :
1, 2, 3, 5, 8, 13, 21, 34 , 55,...

لَےَ�ہو�ں گی ۔ �لہٰذ�ا�،8 تا�لو�ں پرمشتمل34 مختلف 
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�ا�س تر�تیب میں55 کے بعد ا�گلا عد�د لکھیے�۔
�ہم نے د�یکھا ہے کہ تر�تیب میں ا�گلا عد�د پچھلی د�و ا�عد�ا�د کو جو�ڑ کر حا�صل ہو�تا ہے�۔ تصد�یق کیجیے کہ یہ ا�و�پر د�یے گئے ا�عد�ا�د

�کے لیے د�ر�ست ہے�۔ ا�گلا عد�د 89 = 55 + 34�ہے�۔

�تر�تیب میں ا�گلے3 ا�عد�ا�د لکھیے:
1, 2, 3, 5, 8, 13, 21, 34 , 55, 89, ____, ____, ____, …

�ا�گر آ�پ کو ا�و�پر د�ی گئی تر�تیب میں ا�یک ا�و�ر عد�د لکھنا ہو�، تو کیا آ�پ بغیر پچھلے د�و ا�عد�ا�د کو جو�ڑ بتا سکتے ہیں کہ و�ہ عد�د طا�ق ہو گا
�یا جفت�؟ 

�تر�تیبمیں ہر عد�د کی طا�ق یا جفت ہو�نے کی پیر�یٹی کیا ہے�؟ کیا آ�پ کو تر�تیب میں کو�ئی خا�ص پیٹر�ن د�کھا�ئی د�یتا ہے�؟

ا�و�ر�فنو�نِ لطیفہ کے نظر�یا�ت کی بنیا�د ہیں�، جیسے شا�عر�ی�، ر�یا�ضیا�تی نظر�یا�ت  ا�عد�ا�د بہت سے   �آ�ج�،وِ�ر�ہا�نک�–ف�ی�ب�و�نا�چیوِ�ر�ہا�نک�–ف�ی�ب�و�نا�چی 
�طبلہ نو�ا�ز�ی�، بصر�ی فنو�ن�، فنِ تعمیر�ا�و�ر�سا�ئنس�۔�شا�ید ا�ن ا�عد�ا�د کا سب سے حیر�ت ا�نگیز ظہو�ر قد�ر�ت میں ہو�تا ہے�۔ مثا�ل کے طو�ر

�بہا�ر�کے پتو�ں کی تعد�ا�د عمو�ماًوِ�ر�ہا�نکوِ�ر�ہا�نکعد�د ہو�تی ہے�۔ �پر�، گل ِ

ّ�ی�ا�ں د�کھا�ئی د�یتی ہیں�؟
ت
�آ�پ کو ا�ن پھو�لو�ں میں سے ہر ا�یک پر کتنی �پ�

ار  نہہ
ل

13 پتوں والا گل ار  نہہ
ل

21 پتوں والا گل ار  نہہ
ل

34 پتوں والاگل

بہت ا�و�ر�بھی  ا�عد�ا�دکی  ا�عد�ا�د�وِ�ر�ہا�نک�–ف�ی�ب�و�نا�چی  �وِ�ر�ہا�نک�–ف�ی�ب�و�نا�چی 

ر�یا�ضیا�تی خصو�صیا�ت ہیں�، جنھیں ا�نگیز   �سی حیر�ت 
میں مضا�مین  د�یگر  ا�و�ر  کر�ر�یا�ضی  چل  آ�گے  ہم   

�سیکھیں گے�۔
ر�یا�ضی کے ا�و�ر  و�ا�قعی فن�، سا�ئنس  ا�عد�ا�د  �یہ 

�د�ر�میا�ن گہر�ے تعلق کونما�یا�ں کر�تے ہیں�۔

6.5  �پو�شید�ہ ہند�سہ
�آ�پ نے عد�د�و�ں کے سا�تھ حسا�بی عمل کیے ہیں�۔ ا�ب ذ�ر�ا و�ہی کا�م حر�و�ف کے سا�تھ کر�نے کی کو�شش کیجیے�؟
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�نیچے د�ی گئی مشقو�ں میں ہند�سے�، حر�و�ف سے بد�ل د�یے گئے ہیں�۔ ہر حر�ف کسی خا�ص ہند�سہ )0 سے9( کی نما�ئند�گی کر

�ر�ہا ہے�۔ آ�پ کو یہ معلو�م کر�نا ہے کہ ہر حر�ف کس ہند�سہ کے لیے ا�ستعما�ل ہو�ا ہے�۔

T
T

+    T
UT

�یہا�ں ہما�ر�ے�پا�س ا�یک -�ہند�سی عد�د ہے�،�جو خو�د�سے�د�و�با�ر�جو�ڑ�ا جا�ئے�تو�حا�صل جمع2- ہند�سی عد�د بنتا ہے�۔�ا�س حا�صل

�جمع کا ا�کا�ئی کا ہند�سہ و�ہی ہے جو ا�صل میں جو�ڑ�ا گیا ا�یک ہند�سی عد�د ہے�۔

U �ا�و�ر T�کیا ہو سکتے ہیں�؟ کیا T ,2�ہو�سکتا�ہے ؟�کیا یہ3 ہو�سکتا ہے ؟

�جب آ�پ غو�ر کر�یں گے�، تو آ�پ د�یکھیں گے کہT=5 ا�و�رUT=15 �ہے�۔

�آ�یے ا�یک ا�و�ر مثا�ل د�یکھتے ہیں جو د�ا�ئیں جا�نب د�ی گئی ہے�۔�یہا�ںK2 کا مطلب ہے کہ یہ د�و

�ہند�سو�ں کا عد�د ہے�، جس میں ا�کا�ئی کا ہند�سہ ‘2’ ہے ا�و�ر د�ہا�ئی کا ہند�سہK�ہے�۔K2�کو خو�د�ا�پنے سا�تھ جو�ڑ�ا�گیا ہے ا�و�ر حا�صل

�جمع تین ہند�سی عد�دHMM پر�مشتمل ہے�۔ آ�پ کو یہ معلو�م کر�نا ہے کہ حر�فM کس ہند�سہ کے بر�ا�بر ہے�۔

�حا�صل جمع میں د�ہا�ئی ا�و�ر ا�کا�ئی د�و�نو�ں جگہ ا�یک ہی ہند�سہ ہے�۔

H کیا ہو سکتا ہے�؟ کیا یہ2 ہو سکتا ہے�؟ کیا یہ3 ہو سکتا ہے�؟

�ا�س قسم کے سو�ا�لا�ت د�لچسپ ا�و�ر مز�ے د�ا�ر ہو�تے ہیں! یہا�ں کچھ ا�و�ر سو�ا�لا�ت بھی ہیں جنھیں آ�پ حل کر�سکتے ہیں�۔ معلو�م  

�کیجیے کہ ہر حر�ف کس ہند�سہ کو د�کھا ر�ہا ہے�۔

�ا�پنے ہم جما�عتو�ں کو بتا�یے کہ آ�پ نے ہر سو�ا�ل کے با�ر�ے میں کیسے سو�چا�؛ ممکن ہے آ�پ کو کچھ نئے طر�یقے معلو�م ہو�ں!

C1KPB5YY

+    C+    KP+    3D+    Z

1FFPRRED5ZOO

ر ’(Cryptarithms) �یا ‘ ا�لفا�میٹکس ’(Alphametics) کہا�جا�تا�ہے�۔
ن
ھم�

�ی�ت
�ا�یسے سو�ا�لا�ت کو‘ کر�پٹر

�معلو�م کیجیے

�ا�یک بلب جل ر�ہا ہے�۔ د�و�ر�ی نے ا�س کا سو�چ 77 �با�ر د�با�یا�۔ کیا بلب جل ر�ہا ہو گا یا بجھا  �ہو�ا  �ہو�گا�؟�کیو�ں�؟. 1

K2
+    K2
HMM
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لَسِ�وِ�نی کے پا�س ا�یک پر�ا�نی بڑ�ی ا�سا�کلو�یڈ�یا ہے�۔ جب ا�س نے ا�سے کھو�لا تو کئی ڈ�لے صفحا�ت با�ہر گر گئے�۔ ا�س . 2

�نے کل 50 �و�ر�ق گنے �، �جن کے د�و�نو�ں طر�ف چھپا�ئی تھی�۔ کیا ا�ن گر�ے ہو�ئے صفحا�ت کے صفحہ نمبر�و�ں کا مجمو�عہ 
6000 �ہو سکتا ہے�؟ �کیو�ں یا کیو�ں نہیں�؟

پیر�یٹی   کی  جمع  حا�صل  کے  کا�لم  ہر  ا�و�ر  قطا�ر  ہر  ہے�۔  3×2�گر�ڈ  ا�یک  �یہ   .3  
طا�ق کا�مطلب   ’o‘ا�و�ر جفت  مطلب  کا   ’e‘ ۔  ہے  گئی  د�ی  میں  �د�ا�ئر�ے 
ا�س ا�عد�ا�د سے  3 جفت  ا�و�ر  ا�عد�ا�د  3 طا�ق  6 خا�نو�ں کو  ا�ن  �عد�د�ہے�۔ آ�پ کو 
�طر�ح بھر�نا ہے کہ ہر قطا�ر ا�و�ر کا�لم کے حا�صل جمع کی پیر�یٹی د�ی گئی معلو�ما�ت

�کے مطا�بق ہو�۔
�ا�یک 3 × 3 کا جا�د�و�ئی مر�بع نا�یے جس کا جا�د�و�ئی مجمو�عہ صفر ہو�۔ تما�م ا عد�ا�د صفر نہیں ہو سکتے�۔ ضر�و�ر�ت پڑ�نے پر  .4  

�منفی عد�د ا�ستعما�ل کیجیے ۔
�نیچے د�ی گئی خا�لی جگہو�ں کو‘�طا�ق’ یا‘ جفت’  ا�عد�ا�د سے پُر کیجیے ۔  .5  

�جفت  عد�د ا�و�ر طا�ق عد�د کا حا�صل جمع  _�_�_�_�_�_ ہو�تا ہے�۔  (a)
�طا�ق عد�د ا�و�ر جفت عد�د کا�حا�صل جمع  _�_�_�_�_�_ ہو�تا ہے�۔  (b)

�جفت عد�د ا�و�ر جفت  ا�عد�ا�د کا حا�صل جمع  _�_�_�_�_�_ ہو�تا ہے�۔  (c)
�طا�ق عد�د ا�و�ر طا�ق  ا�عد�ا�د کا حا�صل جمع  _�_�_�_�_�_ ہو�تا ہے�۔  (d)

1 سے 100 تک کے ا�عد�ا�د کے  حا�صل جمع کی پیر�یٹی کیا ہو�گی�؛ طا�ق یا جفت�؟  .6  
1597 ہیں�۔ تر�تیب میں  ا�گلے د�و�ا�عد�ا�د کو�ن سے ہو�ں گے�؟   ا�و�ر   987 �وِ�ر�ہا�نک تر�تیب میں د�و مسلسل ا�عد�ا�د   .7  

�تر�تیب میں پچھلے د�و ا�عد�ا�د کو�ن سے ہو�ں گے ؟
�ا�نگا�ن 8 سیڑ�ھیو�ں و�ا�لا ا�یک ز�ینہ چڑ�ھنا چا�ہتا ہے�۔ ا�س کا ا�صو�ل یہ ہے کہ و�ہ ا�یک با�ر میں 1�یا 2 سیڑ�ھی ہی چڑ�ھ  .8  
�سکتا ہے�۔�مثا�ل کے طو�ر پر�، ا�س کا ا�یک ر�ا�ستہ یہ ہو سکتا ہے: 1،2،2،1،2 ۔�و�ہ کتنے مختلف طر�یقو�ں سے ز�ینے

�کے ا�و�پر تک پہنچ سکتا ہے�؟
�وِ�ر�ہا�نک تر�تیب کی 20�و�یں رُ�کن کی پیر�یٹی کیا ہو�گی�؟  .9  

�د�ر�ج ذ�یل بیا�نا�ت میں سے کو�ن سا بیا�ن د�ر�ست ہے�؟�/�پہچا�نیے  .10  
�عبا�ر�ت 4m – 1�ہمیشہ طا�ق عد�د د�یتی ہے�۔  (a)

�تما�م جفت ا�عد�ا�د کو6j – 4�کی صو�ر�ت میں لکھا جا سکتا ہے�۔  (b)
�د�و�نو�ں عبا�ر�ا�ت�، 2p+1 ا�و�ر 2q + 1 تما�م طا�ق ا�عد�ا�د کو ظا�ہر کر�تے ہیں�۔  (c)

�عبا�ر�ت 2f+3�جفت ا�و�ر طا�ق د�و�نو�ں قسم کے عد�د د�ے سکتی ہے�۔  (d)

ھم(Cryptarithm)�حل کیجیے:
�ی�ت

11.  یہ کر�پٹر  
UT

+    TA
TAT

o

e

oee
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عدد کا کھیل

�ا�س با�ب میں ہم نے د�ر�ج ذ�یل معلو�ما�ت حا�صل کیں: 

�لی سر�گر�می میں ہم نے یہ سیکھا کہ بغیر ا�صل عد�د کو جا�نے ہو�ئے �، �ا�ن کی تر�تیب )�مثلاً �، �قد کی پیما�ش (�کے با�ر�ے میں معلو�ما�ت کو 	 

�کیسے ظا�ہر کیا جا�سکتا ہے ۔

�ہم نے جفت و�طا�ق(Parity)�کے با�ر�ے میں سیکھا  – �یعنی و�ہ عد�د جو جو�ڑ�و�ں میں تر�تیب د�یے جا�سکتے ہیں )�جفت عد�د ( �ا�و�ر 	 

�و�ہ عد�د جو جو�ڑ�و�ں میں تر�تیب نہیں د�یے جا�سکتے ہیں )�طا�ق عد�د (�۔

�ہم نے یہ بھی سیکھا کہ کسی حا�صل جمع ا�و�ر حا�صل ِ�ضر�ب کی پیر�یٹی کیسے معلو�م کی جا�تی ہے ۔	 

�جب ہم نے گر�ڈ میں حا�صل جمع کا مطا�عہ کیا �، �تو ہم نے صر�ف قطا�ر ا�و�ر کا�لم (Row and Column)�کے حا�صل جمع کو 	 

�د�یکھ کر �، �یہ ا�ند�ا�ز�ہ لگا�یا کہ گر�ڈ کو پو�ر�ا کیا جا�سکتا ہے یا نہیں ۔ ا�سی خیا�ل کو ہم نے آ�گے بڑ�ا کر جا�د�و�ئی مر�عے نا�نے تک پہنچا�یا ۔ 

�ہم نے یہ د�یکھا کہ وِ�ر�ہا�نک عد�د تا�ر�یخ میں سب سے پہلے ، فنو�ن کے تعلق سے د�ر�یا�فت کیے گئے تھے ۔ وِ�ر�ہا�نک تر�تیب یہ ہے  	  

1, 2, 3, 5, 8, 13, 21, 34, 55, … :

ر کے ذ�ر�یعے �، �ر�یا�ضیا�تی جا�سو�س بنے ۔	 
ن
ھم�

ت ی� �
�جہا�ں ہند سے�حر�و�ف سے بد�ل د�یے گئے و�ہا�ں ہم کر�پٹر 

�خلا�صہ�خلا�صہ

 سنا ہے 
ہ

میںں نے
ھلے سال  ہ کہ پچہ

14,70,369 لوگوں 
 شادی کی۔

ہ
نے

ارے، رکو! کیا یہ 
یںں ہویاہ  جفت عدد نہہ

یےں تھا؟ چا�ہ
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�تین متقا�طع خطو�ط کی کہا�نی
(A TALE OF THREE 

INTERSECTING LINES)

7

�مثلث سب سے بنیا�د�ی بند کثیر ضلعی ہے�۔ جیسا کہ ہم جا�نتے ہیں کہ ا�س میں:
�تین کو�ے ہو�ے ہیں�، �ن کو نقطو�ں سے ظا�ر�ر�ے ہیں ا�و�ر ا�ن کو ہم مثلث کی ر�ا�س کہتے ہیں 	 
�تین خطِ �طع یا مثلث کے ا�لا�ع�،�جو ر�ا�و�ں کے جو�ڑ�و�ں کو جو�ڑ�ے ہیں�۔	 

�مثلث متعد�د ا�شکا�ل کے ہو�ے ہیں ا�ن میں سے چند د�ر�ج ذ�یل ہیں�۔

ا�ستعما�ل کا  ا�ن کے�ر�ا�و�ں  ا�و�ر�د�یکھیے�کہ  کا مشا�ہد�ہ کیجیے  و�ا�لی علا�مت  ا�ستعما�ل ہو�ے  ظا�ر ر�ے کے لیے  �مثلث کو 

�ر�ے ہو�ئے مثلث کا نا�م کیسے ر�کھا گیا ہے�۔ مثلث کا نا�م د�یتے و�قت�،�ر�ا�س کسی بھی تر�تیب میں آ�سکتے ہیں�۔

�تین کو�نو�ں پر ا�لا�ع �کے �ملنے سے�تین ز�ا�و�یے �بنتے �ہیں جنھیں ہم مثلث کے ز�ا�و�یے�کہتے ہیں�۔ مثا�ل کے طو�ر پر�،

ظا�ر B،�∠A∠�ا�و�رC∠�سے  با�لتر�تیب  ہم  جنھیں  ز�ا�و�یےBCA،�∠ABC،�∠CAB∠�ہیں�،  یہ  ABC∆�میں�، 

�ر�ے ہیں�۔

�ا�گرتینو�ں �ر�ا�س �ا�یک �خط مستقیم پر ہو�ں �تو �کیا �ہو�گا�؟

)Equilateral Triangles( 7.1  مسا�و�ی ا�لا�لا�ع مثلث
 متشا�کل ہو�ے ہیں�۔ ا�س �مثلث کے تما�م ا�لا�ع بر�ا�بر لمبا�ئی کے ہو�ے ہیں�۔ آ�ئیے ا�ن

ت
ل�

ث
�تما�م مثلثو�ں میں�، مسا�و�ی ا�لا�لا�ع م�

�کو بنا�ے کی کو�شش ر�یں�۔

�نو�ٹ: تشکیل سے چند ر�و�ز قبل ا�سا�تذ�ہ طلبا سے جیو�میٹر�ی با�کس لا�ے کو ک﻿ہیں �۔

�ا�یک مثلث کی تشکیل کیجیے�، جس کے ر ضلع کی لمبا�ئی4�سینٹی میٹر ہو�۔

B
C∆ABC

A

X

ZY
∆YZX

∆WUVV

U

W
∆BAU

A

B

U
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تین متقاطع خطوط کی کہانی

�آ�پ ے ا�س مثلث کی تشکیل کیسے کی ا�و�ر آ�پ ے کو�ن سے آ�لا�ت ا�ستعما�ل کیے�؟ کیا یہ تشکیل صر�ف پیما�نہ )�ا�سکیل(

�ا�و�ر )�ا�یک پینسل( سے کی جا سکتی ہے�؟
�صر�ف ا�یک پیما�ے)Ruler(�کا ا�ستعما�ل ر�ے ہو�ئے ا�س مثلث کی تشکیل نا�ممکن تو نہیں لیکن یقینی طو�ر پر مشکل
�ضر�و�ر ہے کیو�ں کہ ا�س کے لیے کئی با�ر کو�شش ر�نی پڑ سکتی ہے�۔�فر�ض کیجیے کہ ہم ے 4�سینٹی میٹر کا ا�یک قا�عد�ہ بنا�یا�— ا�و�ر

AB�کا نا�م د�یا�— )�نیچے د�ی گئی تصو�یر د�یکھیے(�ا�و�ر تیسر�ے نقطہC�کو ا�یک پیما�نہ کا ا�ستعما�ل ر�ے ہو�ئے ا�س طر�ح  �ا�سے 
�نشا�ن ز�د�کیجیے4�سینٹی میٹر=AC �ہو�۔ ا�یسا ر�ے سے عین ممکن ہے کہ BC�کی لمبا�ئی بھی 4 سینٹی میٹر نہ ہو ۔ آ�پ خو�د تجر�بہ 
�ر�یں ا�و�رBC�کی لمبا�ئی کی پیما�ئش ر�کے د�یکھیں�۔ ا�یسی صو�ر�ت میں  ہمیںC�کو نشا�ن ز�د ر�ے کی کو�ششیں جا�ر�ی ر�کھنی ہو گی

�جب تک کہ BC�کی لمبا�ئی 4�سینٹی میٹر نہ ہو جا�ئے�۔

�ہم ا�س کی تشکیل کم و�قت میں د�ر�ستگی کے سا�تھ کیسے ر سکتے ہیں�؟
�یا�د کیجیے کہ آ�پ ے پچھلے سا�ل ا�یک پر�کا�ر)�کمپا�س( کا ا�ستعما�ل ر�ے ہو�ئے ا�سی طر�ح کے مسئلے کو کس طر�ح حل
ک�یلاا�ت کے سا�تھ کھیلنا’�میں( ہمیں ا�یک ‘�گھر’�کے سب سے ا�و�نچے نقطہ کو نشا�ن ز�د ر�نا تھا جو کہ د�و د�یگر

ث
�
ت
�کیا تھا�؟ )�با�ب ‘�

C�کو حا�صل ر�ے کے ا�س نقطے  BC کے  د�و�ر�ی پر�و�ا�قع تھا�۔�و�ہی طر�یقہ ہم یہا�ں خطِ طع  5�سینٹی میٹر کی  �نقطو�ں سے 
�لیے�بھی ا ستعما�ل ر سکتے ہیں�۔

4�سینٹی میٹر=AB �بنا�ے کے بعد�، ہم مند�ر�جہ ذ�یل کا�م ر سکتے ہیں�۔
�مر�حلہ�مر�حلہ11:: کمپا�س کا ا�ستعما�ل ر�ے ہو�ئے�، A سے 4 سینٹی میٹر نصف قطر)Radius(�کا ا�یک بڑ�ا قو�س بنا�یئے�، جیسا کہ

�تصو�یر میں د�کھا�یا گیا ہے�۔ نقطہ C�ا�س قو�س پر � ہو�گا�۔

�ہم ا�س کا تعین کیسے ر�یںگے�؟

A B

C
4 cm?

4 cm

4 
cm

A B
4 cm
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گنِِت پرکاش| گریڈ 7 | حِِصّّہ اوّّل

�مر�حلہ�مر�حلہ22::  �ا بB�سے4�سینٹی میٹر نصف قطر�کا ا�یک ا�و�ر قو�س بنا�یئے�۔

�ما�ن لیں کہ د�و�نو�ں قو�و�ں کے تقا�طع )Intersection(�کا نقطہC�ہے�۔

�یہ  �تشکیل ا�س با�ت کو یقینی بنا�تی ہے کہAC ا�و�رBC د�و�نو�ں کی لمبا�ئی4�سینٹی میٹر ہی ہو�گی�۔�کیا آ�پ بتا  سکتے ہیں کہ ا�یسا کیو�ں ہے�؟

�مر�حلہ�مر�حلہ33::    �ا�ب نقطہ AC ا�و�رBC�کو ملا�ئیں تا�کہ  �مطلو�بہ مسا�و�ی ا�لا�لا�ع مثلث)Equilateral triangle( �حا�صل

�ہو سکے�۔ 

7.2  مثلث کی تشکیل جب کہ ا�س کے ا�لا�ع کی لمبا�ئی مختلف ہو
�ہم ا�یسے مثلث کیسے بنا سکتے ہیں جو کہ )�مسا�و�ی ا�لا�لا�ع نہ ہو�ں(�؟

�ا�یک مثلث بنا�یئے�جس کے ا�لا�ع کی لمبا�ئی 4 سینٹی میٹر�، 5 سینٹی میٹر ا�و�ر 6 سینٹی میٹر ہو�۔

�جیسا کہپچھلے معا�ملہ میں �ہو�ا �تھا�، ا�س مثلث کو بھی صر�ف ا�یک  �پیما�ے �کا ا�ستعما�ل ر�ے ہو�ئے بنا�یا جا سکتا ہے�۔ لیکن

�ا�س میں بھی کئی با�ر کو�شش ر�نی ہو�گی�۔

A B

4 cm

A B
4 cm

C
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�ہم ا�س مثلث کو کم و�قت میں د�ر�ستگی کے سا�تھ کیسے بنا سکتے ہیں�؟

4 سینٹی میٹر مثلث کا قا�عد�ہ بنا�ے کے لیے ،�د�ی گئی لمبا�ئیو�ں میں سے ا�یک کا ا�نتخا�ب کیجیے�۔�ا�ب4 سینٹی میٹر کا ا�یک قا�عد�ہ

�بنا�ئیے جس کی ر�ا�سA�ا�و�رB�ہو�ں ا�و�ر تیسر�ی ر�ا�س کوC نا�م د�یجیے ۔�فر�ض کیجیے5 سینٹی میٹر= AC�ا�و�ر6 سینٹی میٹر=BC �۔

�جیسا کہ ہم ے مسا�و�ی ا�لا�لا�ع مثلث کے معا�ملے میں کیا تھا�، آ�ئیے پہلے ا�ن سبھی نقطو�ں کو حا�صل ر�یں جوA سے5 سینٹی

�میٹر کےفا�صلے پر ہو�ں�۔�ا�یسا کیو�ں�؟ کیو�ں کہAC = 5�۔ یعنی نقطہA�پر پر کا�ر ر�کھ ر5 سینٹی میٹر نصف قطر کا ا�یک قو�س بنا�ئیے�۔�یہ  

�نقطہ ا�س قو�س پر ہی ہو�نا چا�ہیے جس کا مر�کز A �ہے ا�و�ر ا�س کا نصف قطر5 سینٹی میٹر ہے�۔ ہم ا�سے کیسے تلا�ش ر�یں گے�؟

�ا�ب ہمیں د�یا گیا ہے کہ نقطہ B�سے C�کا فا�صلہ 6�سینٹی میٹر ہے�۔�ا�س لیے ا�ب ہمیں پر�کا�ر کہا�ں ر�کھنا ہو�گا�؟ نقطہ B�پر�۔ ا�ب

B سے 6 سینٹی میٹر کا نصف قطر لیتے ہو�ئے ا�یک د�یگر قو�س بنا�یئے�۔�جو پہلے و�ا�لے قو�س کو طع ر�ے�۔

شکل 7.1

4 cm
A B

5 cm

شکل 7.2

A B

5 cm

6 cm

شکل 7.3
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�د�و قو�سین کو آ�پس میں طع ر�ے و�ا�لا نقطہ ہی مطلو�بہC ہے ۔

و�ہی ہے و�جہ بھی  �ا�س کی  �ہو�گا�،  �ر�ا�س  قا�طع نقطہ ہی تیسر�ا  �یہ 

د�ا�ئر�و�ں د�و�نو�ں  ا�لا�لا�ع مثلث کے لیے تھی�۔ یہ نقطہ  �جو مسا�و�ی 

کا �و�ا�لے�د�ا�ئر�ے  �مر�کز   Aفا�صلہ کا  ا�س  سے   A لہذ�ا  �پر�ہے�۔ 

�مر�کز    Bسے�ا�س کا فا�صلہ Bا�و�ر �نصف )�قطر5�،�سینٹی میٹر(�ہو�گا 

�و�ا�لے�د�ا�ئر�ے�کا نصف )�قطر6�،�سینٹی میٹر( �ہو�گا�۔

�آ�ئیے�تشکیل کے مر�ا�حل کا خلا�صہ ر�یں�،�ا�س با�ت کا خیا�ل

�ر�کھتے ہو�ئے کہ تیسر�ا ر�ا�س حا�صل ر�ے کے لیے مکمل د�ا�ئر�ے

�بنا�نا ضر�و�ر�ی نہیں ہے )�شکل  7.2 ا�و�ر 7.3 د�یکھیے(�۔

�کسی ا�یک ضلع کی لمبا�ئی فر�ض کیجیے4 سینٹی میٹر= AB�کا ا�نتخا�ب ر�ے ہو�ئےAB�بنا�یئے�۔)�شکل  7.1 د�یکھیں( �مر�حلہ�مر�حلہ  11:: 

�نقطہ A�سے�، 5 سینٹی میٹر نصف قطر کا ا�یک قو�س بنا�یئے)�شکل 7.2 د�یکھیں(�۔ �مر�حلہ�مر�حلہ22: :  

�نقطہB�سے�، نصف قطر6 سینٹی میٹر �کا  �ا�یک قو�س ا�س طر�ح بنا�یئے کہ یہ پہلے قو�س کو طع ر�ے ۔ )�شکل  7.3 د�یکھیے( �مر�حلہ�مر�حلہ33: : 

�و�ہ نقطہ جہا�ں د�و�نو�ں قو�س ا�یک د�و�سر�ے کو طع ر�ے ہیں و�ہی مطلو�بہ تیسر�ی ر�ا�س ہے�۔ABC∆�کو حا�صل �مر�حلہ�مر�حلہ44:: 

�ر�ے�کے لیےAC ا�و�رBC�کو ملا یئے�۔

�تشکیل کیجیے
�د�ر�ج ذ�یل  �میں ا�لا�ع کی �د�ی گئی لمبا�ئیو�ں �کے مثلث بنا�یئے)�تما�م ا�کا�ئیا�ں سینٹی میٹر میں ہیں(

)a(  4, 4, 6

)b(  3, 4, 5

)c(  1, 5, 5

)d(  4, 6, 8

)e(  3.5, 3.5, 3.5

  EquilateralEquilateral((ہم ے سیکھا ہے کہ جس مثلث کے تینو�ں ا�لا�ع مسا�و�ی لمبا�ئی کے ہو�ں ا�سےمسا�و�ی ا�لا�لا�ع مثلثمسا�و�ی ا�لا�لا�ع مثلث�

  IsoscelesIsosceles((کہتے ہیں�۔ ا�و�ر و�ہ مثلث ن کے�کو�ئی د�و ا�لا�ع مسا�و�ی ہو ں ا�ن کو�مسا�و�ی ا�لسا�قین�مسا�و�ی ا�لسا�قین مثلث�))trianglestriangles

trianglestriangles( ( �کہتے ہیں�۔

 معلو�م کیجیے

�د�ا�ئر�ے�کے مر�کز کو ا�ستعما�ل ر�ے ہو�ئے ا�یک مسا�و�ی ا�لسا�قین مثلث بنا�ئیے�۔. 1

A B

C
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ا�لا�لا�ع . 2 مسا�و�ی  ا�و�ر  مثلث  ا�لسا�قین  مسا�و�ی  ہو�ئے  ر�ے  ا�ستعما�ل  کو  مر�کز  کے  ا�و�ر�د�ا�ئر�و�ں  نقطو�ں  پر�و�ا�قع  �د�ا�ئر�و�ں 

�مثلث بنا�یئے�۔

A B

A ا�و�ر B ا�یک ہی سا�ئز کے د�ا�ئر�و�ں کے مر�ا�کز ہیں�۔

A B

C

B ،�A�ا�و�ر C ا�یک ہی سا�ئز کے د�ا�ئر�و�ں کے مر�ا�کز ہیں�۔

�کیا کسی بھی لمبا�ئی کے مثلث کی تشکیل ممکن ہے�؟
�کیا مثلث کی تشکیل کے لیے ا�لا�ع کی کو�ئی بھی لمبا�ئی لی جا�سکتی ہے�؟�کیا کو�ئی ا�یسی بھی لمبا�ئی ہے جس کے لیے مثلث کی

�تشکیل ہی ممکن نہ ہو�؟ آ�ئیے ا�س کی تلا�ش ر�یں�۔

3�سینٹی میٹر�، 4 سینٹی میٹر�، ا�و�ر 8 سینٹی میٹر لمبا�ئی کے ا�لا�ع کے ا�یک مثلث تشکیل کیجیے�۔

�ا�پنے تا�ثر�ا�ت بیا�ن کیجیے�۔ آ�پ کیا محسو�س ر�ر�ہے ہیں�؟ کیا آ�پ ا�س مثلث کی تشکیل ر پا ر�ہے ہیں�؟

�یہا�ں لمبا�ئیو�ں کا ا�یک ا�و�ر�سیٹ د�یا گیا ہے جو 2 سینٹی میٹر�، 3 سینٹی میٹر�، ا�و�ر 6 سینٹی میٹر ہے�۔ جا�نچ کیجیے�کہ کیا ا�لا�ع کی د�ی

�گئی ا�ن لمبا�ئیو�ں کے لیے مثلث کی تشکیل ممکن ہے�؟

�ا�لا�ع کی لمبا�ئیو�ں کے ا�یسے�مز�ید سیٹ تلا�ش کیجیے�ن کے لیے مثلث کی تشکیل نا�ممکن ہے�۔�د�یکھیے کہ کیا آ�پ ا�ن میں کو�ئی

�پیٹر�ن تلا�ش ر سکتے ہیں�۔
�ہم د�یکھتے ہیں کہ لمبا�ئی کے کچھ مجمو�عو�ں کے لیے ا�یک مثلث کی تشکیل تو�ممکن ہے لیکن کچھ کے لیے ممکن نہیں ہے�۔�ہم یہ
�کیسے معلو�م ر�یں کہ ا�لا�ع کے د�یے�گئے مجمو�عے سے�مثلث بن سکتا ہے یا نہیں�؟ ا�یک طر�یقہ تو یہ ہے کہ مثلث بنا�ے کی
�کو�شش کی جا�ئے ا�و�ر معلو�م کیا جا�ئے کہ کیا یہ ممکن ہے یا نہیں�۔ یعنی ر�ا�ست تجر�بہ کیا جا�ئے�۔ کیا ا�س کو معلو�م ر�ے کا کو�ئی ا�و�ر مؤ�ثر

�طر�یقہ ہے�؟

)Triangle Inequality(  مثلث میں عد�م مسا�و�ا�ت�
10�سینٹی میٹر ،15�سینٹی میٹر�ا�و�ر30�سینٹی میٹر و�ا�لی لمبا�ئیو�ں پر غو�ر کیجیے�۔ کیا ا�ن لمبا�ئیو�ں کے سا�تھ کسی مثلث کا و�جو�د ممکن ہے�؟

ذ�یل تصو�یر کے مطا�بق �ا�یک خا�صیت کا مطا�لعہ ر�یں�۔�د�ر�ج  ا�س مسئلہ کا حل تلا�ش ر�ے کے لیے مثلث کی   ! �آ�ئیے 
ا�و�ر ا�یک کھمبا ہے�۔ �تصو�ر�کیجیے�کہ کسی ہمو�ا�ر ز�مین کے ا�یک چھو�ٹے سے پلا�ٹ پر تین مختلف مقا�ما�ت پر ا�یک �خیمہ�، ا�یک د�ر�خت 
�تصو�ر�کیجیے کہ آ�پ خیمے کے د�ر�و�ا�ز�ے پر کھڑ�ے ہیں ا�و�ر د�ر�خت تک جا�نا چا�ہتے ہیں�۔ کو�ن سا ر�ا�ستہ مختصر تر�ین ہو�گا�؟ )i( �د�ر�خت

�تک جا�ے و�ا�لی خط مستقیم )�سر�خ ر�ا�ستہ(�یا )ii( خیمے سے کھمبے تک جا�ر کھمبے سے د�ر�خت تک سید�ھا جا�ے�و�ا�لا ر�ا�ستہ)�پیلا ر�ا�ستہ(�؟

�ر�یا�ی  
�با�ت چیت
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�و�ا�ضح طو�ر�پر�،�خیمے سے د�ر�خت تک کا سید�ھا ر�ا�ستہ�،�کھمبے�سے�ہو�ر�جا�ے و�ا�لے�ر�ا�ستے�سے چھو�ٹا ہے�۔ د�ر�حقیقت�، سید�ھا
�جا�ے کا ر�ا�ستہ ،�خیمے سے د�ر�خت تک پہنچنے کا مختصر تر�ین ر�ا�ستہ ہے�۔

�کیا�کو�ئی بھی د�و�نقطو�ں کے د�ر�میا�ن کا سید�ھا ر�ا�ستہ تیسر�ے نقطے)�جو د�و�نقطو�ں کو ملا�ے و�ا�لی لا�ئن پر نہ ہو( سے ہو ر
�جا�ے و�ا�لے ر�ا�ستہ سے چھو�ٹا ہو�گا�؟ و�ا�ضح طو�ر پر جو�ا�ب ہا�ں ہی ہو�گا�۔

�کیا ا�س تفہیم کو10�سینٹی میٹر�،15�سینٹی میٹر ا�و�ر30 سینٹی میٹر�ا�لا�ع کی لمبا�ئی و�ا�لے مثلث کے جا�ئے و�قو�ع  کے با�ر�ے
�میں کچھ بتا�ے کے لیے ا�ستعما�ل کیا جا سکتا ہے�؟

درکھیےں کہ اس وقت ہمیںں مثلث کے  �آ�ئیے فر�ض ر�یں کہ لمبا�ئیو�ں کے ا�س سیٹ کا ا�یک مثلث ہے�۔یاں
یںں ہے لیکن ہم صرف یہ تصور کر رہے ہیںں کہ کہیںں نہ کہیںں اس  ہ نہہ رے میںں یقیںں وجودکے یاا

کا وجودہے�۔ آ�ئیے ا�یک ر�ف خا�کہ بنا�ئیں�۔

شکل 7.4
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�کیا ا�س مثلث میں سب کچھ ٹھیک نظر آ�تا ہے�؟
�د�ر�میا�ن �کا�سید�ھا ر�ا�ستہ تیسر�ے ر�ا�س)Vertex( سے ہو ر گذ�ر ر  �ر�ا�و�ں �کے  �ا�گر یہ مثلث ممکن تھا�، تو کسی بھی د�و  

�جا�ے و�ا�لے ر�ا�ستے سے چھو�ٹا ہو�نا چا�ہیے�۔ کیا یہ ہما�ر�ے بنا�ئے گئے خا�کے کے لیے بھی د�ر�ست ہے�؟
�آ�ئیےB �ا�و�رC�کے د�ر�میا�ن کے�د�و ممکنہ ر�ا�ستو�ں پر غو�ر ر�یں�۔

Direct path length (سید�ھے ر�ا�ستے کی لمبا�ئی�)= BC = 10 cm

�ر�ا�سA�سے ہو�ے ہو�ئے B سےC تک پہنچنے و�ا�لے ر�ا�ستےکی لمبا�ئیکتنی ہے�؟ یہ خط طع BA ا�و�رAC کی لمبا�ئیو�ں کا 
�مجمو�عہ ہے�۔

Roundabout path length )چکر لگا ر آ�ے و�ا�لے ر�ا�ستے کی لمبا�ئی�)= BA + AC = 15 cm + 

30 cm = 45 cm

�کیاB�سے C تک سید�ھے ر�ا�ستے کی لمبا�ئی چکر لگا ر آ�ے و�ا�لے ر�ا�ستے کی لمبا�ئی سے کم ہے�؟ جی ہا�ں�۔
�آ�ئیے ا�بA ا�و�رB کے د�ر�میا�ن کے ر�ا�ستے پر غو�ر ر�یں�۔

Direct path length = AB = 15 cm

�ر�ا�س C کے گر�د چکر لگا ر آ�ے و�ا�لے ر�ا�ستے کی لمبا�ئی کا پتہ لگا�ے �سے�ہمیں  ملتا ہے�۔
Roundabout path length = AC + CB = 30 cm + 10 cm = 40 cm

�کیا  سید�ھے ر�ا�ستے کی لمبا�ئی چکر لگا ر آ�ے و�ا�لے ر�ا�ستے کی لمبا�ئی سے کم ہے�؟ جی ہا�ں�۔
�آ�خر میں�، C ا�و�ر A کے د�ر�میا�ن د�و ممکنہ ر�ا�ستو�ں پر�غو�ر�کیجیے�۔

Direct path length = CA = 30 cm
Roundabout path length = CB + BA = 10 cm + 15 cm = 25 cm

�کیا�سید�ھےر�ا�ستے کی لمبا�ئی چکر لگا ر آ�ے و�ا�لے ر�ا�ستے کی لمبا�ئی سے کم ہے�؟ ا�س صو�ر�ت میں�، سید�ھا ر�ا�ستہ طو�یل ہے�، جو کہ
�ا�یک حیر�ا�ن کن با�ت ہے�۔�کیا�ا�لا�ع کی ا�ن لمبا�ئیو�ں سے مثلث تشکیل کیا جا�نا ممکن ہے�؟ خو�د تجر�بہ ر�کے د�یکھیے ا�و�ر بنا�ئیے�۔

�لہٰذ�ا ، 10 سینٹی میٹر�، 15 سینٹی میٹر ا�و�ر 30 سینٹی میٹر کی لمبا�ئی  کے ا�لا�ع سے مثلث تشکیل نہیں کیا جا�سکتا�۔
�ا�س طر�ح ہم بغیر�تشکیل کیے یہ بتا�ے�کے قا�بل ہیں کہ10 سینٹی میٹر�،15 سینٹی میٹر ا�و�ر30 سینٹی میٹر لمبا�ئی کے مجمو�عے کے
�لیے ا�یک مثلث کا و�جو�د کیو�ں نہیں ہو سکتا�۔ ہم مکا�نی /�فضا�ئی وِ�جد�ا�ن ا�و�ر ا�ستد�لا�ل کے ذ�ر�یعے ا�س کا پتہ لگا�ے میں کا�میا�ب ہو�ئے ہیں�۔

ا�سی د�ر�یا�فت ر�ے کے لیے  ا�و�ر متو�ا�ز�ی خطو�ط کی خصو�صیا�ت کو  قا�طع خطو�ط  �یا�د�کیجیے کہ ہم ے 
 �طر�ح کے و�جد�ا�ن ا�و�ر ا�ستد�لا�ل کا ا�ستعما�ل کیسے کیا تھا�۔ ہم جیو�میٹر�ی میں ا�نکشا�فا�ت کے لیے بھی یہ عمل جا�ر�ی

 ر�کھیں گے�۔
�ہم 3 سینٹی میٹر�، 3 سینٹی میٹر ا�و�ر 7 سینٹی میٹر لمبا�ئی کے ا�لا�ع کے مثلث کے و�جو�د کے با�ر�ے میں

�کیا کچھ کہہ سکتے ہیں�؟ تشکیل کے ذ�ر�یعہ ا�پنے جو�ا�ب کی تصد�یق ر�یں�۔

‘‘�شکل7.4 کے خا�کے میں�، کیا یہ ممکن ہے کہ د�ی گئی لمبا�ئیو�ں کو مختلف تر�تیب میں ا�س طر�ح ر�کھا کیا جا�ئے کہسید�ھا ر�ا�ستہ

�ہمیشہ چکر لگا�ر جا�ے و�ا�لے ر�ا�ستے  سے چھو�ٹا ہو�؟ ا�گر یہ ممکن ہے�، تو�ا�س مثلث کا و�جو�د بھی ممکن ہے�۔
�کیا ا س طر�ح کی لمبا�ئیو�ں کی تر�تیب د�ر�ج با�لا مثا�ل و�ا�لے مثلث میں ممکن ہے�؟

�ر�یا�ی  
�با�ت چیت
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�معلو�م کیجیے

1 .)Sidelength( ا�لا�ع کی لمبا�ئی  ا�یسا مثلث نہیں ہے�جس کے  ا�ذ�کیا کہ کو�ئی  ذ�ر�یعے نتیجہ  �ہم ے تشکیل کے 

3�سینٹی میٹر�، 4�سینٹی میٹر ا�و�ر 8�سینٹی میٹر ہو�۔ ا�و�ر 2�سینٹی میٹر�، 3�سینٹی میٹر ا�و�ر 6�سینٹی میٹر ہو�۔ معلو�م کیجیے کہ کیا آ�پ 

�مثلث کی تشکیل کیے بغیر یہ پتہ لگا سکتے ہیں�؟

�کیا ہم مند�ر�جہ ذ�یل ا�لا�ع کی لمبا�ئی و�ا�لے ا�لا�ع کے مجمو�عو�ں میں سے ر ا�یک کے لیے مثلث کے و�جو�د کے با�ر�ے . 2

�میں کچھ کہہ سکتے ہیں�؟
)a( 10 km, 10 km 25 ا و ر km
)b( 5 mm, 10 mm 20 ا و ر mm
)c( 12 cm, 20 cm 40 ا و ر cm

�آ�پ ے محسو�س کیا ہو�گا کہ ا�یک خا�کے کا ا�ستعما�ل ر�ے ہو�ئے ا�و�ر سید�ھے ر�ا�ستے کی لمبا�ئیو�ں کا�،�ا�ن کے متعلقہ چکر

�ا�یسا �ہی �ہے �جیسے�کہ ر ا�یک لمبا�ئی کا د�یگر د�و لمبا�ئیو�ں کے جو�ڑ�کے سا�تھ �لگا�ے و�ا�لے ر�ا�ستے کی لمبا�ئی کے سا�تھ مو�ا�ز�نہ ر�نا  

�مو�ا�ز�نہ ر�نا �ہو�۔ ا�س طر�ح کے تین مو�ا�ز�نہ ر�ے ہو�ں گے�۔

�ا�ب تک د�ھی گئی لمبا�ئی کے ر ا�یک مجمو�عہ  �کے لیے�، �آ�پ ے محسو�س کیا ہو�گا کہ کم ا�ز کم د�و مو�ا�ز�نو�ں میں�، �سید�ی  . 3

�لمبا�ئی د�یگر د�و ا�لا�ع کے مجمو�عے سے کم تھی )�ا�گر نہیں�، �تو د�و�با�ر�ہ معلو�م کیجیے(�۔�مثا�ل کے طو�ر پر�، 10 �سینٹی میٹر�، 

15 �سینٹی میٹر ا�و�ر 30 �سینٹی میٹر لمبا�ئی کے مجمو�عہ کے لیے�، �د�و مو�ا�ز�نہ ہیں جہا�ں ا�یسا ہو�تا ہے:
10 < 15 + 30
15 < 10 + 30

�لیکن یہ تیسر�ی لمبا�ئی کے لیے نہیں ہو�تا: 15 + 10 < 30

�کیا ا�یسا ہمیشہ ہو گا�؟ یعنی�، ا�لا�ع �کی لمبا�ئیو�ں کے کسی بھی  �مجمو�عہ کے لیے�۔�کیا  �ا�یسے�کم ا�ز کم د�و مو�ا�ز�ے ہو�ں گے جہا�ں بر�ا�ہ ر�ا�ست

�لمبا�ئی د�یگر د�و کے مجمو�عے سے کم ہے�؟ لمبا�ئی کے مختلف مجمو�عو�ں کے لیے د�ر�یا�فت کیجیے�۔

�د�یگر د�و  �لمبا�ئی �مز�ید�یہ کہ بغیر حسا�ب کیے لمبا�ئی کے�د�یے�گئے مجمو�عو�ں کے لیے�، کیا یہ شنا�خت ر�نا ممکن ہے کہ کو�ن سی  �لمبا�ئی 

�ہو�ے�کے مجمو�عے سے کم ہو�گی ؟

�]�ا�شا�ر�ہ�ا�شا�ر�ہ:  :  بڑ�ھتی ہو�ئی تر�تیب میں سید�ی لمبا�ئی پر غو�ر کیجیے�۔�[

�تین  �ا�لا�ع �کی �لمبا�ئیو�ں کو د�یکھتے ہو�ئے�، ہمیں مثلث کے و�جو�د کی جا�نچ ر�ے کے لیے�کس �چیز�کا�مو�ا�ز�نہ �ر�ے�کی ضر�و�ر�ت ہے�؟

�جب ر لمبا�ئی د�و�سر�ی د�و لمبا�ئیو�ں کے مجمو�عے سے چھو�ٹی ہو�تی ہے�، تو ہم کہتے ہیں کہ لمبا�ئیا�ں کی مثلث عد�م مسا�و�ا�ت

)Triangle inequality(�کو مطمئن ر�تی ہیں ۔ مثا�ل کے طو�ر پر�، مجمو�عہ3�،4�،5 مثلث عد�م مسا�و�ا�ت کو مطمئن ر�تا

�ہے�جب کہ مجمو�عہ10,15,30 مثلث کی عد�م مسا�و�ا�ت کو مطمئن نہیں ر�تا ہے�۔
مثلث و�ہ  ہیں  ر�تی  نہیں  مطمئن  کو  مسا�و�ا�ت  عد�م  کی  مثلث  جو  لمبا�ئیا�ں  جیسی   10,15,30 کہ  ہے  د�یکھا  ے  �ہم 

�کے�ا�لا�ع کی لمبا�ئیا�ں نہیں ہو سکتیں�۔

�کو شش 
�کیجیے
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�کیا ا�یک ا�یسا�مثلث بنا�یا جا سکتا ہے جس کی لمبا�ئی 4 سینٹی میٹر�، 5 سینٹی میٹر ا�و�ر 8 سینٹی میٹر ہے�؟
�یہ مثلث عد�م مسا�و�ا�ت کو�مطمئن ر�تا ہے�؛

8 < 4 + 5 = 9

�ہمیں د�و�سر�ے د�و ا�لا�ع کو جا�نچنے کی ضر�و�ر�ت کیو�ں نہیں ہے�؟
�ا�س کا مطلب ہے کہ ر سید�ھے ر�ا�ستے کی لمبا�ئی چکر لگا ر آ�ے و�ا�لے ر�ا�ستے کی کل لمبا�ئیو�ں سے کم ہے�۔ کیا یہ مثلث

�کے و�جو�د کی تصد�یق ر�تا ہے�؟
�ا�گر سید�ھے ر�ا�ستے کی لمبا�ئی میں سے ا�یک طو�یل ہو�تی تو ہم یہ نتیجہ ا�ذ ر سکتے تھے کہ مثلث نہیں �بنا�یا �جا �سکتا �ہے�۔ لیکن

�ا�س معا�ملے میں�، ہم صر�ف یہ کہہ سکتے ہیں کہ مثلث  �بنا�یا �جا �سکتا ہے یا نہیں  �بنا�یا �جا �سکتا �ہے�۔
�مثلث  �بنا�ے  کے لیے�، جو قو�س)arcs(�ہم تیسر�ے�ر�ا�س کو حا�صل ر�ے کے لیے بنا�ے ہیں ا�ن کو آ�پس میں کا�ٹنا

�چا�ہیے�۔ کیا ا�س با�ت کا تعین ر�نا ممکن ہے کہ یہ حقیقت میں تشکیل کے بغیر ہو گا�؟

�د�ا�ئر�و�ں کی تشکیل کی تصو�یر�ی پیش کش:
�آ�ئیے ہم سب سے لمبے حصے کو�قا�عد�ے کے طو�ر پر بنا ر تعمیر شر�و�ع ر�ے ہیں�۔�ما�ن لیں کہ 8 سینٹی میٹر لمبا�ئی AB�کا قا�عد�ہ

)Base(�ہے�۔ ا�گلا مر�حلہ د�یگر د�و لمبا�ئیو�ں ،4 سینٹی میٹر ا�و�ر 5 سینٹی میٹر�،�کے مطا�بق ا�یک لمبے قو�س کی تشکیل ہے ۔

�صر�ف قو�س بنا�ے کے بجا�ئے�، آ�ئیے مکمل د�ا�ئر�ے بنا ے ہیں�۔ فر�ض کیجیے کہ�، ہمA�کو مر�کز�کے طو�ر�پر لے ر4 سینٹی میٹر

�نصف قطر کا ا�یک د�ا�ئر�ہ بنا�ے ہیں�۔

�ا�ب فر�ض کیجیے کہ نصف قطر5 سینٹی میٹر کا ا�یک د�ا�ئر�ہ بنا�یا گیا ہے�، جس کا مر�کزB ہے�۔ کیا آ�پ ا�س شکل کا ا�یک خا�کہ بنا سکتے ہیں�؟

�نو�ٹ کیجیے کہ نیچے د�ی گئی تصو�یر میں�،4 سینٹی میٹر =AX ا�و�ر 8�سینٹی میٹر =AB�ہے تو�، BX کیا ہے�؟ کیا یہ لمبا�ئی 

�د�ی ہو�ئی شکل کو د�یکھنے میں مد�د ر�تی ہے�؟
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�چو�ں کہ4�سینٹی میٹر= BX ہے�، ا�و�ر ا�س د�ا�ئر�ے کا نصف قطر5 سینٹی میٹر ہے جس کا مر�کز B ہے�، یہ و�ا�ضح ہے کہ 

�د�ا�ئر�ے ا�یک د�و�سر�ے کو د�و نقطو�ں پر کا�ٹیں گے�۔

۔ ے ایک دوسرے کو دونقطوں پرر کا ٹتےے ہیںں شکل 7.5: داپرر

د�ا�ئر�و�ں کے�کسی بھی نقطۂ تقا�طع کے سا�تھ ہمیں  Bا�و�ر  Aبا�ر�ے میں کیا بتا�تا ہے�؟�نقطے و�جو�د کے  �یہ ہمیں مثلث کے 
�مطلو�بہ مثلث د�یں گے�۔ ا�س طر�ح�، لمبا�ئی 4 سینٹی میٹر�، 5 سینٹی میٹر ا�و�ر 8 سینٹی میٹر کے سا�تھ ا�یک مثلث بنا�یا جا سکتا�ہے�۔

�معلو�م کیجیے

�د�ر�ج ذ�یل میں سے کو�ن سی لمبا ئیا�ں مثلث کے ا�لا�ع کی لمبا�ئی ہو سکتی ہے�؟ �ا�پنے جو�ا�با�ت کی و�ا�ت کیجیے�۔ نو�ٹ کیجیے . 1

�کہ ر سیٹ کے لیے�، �تینو�ں لمبا�ئیو�ں میں پیما�ئش کی ا�کا�ئی ا�یک ہی ہے�۔

 )a( 2, 2, 5    )b( 3, 4, 6

 )c( 2, 4, 8    )d( 5, 5, 8

 )e( 10, 20, 25   )f( 10, 20, 35

 )g( 24, 26, 28

�ہم پچھلے مسا�ئل سے مشا�ہد�ہ ر�ے ہیں کہجبجب  بھیبھی    �لمبا�ئیو�ں�لمبا�ئیو�ں  �کا�کا  �کو�ئی�کو�ئی  �ا�یسا�ا�یسا  �مجمو�عہ�مجمو�عہ  �ہو�ہو  �جو�جو  �مثلث�مثلث  میںمیں  عد�معد�م  مسا�و�ا�تمسا�و�ا�ت  کوکو  مطمئنمطمئن  

�ا�یک�ا�یک   �ہو�ئے�ہو�ئے   �ا�ستعما�ل�ا�ستعما�ل  �ر�ے�ر�ے   �ا�لا�ع�ا�لا�ع   �بطو�ر�بطو�ر   �کو�کو   �لمبا�ئیو�ں�لمبا�ئیو�ں   �تینو�ں�تینو�ں   �ا�ن�ا�ن   �ہو�ہو((�،�،�تو�تو   د�ود�و  لمبا�ئیو�ںلمبا�ئیو�ں  کا�مجمو�عہکا�مجمو�عہ  �سے�کم�سے�کم   �د�یگر�د�یگر     ،  ، �ہو�ہو))�ر�ر  لمبا�ئیلمبا�ئی  �ر�تا�ر�تا  

�مثلث�مثلث  �ضر�و�ر�ضر�و�ر  �بنا�یا�بنا�یا  �جا�جا  �سکتا�سکتا  �ہے�ہے�۔

�کیسے تعین ر سکتے ہیں کہ ا�گر لمبا�ئیو�ں کا ا�یک مجمو�عہ�، مثلث میں عد�م مسا�و�ا�ت کے ا�صو�ل کو مطمئن ر�تا ہے�تو مثلث ضر�و�ر بنے گا�۔

156

Chapter-7.indd   156Chapter-7.indd   156 27-Oct-25   12:18:55 PM27-Oct-25   12:18:55 PM



PB

تین متقاطع خطوط کی کہانی

�ہم مثلث کے و�جو�د کا یقین صر�ف ا�س صو�ر�ت میں ر سکتے ہیں ا�گر ہم یہ د�کھا سکیں کہ مثلث میں عد�م مسا�و�ا�ت کی شر�ط
)�جیسا کہ شکل7.5 میں ہے(�پو�ر�ی ہو�تی ہیں تو د�و�نو�ں د�ا�ئر�ے ا�ند�ر�و�نی طو�ر پر ا�یک د�و�سر�ے کو طع ر�ے ہیں ۔ لیکن جب ا�ن

�د�و�نو�ں د�ا�ئر�و�ں کو بنا�یا جا�ئے تو کیا کچھ ا�و�ر ا�مکا�نا�ت بھی ہو سکتے ہیں ؟ آ�ئیے ہم ا�ن کا جا�ئز�ہ لیں ا�و�ر ا�ن کا مطا�لعہ ر�یں�۔

�مند�ر�جہ ذ�یل مختلف صو�ر�تیں تصو�ر کی جا سکتی ہیں:

A B

�کیس�کیس  11::   �د�ا�ئر�ے ا�یک د�و�سر�ے کو چھو�ے ہیں�۔

A B

�کیس�کیس  22::  �د�ا�ئر�ے آ�پس میں نہیں طع ر�ے

A B

�کیس�کیس  33::  �د�ا�ئر�ے ا�ند�ر�و�نی طو�ر پر ا�یک د�و�سر�ے کو طع ر�ے ہیں

�نو�ٹ کیجیے�کہ د�ا�ئر�و�ں کی تشکیل کے د�و�ر�ا�ن�، ہم د�ر�جہ �ذ�یل �ا�قد�ا�ما�ت �ر�ے ہیں�۔
�ا�سا�س)AB )Base�کی لمبا�ئی  = �د�ی گئی لمبا�ئیو�ں میں سب سے لمبی ہے�۔  )a(  

)b(  د�ا�ئر�و�ں �کے �نصف �قطر�، �د�و چھو�ٹی لمبا�ئیو�ں کے ہو�ں گے�۔  
ا�س و�قت بنتے ہیں و�ا�ضح طو�ر پر�، مثلث صر�ف  با�لا صو�ر�تو�ں میں سے کو�ن سی صو�ر�ت میں مثلث بنے گا�؟  �مذ�کو�ر�ہ 

�جب د�ا�ئر�ے ا�یک د�و�سر�ے کو ا�ند�ر�و�نی طو�ر پر طع ر�ے ہیں )�کیس 3(�۔
�آ�یئے ہم ا�ن تما�م صو�ر�تو�ں کا مطا�لعہ ر�یں ا�و�ر د�و چھو�ٹی لمبا�ئیو�ں )�جو د�ا�ئر�و�ں کے نصف قطر ہیں(�ا�و�رAB )�جو �سب �سے

�بڑ�ی �لمبا�ئی �ہے(�کے �د�ر�میا�ن �ر�شتہ �معلو�م �ر�یں�۔
�کیس�کیس  11:  د�ا�ئر�ے:  د�ا�ئر�ے  �،�،�ا�یک�ا�یک  نقطہنقطہ  پرپر  ا�یکا�یک  د�و�سر�ےد�و�سر�ے  کوکو  چھو�ےچھو�ے  ہیں�۔ہیں�۔

�ا�س کیس کے ہو�ے کے لیے�،
�د�و  �نصف �قطر�و�ں �کا حا�صل �جمع= AB�ہے ۔

�یا
�د�و چھو�ٹی لمبا�ئیو�ں کا حا�صل �جمع = سب سے لمبی لمبا�ئی
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A B
X

�کیس�کیس  22:  :    �د�ا�ئر�ے�د�ا�ئر�ے  �ا�یک�ا�یک  �د�و�سر�ے�کو�د�و�سر�ے�کو    ا�ند�ر�و�نیا�ند�ر�و�نی  طو�رطو�ر  پرپر  نہیںنہیں  طعطع  ر�ےر�ے  ۔۔

�ا�س صو�ر�ت میں ہو�ے کے لیے�،  �نصف �قطر�و�ں ا�و�رAB �کے د�ر�میا�ن کیا تعلق ہو�نا چا�ہیے�؟

�یہ تصو�یر سے د�یکھا جا سکتا ہے کہ�،

AB >  د�و  �نصف �قطر�و�ں �کا  حا�صل �جمع�

�یا

�د�و چھو�ٹی لمبا�ئیو�ں کا حا�صل جمع  < �سب سے لمبی لمبا�ئی

A B

�کیس�کیس  33:  :    �د�ا�ئر�ے�د�ا�ئر�ے  ا�یکا�یک  د�و�سر�ےد�و�سر�ے  کوکو  طعطع  ر�ےر�ے  ہیں�۔ہیں�۔

A

�نصف قطر1

�نصف قطر2

B
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AB ا�یک نصف �قطر  ا�و�ر د�و�سر�ے کے ا�یک حصے پر مشتمل ہے�۔ تو�،
 AB<  د�و نصف �قطر�و�ں �کا �مجمو�عہ�

�یا
�د�و چھو�ٹی لمبا�ئیو�ں کا مجمو�عہ  > �سب سے لمبی لمبا�ئی

�کیا ہم ا�س تجز�یے کو یہ بتا�ے کے لیے ا�ستعما�ل ر سکتے ہیں کہ ا�یک مثلث ا�س و�قت بن سکتا ہے جب لمبا�ئیا�ں مثلث میں عد�م
�مسا�و�ا�ت کی شر�ط کو پو�ر�ا ر�تی ہے�؟

�ا�گر د�ی گئی لمبا�ئی مثلث میں عد�م مسا�و�ا�ت کی شر�ط کو پو�ر�ا ر�تی ہیں�، تو د�و چھو�ٹی لمبا�ئیو�ں کا مجمو�عہ سب سے لمبی لمبا�ئی سے

�ز�یا�د�ہ ہے�۔�ا�س کا مطلب ہے کہ یہ معا�ملہ3�کی طر�ف لے جا�ئے گا جہا�ں د�ا�ئر�ے ا�ند�ر�و�نی طو�ر پر ا�یک د�و�سر�ے کو آ�پس میں
�کا�ٹتے ہیں�، ا�و�ر ا�س طر�ح ا�یک مثلث بن �سکتا�ہے�۔

�د�ی گئی لمبا�ئیو�ں کے�مجمو�عے کے لیے  �د�و�نو�ں د�ا�ئر�و�ں کی شکل �کیا �ہو�گی جب و�ہ مثلث میں عد�م مسا�و�ا�ت کی شر�ط کو پو�ر�ا نہ ر�سکتی �ہو�۔
�ا�یسی �لمبا�ئیو�ں کے مجمو�عہ کی تین مثا�لیں د�یجیے�ن �کے �د�ا�ئر�ے:

�ا�یک د�و�سر�ے کو ا�یک نقطہ پر چھو�ے ہو�ں�۔   )a(  

�ا�یک د�و�سر�ے کو طع نہ ر�ے ہو�ں�۔   )b(  

�ا�یک ا�یسا�مکمل طر�یقہ کا�ر  و�ضع کیجیے�جو کہ مثلث کے و�جو�د کو جا�نچنے کے لیے ا�ستعما�ل کیا جا سکے�۔

�نتیجہ
�ا�گر تین  �ا�یسی �لمبا�ئیو�ں �کا �مجمو�عہ د�یا گیا �ہو �جو�مثلث میں عد�م مسا�و�ا�ت کی شر�ط کو پو�ر�ا ر�تا ہے�، تو ا�یک مثلث  �بن �سکتا �ہے �جس �کے
�ا�لا�ع �کی �یہ �لمبا�ئیا�ں �ہو�ں�۔�ا�گر�مجمو�عہ مثلث �میں عد�م مسا�و�ا�ت کی شر�ط کو پو�ر�ا نہیں ر�تا ہے�، تو ا�لا�ع �کی �ا�ن لمبا�ئیو�ں �کے سا�تھ

�ا�یک مثلث نہیں بن �سکتا�ہے�۔

�معلو�م کیجیے

�یک کیجیے�کہ کیا�د�ر�ج ذ�یل میں د�ی گئی لمبا�ئیو�ں سے ا�یک مثلث بن سکتا�ہے:. 1
 )a( 1, 100, 100   )b( 3, 6, 9

 )c( 1, 1, 5    )d( 5, 10, 12

�کیا ا�یک ا�یسا مسا�و�ی ا�لا�لا�ع مثلث بن سکتا ہے جس میں ر ا�یک ا�لا�ع کی لمبا�ئی50،�50،�50 �ہو�؟�کیا ا�لا�ع کی . 2
�لمبا�ئیو�ں کے کسی بھی مجمو�عہ سے مسا�و�ی ا�لا�لا�ع مثلث بن سکتا ہے�؟ �ا�پنے جو�ا�ب کا جو�ا�ز پیش ر�یں�۔

بنا�یا . 3 ا�یک مثلث  بتا�یئے ن سے  قد�ر�یں  5�ممکنہ  �تیسر�ے ضلع کی لمبا�ئی کی  ا�یک کے لیے�،  ر  ذ�یل میں سے  �مند�ر�جہ 

�جا�سکے)�ا�شا�ر�یہ کی قد�ر�یں بھی منتخب کی جا سکتی ہیں)
)a( 1, 100
)b(  5, 5
)c(  3, 7

159

Chapter-7.indd   159Chapter-7.indd   159 27-Oct-25   12:18:55 PM27-Oct-25   12:18:55 PM



گنِِت پرکاش| گریڈ 7 | حِِصّّہ اوّّل

�د�یکھیےکہ کیا آ�پ ر معا�ملے میں تیسر�ے�ضلع کی تما�م ممکنہ لمبا�ئیو�ں کو بیا�ن ر سکتے ہیں�، تا�کہ ضلع کی ا�ن لمبا�ئیو�ں کے سا�تھ ا�یک

�مثلث بن سکے�۔ مثا�ل کے طو�ر پر�، کیس )a( میں�،99 ا�و�ر101 کے د�ر�میا�ن کے تما�م نمبر ممکن ہو�ں گے�۔

7.3  مثلث کی تشکیل جب کچھ ا�لا�ع ا�و�ر ز�ا�و�یے د�یے ہو�ں
ک�یلاا�ت

�ث
ت
�ہم ے د�یکھا ہے کہ مثلث کی تشکیل کیسے کی جا�تی ہے جب ا�ن  �کے �ا�لا�ع �کی �لمبا ئیا�ں  د�ی گئی �ہو�ں�۔ ا�ب�، ہم �ا�یسی �

�ر�یں گے جہا�ں کچھ �ا�لا�ع �کی �لمبا�ئیو�ں �کی جگہ ز�ا�و�یہ کی پیما�ئش د�ی گئی ہے�۔

�د�و ا�لا�ع  ا�و�ر�ا�ن �کے �د�ر�میا�ن �کا  ز�ا�و�یہ
�ا�گر د�و �ا�لا�ع  ا�و�ر ا�ن کے د�ر�میا�ن کا ز�ا�و�یہ د�یا جا�ئے تو ہم مثلث کیسے بنا�ئیں گے�؟ یہا�ں پیما�ئش کی کچھ مثا�لیں ہیں جو�د�ر�میا�نی

�ز�ا�و�یہ کو ظا�ر ر�تی ہیں�۔

4 cm

60°

3 c
m

5 cm

30°

6 cm 40° 3 cm2 
cm

 ا�یک مثلث ABC بنا ئیے�جس میںAB�کی لمبا�ئی 5�سینٹی میٹر ہو�۔4�سینٹی میٹر= AC ا�و�رA = 45°∠ ہے�۔

45°

A B
5 cm

�مر�حلہ�مر�حلہ11:: 5 سینٹی میٹر لمبا�ئی کا ا�یک ضلعAB�بنا�ئیے�۔

�مر�حلہ �مر�حلہ 22::  ز�ا�و�یہ کا د�و�سر�ا با�ز�و کھینچ ر° A= 45∠�بنا�یئے�۔

ز�د�کیجیے کہ ا�س طر�ح نشا�ن  با�ز�و پر  د�و�سر�ے  C�کو  33::  نقطہ  �مر�حلہ �مر�حلہ 

4�سینٹی میٹر =AC�ہو�۔

�مر�حلہ �مر�حلہ 44::  مطلو�بہ مثلث حا�صل ر�ے کے لیے BC بنا�ئیے�۔

45°
A B

C

5 cm

4 cm

�کو شش 
�کیجیے
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�معلو�م کیجیے

�د�ر�ج ذ�یل پیما�ئش کے لیے مثلث تشکیل د�یں جہا�ں ا�لا�ع کے د�ر�میا�ن کا  �ز�ا�و�یہ بھی د�یا گیا ہو:. 1
)a( 3 cm, 75°, 7 cm
)b( 6 cm, 25°, 3 cm
)c( 3 cm, 120°, 8 cm

ا�و�ر ا�ن کے �ہم ے د�یکھا ہے کہ ا�لا�ع کی لمبا�ئیو�ں کے تما�م مجمو�عو�ں کے لیے مثلث تشکیل نہیں د�یے ہیں�۔ کیا د�و ا�لا�ع 

�د�ر�میا�ن کے ز�ا�و�یہ کے معا�ملے میں پیما�ئش کا کو�ئی ا�یک ا�یسا مجمو�عہ ہے جہا�ں مثلث تشکیل نہیں د�یا جا سکتا ہے ؟�تشکیل کے

�د�و�ر�ا�ن کیے ہو�ئے ا�پنے مشا�ہد�ے کا ا�ستعما�ل ر�ے ہو�ئے ا�پنے جو�ا�ب کا جو�ا�ز پیش کیجیے�۔

�د�و ز�ا�و�یہ ا�و�ر ا�ن �کے �د�ر�میا�ن �کا �ضلع:
�ا�س معا�ملے میں�، ہمیں د�و ز�ا�و�یے�د�یے�گئے ہیں ا�و�ر ا�ن کے د�ر�میا�ن کے ضلع کی لمبا�ئی بھی د�ی ہو�ئی ہے�۔�یہا�ں ا�س طر�ح کی

�پیما�ئش کی کچھ مثا�لیں ہیں:

40° 50°

5 cm 4 cm

30° 45°

20°

50°

6 cm

AB = 5 cm, ∠A = 45° ا�و�ر� ∠B = 80°  :بنا�ئیے جس میں ہو ABC ا�یک مثلث�

�آ�ئیے�د�یے گئے �ضلع  کو قا�عد�ہ کے طو�ر پر لیتے ہیں�۔

45° 80°
A B

C

5 cm

�مر�حلہ�مر�حلہ11::   5 سینٹی میٹر لمبا�ئی کا قا�عد�ہAB بنا�ئیے�۔

�مر�حلہ �مر�حلہ A : :22∠ ا�و�رB∠ پر با�لتر�تیب°45 ا�و�ر°80�کے�ز�ا�و�یے بنا�ئیے ۔

�مر�حلہ �مر�حلہ 33::  د�و نئی شعا�عو�ں کا نقطہ تقا طع ا�و�ر�تیسر�ا�ر�ا�س C ہے�۔
45°

A B

C

5 cm

80°

�ر�یا�ی  
�با�ت چیت
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�معلو�م کیجیے

�د�ر�ج ذ�یل پیما�ئش کے لیے مثلث کی تشکیل کیجیے�۔. 1
)a( 75°, 5 cm, 75°
)b( 25°, 3 cm, 60°
)c( 120°, 6 cm, 30°

�کیا مثلث کا بننا ہمیشہ ممکن ہے�؟
�کیا�د�یے گئے د�و ز�ا�و�یو�ں ا�و�ر ا�ن کے د�ر�میا�ن و�ا�قع ضلع کے ر�مجمو�عہ کے لیے ا�یک مثلث بنا�یا جا سکتا ہے�؟�تحقیق کیجیے ۔

�جس طر�ح مثلث کے تینو�ں ا�لا�ع کی مد�د سے یہ پتہ چل جا�تا تھا کہ مثلث کی تشکیل ہو پا�ئے گی یا نہیں تو  �ا�سی طر�ح

�جب د�و ز�ا�و�یے  ا�و�ر �ا�ن کے  �د�ر�میا�ن کا ضلع د�یا جا�ئے تو پتہ چلا�یا جا سکتا ہے کہ ہمیشہ مثلث کی تشکیل ہو پا�ئے گی یا نہیں�۔

ا�و�ر ا�ن کے د�ر�میا�ن کے ضلع کی پیما�ئش  �کے مجمو�عو�ں کی ا�یسی مثا�لیں معلو�م کیجیے جہا�ں مثلث کی تشکیل ر�نا ممکن � ا�و�یے  �د�و ز�

�نہیں ہے�۔
�آ�ئیے ہم ا�یسی صو�ر�ت حا�ل کو د�یکھنے کی کو�شش ر�ے ہیں�۔ ا�یک با�ر جب قا�عد�ہ  �بن جا�ئے تو�تصو�ر ر�ے کی کو�شش

�کیجیےکہ د�و�نو�ں �ا�لا�ع کیسے ہو�ے�چا�ہیے تا�کہ و�ہ مل نہ سکیں�۔

�یہا�ں کچھ و�ا�ضح مثا�لیں ہیں�۔

�ا�گر د�و�نو�ں ز�ا�و�یے ا�یک ز�ا�و�یہ قا�ئمہ )°90( �سے ز�یا�د�ہ یا بر�ا�بر ہیں تو یہ و�ا�ضح ہے کہ مثلث کی تشکیل ممکن نہیں ہے�۔

�ا�ب ہم قا�عد�ے پر بنے ز�ا�و�یو�ں میں سے ا�یک کو ز�ا�و�یہ حا�د�ہ بنا�ے ہیں�، جیسے°40�۔ تو د�و�سر�ے ز�ا�و�یہ کی ا�یسی کو�ن سی  

�قد�ر�یں ہو�نی چا�ہیے تا�کہ خطو�ط مل نہ سکیں�؟

40°

C

A B

l

�یہ و�ا�ضح ہے کہ ا�گر B سے لا�ئن کا�فی حد تک د�ا�ئیں طر�ف ‘‘�ما�ئل’’�ہے�، تو یہ لا�ئن  l نہیں ملے گی�۔

�ا�یسا ر�ے کے لیے ا�یک ممکنہ B∠)�شکل میں نشا�ن ز�د( تلا�ش ر�ے کی کو�شش کیجیے�۔   )a(  

�خطو�ط کے نہ ملنے کے لیےB∠�کی سب سے چھو�ٹی قد�ر کیا ہو سکتی ہے�؟   )b(  

�ر�یا�ی  
�با�ت چیت
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�نیلا خط و�ہ خط ہے جو د�ا�ئیں طر�ف سب سے�کم ما�ئل ہو�ا ہے ا�و�ر جو خطl�سے نہیں ملتا

ا�س ا�سے l�کے متو�ا�ز�ی ہو�نا چا�ہیے�۔ آ�ئیے ہم  B∠�بنا�تا ہے  ز�و�ا�یہ  و�ا�ضح ہے کہ جو خط سب سے چھو�ٹا  �د�یکھنے�پر�، یہ 

�متو�ا�ز�ی خط کو m�ما�ن لیتے ہیں ۔
�کیا آ�پ بتا سکتے ہیں کہ ا�س معا�ملے میں B∠�کی ا�صل قیمت کتنی ہے�؟

�]�ا�شا�ر�ہ: �ا�شا�ر�ہ:  نو�ٹ کیجیے کہ AB قا�طع ہے�۔�[
�ہم ے د�یکھا ہے کہ جب د�و�خطو�ط متو�ا�ز�ی ہو�ے ہیں تو�قا�طع کے ا�یک ہی طر�ف کے ا�ند�ر�و�نی ز�ا�و�یو�ں کا جو�ڑ180° 

�ہو�تا ہے�۔ ا�س لیے ز�ا�و�یہ ،B=140°∠�کے بر�ا�بر ہو�گا�۔
�تو B∠�کی کن قد�ر�و�ں کے لیے�، کو�ئی مثلث نہیں بنا�یا جا سکتا ہے�، کیا لمبا�ئی AB یہا�ں کو�ئی ر�د�ا�ر ا�د�ا ر�تی ہے�؟

�ا�و�پر کی بحث سے�، یہ د�یکھا جا سکتا ہے کہ لمبا�ئی AB کسی مثلث کے و�جو�د کا فیصلہ ر�ے میں کو�ئی ر�د�ا�ر ا�د�ا نہیں ر�تی

�ہے�۔ ہم کہہ سکتے ہیں کہ مثلث کی تشکیل ممکن نہیں ہے جب B140°∠ سے بڑ�ا یا ا�س کے بر�ا�بر ہو�۔

 �معلو�م کیجیے

مثلث. 1 لیے  کے  جس  بتا�ئیے  پیما�ئش  کی  ز�ا�و�یہ  د�و�سر�ا  ا�و�ر  �ا�یک  لیے�،  کے  ا�یک  ر  سے  میں  ز�ا�و�یو�ں  ذ�یل   �مند�ر�جہ 

 )a(�ممکن ہے�،)b(�ممکن نہیں�۔ ر ز�مر�ے کے لیے کم ا�ز کم د�و مختلف ز�ا�و�یے تلا�ش کیجیے:
)a( 30°
)b( 70°
)c( 54°
)d( 144°

�معلو�م کیجیے کہ مند�ر�جہ ذ�یل میں سے کو�ن سا جو�ڑ�ا ،�کسی مثلث کے ز�ا�و�یو�ں کا جو�ڑ�ا ہو سکتا ہے ا�و�ر کو�ن سا نہیں:  .2  
)a( 35°, 150°
)b( 70°, 30°
)c( 90°, 85°
)d( 50°, 150°

�مثلث میں عد�م مسا�و�ا�ت کی طر�ح�، کیا آ�پ کو�ئی ا�یسا�ا�صو�ل تشکیل د�ے سکتے ہیں جو ا�ن د�و ز�ا�و�یو�ں کے با�ر�ے میں بتا�ئے ن کے

�لیے مثلث ممکن ہے�؟

�کیا ‘‘�د�و ز�ا�و�یو�ں کا جو�ڑ�ا ’’�ا�س ا�صو�ل کو بنا�ے کے لیے ا�ستعما�ل کیا جا سکتا ہے�؟

40°

C

A
B

l
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�جب د�و د�یے گئے ز�ا�و�یو�ں کا حا�صل جمع °180�سے کم ہو تو ا�ن ز�ا�و�یو�ں سے ا�یک مثلث تشکیل د�یا جا سکتا ہے�۔ ا�گر یہ حا�صل

�جمع °180�سے ز�یا�د�ہ یا ا�س کے بر�ا�بر ہے�، تو ا�ن ز�ا�و�یو�ں سے�کو�ئی مثلث نہیں تشکیل د�یا جا سکتا�ہے�۔

�آ�یئے ا�یسے د�و ز�ا�و�یے�لیجیے ن کا حا�صل جمع °180�سے کم ہو جیسے° 60�ا�و�ر° 70�۔ ما�ن لیجیے کہ د�ر�میا�نی ضلع  5�سینٹی

�میٹر ہے�۔

�تیسر�ے ز�ا�و�یے کی پیما�ئش کیا ہو سکتی ہے�؟ کیا یہ پیما�ئش قا�عد�ے کی لمبا�ئی کو تبد�یل ر�ے پر تبد�یل ہو تی ہے�۔ ما�ن لیں کہ

7 سینٹی میٹر ؟�تشکیل کیجیے ا�و�ر معلو�م کیجیے ۔

�عا�مطو�ر پر�، جب د�و ز�ا�و�یے مقر�ر�ر د�یے جا�ئیں�، تو �کیا تیسر�ا ز�ا�و�یہ د�ر�میا�نی �ضلع کی لمبا�ئی پر منحصر ہو�تا ہے ؟ �مختلف ز�ا�و�یو�ں �کے

�جو�ڑ�و�ں  ا�و�ر ضلع کی �لمبا�ئیو�ں کو لے ر آ�ز�ما�ئیے�۔

�پیما�ئش سے ظا�ر ہو سکتا ہے کہ تیسر�ے ز�ا�و�یہ پر �د�ر�میا�نی �ضلع کی لمبا�ئی �کا کو�ئی ا�ثر نہیں ہو�تا )�یا بہت کم ا�ثر�ہو�تا ہے(�۔

�ا�س مشا�ہد�ے کے سا�تھ�، آ�ئیے د�یکھتے ہیں کہ کیا ہم تشکیل ا�و�ر پیما�ئش کیے بغیر تیسر�ا ز�ا�و�یہ تلا�ش ر سکتے ہیں�۔

�مختلف مثلثو�ں کے سا�تھ آ�ز�ما�ے کی کو�شش کیجیے کہ کیا کسی د�و ز�ا�و�یو�ں ا�و�ر تیسر�ے ز�ا�و�یہ کے د�ر�میا�ن کو�ئی تعلق ہے�۔ ا�س تعلق کو

�تلا�ش ر�ے کے لیے�، آ�پ کس معلو�ما�ت پر نظر ر�کھیں گے ا�و�ر آ�پ جو�معلو�ما�ت ا�کٹھا ر�یں گے ا�سے کیسے تر�تیب د�یں گے�؟

�ا�یک �مثلثABC�جس کے ز�ا�و�یےB=50°∠�ا�و�رC=70°∠�ہو�ں�۔ آ�ئیے د�یکھتے ہیں کہ ہم بغیر�تشکیل کے A∠�کیسے

�معلو�م ر سکتے ہیں�۔

50° 70°

A

CB

�ہم ے د�یکھا کہ متو�ا�ز�ی خطو�ط)Parallel lines(�کا تصو�ر ا�س با�ت کا تعین ر�ے کے لیے مفید تھا کہ مثلث �کے کسی

�بھی �د�و ز�ا�و�یو�ں کا مجمو�عہ°180�سے کم ہو ۔ متو�ا�ز�ی خطو�ط کے ا�ستعما�ل سے تیسر�ے ز�ا�و�یہ BAC∠�کی بھی تلا�ش کی جا سکتی ہے�۔

�فر�ض کیجیے کہ ہم ر�ا�س A �سے�گز�ر�تا �ہو�ا XY بنا ئیں جوBC کے �متو�ا�ز�ی ہو�۔

�ہم یہا�ں نئے ز�ا�و�یے بنتے د�یکھ سکتے ہیں: XAB∠�ا�و�ر YAC∠�۔ ا�ن کی

�ا�قد�ا�ر کیا ہیں�؟

XAB =∠B∠�ا�و�ر کے   BC ہے  متو�ا�ز�ی   XY خط کہ   �چو�ں 

 YAC = ∠C∠�کیو�ں کہ یہ قا�طع خطو�طAB�ا�و�ر AC�کے متبا�د�ل ز�ا�و�یے ہیں�۔

50° 70°

A

CB

شکل 7.6

X Y

�ر�یا�ی  
�با�ت چیت
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�لہٰذ�ا XAB = 50°∠ ا و�رYAC = 70°∠�۔�کیا ہم ا�س سے BAC ∠�کو�معلو�م ر سکتے ہیں�؟

�ہم جا�نتے ہیں کہ XAC،�∠XAB∠�ا�و�ر BAC∠ �مل ر °180�بنتے ہیں ۔ تو

∠XAB + ∠YAC + ∠BAC = 180°
50° + ∠BAC + 70° = 180°

120° + ∠BAC = 180°

∠BAC = 60°، ا�س لیے�  

 �ا�ب ا�یک مثلث بنا�یئے (BC�کی کو ئی بھی منا�سب لمبا�ئی لے ر(�ا�و�ر تصد�یق کیجیے کہ کیا و�ا�قعی ا�یسا ہی معا�ملہ ہے�۔

�معلو�م کیجیے

�مثلث کا تیسر�ا ز�ا�و�یہ معلو�م کیجیے�ا�یک )�متو�ا�ز�ی خط کا ا�ستعما�ل ر�ے ہو�ئے) �جب د�و ز�ا�و�یہ د�یے ہو�ئے ہو�ں�۔. 1

)a( 36°, 72°

)b(  150°,15°

)c(  90°, 30°

)d(  75°, 45°

�کیا آ�پ ا�یک مثلث کی تشکیل ر سکتے ہیں جس کے تما�م ز�ا�و�یے °70 �کے بر�ا�بر ہو�ں�؟ ا�گر د�و ز�ا�و�یہ°70 �ہیں توتیسر�ا ز�ا�و�یہ  .2  

�کیا ہو�گا�؟ ا�گر ا�یک مثلث میں تما�م ز�ا�و�یے بر�ا�بر�ہو�ں تو  ا�س کی پیما�ئش کیا ہو�گی�؟ تلا�ش کیجیے ا�و�ر معلو�م کیجیے�۔

3.   یہا�ں ا�یک مثلث ہے جس میں ہم جا�نتے ہیں کہA=50°∠ ا�و�ر B=∠C∠�ہے�۔ کیا آ�پ B∠�ا�و�رC∠ �کو   

�معلو�م ر سکتے ہیں�؟

)Angle Sum Property)  ز�ا�و�یو�ں کے مجمو�عے کی خا�صیت�

�ہم کسی مثلث کے ز�ا�و�یو�ں کے مجمو�عے کے با�ر�ے میں کیا کہہ سکتے ہیں�؟

�ا�یک مثلثABC �پر غو�ر کیجیے�۔ ا�س کے ز�ا�و�یو�ں کا مجمو�عہ معلو�م ر�ے کے لیے�، ہم  �ا�س قا�عد�ے کے متو�ا�ز�ی خط کھینچنے کا و�ہی 

�طر�یقہ ا�ستعما�ل ر سکتے ہیں�۔ �ر�ا�سA کے ذ�ر�یعے ا�یک خط  بنا�یئے جوBC�کے متو�ا�ز�ی ہو�۔

50°

A

B C

�کو شش
�کیجیے
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گنِِت پرکاش| گریڈ 7 | حِِصّّہ اوّّل

∠A + ∠B + ∠C  ہمیں معلو�م ر�نا�ہے�

∠B = ∠XAB, ∠C = ∠YAC ہم جا�نتے ہیں کہ�

∠A + ∠B + ∠C = ∠A + ∠XAB + ∠YAC   ،�ا�س لیے�

= °180�ہے�، کیو�ں کہ یہ تینو�ں ز�ا�و�یے مل ر ا�یک سید�ھا�ز�ا�و�یہ بنا�ے ہیں�۔

�ا�س طر�ح ہم ے ثا�بت کیا کہ کسی بھی مثلث میں تین ز�ا�و�یو�ں کا مجمو�عہ°180 ہے! یہ حیر�ت ا�نگیز نتیجہ  ہی””�مثلث�مثلثکے ز�ا�و�یو�ںکے ز�ا�و�یو�ں

�کے مجمو�عے کی خا�صیت“�کے مجمو�عے کی خا�صیت“  �کہلا�تا ہے�۔

�ا�س با�ت پر غو�ر ر�ے کے لیے کچھ و�قت نکا�لیے کہ ہم ے ز�ا�و�یو�ں کے مجمو�عے کی خا�صیتکا ا�ند�ا�ز�ہ کیسے لگا�یا�۔�شر�و�ع

�میں تیسر�ے ز�ا�و�یے ا�و�ر با�قی د�و ز�ا�و�یو�ں کے د�ر�میا�ن تعلق با�لکل و�ا�ضح نہیں تھا�۔�حا�لا�ں کہ ا�و�پر�ی ر�ا�س )�جیسا کہ شکل7.7 میں(

�پرقا�عد�ہ کے متو�ا�ز�ی خط کھینچنے کے ا�یک خیا�ل ے ا�چا�نک تعلق کو و�ا�ضح ر د�یا�۔ یہ و�ا�ضح خیا�ل ر�یا�ی کی تا�ر�یخ کی ا�یک بہت

ڈ سے منسو�ب ہے�، ن کا ز�ما�نہ
�
�ہی با�ا�ثر کتا�ب میں پا�یا جا سکتا�ہے جسے ‘�عنا�صر’�کہا جا�تا ہے�۔ یہ کتا�ب یو�نا�نی ر�یا�ی د�ا�ں یوکل�

300�قبل مسیح کا ہے�۔

�یہ حل ا�یک ا�و�ر مثا�ل ہے کہ کس طر�ح تخلیقی و�چ ر�یا�ی میں کلید�ی ر�د�ا�ر ا�د�ا ر�تی ہے!

�ا�یک کا�غذ کے مثلثی کٹ مو�ڑ ر �ز�ا�و�یو�ں کے مجمو�عے کی خا�صیت کی تصد�یق ر�ے کا ا�یک ا�و�ر آ�سا�ن طر�یقہ ہے�۔ کیا 

�آ�پ ے د�یکھا کہ یہ کیسے ظا�ر ر�تا ہے کہ ا�س مثلث میں ز�ا�و�یو�ں کا مجمو�عہ°180�ہے�؟

X A

B C

Y

شکل 7.7
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)Exterior Angles(بیر�و�نی ز�ا�و�یہ�
�مثلث کے کسی ضلع کے�تو�سیع ا�و�ر د�و�سر�ی طر�ف کے ضلع کے د�ر�میا�ن بننے و�ا�لا ز�ا�و�یہ مثلث کابیر�و�نیبیر�و�نی  ز�ا�و�یہز�ا�و�یہ  کہلا�تا ہے�ا�س شکل میں�،

ACD∠ ا�یک بیر�و�نی ز�ا�و�یہ ہے�۔

∠B=60°ا�و�ر  ،�∠A=50°کو�معلو�م کیجیے ا�گر�∠ACD

 ز�ا�و�یو�ں کے مجمو�عے کی  خا�صیت �سے�، ہم جا�نتے ہیں کہ

50° + 60° + ∠ACB = 180°

110° + ∠ACB = 180°
ACB = 70°∠ ،�تو�

ACD = 180° – 70° = 110°∠ا�س لیے�

�چو�ں کہ ACB∠�ا�و�رACD∠�ملر ا�یک  ز�ا�و�یہ مستقیم �بنا�ے ہیں�۔

A∠�ا�و�رB∠�کی مختلف پیما�ئشو�ں کے لیے بیر�و�نی ز�ا�و�یہ تلا�ش کیجیے�۔ کیا آ�پ کو بیر�و�نی ز�ا�و�یہ ا�و�ر ا�ن د�و ز�ا�و�یو�ں کے  �د�ر�میا�ن

�کو�ئی تعلق نظر آ�تا ہے ۔

�]�ا�شا�ر�ہ:�ا�شا�ر�ہ: ز�ا�و�یہ کیمجمو�عی خا�صیت سے�، ہما�ر�ے پا�سA+∠B+∠ACB = 180° ∠ ہے�۔�[

�ہما�ر�ے پا�س ACD + ∠ACB = 180°∠�بھی ہے�، کیو�ں کہ یہ ا�یک  ز�ا�و�یہ مستقیم �بنا�ے ہیں�۔ یہ کیا ظا�ر ر�تا ہے�؟

ک�یلاا�ت
�ث
ت
7.4  مثلث کی ا�ر�تفا�ع)Altitudes(�سے متعلق �

�مثلث کے حو�ا�لے سے پیما�ئشو�ں کا ا�یک ا�و�ر مجمو�عہ ہے — مثلث کے�ر ر�ا�س کی ا�و�نچا�ئی ا�س کے متضا�د ضلع کے مطا�بق ہو�تی ہے�۔

�ہم ا�پنے ا�طر�ا�ف کی د�نیا میں مختلف ا�شیا کی ا�و�نچا�ئیو�ں کے با�ر�ے میں با�ت ر�ے

�ہیں:�کسی شخص کی ا�و�نچا�ئی�، د�ر�خت کی ا�و�نچا�ئی�، عما�ر�ت کی ا�و�نچا�ئی و�غیر�ہ�۔ لفظ ‘�ا�و�نچا�ئی’�سے

�ہما�ر�ا کیا مطلب ہے�؟

A�کی ر�ا�س  سے   BC �ضلع   متضا�د  کے  ا�س  غو�ر�کیجیے�۔  پر   ABC مثلث  �ا�یک 

�ا�و�نچا�ئی کتنی ہے�، ا�و�ر ا�سے کیسے نا�پا جا سکتا ہے�؟

A�کی BC�سے ر�ا�س  AD�کی لمبا�ئی  BC�پر�عمو�د )Perpendicular( ہے�۔  A سے  AD ا�یک �خط ہے جو  �ما�نا 

A

B C D

ز�ا�و�یہ  �بیر�و�نی 

A

CDB
شکل 7.8
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گنِِت پرکاش| گریڈ 7 | حِِصّّہ اوّّل

 CF BE�ا�و�ر  ا�ر�تفا�ع  ‘�ا�ر�تفا�ع’ کہا جا�تا ہے�۔ نیچے د�ی گئی تصو�یر میں د�یگر  �کا ا�یک  AD�کو مثلث   �ا�و�نچا�ئی ہے�۔ قا�طع �خط 

�ہیں: د�و�سر�ے ر�ا�و�ں سے ا�ن کے �مقا�بل ا�لا�ع پر کھینچے گئے عمو�د�ی خط�۔

�جب بھی ہم مثلث کی ا�و�نچا�ئی کا لفظ ا�ستعما�ل ر�ے ہیں تو عا�م طو�ر پر�ا�س سے مر�ا�د ا�ر�تفا�ع کی لمبا�ئی ہو�تی ہے جو ا�س

�کے کسی قا�عد�ہ کے مطا�بق ہو�تا ہے�۔ )�یہ ا�ر�تفا�ع شکل 7.8 کے معا�ملے میں AD �ہے(

�ا�س مثلث میں A سے BC تک کا�ا�ر�تفا�ع کیا ہو�گا�؟

�ہم BC کو B کی طر�ف بڑ�ھا�ے ہیں ا�و�ر پھر A سے ا�س بڑ�ھے ہو�ئے خط پر ا�یک عمو�د�ڈ�ا�لتے ہیں�۔

�کا�غذ مو�ڑ�ے کے عمل سے ا�ر�تفا�ع کی تشکیل
�ا�یک کا�غذ�کو مثلث کی شکل میں کا�ٹ لیجیے�۔ ا�لا�ع  میں سے کسی ا�یک کو قا�عد�ہ ما�ن لیجیے�۔�ا�س کو ا�س طر�ح مو�ڑ�یے کہ نتیجے

 �میں آ�ے و�ا�لی ر�یز ا�و�پر کے قا�عد�ہ سے ا�سا�س پر�بنا ا�یک ا�ر�تفا�ع ہو�۔ ا�س با�ت کا جو�ا�ز پیش کیجیے کہ ر�یز کو ر�ا�س پر عمو�د کیو�ں

�ہو�نا چا�ہیے�۔

�مثلث کے�ا�ر�تفا�ع �کی تشکیل
�کو�ئی �ا�یک مثلث بنا�یئے�۔�ا�س کے ر�ا�س کا نا�م A,B,C�ر�کھیے ا�و�ر BC کو قا�عد�ہ بنا�ئیں ۔

A سےBC پر ا�یک ا�ر�تفا�ع بنا�یئے�۔

ا�ر�تفا�ع کی تشکیل د�ر�ست نہیں ہے�۔ °90 کا ز�یا�د�ہ د�ر�ست ز�ا�و�یہ حا�صل �صر�ف ا�یک پیما�نہ کا ا�ستعما�ل ر�ے ہو�ئے 

�ر�ے کے لیے�، ہم پیما�ے کے سا�تھ ا�یک سیٹ ا�سکو�ا�ئر کا ا�ستعما�ل ر�ے ہیں�۔

�کیا آ�پ د�یکھ سکتے ہیں کہ ا�یسا کیسے کیا جا�تا ہے�؟

A

B C

E
F

A

B C

A

BD C
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�مر�حلہ مر�حلہ 11:  :   پیما�ے�کو قا�عد�ہ سے منسلک ر�کھیے�۔ �سیٹ ا�سکو�ا�ئر�کو�پیما�ے پر�ر�کھیے جیسا کہ د�کھا�یا گیا ہے�، ا�س طر�ح کہ �ز�ا�و�یہ
�قا�ئمہکا ا�یک کنا�ر�ہ  �پیما�ے کو چھو�تا ہو�۔

 vertical(کنا�ر�ہ عمو�د�ی  کا  ا�سکو�ا�ئر  سیٹ  تک  جب  سر�کا�ئیں  تک  تب  سا�تھ  کے  پیما�ے  کو  ا�سکو�ا�ئر  سیٹ    : :22 �مر�حلہ �مر�حلہ 
edge(�ر�ا�س �نقطہ A �کو نہ چھو�لے�۔

�مر�حلہ �مر�حلہ 33:  :   سیٹ ا�سکو�ا�ئر کے عمو�د�ی کنا�ر�ے کا ا�ستعما�ل ر�ے ہو�ئے A کے ذ�ر�یعے BC تک ا�ر�تفا�ع �بنا�ئیے�۔
�کیا کو�ئی مثلث ہے جس �کا�کو�ئی ضلع ا�س کا ا�ر�تفا�ع بھی  ہو�؟

�ا�س طر�ح کے مثلث کا تصو�ر�کیجیے ا�و�ر ا�یک خا�کہ بنا�ئیے�۔

�ہم د�یکھتے ہیں کہ یہ ا�یسے �مثلث میں ہو�تا ہے جہا�ں ا�یک ز�ا�و�یہ ، �ز�ا�و�یہ �قا�ئمہ ہو�تا ہے�۔

�ا�یسے  �مثلث ن کا ا�یک ز�ا�و�یہ�، ز�ا�و�یہ قا�ئمہز�ا�و�یہ قا�ئمہہو�،قا�ئم ز�ا�و�یہ مثلثقا�ئم ز�ا�و�یہ مثلث )Right triangles(�کہلا�تا ہے�۔

A سے BC پر �ا�ر�تفا�ع:

A

B C

B C

A

A

B C
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7.5  مثلث کی ا�قسا�م
ا�لسا�قین   ا�لا�لا�ع �مثلث�، مسا�و�ی  جا�نا�۔ مسا�و�ی  �با�ر�ے میں  ا�قسا�م کے  ذ�یل  د�ر�ج  �مثلث کے مطا�لعہ میں�، ہم ے مثلث کی 

�مثلث�،  �مختلف ا�لا�لا�ع مثلث ا�و�ر قا�ئم �ز�ا�و�یہ مثلث�۔

�کیاآ�پ ے مثلث کی کسی ا�و�ر�قسم کو د�یکھا�؟

�ا�لا�ع کی بر�ا�بر�ی کی بنیا�د پر کی جا�ے و�ا�لی د�ر�جہ بند�ی میں مسا�و�ی ا�لا�لا�ع �مثلث�، مسا�و�ی �ا�لسا�قین �مثلث�، �آ�ے �ہیں�۔

�مسا�و�ی ا�لا�لا�ع �مثلث کے سبھی ا�لا�ع کی لمبا�ئی بر�ا�بر ہو�تی ہے�، مسا�و�ی �ا�لسا�قین �مثلث کے کسی د�و ا�لا�ع کی لمبا�ئی

�بر�ا�بر ہو�تی ہے�۔�مختلف ا�لا�لا�ع مثلث میں تینو�ں ضلعو�ں کی لمبا�ئیا�ں ا�لگ ا�لگ ہو�تی ہیں�۔

Scalene TriangleIsosceles TriangleEquilateral Triangle �مسا�و�ی ا�لا�لا�ع مثلث�مسا�و�ی ا�لسا�قین مثلث�مختلف ا�لا�لا�ع مثلث

�کیا مثلث کی د�ر�جہ بند�ی ز�ا�و�یو�ں کی بر�ا�بر�ی کے ا�عتبا�ر سے ر سکتے ہیں�؟�کیا ا�ن د�و�نو�ں د�ر�جہ بند�یو�ں میں کو�ئی تعلق ہے�؟  

�ا�ن و�ا�لا�ت کا جو�ا�ب ہم بعد کے با�ب میں د�یں گے�۔

�ہم ے ز�ا�و�یو�ں کی پیما�ئش کا ا�ستعما�ل ا�س و�قت کیا جب ہم ے مثلث کو قا�ئم ز�ا�و�یہ مثلث کے طو�ر پر د�ر�جہ بند�کیا�۔

�ز�ا�و�یہ کی پیما�ئش پر مبنی مثلث کی د�و�سر�ی ا�قسا�م کیا ہیں�؟

�ا�ن کے ز�ا�و�یہ کی بنیا�د پر مثلث کی د�ر�جہ بند�ی�، �حا�د�ہ ز�ا�و�یہ مثلث�، قا�ئم  ز�ا�و�یہ مثلث ا�و�ر منفر�جہ ز�ا�و�یہ مثلث ہے�۔ ہم 

�ز�ا�و�یہ‘�قا�ئمہ’�ہو�تا ہے�۔  �ز�ا�و�یہ مثلث کیا ہو�تا ہے�۔ یہ ا�یک ا�یسا �مثلث ہے جس کا ا�یک ز�ا�و�یہ ،  �پہلے ہی د�یکھ چکے ہیں کہ قا�ئم 

�ا�سی طر�ح�، ا�یک منفر�جہ ز�ا�و�یہ مثلث میں ا�یک ز�ا�و�یہ ، �ز�ا�و�یہ منفر�جہ ہو�تا ہے�۔ 

�ا�یک�،�حا�د�ہ ز�ا�و�یہ مثلث کیا�ہو سکتا ہے�؟ کیا ہم ا�سے ا�یک  �مثلث �جس کا �ا�یک �ز�ا�و�یہ�،‘�ز�ا�و�یہ حا�د�ہ’ �ہو�، �مثلث �کے طو�ر پر بیا�ن 

�ر سکتے ہیں�؟ کیو�ں نہیں�؟ 

�ا�یک حا�د�ہ ز�ا�و�یہ  حا�د�ہ ز�ا�و�یہ )Acute-angled(�مثلث میں�، تینو�ں ز�ا�و�یے ز�ا�و�یہ حا�د�ہ �ہو�ے ہیں�۔

�معلو�م کیجیے

 �ا�یک مثلثABC�بنا�ئیے جس میں5�سینٹی میٹر=BC�،  6�سینٹی میٹر= AB�، 5�سینٹی میٹر= CA�ہو�۔. 1

A �سےBC �پر ا�یک ا�ر�تفا�ع بنا�ئیے�۔   

�ر�یا�ی  
�با�ت چیت
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تین متقاطع خطوط کی کہانی

�ا�یک مثلث TRY�بنا�ئیے جس میں4�سینٹی میٹر = RY�، 7�سینٹی میٹر =R=140 ° ،�TR ∠�ہو�۔. 2
T �سے RY�پر ا�یک ا�ر�تفا�ع بنا�ئیے�۔    

�ا�یک قا�ئم ز�ا�و�یہ مثلثABC∆ �بنا�ئیے جس میں B=90°∠�ا�و�ر5�سینٹی میٹر = AC �ہو�۔ �ا�ن پیما�ئشو�ں کے سا�تھ . 3

�نے مختلف مثلث بن سکتے ہیں�۔

A∠�ا�و�ر  �لیجیے�۔  �ما�ن  قا�عد�ہ  AC�کو  ہیں�۔  سکتی  ر  قد�ر�ا�یا�ر  بھی  کو�ئی  پیما�یں  د�و�سر�ی  کہ  ر�ہے  خیا�ل  �]�ا�شا�ر�ہ: �ا�شا�ر�ہ:  

C∠�کن قد�ر�و�ں کو�ا�یا�ر ر�یں کہ د�و�سر�ا ز�ا�و�یہ°90 ہو�۔ [

4 . )Right-angled(ز�ا�و�یہ قا�ئمہ�)i( تعمیر کے ذ�ر�یعے یہ د�ر�یا�فت کیجیے�کہ کیا ا�یک مسا�و�ی ا�لا�لا�ع مثلث بنا�نا ممکن ہے جو کہ� 

قا�ئمہ ز�ا�و�یہ   )i(جو� بنا�یئے  �مثلث  �ا�لسا�قین  �مسا�و�ی  ا�یسا  ا�یک  �منفر�جہ)Obtuse-angled(�ہو�۔  �ز�ا�و�یہ   )ii( 

 )ii(�ز�ا�و�یہ �منفر�جہ ہو�۔

�کمپا�س کا ا�ستعما�ل مثلث کی تعمیر کو آ�سا�ن بنا�تا ہے جب ا�س کے �ا�لا�ع �کی �لمبا�ئیا�ں د�ی گئی �ہو�ں�۔�	 

�تین لمبا�ئیو�ں کا ا�یک سیٹ جہا�ں ر ا�یک کی لمبا�ئی با�قی د�و کے مجمو�عے سے چھو�ٹی ہے مثلث کی عد�م مسا�و�ا�ت کو پو�ر�ا�ر�تی �ہے�۔�	 

�مثلث کے ا�لا�ع �کی �لمبا�ئی مثلث کی عد�م مسا�و�ا�ت کو پو�ر�ا ر�تی ہے�ا�و�ر�ا�گر ا�لا�ع �کی �لمبا�ئیو�ں کا د�یا ہو�ا سیٹ مثلث کی عد�م �	 

�مسا�و�ا�ت کو�پو�ر�ا ر�تا ہے�، تو ا�ن ا�لا�ع �کی �لمبا�ئیو�ں کے سا�تھ ا�یک مثلث بنا�یا جا سکتا ہے�۔

�مثلث تب بھی بنا�ئے جا سکتے ہیں جب د�ر�ج ذ�یل پیما�ئش د�ی گئی ہو�ں:	 

    )a(    د�و ا�لا�ع ا�و�ر ا�ن کے  �د�ر�میا�ن �کا ز�ا�و�یہ

    )b(    د�و ز�ا�و�یہ ا�و�ر  �ا�ن �کے �د�ر�میا�ن �کا �ضلع

�مثلث کے ز�ا�و�یو�ں کا مجمو�عہ ہمیشہ °180�ہو�تا ہے�۔�	 

�ا�یک مثلث کا ا�ر�تفا�ع �ا�یک عمو�د�ی خط ہے جو ا�س کے کسی ر�ا�س سے ا�س کے متضا�د �ضلع �پر �بنا �ہو�۔�	 

�مسا�و�ی ا�لا�لا�ع مثلث کے�سبھی ا�لا�ع �کی �لمبا�ئیا�ں بر�ا�بر �ہو�تی ہیں�۔ مسا�و�ی �ا�لسا�قین مثلث کے کو�ئی �د�و �ا�لا�ع �کی �لمبا�ئی  �	 

�بر�ا�بر ہو�تی ہیں�۔ مختلف ا�لا�لا�ع مثلث کے تینو�ں �ا�لا�ع کی �لمبا�ئی  �مختلف ہو�تی ہیں�۔

�مثلثو�ں کو ا�ن کے ز�ا�و�یہ کی پیما�ئش کی بنیا�د پر ز�ا�و�یہ �حا�د�ہ�، ز�ا�و�یہ قا�ئمہ ا�و�ر ز�ا�و�یہ �منفر�جہ مثلث کے طو�ر پر د�ر�جہ بند�ی کی جا�تی ہے�۔�	 

�خلا�صہ

�کو شش 
�کیجیے
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�ا�یک ڈ�بے�میں مختصر تر�ین ر�ا�ستہ!�ا�یک ڈ�بے�میں مختصر تر�ین ر�ا�ستہ!

میں )�شکل  ہے  چا�ہتی  پہنچنا  تک  کو�ے  مخا�لف  د�و�ر  سے  سب  یہ  ہے�۔  مکڑ�ی  ا�یک  میں  کو�ے  ا�یک  کے  ڈ�بے   �ا�یک 

�نشا�ن ز�د(�۔ چو�ں کہ یہ اُ�ڑ نہیں سکتی�، ا�س لیے یہ ڈ�بے کی سطحو�ں پر چل ر ہی مخا�لف مقا�م تک

�پہنچ سکتی ہے�۔ و�ہ سب سے چھو�ٹا ر�ا�ستہ کو�ن سا�ہے�؟

�ا�یک گتے کا ڈ�بہ لیجیے ا�و�ر ا�س ر�ا�ستے کو نشا�ن ز�د�کیجیے جو آ�پ کے خیا�ل میں ا�یک کو�ے سے

�ا�س کے مخا�لف کو�ے تک سب سے چھو�ٹا ہے�۔

�ا�س ر�ا�ستے کی لمبا�ئی کا ا�پنے د�و�ستو�ں کے بنا�ئے ہو�ئے ر�ا�ستو�ں سے مو�ا�ز�نہ کیجیے�۔

�ا�شا�ر�ہ:�ا�شا�ر�ہ:

�پہیلی بو�جھیں !�پہیلی بو�جھیں !

172
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�کسر�ی ا�عد�ا�د�کے سا�تھ کا�م کر�نا�کسر�ی ا�عد�ا�د�کے سا�تھ کا�م کر�نا
(( WORKING WITH FRACTIONS)

8

8.1 کسر�ی ا�عد�ا�د کی ضر�ب
�آ�ر�و�ن)Aaron( ا�یک گھنٹے میں3 کلو�میٹر چلتا ہے�۔ و�ہ5�گھنٹو�ں میں

�کتنا فا�صلہ طے کر�ے گا ؟
�یہ ا�یک آ�سا�ن سو�ا�ل ہے�، ہم جا�نتے ہیں کہ فا�صلہ معلو�م کر�نے کے
�لیے ہمیں 5 ا�و�ر 3 کا حا�صل ضر�ب معلو�م کر�نے کی ضر�و�ر�ت ہے�، یعنی ہم

5 ا�و�ر 3 کو ضر�ب د�یتے ہیں�۔  
�ا�یک گھنٹے میں طے کیا گیا فا�صلہ = 3 کلو�میٹر

�ا�س لیے�،  

5 گھنٹے میں طے کیا گیا فا�صلہ
 = 3 × 5 کلو میٹر

 = 3 + 3 + 3 + 3 + 3 کلو میٹر
  = 15 �کلو میٹر

�کلو�میٹر چل سکتا ہے�۔ یہ 3�گھنٹے میں کتنا فا�صلہ طے 1
4  �آ�ر�و�ن کا پا�لتو کچھو�ا بہت آ�ہستہ چلتا ہے�۔ یہ ا�یک گھنٹے میں صر�ف 

�کر ے گا�؟
�یہا�ں پر ا�یک گھنٹے میں طے�کیا گیا فا�صلہ ا�یک کسر ہے ۔ ا�س سے کو�ئی فر�ق نہیں پڑ�تا�۔ کل طے کیا گیا�فا صلہ ا�سی طر�ح

�ضر�ب سے معلو�م کیا جا�تا ہے�۔

1�گھنٹے میں طے کیا گیا فا�صلہ = 14�کلو�میٹر�۔

 1�گھنٹے میں طے
�کیا گیا فا صلہ

3�گھنٹے میں طے کیا گیا فا صلہ

1
�کلو�میٹر4  

0
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�ا�س لیے ،3 گھنٹے میں طے کیا گیا فا�صلہ =  14  ×  3 کلو�میٹر

=   14 + 14 + 14   کلو�میٹر

=  34  کلو�میٹر

�کچھو�ا  3 گھنٹے میں  34  کلو میٹر کا فا�صلہ طے کر�سکتا ہے�۔

�آ�ئیے ا�یک ا�یسی مثا�ل پر غو�ر کر�تے ہیں جہا�ں چلنے میں لگنے و�ا�لا و�قت ا�یک گھنٹے کا کسر ہو�۔

�ہم نے د�یکھا کہ آ�ر�و�ن 1 �گھٹے میں 3 کلو�میٹر چل سکتا ہے ۔ و�ہ 15 گھنٹے میں کتنا فا�صلہ طے کر�ے گا�؟

�ہم ضر�ب کے ذ�ر�یعے ہی طے کیا گیا فا�صلہ معلو�م کر�یں گے�۔

3 کلو�میٹر

1�گھنٹے میں طے کیا گیا فا�صلہ

15�گھنٹے میں طے کیا گیا
�فا�صلہ

0

  15�گھنٹے میں طے کیا گیا فا�صلہ = 3 ×  15  کلو�میٹر

))Finding the Product((  حا�صلِ �ضر�ب معلو�م کر�نا  �حا�صلِ �ضر�ب معلو�م کر�نا�

1�گھنٹے میں طے کیا گیا فا�صلہ= 3 کلو�میٹر ۔

15 �گھنٹے میں طے کیا�گیا فا�صلہ�، ا�تنا ہی ہے جتنا 3 کلو میٹر کو 5 بر�ا�بر حصو�ں میں تقسیم کر�نے سے حا�صل ہو�تا ہے ،�یعنی
35  کلو�میٹر�۔

1
�ا�س سے ہمیں پتا چلتا ہے کہ   35 = 3 × 5

25 گھنٹے میں آ�ر�و�ن کتنا فا�صلہ طے�کر سکتا ہے ؟

174174
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کسری اعدادکے ساتھ کام کرنا

�پھر�سے ہما�ر�ے پا�س�—

�طے کیا گیا فا�صلہ=  3 ×25 کلو�میٹر

�حا�صلِ �ضر�ب معلو�م کر�نا  :�حا�صلِ �ضر�ب معلو�م کر�نا  :

 1 �گھنٹے میں طے کیا گیا فا�صلہ معلو�م کر سکتے ہیں ۔ . 1
�لے ہم    5

�چو�ں کہ مد�ت25  د�و�گنا ہے  15 کا ، ہم کل طے کیا�گیا فا�صلہ معلو�م کر�نے کے لیے ا�س فا�صلے کو2 سے ضر�ب د�یتے ہیں ۔  .2

�حسا�ب کا طر�یقہ د�ر�ج ذ�یل ہے�۔

1 گھنٹے میں طے کیا گیا فا�صلہ=3 کلو�میٹر

15�گھنٹے میں طے کیا گیا فا�صلہ . 1
= لمبا�ئی جو کہ ہم 3 کلو�میٹر کو 5 بر�ا�بر حصّو�ں میں تقسیم کر�نے پر حا�صل کر�تے ہیں ۔  

=  35 کلو�میٹر�۔  

�ا�س فا�صلے کو2 �سے ضر�ب کر�نے پر ہمیں ملتا ہے: . 2

65 = 35 × 2  کلو�میٹر  

�یہا�ں سے ہم د�یکھ سکتے ہیں کہ

2
5 × 3 = 65

�تبا�د�لۂ خیا�ل
�ہم نے ا�س ضر�ب کو د�ر�ج ذ�یل طر�یقے سے کیا :

 35�حا�صل کر�نے کے لیے �،�لے ہم مضر�و�ب)Multiplicand( �یعنی 3�کو ضا�ر�ب  	

)Multiplier(�کے نسب نما )Denominator(�یعنی 5 �سے تقسیم کر�تے ہیں ۔

1�گھنٹے میں طے کیا گیا فا�صلہ

23�گھنٹے میں طے کیا گیا فا�صلہ

�نسب نما

�ضا�ر�ب �مضر�و�ب

2
5

 × 3

15�گھنٹے میں طے
�کیا گیا فا�صلہ
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�پھر ہم 65 �حا�صل کر�نے کے لیے حا�صل شد�ہ نتیجے کو ضا�ر�ب کے شما�ر�ند�ہ یعنی 2 �سے ضر�ب د�یتے ہیں ۔ 	

کو عد�د  مکمل  ا�یک  کسر  ا�یک  ہمیں  بھی  ،�جب  طر�ح  �ا�س 

با�لا�طر�یقہ مند�ر�جہ  تو�ہم  ہے  ہو�تی  ضر�و�ر�ت  کی  کر�نے  �ضر�ب 

�ا�ستعما�ل کر�تے ہیں�۔

�مثا�ل�مثا�ل11:  :  ا�یک کسا�ن کے5 �پو�تے ہیں�۔ ا�س نے ا�پنی ز�مین

�میں سے ہر پو�تے کو  23  ا�یکڑ�ز�مین د�ی�۔�ا�س نے ا�پنے

 پو�تو�ں کو کل کتنی ز�مین د�ی ؟
5 × 23 = 23 + 23 + 23 + 23 + 23 = 10

3

�مثا�مثا�ل �ل 22::  ا�نٹر�نیٹ کو ا�یک گھنٹہ ا�ستعما�ل کر�نے کا خر�چ 8₹ ہے تو ا�نٹر�نیٹ کو 14 1�گھنٹے ا�ستعما�ل کر�نے کا خر�چ کتنا ہو گا�؟

14 1�گھنٹے 54 گھنٹے ہو�تے ہیں)�مخلو�ط کسر کو سا�د�ہ کسر میں تبد�یل کر�تے ہو�ئے( ۔
�ا�نٹر�نیٹ کو 54 گھنٹے ا�ستعما�ل کر�نے کا خر�چ   = 8 × 54 

 5 × 84  =

 5 × 2 =
 10 =

11�گھنٹے ا�ستعما�ل کر�نے کا خر�چ 10 ₹ ہے ۔
�ا�نٹر�نیٹ کو 4

�معلو�م کیجیے�معلو�م کیجیے
ز�ن ر�و�ز�ا�ہ    12�گلا�س د�و�د�ھ پیتا ہے�۔ و�ہ ا�یک ہفتے میں کتنے گلا�س د�و�د�ھ پیتا ہے�؟ �نو�ر�ی کے مہینے میں اُ�س نے کتنے . 1

�
�
�
�ی�
�ت

�گلا�س د�و�د�ھ پیا�؟

�ز�د�و�ر�و�ں کی ا�یک ٹیم 8 �د�ن میں 1�کلو�میٹر پا�ی کی نہر بنا سکتی ہے�۔ ا�س طر�ح سے ا�یک د�ن میں ٹیم  ___�کلو�میٹر نہر . 2

�بنا سکتی ہے�؟ �ا�ر و�ہ ہفتے میں 5 �د�ن کا�م کر�یں�، �تو و�ہ ا�یک ہفتے میں ___�کلو�میٹر نہر بنا�یں گے�۔

�جو ا�و�ر ا�س کے د�و ہمسا�ئے ہر ہفتے 5 �ٹر تیل خر�د�تے ہیں ا�و�ر ا�سے 3 �خا�د�ا�و�ں میں بر�ا�بر تقسیم کر�تے ہیں�۔ ہر خا�د�ا�ن . 3

�کو ا�یک ہفتے میں کتنا تیل ملتا ہے�؟ 4 �تو�ں میں ا�یک خا�د�ا�ن کو کتنا تیل ملے گا�؟ 

�یہ نے پیر�کے د�ن ر�ا�ت 10�جے چا�د کو غر�و�ب ہو�تے ہو�ئے د�یکھا�۔ اُ�س کی ما�ں�، �جو کہ ا�یک سا�نس د�ا�ں ہے�، . 4

�نے اُ�سے بتا�ا کہ ہر د�ن چا�د پچھلے د�ن کے مقا�لے میں 56�گھنٹہ بعد غر�و�ب ہو�تا ہے�۔�تو جمعر�ا�ت کو چا�د 10�جے کے 

�کتنے گھنٹے بعد غر�و�ب ہو�گا�؟

�ضا�ر�ب �مضر�و�ب

2
5 × 3

3 ÷ 5 = 35

2 × 35 = 65

2
5

2
5
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�ضر�ب کیجیے ا�و�ر پھر ا�س کو مخلو�ط کسر میں تبد�یل کیجیے :. 5

)a( 7 × 35

)b( 4 × 13

)c( 9
7 × 6   

)d( 13
11 × 6

ا�و�ر کسر کو مکمل عد�د کے سا�تھ ضر�ب کر�نا سیکھا ہے�۔ کیا ہو�تا ہے جب ا�عد�ا�د کو کسر کے سا�تھ  �ا�بھی تک ہم نے مکمل 

�ضر�ب میں د�و�و�ں ا�عد�ا�د کسر�یں ہو�ں�؟

�د�و کسر�و�ں کی ضر�ب
14 کلو�میٹر چل سکتا ہے�۔ یہ �ہم جا�نتے ہیں کہ آ�ر�و�ن کا پا�لتو کچھو�ا ا�یک گھنٹے میں 

�آ�د�ھے گھنٹے چل کر کتنا فا�صلہ طے کر�ے گا�؟

�ا�س طر�ح کے سو�ا�لا�ت کو ضر�ب کا ا�ستعما�ل کر�تے ہو�ئے حل کر�نے کے

�لیے ہما�ر�ے پا�س مند�ر�جہ ذ�یل طر�یقہ ہے�،

 12 گھنٹے میں طے کیا گیا فا�صلہ = 14 × 12 �کلو میٹر

 حا�صلِ �ضر�ب معلو�م کر�نا : حا�صلِ �ضر�ب معلو�م کر�نا :

1 گھنٹے میں طے کیا گیا فا�صلہ =  14  کلو�میٹر

�لہذ�ا�، 12  گھنٹے میں طے کیا گیا فا�صلہ و�ہ لمبا�ئی ہے جو ہمیں  14�کو 2 بر�ا�بر حصو�ں میں تقسیم کر�نے سے حا�صل ہو�تی ہے ۔

�ا�سے سمجھنے کے لیے یہ مفید ہو�تا ہے کہ ہم کسر�ا�ت کو ا�یک ا�کا�ئی مر�بع )Unit Square(�کی مد�د سے ظا�ہر کر�یں ،�جو

�ا�یک مکمل مقد�ا�ر )Whole(�کی نما�ئند�گی کر�تا ہے ۔

1
4

�ا�کا�ئی مر�بع مکمل کے طو�ر پر �مکمل کا 14 

�فا�صلہ�فا�صلہ�گھنٹے�گھنٹے

11
4

1
2

؟
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�ا�ب ہم 14�کو 2 بر�ا�بر حصّو�ں میں تقسیم کر�تے ہیں تو ہمیں کیا ملتا ہے ؟

�مکمل شکل کے کو�ن سے ر�نگین کسر�ی حصہ کو�لکیر�و�ں سے بھر�ا�گیا ہے�؟

ا�یک ا�ن میں سے  ا�و�ر  ا�س میں مکمل شکل کو8 بر�ا�بر حصو�ں میں تقسیم کیا گیا ہے  �چو�ں کہ 

�ر�نگین حصے کو لکیر�و�ں سے بھر�ا گیا ہے�، تو ہم کہہ سکتے ہیں کہ مکمل شکل کا  18 لکیر�و�ں سے بھر�ا

�گیا ہے�۔ ا�س لیے ، کچھو�ے نے آ�د�ھے گھنٹے میں 18�کلو�میٹر فا�صلہ طے کیا ۔

�یہ ہمیں بتا�تا ہے کہ18 = 14 × 12 

34 حصّے میں چل کر کتنا فا�صلہ �کلو�میٹر کا فا�صلہ طے کر�تا ہے تو�و�ہ ا�یک گھنٹے کے 
 
2
5 ا�و�ر یہ ا�یک گھنٹے میں  �ا�ر کچھو�اتیز چلتا ہے 

�طے�کر�ے گا�؟

�طے کیا گیا فا�صلہ =25 × 34 

 حا�صلِ �ضر�ب معلو�م کر�نا : حا�صلِ �ضر�ب معلو�م کر�نا :

�لے ا�یک گھنٹے کے 14 میں طے کیا گیا فا�صلہ معلو�م کیجیے�۔  )i(

�ا�یک گھنٹے کے 34 میں طے کیا گیا فا�صلہ معلو�م کر�نے کے لیے نتیجہ کو 3 سے ضر�ب کیجیے�۔  )ii(

4 بر�ا�بر حصو�ں میں تقسیم کر�نے سے 14 میں طے کیا گیا فا�صلہ کلو میٹر میں = و�ہ مقد�ا�ر جو ہمیں 25 کو  �ا�یک گھنٹے کے   )i(

�حا�صل ہو�تی ہے�۔

طّّہ ہے جو ہمیں ا�س و�قت حا�صل
�
�ا�کا�ئی مر�بع کو�مکمّل تصوّ�ر کر�تے ہو�ئے ) شکل 8.1 ( میں لکیر�و�ں سے بھر�ا ہو�ا حصّہ و�ہ �

�ہو�تا ہے جب ہم 25 کو 4 بر�ا�بر حصّو�ں میں تقسیم کر�تے ہیں ۔

�یہ مکمّل کا کتنا ہے ؟

4×5 بر�ا�بر 4 کا�لم میں تقسیم کیا گیا ہے تا�کہ20=  ا�و�ر  5 قطا�ر  �مکمّل کو 

�حصّے بنا�ئے�جا سکیں ۔

�لکیر�و�ں سے بھر�ے ہو�ئے�حصّو�ں کی تعد�ا�د = 2

شکل 8.1�لہذ�ا ، ا�یک گھنٹے کے 14  حصّے میں طے کیا�گیا  فا�صلہ =  220 

2
5

�مکمل

?

 14 �کو�د�و�بر�ا�بر حصو�ں میں تقسیم کیا گیا
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�کو 3 سے ضر�ب کر�نا ہے ۔ )ii(     ا�ب  �ہمیں 220

 3 × 2
�ا�یک گھنٹے کے34 حصے میں طے کیا گیا  فا�صلہ =20

 6
20 =

 34 × 25 = 6
20 = 3

�ا�س لیے ،10

�تبا�د�لۂ خیا�ل
�ا�س مر�حلے میں جب ا�یک کسر کو د�و�سر�ی کسر سے ضر�ب د�ی جا�تی ہے�، تو ہم و�ہی

�طر�یقہ ا�پنا�تے ہیں جو ہم نے ا�س و�قت ا�پنا�ا تھا جب ہم نے ا�یک کسر کو عد�د کا�مل

�سے ضر�ب د�ا تھا ۔ ہم نے مند�ر�جہ ذ�یل طر�یقے سے ضر�ب د�ا تھا :

2
5 ÷ 4 = 2

3 �مضر�و�ب کو 4 سے تقسیم کیجیے  20
4

3 × 2
20 = 6

3 �مضر�و�ب کو 3 سے تقسیم کیجیے = 20
4

�ا�سی طر�یقہ کا ا�ستعما�ل کر�تے ہو�ئے 32 × 54 �کو ضر�ب کیجیے�۔

ا�کا�ئی مر�بع کی مد�د سے�ظا�ہر�کر�تے ہیں�، تا�کہ ا�سے مکمل 32 کو  �سب سے لے ، آ�ئیے�ہم 

�کے طو�ر پر لیا جا�سکے ۔ چو�ں کہ کسر 32  ا�یک مکمل ا�و�ر آ�د�ھا ہے ، ا�س کو مند�ر�جہ ذ�یل طر�یقے

�سے د�کھا�ا جا سکتا ہے :

4 بر�ا�بر حصّو�ں میں  32�کو  ا�ستعما�ل کر�تے ہو�ئے ہمیں لے کسر  �ضر�ب کے طر�یقے کو 

8.2 ( میں د�کھا�ئے گئے طر�یقے سے کیا جا سکتا ا�یسا )�شکل  �تقسیم کر�نے کی ضر�و�ر�ت ہے ۔ 

4�بر�ا�بر 32�کو  ا�س کسر کو ظا�ہر کر�تا ہے جو   �ہے�،�جہا ں پیلے ر�نگ کا لکیر�و�ں سے بھر�ا ہو�ا حصّہ 

�حصّو�ں میں تقسیم کر�نے کے بعد حا�صل ہو�ا ہے ۔�ا�س کی قد�ر کیا ہے ؟

�ہم د�یکھتے ہیں کہ مکمل کو 2 قطا�ر�و�ں)Rows( ا�و�ر 4 کا�لمو�ں میں تقسیم کیا گیا ہے�۔

�جس سے کل8=4×2�بر�ا�بر حصّے بنے ہیں ۔

�ا�س میں لکیر�و�ں سے بھر�ے ہو�ئے حصو�ں کی تعد�ا�د =3
3
�لہٰذ�ا پیلے ر�نگ و�ا�لا لکیر�و�ں سے بھر�ا ہو�ا حصّہ =8

  �ر�ا�ضی
�با�ت چیت

شکل 8.2

�مکمل

3
2

�ضا�ر�ب �مضر�و�ب

3
4 × 25
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�ا�ب ا�گلا مر�حلہ ا�س حا�صل شد�ہ نتیجہ کو 5 سے ضر�ب د�ینا ہے ۔�یہ ہمیں32  ا�و�ر 54  کا�حا�صل ضر�ب د�یتا�ہے�۔

5
4 × 32 = 5 × 38 = 15

8

�مستطیل)Rectangle( �کے ر�قبے ا�و�ر کسر�ی ضر�ب کے د�ر�میا�ن تعلق

�شکل8.3 میں لکیر�و�ں سے بھر�ے ہو�ئے مستطیل کی لمبا�ئی ا�و�ر چو�ڑ�ا�ئی کیا ہے�؟ چو�ں کہ ہم نے ا�یک ا�کا�ئی مر�بع )�جس کی ہر

14 ا�کا�ئی ہے ۔ 12 ا�کا�ئی ا�و�ر چو�ڑ�ا�ئی  �سمت کی لمبا�ئی 1 ا�کا�ئی ہو ( سے شر�و�عا�ت کی تھی ا�س لیے مستطیل کی لمبا�ئی 

ط�یل�یں ا�س
ت
مس�

�تو ا�س مستطیل کا ر�قبہ کتنا ہو�گا ؟ ہم د�یکھتے ہیں کہ 8 ا�یسی 

�مر�بع میں آ�جا�تی ہیں جن کا کل ر�قبہ 1 مر�بع ا�کا�ئی ہو�تا ہے ۔ لہذ�ا�، ہر مستطیل کا ر�قبہ

18 مر�بع ا�کا�ئی ہو�گا�۔
�کیا آ�پ ر�قبے ا�و�ر لمبا ئی و چو�ڑ�ا�ئی کے حا�صلِ ضر�ب کے د�ر�میا�ن کو�ئی تعلق

�د�یکھتے ہیں ؟

�کسی کسر�ی ا�ضلا�ع و�ا�لے مستطیل کا ر�قبہ ا�س کے ا�ضلا�ع کے حا�صل ِ�ضر�ب کے بر�ا�بر ہو�تا ہے ۔

�عا�م طو�ر پر�، ا�ر ہم د�و کسر�و�ں کا حا�صل ضر�ب معلو�م کر�نا چا�ہتے ہیں تو ہم ا�ن د�و�و�ں کسر�و�ں کو مستطیل کے ا�ضلا�ع  

�کے طو�ر پر لے کر ا�س مستطیل کا ر�قبہ معلو�م کر سکتے ہیں�۔

�معلو�معلو�م کیجیے�م کیجیے
ا�ستعما�ل مکمل کی . 1 ا�کا�ئی مر�بع کا  ا�یک   �مند�ر�جہ ذ�یل کسر�و�ں کا حا�صل ضر�ب معلو�م کیجیے�۔ کسر�و�ں کو ظا�ہر کر�نے کے لیے 

�طر�ح کیجیے :

)a( 1
3 × 15

)b( 1
4 × 13

)c( 1
5 × 12

)d( 1
6 × 15

  1
12 × 1

�ا�ب  �معلو�م کیجیے     18

شکل 8.2

1
8

180180
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�ا�کا�ئی مر�بع کو ا�ستعما�ل کر�تے ہو�ئے کسر�و�ں کو ظا�ہر کر�نا ا�یک مشکل ا�و�ر د�قت طلب طر�یقہ ہے�۔ آ�ئیے پچھلی مثا�لو�ں میں

�ا�ستعما�ل کیے گئے طر�یقو�ں کا مشا�ہد�ہ کر�تے ہو�ئے حا�صل ضر�ب معلو�م کر�تے ہیں�۔

�ہر مثا�ل میں مکمل کو قطا�ر�و�ں ا�و�ر کا�لمو�ں میں تقسیم کیا گیا ہے�۔

�قطا�ر�و�ں کی تعد�ا�د ضر�ب ہو�نے و�ا�لی کسر�کے نسب نما کے بر�ا�بر ہے�، جو

�کہ ا�س مثا�ل میں 18 ہے�۔

�کا�لمو�ں کی تعد�ا�د ضر�ب د�ینے و�ا�لی کسر�کے نسب نما کے بر�ا�بر ہے�، جو

�کہ ا�س مثا�ل میں 12 ہے�۔

  �لہٰذ�ا�، مکمل کو2 1× 18 بر�ا�بر حصو�ں میں تقسیم کیا گیا ہے�۔�ا�س لیے�؛
1

18 × 1
12 = 1

(18×12) = 1
216

کا ا�ن  تو  ہیں  جا�تی  د�ی  ضر�ب  میں  آ�پس  ا�کا�ئیا�ں  د�و�کسر�ی  جب  �لہذ�ا 

�حا�صل ضر�ب ہو�تا ہے ۔
1

�نسب نما�ؤ�ں کا حا�صل ِ�ضر�ب
�ہم ا�س کا ا�ظہا�ر ا�س طر�ح کر�تے ہیں:

1
b × 1d = 1

b × d  

�د�ر�ج ذ�یل کسر�و�ں کا حا�صل ِ�ضر�ب معلو�م کیجیے�۔�کسر�و�ں کو ا�کا�ئی مر�بع کے ذ�ر�یعے ظا�ہر کیجیے ا�و�ر ر�ا�ضی عمل کو ا�جا�م د�یے ۔. 2

)a( 2
3 × 45 )b( 1

4 × 23

)c( 3
5 × 12 )d( 4

6 × 35

)Multiplying Numerators and Denominators( شما�ر ند�ہ ا�و�ر نسب نما�کی ضر�ب�
 5
12 × 7

�ا�ب معلو�م کیجیے  18

طر�یقے و�ا�ر  مر�حلہ  ضر�ب  حا�صل  ہم  آ�ئیے   ، طر�ح  کی  مثا�ل  �پچھلی 

 12 ا�و�ر  قطا�ر�و�ں   18 کو  مکمل  ہیں�۔�لے  کر�تے  معلو�م  کر�کے  �سے�ضر�ب 

�کا�لمو�ں میں تقسیم کر�تے ہیں�،�جس سے 18×12 بر�ا�بر حصے بنتے ہیں ۔

و�ہ ہیں  کر�تے  حا�صل  قد�ر  جو  کر�کے  تقسیم  میں  حصو�ں  بر�ا�بر   12 �کو  718 �ہم 

7  ہے ۔
(12 × 18)

7
18

18�حصے

12�حصے

1
18

12�حصے

18�حصے

181181
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معلو�م ضر�ب  حا�صل  تا�کہ  ہیں  د�یتے  ضر�ب  سے   5 کو  نتیجہ  �پھر�ا�س 

�ہے�۔ )5 ×  7(
(12 × 18)

�ہو�جا�ئے�۔�یہ   

 5
12 × 78 = )5 × 7(

(12 × 18) = 35
�ا�س لیے ،  216

�عمو�می طو�ر�پر�، ا�سے ہم د�ر�ج ذ�یل طر�یقے سے لکھ سکتے ہیں�۔

a
b  × cd = a × c

b × d 

ہماسْْفٹ  برر تصنیف ا�پنی  میں  عیسو�ی   628 )Brahmagupta(�نے  گپت بر�ہم  لے  سے  سب  کو  فا�ر�مو�لے  �ا�س 
سْدھانت)Brāhmasphuṭasiddhānta(�میں عمو�می شکل میں بیا�ن کیا تھا�۔

�یہ فا�ر�مو�لا ا�س و�قت بھی کا�ر�آ�مد ہو�تا ہے جب ضر�ب د�ینے و�ا�لا ا ضر�ب ہو�نے و�ا�لا عد�د کو�ئی عد�د�کا�مل ہو�تو ہم آ�سا�ی

�سے عد�د�کا�مل کو 1�نسب نما  کے سا�تھ کسر�کے طو�ر پر لکھ سکتے ہیں�۔ مثا�ل کے طو�ر پر ،

 34 × 3�کو  34 × 31  �بھی لکھا جا�سکتا ہے�۔

= 3×3
1×4 = 94
�ا�و�ر

4 × 35�کو  41 × 35�بھی لکھا جا�سکتا ہے�۔

= 3 × 4
5 × 1 = 12

5

�کسر�و�ں کی ضر�ب — کم تر�ین شکل )Lowest Form( میں لکھنا
�مند�ر�جہ ذ�یل کسر�و�ں کو ضر�ب کیجیے ا�و�ر حا�صل ضر�ب کو کم تر�ین شکل میں ظا�ہر کیجیے

12
7  × 5

24 

ا�و�ر24(�کو لے ضر�ب د�ے کر ا�س کو آ�سا�ن شکل میں تبد�یل کر�نے کے ا�و�ر نسب نما )7  ا�و�ر5(  �شما�ر ند�ہ )12 

�بجا�ئے ، ہم یہ بھی کر سکتے ہیں:

12
7  × 5

24 = 12 × 5
7 × 24

12 ہے�۔ ہم جا�نتے ہیں کہ جب ا�عد�ا�د میں مشتر�ک جز و�ضر�بی  د�ا�ئر�و�ں میں ر�کھے گئے  د�و�و�ں  �ہم د�یکھتے ہیں کہ 

 12 ا�و�ر نسب نما�کو ا�یک ہی مشتر�کہ عد�د سے تقسیم کیا جا�تا ہے تو کسر و�ہی ر�ہتا ہے�۔ ا�س صو�ر�ت میں ہم ا�نھیں  �شما�ر ند�ہ 

�سے تقسیم کر سکتے ہیں ۔

7
18

18�حصے

12�حصے

5
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12 × 5
7 × 24 = 1 × 5

7 × 2 = 5
14 

1

2  

.

�آ�ئیے ا�ب ہم ا�سی تکنیک کا ا�ستعما�ل کر�تے ہو�ئے ا�یک ا�و�ر ضر�ب کر�تے ہیں�۔
14
15 × 25

42

14 × 25
15 × 42 = 1 × 5

3 × 3 = 59 
1

3 3

5

)Common Factors(جب کسر�و�ں کو�ضر�ب د�یتے ہیں تو�ہم شما�ر ند�ہ ا�و�ر نسب نما کو�ا�ن کے مشتر�ک جز�و ضر�بی�

�سے تقسیم کر سکتے ہیں�۔ پھر شما�ر�ند�ہ ا�و�ر نسب نما�کو ضر�ب د�یتے ہیں�۔ ا�سے مشتر�کہ جز و�ضر�بی کو منسو�خ کر�نا کہتے ہیں�۔

)A Pinch Of History(  تا�ر�یخ کی ا�یک جھلک�
ن  ’’اپورتن� کو  طر�یقہ  کے  کر�نے  تبد�یل  ا�ر�کا�ن)Lowest Terms(�میں  تر�ین  کم  کی  ا�س  کو  کسر  میں  �ہند�و�ستا�ن 

ر�ا�ضیا�تی تحر�یر�و�ں میں بھی ملتا ذ�کر غیر  کا  ا�س  ا س قد�ر�شہر�ت حا�صل تھی کہ  جا�تا ہے�، جسے  )Apavartana(‘‘ کہا 

تمثیل بطو�ر  میں  تحر�یر  فلسفیا�ہ  ا�یک  ا�سے  نے  عیسو�ی(   150 )�تقر�یباً   )Umasvati( اُ�ما�سو�تی  عا�لم  جین  �ہے�۔�ا�یک 

)�تشبیہ( ا�ستعما�ل کیا تھا�۔ 

�معلو�م�معلو�م کیجیے کیجیے
7 �حصّہ بھر جا�تا ہے ۔ تو د�ر�ج . 1

�ا�یک پا�ی کی ٹنکی نل سے بھر�ی جا�تی  �ہے�۔ ا�ر نل ا�یک گھنٹے کے لیے کھلا�ر�ہے تو ٹنکی کا 10

�ذ�یل ا�و�ا�ت کے د�و�ر�ا�ن ٹنکی کا کتنا حصّہ بھر جا�ئے�گا�؛

13 گھنٹہ  _�_�_�_�_�_�_�_�_�_�_�_  )a(  

23 گھنٹہ  _�_�_�_�_�_�_�_�_�_�_�_  )b(  

34 گھنٹہ  _�_�_�_�_�_�_�_�_�_�_�_  )c(  

710 گھنٹہ  _�_�_�_�_�_�_�_�_�_�_  )d(  

�ا�ر ٹنکی کو مکمل بھر�نا ہو�تو نل کو کتنی د�یر تک کھلا ر�ہنا چا�ہیے ؟   )e(  

 1 �حصّہ لیا�۔ ا�ب سو�مو کے پا�س کتنی ز�مین بچی �؟ �و�ہ ا�س بچی . 2
�کو�ت نے ا�یک سڑ ک بنا�نے کے لیے سو�مو�کی ز�مین کا  6

�ہو�ئی ز�مین کا�آ�د�ھا حصہ ا�پنی بیٹی کر�نا کو�ا�و�ر  13  �حصہ ا�پنے بیٹے بو�ر�ا کو�د�تی ہے ۔ ا�ن د�و�و�ں کو حصّہ د�ینے کے بعد�با�ی 

�ز�مین و�ہ ا�پنے پا�س ر�تی ہے ۔

 �کو شش
�کیجیے
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�کر�نا کو ا�صل ز�مین کا کتنا حصّہ ملا ؟  )a(  

�بو�ر�ا کو ا�صل ز�مین کا کتنا حصّہ ملا ؟  )b(  

�سو�مو نے ا�پنے پا�س ا�صل ز�مین کا کتنا حصّہ ر�کھا ؟  )c(  

�ا�یک مستطیل جس کی لمبا�ئی 34 3 �ٹ ا�و�ر چو�ڑ�ا�ئی35 9 �ٹ ہے ۔�ا�س کا ر�قبہ معلو�م کیجیے�۔. 3

�یو�ا�نگ ا�پنے با�چے میں ا�یک قطا�ر میں چا�ر پو�د�ے لگا�تا ہے ۔ د�و پو�د�و�ں کے د�ر�میا�ن کا فا�صلہ 34 �میٹر ہے�۔ لے ا�و�ر . 4

�آ�خر�ی پو�د�ے کے د�ر�میا�ن کا فا�صلہ معلو�م کیجیے�۔ )�ا�ا�ر�ہ : �ا�ا�ر�ہ : �چا�ر پو�د�و�ں کا  �خا�کہ بنا�ئیے جس میں د�و پو�د�و�ں کے د�ر�میا�ن 

�کا فا�صلہ  34 �میٹر ہو�۔ (

�حصہ�؟. 5 12 �حصہ ا 4�کلو ر�ا�م کا 320
�کو�ن ز�ا�د�ہ و�ز�ی ہے:500�ر�ا�م کا 15

�کیا حا�صلِ �ضر�ب ہمیشہ ضر�ب د�یے گئے ا�عد�ا�د سے بڑ�ا�ہو�تا ہے ؟
ا�عد�ا�د کے ا�یسے  و�ہ عد�د و�یسا ہی ر�ہتا ہے�، ا�س لیے ہم   1 سے ضر�ب د�ا جا�ئے تو  �چو�نکہ�، ہم جا�نتے ہیں کہ جب کسی عد�د کو 

�جو�ڑ�و�ں کو ضر�ب د�یں گے جن میں سے کو�ئی بھی 1�ہ ہو ۔

�جب ہم د�و گنتی کے ا�عد�ا�د ، جو1 سے بڑ�ے ہو�ں�۔ مثلا3ً ا�و�ر 5 کو ضر�ب د�یتے ہیں ، تو حا�صلِ ضر�ب د�و�و�ں ضر�ب

�د�یے جا�نے و�ا�لے ا�عد�ا�د سے بڑ�ا�ہو�تا ہے�۔

3 × 5 = 15 

�حا�صلِ �ضر�ب یعنی 15 د�و�و�ں ا�عد�ا�د3�ا�و�ر 5 سے بڑ�ا ہے�۔

�لیکن جب ہم  14 ا�و�ر 8 کو ضر�ب د�یتے ہیں تو کیا ہو�تا ہے�؟ 

1
4 × 8 = 2

�د�ر�ج با�لا ضر�ب میں حا�صلِ �ضر�ب یعنی 2 ، 14�سے�تو بڑ�ا ہے�، لیکن 8 سے چھو�ٹا ہے�۔

�ا�ب د�یکھیے کہ جب ہم  34�ا�و�ر 25 کو ضر�ب د�یتے ہیں تو کیا ہو�تا ہے ؟

3
4 × 25 = 6

20

  15
34 کو 20 25�سے کر�تے ہیں�۔ ا�س کے لیے ہم   ا�و�ر   34 �کا مو�ا�ز�ہ ا�ن د�و�و�ں ا�عد�ا�د  620 �آ�ئیے ا�س حا�صلِ ضر�ب یعنی 

�کی صو�ر�ت میں لکھتے ہیں�۔ �ا�و�ر 25�کو  820

184184
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�ا�س سے ظا�ہر ہو�تا ہے کہ حا�صلِ �ضر�ب د�و�و�ں ا�عد�ا�د سے کم ہے�۔

�آ�پ کے خیا�ل میں کن صو�ر�تو�ں میں حا�صلِ �ضر�ب د�و�و�ں ا�عد�ا�د سے�ز�ا�د�ہ ہو�تا ہے�؟ کب یہ د�و�و�ں ا�عد�ا�د کے د�ر�میا�ن

�ہو�تا ہے ا�و�ر کب د�و�و�ں ا�عد�ا�د سے�کم ہو�تا ہے�؟

)�ا�ا�ر�ہ : �ا�ا�ر�ہ :  یہ تعلق ا�س با�ت پر منحصر ہے کہ حا�صلِ �ضر�ب ا�و�ر ضر�ب  د�یے گئے ا�عد�ا�د 0 ا�و�ر 1 کے د�ر�میا�ن ہیں ا 1 سے

�بڑ�ے ہیں�۔ مختلف ا�عد�ا�د کے جو�ڑ�ے لیجیے ا�و�ر ا�ن کے حا�صلِ �ضر�ب پر غو�ر کیجیے ۔�ہر ضر�ب کے لیے مند�ر�جہ ذ�یل سو�ا�لا�ت پر

�غو�ر کیجیے�۔(

�تعلق�تعلق �ضر�ب�ضر�ب�صو�ر�تِ حا�ل�صو�ر�تِ حا�ل

�صو�ر�تِ حا�ل1 
�د�و�و�ں ا�عد�ا�د 1 سے بڑ�ے ہیں

)�مثلا ً:  4 × 43 (
16  د�و�و ں ا�عد�ا�د سے

3 �حا�صل ِ ضر�ب  
�بڑ�ا ہے�۔

�صو�ر�تِ حا�ل 2
�د�و�و�ں ا�عد�ا�د 0�ا�و�ر 1�کے د�ر�میا�ن ہیں

)3
)�مثلاً:  25 × 4

�حا�صل ِ ضر�ب   310  د�و�و�ں ا�عد�ا�د سے

�چھو�ٹا ہے ۔

�صو�ر�تِ حا�ل 3

ا�و�ر د�ر�میا�ن ہے  1�کے  0�ا�و�ر  �ا�یک عد�د 
�د�و�سر�ا�عد�د 1 سے بڑ�ا ہے

)3
)�مثلاً: 5 × 4

15  ا�س عد�د�سے کم ہے
4 �حا�صل ِ ضر�ب  

�جو 1 سے بڑ�ا ہے ا�و�ر ا س عد�د سے بڑ�ا

�ہے جو 0 ا�و�ر 1�کے د�ر�میا�ن ہے�۔

�ہر صو�ر�ت حا�ل کے لیے ا�س طر�ح کی ز د مثا�لیں بنا�ئیے ا�و�ر�حا�صلِ �ضر�ب ا�و�ر ضر�ب د�یے گئے ا�عد�ا�د کے د�ر�میا�ن

�تعلق کا مشا�ہد�ہ کیجیے ۔

 �آ�پ حا�صلِ �ضر�ب ا�و�ر ضر�ب د�یے گئے ا�عد�ا�د کے د�ر�میا�ن کے تعلق کے با�ر�ے میں کیا نتیجہ ا�خذ کر�تے ہیں�؟�خا�لی جگہو�ں

�کو بھر�یے :

�جب ضر�ب د�یے گئے ا�عد�ا�د میں سے کو�ئی ا�یک عد�د0�ا�و�ر 1�کے د�ر�میا�ن ہو تو�و�ہ حا�صل ضر�ب د�و�سر�ے عد�د سے  	

____________ )�بڑ�ا�ا�چھو�ٹا ( �ہو�تا ہے ۔

سے  	 عد�د  د�و�سر�ے  ضر�ب  تو�حا�صل  ہو  بڑ�ا  عد�د1�سے  ا�یک  کو�ئی  سے  میں  ا�عد�ا�د  گئے  د�یے  ضر�ب  �جب 

____________ )�بڑ�ا ا�چھو�ٹا (�ہو�تا ہے ۔
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�ضر�ب کی تر�تیب

�ہم جا�نتے ہیں کہ 18 = 14 × 12 

�ا�ب 12 × 14  کتنا ہو�گا�؟

�یہ بھی 18 ہی ہو�گا�۔  

�ا�د ر�کھیے کہ عا�م طو�ر پر ا�یک مستطیل کا ر�قبہ لمبا�ئی ا�و�ر چو�ڑ�ا�ئی کا تبا�د�لہ کر�نے سے نہیں بد�لتا ۔

�یعنی ضر�ب کی تر�تیب سے کو�ئی فر�ق نہیں پڑ�تا ہے�۔ لہٰذ�ا�،

a
b × cd = cd × ab

�ا�س کو بر�ہم گپت کے ’�کسر�و�ں کو ضر�ب د�ینے و�ا�لے فا�ر�مو�لے ‘�سے بھی سمجھا جا سکتا ہے ۔

8.2  کسر�و�ں کی تقسیم
4÷12�کتنا ہے ؟ یہ آ�پ لے سے جا�نتے ہیں ۔ لیکن کیا یہ سو�ا�ل

�د�و�با�ر�ہ سے ضر�ب کے سو�ا�ل کی شکل میں بیا�ن کیا جا سکتا ہے�؟

12�حا�صل کر�نے کے لیے کس عد�د کو 4�کے سا�تھ ضر�ب د�ا

�جا�نا چا�ہیے�؟ جو ہے ،

4 × ? = 12

�مقسو�م �ا�سم

�حا�صِل تقسیم

12 ÷ 4 = 3

1
4

1
2

1
8

1
2

1
4

1
8
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کسری اعدادکے ساتھ کام کرنا

�ہم تقسیم کو ضر�ب کے مسئلے میں تبد�یل کر�نے کی ا�س تکنیک کو کسر�و�ں  کی تقسیم کے لیے بھی ا�ستعما�ل کر سکتے ہیں ۔

 23 ÷1�کتنا ہے�؟

�آ�ئیے ا�ب ہم ا�سے ضر�ب کے مسئلے کے طو�ر پر لکھتے ہیں ۔
2
3 × ? = 1

�حا�صل ضر�ب 1 حا�صل کر�نے کے لیے 23�کے سا�تھ کسے ضر�ب د�ینا چا�ہیے�؟

�ا�ر ہم کسی طر�ح سے 2 ا�و�ر3�کو کا�ٹ د�یتے ہیں تو ہما�ر�ے پا�س 1 بچتا ہے�۔

�لہٰذ�ا ،
1 ÷ 23 = 32

�آ�ئیے ہم ا�یک ا�و�ر مسئلہ حل کر�نے کی کو�شش کر�تے ہیں:
3 ÷ 23

�یہ با�لکل و�یسا�ہی ہے جیسا کہ  
2
3 × ? = 3

�کیا آ�پ ا�س کا جو�ا�ب تلا�ش کر�سکتے ہیں ؟

23�کے سا�تھ کسے ضر�ب د�ا جا�نا چا�ہیے ۔�ہمیں3 حا�صل کر�نے کے لیے 1�حا�صل کر�نے کے لیے   �ہم جا�نتے ہیں کہ 

�ا�س کو  32�سے ضر�ب د�ینے کی ضر�و�ر�ت ہے�۔ ا�س لیے ،

2
3 × 32  × 3 = 3

�جو�ا�ب

�لہذ�ا�،

3 ÷ 23 = 32 × 3 = 92
 12 ÷ 15 �کیا ہے ؟ 

�ا�سے ضر�ب کے مسئلے کے طو�ر پر ا�س طر�ح لکھتے ہیں ، ہما�ر�ے پا�س ؛

1
2 × ? = 15

2
3 × 32 = 1

�جو�ا�ب
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�ا�س کو ہم کس طر�ح سے حل کر�تے ہیں ؟

�ا�س لیے ،
1
5 ÷ 12 = 2 × 15 = 25

      35 ÷ 23�کتنا ہے�؟

 ا�س کو ضر�ب کے مسئلے کے طو�ر پر ا�س طر�ح لکھ سکتے ہیں ، ہما�ر�ے پا�س

3
5 × ? = 23

�ہم ا�س کو کس طر�ح سےحل کر�یں گے

�ا�س لیے�،

2
3 ÷ 35 = 53 × 23 = 10

9

�تبا�د�لۂ خیا�ل
د�و ا�صو�ل بنا سکتے ہیں جو ہمیں  ا�یسا کو�ئی  �ا�و�پر د�یے گئے تقسیم کے ہر�مسئلے پر غو�ر�کیجیے کہ ہم نے جو�ا�ب کیسے�تلا�ش کیا�۔�کیا ہم 

�کسر�و�ں کو تقسیم کر�نے کا طر�یقہ بتا�ئے�؟�آ�ئیے پچھلے مسئلے پر غو�ر کر�تے ہیں�۔

علیہ مقسو�م   ،�)Divisor(ا�سم پا�س  ہما�ر�ے  میں  مسئلے  کے  تقسیم  �ہر 

و�ر حا�صِل تقسیم)Quotient(�ہو تا ہے�۔ حا�صِل تقسیم ا   )Dividend(

�کے لیے جو تکنیک ہم  ا�ستعما�ل کر ر�ہے ہیں�، و�ہ یہ ہے:

�سب سے لے�، �و�ہ عد�د تلا�ش کیجیے جس سے ا�سم کو  �ضر�ب د�ینے پر 1 . 1

�حا�صل ہو�۔ ہم د�یکھتے ہیں کہ یہ عد�د ا�یک ا�یسی کسر ہے جس کا شما�ر ند�ہ ا�سم 

�کے نسب نما ا�و�ر نسب نما ا�سم کے شما�ر ند�ہ کے بر�ا�بر ہو�تا ہے�۔ 

�جب ہم ا�یک کسر کو ا�س کے معکو�س سے ضر�ب د�یتے ہیں تو ہمیں 1 حا�صل ہو�تا ہے�۔ ا�س لیے ہما�ر�ی تکنیک کا�پہلا قد�م

�ا�سم کا  مقلو�ب معلو�م کر�نا ہے�۔ مثلاً ا�سم 35 ہے�تو یہ کسر 53 ہے�۔ ہم 53 کو 35�کا مقلو�بمقلو�ب )Reciprocal(�کہتے ہیں�۔

1
2 × 2 × 15  = 15

�جو�ا�ب

3
5 × 53 × 23  = 23

�جو�ا�ب

2
3 ÷ 35 

�ا�سم 

�حا�صِل تقسیم

�مقسو�م

= 53 × 23 = 10
9
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�ا�س کے بعد خا�ر�ج قسمت حا�صل کر�نے کے لیے ہم مقسو�م کو ا�س مقلو�ب سے ضر�ب د�یتے ہیں�۔. 2

�خلا�صہ یہ کہ د�و کسر�و�ں کو تقسیم کر�نے کے لیے :

�ا�سم کا مقلو�ب تلا�ش کیجیے 	

�ا�سے مقسو�م سے ضر�ب د�یے تا�کہ حا�صلِ �تقسیم مل جا�ئے ۔  	

 ab ÷ cd = dc  × ab = d × a
c × b �ا�س لیے�،   

�ا�سے ا�س طر�ح بھی لکھا جا�سکتا ہے:
a
b ÷ cd = ab × dc  = a × d

b × c 

�جیسا کہ آ�پ نے کسر�و�ں کی جمع ، تفر�یق ا�و�ر ضر�ب کے طر�یقے ا�و�ر فا�ر�مو�لے لے سیکھے تھے�، ا�سی طر�ح کسر�و�ں کی تقسیم

ٹ سْدھانت )628 عیسو�ی( میں و�ا�ضح طو�ر پر بیا�ن
ُ
ہماسْْف  �کا یہ طر�یقہ ا�و�ر فا�ر�مو�لا بھی سب سے لے بر�ہم گپت نے ا�پنیبرر

�کیا تھا ۔

�لہٰذ�ا ،�مثا�ل کے طو�ر پر35 ÷ 23 �کو بر�ہم گپت کے فا�ر�مو�لے کے مطا�بق حل کر�نے کے لیے ہم لکھتے ہیں:

2
3 ÷ 35 = 23 × 53 = 2 × 5

3 × 3 = 10
9

)Dividend, Divisor and the Quotient(مقسو�م�،�ا�سم ا�و�ر حا�صِل تقسیم�

�جب ہم د�و مکمّل ا�عد�ا�د کو تقسیم کر�تے ہیں ، مثلاً  3÷6�، تو حا�صِل تقسیم 2 آ�تا ہے�۔ یہا�ں پر حا�صل تقسیم مقسو�م سے کم ہے�۔

6 ÷ 3 = 2, 2 < 6

�لیکن جب ہم 6 کو  14  سے تقسیم کر�تے ہیں تو کیا ہو�تا ہے�؟

6 ÷ 14 = 24 

�یہا�ں حا�صلِ تقسیم مقسو�م سے ز�ا�د�ہ ہے!

�جب ہم   18  کو  14  سے تقسیم کر�تے ہیں تو کیا ہو�تا ہے�؟

1
8 ÷ 14 = 12 

�یہا�ں پر�بھی حا�صلِ تقسیم مقسو�م سے ز�ا�د�ہ ہے ۔

�آ�پ کے خیا�ل میں کب حا�صلِ تقسیم مقسو�م سے کم ہو�تا ہے ا�و�ر کب یہ مقسو�م سے ز�ا�د�ہ ہو�تا ہے�؟

�کیا ا�سم ا�و�ر حا�صلِ تقسیم کے د�ر�میا�ن بھی ا�یسا ہی کو�ئی تعلق ہے�؟
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�ا�ن تعلقا�ت کو سمجھتے ہو�ئے ،�ضر�ب کے�ا�صو�لو�ں کی مد�د سے ا�و�پر د�یے گئے سو�ا�لو�ں کے جو�ا�با�ت د�یے ۔

8.3 کسر�و�ں پر مشتمل کچھ سو�ا�لا�ت
�مثا�ل  �مثا�ل  33 : :  لینا نے5�کپ چا�ئے بنا�ئی�۔ ا�س نے ا�س کے لیے14 ٹر د�و�د�ھ ا�ستعما�ل کیا�۔ چا�ئے کے ہر کپ میں کتنا د�و�د�ھ ہے �؟  

5 کپو�ں میں  14  ٹر

1 کپ میں
�د�و�د�ھ

کا د�و�د�ھ  میں  چا�ئے  کپ   1 لیے  ا�س  کیا�۔  ا�ستعما�ل  کا  د�و�د�ھ  ٹر   14 لیے  کے  بنا�نے  چا�ئے  5�کپ  نے  �لینا 

�حجم)Volume( �ہو�گا:

1
4 ÷ 5

�ا�س کو بطو�ر�ضر�ب لکھنے پر�، ہما�ر�ے پا�س
1
5 ×)�ہر کپ میں د�و�د�ھ کی مقد�ا�ر(=4

 �ہم ا�س تقسیم کو بر�ہم گپت کے طر�یقے کے مطا�بق ا�س طر�ح کر�تے ہیں: 15  )�ا�سم( 5 کا مقلو�ب ہے�۔

�ا�س مقلو�ب کو مقسو�م ) 14 (�سے ضر�ب د�ینے پر ہمیں ملتا ہے

1
5 × 14 = 1

20

�ا�س لیے چا�ئے کے ہر ا�یک کپ میں د�و�د�ھ کی مقد�ا�ر120  ٹر ہے ۔

ــلب 
ُ

�مثا�مثا�ل�ل44 :  :  غیر ا�کا�ئی و�ا�لی کسر�و�ں کے سا�تھ کا�م کر�نے کی قد�یم تر�ین مثا�لیں ا�نسا�نیت کی قد�یم تر�ین جیو�میٹر�ی کی کتا�بو�ں�، ش

)Śhulbasūtra( )�تقر�یباً 800 ق م( میں ملتی ہیں�۔ یہا�ں پر ا�یک مثا�ل بو�د�ھا�ین)Baudhāyana ( کے سُْــوبر�

ــوبر� )�تقر�یبا800ً ق م( سے د�ی گئی ہے�۔ ــلب سُْ
ُ

ش

 12 7  مر�بع ا�کا�ئیو�ں کے ر�قبے کو ا�یسے مر�بع شکل کی ا�ینٹو�ں سے ڈ�ھا�نپیں جن کے ہر ا�یک ضلع کی لمبا�ئی  15  ا�کا�ئی ہے ۔
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�ا�یسی کتنی مر�بع ا�ینٹو�ں کی ضر�و�ر�ت ہو�گی�؟ 

1 = 15 × 15 �مر�بع ا�کا�ئیا�ں ہیں ۔
�ہر مر�بع ا�ینٹ کا ر�قبہ 25

15  مر�بع ا�کا�ئی ہے ۔
2 �کل ڈ�ھکا جا�نے و�ا�لا ر�قبہ  12  7 مر�بع ا�کا�ئی = 

�جیسا کہ )�ا�ینٹو�ں کی تعد�ا�د( × )�ا�یک ا�ینٹ کا ر�قبہ(= کل ر�قبہ

   15
2  ÷ 1

�ا�ینٹو�ں کی تعد�ا�د=25

�ا�سم کا مقلو�ب 25 ہے�۔

�مقلو�ب کو مقسو�م سے ضر�ب د�ینے پر�، حا�صل ہو�تا ہے

25 × 15
2  = 25 × 15

2  = 375
2

�مثا�مثا�ل  �ل  55  :   : یہ مسئلہ چتر و�د پر�تھو�د�ک سو�ا�می )Pṛithūdakasvāmī()�تقر�یباً 860 عیسو�ی( نے بر�ہم گپت کی کتا�ب

ٹ سْدھانت )Brāhmasphuṭasiddhānta( �کی شر�ح میں پیش کیا تھا�۔
ُ
ہما سْْف برر

�چا�ر فو�ا�ر�ے ا�یک حو�ض کو بھر�تے ہیں�۔ پہلا فو�ا�ر�ہ حو�ض کو ا�یک د�ن میں بھر سکتا ہے�۔�د�و�سر�ا آ�د�ھے د�ن میں�۔�تیسر�ا  

�ا�یک چو�تھا�ئی د�ن میں ا�و�ر چو�تھا ا�یک د�ن کے پا�نچو�یں حصے میں حو�ض بھر سکتا ہے�۔ ا�ر یہ سب فو�ا�ر�ے ا�یک سا�تھ چلیں�، تو و�ہ

�کتنے و�قت میں حو�ض کو بھر�یں گے�؟

�آ�ئیے ا�س مسئلے کو مر�حلہ و�ا�ر حل کر�تے ہیں�۔

�ا�یک د�ن میں ، ہر فو�ا�ر�ہ جتنی با�ر حو�ض بھر�ے گا–

1÷1 =1�با�ر 	 �پہلا فو�ا�ر�ہ ا�یک د�ن میں حو�ض کو بھر�ے�گا: 

1÷1 = _____ �با�ر�۔ 	
�د�و�سر�ا فو�ا�ر�ہ حو�ض کو�بھر�ے گا:   2

1÷1 = _____ �با�ر�۔ 	
4 �تیسر�ا فو�ا�ر�ہ حو�ض کو بھر�ے گا:   

1÷1 = _____ �با�ر�۔ 	
�چو�تھا فو�ا�ر�ہ حو�ض کو�بھر�ے گا:   5

�لہٰذ�ا�، چا�ر�و�ں فو�ا�ر�ے مل کر ا�یک د�ن میں حو�ض کو�بھر�یں گے:12 با�ر=�_�_�_�_+�_�_�_�_+�_�_�_�_+�_�_�_�_ �۔

�ا�س کا مطلب یہ ہے کہ چا�ر�و�ں فو�ا�ر�ے مل کر حو�ض کو بھر�نے میں 112  د�ن لیں گے�۔
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�کسر�ی ر�شتے
�یہا�ں پر ا�یک مر�بع ہے جس کے ا�د�ر کچھ خطو�ط کھینچے گئے ہیں

شکل 8.4

�پو�ر�ے مر�بع کے ر�قبے کا کو�ن سا�حصہ پو�ر�ا بھر�ا ہو�ا ہے�؟

�ا�س مسئلے کو حل کر�نے کے  مختلف طر�یقے ہیں�۔ ا�ن میں سے ا�یک یہ ہے :

�ما�ن لیتے ہیں کہ پو�ر�ے مر�بع کا ر�قبہ 1�مر�بع ا�کا�ئی ہے�۔

حصہ   14 کا   ر�قبے  کے  مر�بع  پو�ر�ے   ) 8.5�میں  )�شکل  مر�بع  ا�لا  و� جا�نب  ا�یں  د� و�پر  � ا کہ  سکتے ہیں  د�یکھ  �ہم 

�گھیر�ے ہو�ئے ہے�۔

شکل 8.5

�لا�ل ر�نگ و�ا�لے�مر�بع کا ر�قبہ = 14  مر�بع ا�کا�ئی

شکل 8.6

  �ر�ا�ضی
�با�ت چیت
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�آ�ئیے�ہم لا�ل ر�نگ کے مر�بع کو د�یکھتے ہیں�۔ ا�س کے ا�د�ر د�یے ہو�ئے مثلث) پیلے ر�نگ ( کا ر�قبہ لا�ل ر�نگ و�ا�لے

�مر�بع کے ر�قبہ کا آ�د�ھا ہے ۔ ا�س لیے  

�پیلے ر�نگ کے مثلث کا ر�قبہ 18 = 14 × 12 = �مر�بع ا�کا�ئی ۔

�پیلے ر�نگ کے مثلث کا کتنا حصّہ لکیر�و�ں سے بھر�ا ہو�ا ہے�؟

�لکیر�و�ں سے بھر�ا�ہو�ا�حصّہ پیلے ر�نگ کے مثلث کے کل ر�قبے کے  34  حصّے پر مشتمل

�ہے ،�کیا آ�پ د�یکھ سکتے ہیں ا�یسا کیو�ں ہے ؟

3 = 18 × 34 =  مر�بع ا�کا�ئی ۔
�لکیر�و�ں سے بھر�ے ہو�ئے�حصّے کا ر�قبہ 32

�ا�س طر�ح لکیر�و�ں سے بھر�ا ہو�ا حصّہ مکمل مر�بع کے ر�قبے کا   332  ہے�۔

�د�ر�ج ذ�یل د�ی ہو�ئی ہر  �شکل میں بڑ�ے مر�بع کا و�ہ حصّہ معلو�م کیجیے جو کہ لکیر�و�ں سے بھر�ے ہو�ئے حصّے پر مشتمل ہے ۔

�ہم ا�گلے با�ب میں ا�س طر�ح کی ز�د د�ل چسپ مثا�لیں حل کر�یں گے ۔

)A Dramma-tic Donation(  ا�یک د�ر�می خیر�ا�ت 
�د�ر�ج ذ�یل مسئلہ بھا�سکر آ�چا�ر�یہ د�و�م )Bhāskara II( کی کتا�ب لیلا�و�تی)�جو1150 عیسو�ی میں لکھی گئی ہے(�سے تر�جمہ

�کیا گیا ہے�۔  

�کا  15  و�ا�ں حصّہ د�ا ۔ ا�ے بچّے!�ا�ر تجھے ’’�ا�ے عقل مند! ا�یک کنجو�س نے ا�یک فقیر کو ا�یک د�ر�م کا  34  کا  23  کا  12 کا  14 کا 116

�ر�ا�ضی میں کسر کا علم ہے تو بتا ، ا�س کنجو�س نے فقیر کو کتنے کو�ڑ�یو�ں کے بر�ا�بر خیر�ا�ت د�ی�؟‘‘

’’ د�ر�م‘‘ اُ�س و�قت ا�ستعما�ل ہو�نے و�ا�لا ا�یک چا�د�ی کا سکہ تھا�۔ کہا جا�تا ہے کہ1 د�ر�م1280 کو�ڑ�یو�ں کے بر�ا�بر�ہو�تا  

�تھا�۔ ا�ب د�یکھتے ہیں کہ کنجو�س آ�د�می نے د�ر�م کا کتنا حصہ فقیر کو د�ا:

 1  و�ا�ں حصّہ
2 × 23 × 34 × 15 × 1

 ا�یک د�ر�م کا   14 × 16
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6  حا�صل ہو�تا ہے ۔
�مختصر کر�نے پر ہمیں  7680

�ا�س کو کم تر�ین شکل میں لا�نے کے بعد ہمیں حا�صل ہو�تا ہے:

   6
7680 = 1

1280
�یعنی ، فقیر کو صر�ف ا�یک کو�ڑ�ی کا سکہ د�یا گیا�۔

�آ�پ د�یکھ سکتے ہیں کہ بھا�سکر آ�چا�ر�یہ کے ا�س جو�ا�ب میں مز�ا�ح کا پہلو بھی شا�مل ہے!�کنجو�س نے فقیر کو صر�ف
�سب سے کم قد�ر کا ا�یک سکہ د�یا )�یعنی ا�یک کو�ڑ�ی(

�با�ر�ہو�یں صد�ی کے آ�س پا�س�، ہند و�ستا�ن کی مختلف ر�یا�ستو�ں میں کئی ا�قسا�م کے سکے ر�ا�ئج تھے�۔ ا�ن میں سو�نے کے سکے
 )�جنھیں د�ینا�ر ،�گد�ین ا�و�ر ہن و�غیر�ہ کہا جا�تا تھا ( ، چا�ند�ی کے سکے )�جنھیں د�ر�م یا ٹنکا کہا جا�تا تھا ( ، تا�نبے کے سکے )�جنھیں کا�سو ،
 �پن یا پا�نا ا�و�ر ما�شک کہا جا�تا تھا ( ا�و�ر کو�ڑ�ی کے سکے جسے)Cowrie shells(�کہا جا�تا تھا�، سب سے ز�یا�د�ہ ا�ستعما�ل ہو�تے تھے�۔
�ا�ن سکو�ں کے د�ر�میا�ن تبا�د�لہ کی شر�حیں علا�قہ�،�د�و�ر�، معا�شی حا�لا�ت ، و�ز�ن ا�و�ر د�ھا�ت کے خا�لص پن کے مطا�بق مختلف ہو�سکتی تھیں ۔

ا�ستعما�ل ہو�تے ذ�خیر�ے کے لیے  د�و�لت کے  یا  د�ین  ا�و�ر بڑ�ے لین  �سو�نے کے سکے�بہت قیمتی سمجھے جا�تے تھے 
�تھے�۔ چا�ند�ی کے سکے عا�م طو�ر پر ر�و�ز�مر�ہ کے لین د�ین میں ا�ستعما�ل ہو�تے تھے�۔ تا�نبے کے سکے نسبتاً کم قیمت کے ہو�تے تھے
ا�و�ر بہت �ا�و�ر چھو�ٹے لین د�ین میں ا�ستعما�ل کیے جا�تے تھے�۔ کو�ڑ�ی کے سکے سب سے کم ما�لیت کی کر�نسی سمجھے جا�تے تھے 

�معمو�لی لین د�ین یا بقا�یا ر�قم کے طو�ر پر ا�ستعما�ل ہو�تے تھے�۔
�ا�گر ہم فر�ض کر�یں1�سو�نے کا د�ینا�ر =12 چا�ند�ی کے د�ر�م�،1 چا�ند�ی کا  د�ر�م  =4 تا�نبے کے  پن ، 1 تا�نبے کا پَ�َ�ن =6 

=30 کو�ڑ�یا�ں ،�تو پھر ، �ما�شک ا�و�ر1 پَ�َ�ن

) 1
1 تا�نبے کا پَ�َ�ن =  148  سو�نے کا د�ینا�ر  )14 × 12

1 کو�ڑ�ی = _�_�_�_ تا�نبے کے  پن 

1�کو�ڑ�ی = _�_�_�_�سو�نے کا د�ینا�ر

 تا�ر�یخ کی ا�یک جھلک
ر�و�ز�مر�ہ ز�ند�گی کے مختلف مسا�ئل جیسے مقد�ا�ر�و�ں کو بر�ا�بر بر�ا�بر ا�ہم قسم ہیں ، جو  ا�یک  ا�عد�ا�د کی  �جیسا کہ آ�پ نے د�یکھا ، �کسر 
کا  )Non-unit Fractions( کسر�و�ں  و�ا�لی  ا�کا�ئی  غیر  ہیں�۔  کر�تی  ا�د�ا  کر�د�ا�ر  بنیا�د�ی  میں  با�نٹنے  ا�و�ر  کر�نے  �تقسیم 

 Arithmetic( عمو�می تصوّ�ر جس کو ہم آ�ج ا�ستعما�ل کر�تے ہیں ا�و�ر جس میں جمع�، تفر�یق ، ضر�ب ، تقسیم جیسے حسا�بی عمل�
 Geometry( متو�ن  ہند�سی  ہند�و�ستا�نی  ۔�قد�یم  ہیں  پا�ئے  تر�قی  میں  تر�ہند�و�ستا�ن  ہیں�،�ز�یا�د�ہ  operations(�آ�تے 

)Śhulbasūtra(�کہا جا�تا ہے�،�جو کہ تقر�یبا800ً ق م پر�ا�نی ہیں�—�ا�ن متو�ن میں مذ�ہبی لب سُُوترر
ُ

texts(�، کو شُ

ا�کا�ئی و�ا�لے ا�و�ر ا�ن میں غیر  �ر�سو�ما�ت کے لیے یگیہ )�یعنی آ�تش کد�ے( کی تعمیر سے متعلق ہند�سی مسئلے حل کیے جا�تے تھے 
�کسر�و�ں کا ا�ستعما�ل عا�م تھا ،�جیسا کہ ہم نے مثا�ل 3�میں د�یکھا�۔

�یہا�ں تک کہ150 قبل مسیح تک آ�تے آ�تے ہند�و�ستا�ن کی مقبو�ل عا�م ثقا�فت میں کسر�یں عو�ا�می سطح پر ر�ا�ئج ہو چکی تھیں�۔
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�ا�س �با�ت کی شہا�د�ت ہمیں مشہو�ر جین عا�لم اُ�ما�سو�تی)Umasvati(�کے فلسفیا�ہ کا�م میں کسر�و�ں کو کم تر�ین ا�ر�کا�ن میں لا�نے
�کے و�ا�ضح ذ�کر�سے ملتی ہے ۔

ٹ سْدھانت میں کسر�و�ں پر حسا�بی
ُ
ہما سْْف �ہند�و�ستا�ی ر�ا�ضی د�ا�ں بر�ہم گپت نے 628 عیسو�ی میں ا�پنی تصنیف برر

�عمل )�یعنی جمع�، تفر�یق ،�ضر�ب ا�و�ر تقسیم ( کے عمو�می ا�صو�ل و�ضع کیے جو آ�ج بھی ا�ستعما ل ہو�تے ہیں ۔ ہم نے کسر�و�ں کو جمع
�ا�و�ر تفر�یق کر�نے کے طر�یقے لے ہی سیکھ لیے ہیں ۔ عا�م کسر�و�ں کو ضر�ب د�ینے کے لیے بر�ہم گپت نے لکھا ہے :  

’’ د�و ا د�و سے ز�ا�د�ہ کسر�و�ں کے حا�صلِ ضر�ب معلو�م کر�نے کے لیے ہم شما�ر ند�ہ کے حا�صل ضر�ب کو نسب نما کے

ٹ سْدھانت،اشلوک:12.1.3(
ُ
ہما سْْف �حا�صل ضر�ب سے تقسیم کر�تے ہیں�۔‘‘   )برر

a
b × c

d =  
a × c
b × d �یعنی ،    

�ا�سی طر�ح بر�ہم گپت نے عا�م کسر�و�ں کی تقسیم کے لیے لکھا ہے:

’’ کسر�و�ں کی تقسیم کے لیے ا�سم کے شما�ر ند�ہ ا�و�ر نسب نما کو آ�پس میں تبد�یل کیا جا�تا ہے�؛�پھر مقسو�م کے شما�ر ند�ہ کو نئے شما�ر

�ند�ہ سے ضر�ب کیا جا�تا ہے ا�و�ر نسب نما کو نئے نسب نما سے ضر�ب کیا جا�تا ہے�۔‘‘

1150�ء�میں ا�پنی کتا�ب لیلا�و�تی میں بر�ہم گپت کے مذ�کو�ر�ہ بیا�ن کو مقلو�ب شکل میں کچھ ا�س طر�ح   �بھا�سکر د�و�م نے 

�و�ا�ضح کیا�ہے :

’’�ا�یک کسر کو د�و�سر ی کسر سے تقسیم کر�نا�، پہلی کسر کو د�و�سر ی کسر کے مقلو�ب سے ضر�ب د�ینے کے متر�ا�د�ف ہو�تا�ہے ۔‘‘

، اشلوک:2.3.40( )لیلاوتی�

�ا�ن د�و�و�ں بیا�نا�ت سے مر�ا�د یہ ہے کہ کسر کی تقسیم کا عمو�می فا�ر�مو�لا د�ر�ج ذ�یل ہے:
a
b ÷ c

d = a
b × d

c = a × d
b × c

ا�پنی پر  کا�م  کے  بھٹ  آ�ر�یہ  کے  499�ء  میں  629�ء  نے  ا�و�ل  �بھا�سکر 

یہ بھٹ بھاشیہ‘ میں کسر�و�ں کے ضر�ب کی جیو میٹر�ا�ئی تو�ضیح بیا�ن �شر�ح ’آر

�کی ہے�۔)�جیسا کہ ہم نے لے د�یکھا( یعنی مر�بع کو ا�س کی لمبا�ئی ا�و�ر چو�ڑ�ا�ئی میں

�بر�ا�بر تقسیم کر�کے مستطیل بنا�نا�۔

آ�چا�ر�یہ د�ھر  شر�ی  جیسے  د�ا�ں  ر�ا�ضی  سے  بہت  د�و�سر�ے  کے  �ہند�و�ستا�ن 

)860�ء(  سو�ا�می  پر�تھو�د�ک  چتر�و�د  )850�ء(  آ�چا�ر�یہ  مہا�و�یر   )750�ء(�، 

�بھا�سکر د�و�م  )1150�ء( نے کسر�و�ں  کے حسا�ب کے ا�ستعما�ل کو ز�د فر�و�غ د�ا�۔  

ا�و�ر ا�ن پر حسا�بی عمل کے طر�یقے عر�ب  ا�و�ر  ا�صو�ل  �ہند�و�ستا�ی کسر�و�ں کے 

�ا�فر�یقی ر�ا�ضی د�ا�و�ں تک منتقل ہو�ئے ا�و�ر ا�ن کے ذ�ر�یعے و�ہا�ں ز�د تر�ی ہو�ئی مثلاً مر�ا�کش)Morocco( کے معر�و�ف ر�ا�ضی 

�د�ا�ں ا�بو�بکر الحصّّ�ا�ر )1192�ء( نے ا�ن خیا�لا�ت کو ز�د فر�و�غ د�ا�۔�یہ نظر�یہ عر�بو�ں کے ذ�ر�یعے یو�ر�پ پہنچا�، ا�و�ر ا�گلی چند صد�یو�ں

1
20
1
5

1
4

یحح کہ بھاسْکراول کی بصری تشرر
1
5 ×  14 =  1

20
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�میں و�ہا�ں تر�ی پا�تا ر�ہا�۔ یو�ر�پ میں یہ نظر�یہ تقر�یبا17ً و�یں صد�ی میں عا�م ا�ستعما�ل میں آ�ا ا�و�ر ا�س کے بعد یہ د�نیا بھر میں پھیل

�گیا�۔�یہ نظر�یہ آ�ج جد�د ر�ا�ضی میں لا�ز�می حیثیت ر�کھتا ہے�۔

�معلو�م�معلو�مکیجیےکیجیے
�مند�ر�جہ ذ�یل کی قد�ر معلو�م کیجیے :. 1

3 ÷ 79
14
4  ÷ 2 2

3÷ 23
14
6  ÷ 73

4
3 ÷ 34

7
4 ÷ 17

8
2 ÷ 4

15

1
5 ÷ 19

1
6 ÷ 11

12 3 23 ÷ 1 38

�چے د�یے گئے ہر سو�ا�ل کے لیے ا�س عبا�ر�ت کا ا�خا�ب کیجیے جو ا�س کے حل کو بیا�ن کر�تی ہو  �۔ پھر ا�س کو کم تر�ین شکل میں لکھیے�۔. 2

() ) 14 ا�س نے ہر تھیلے پر   8 �میٹر فیتہ خر�د�ا�۔  ا�سکو�ل کے لیے بنا�ئے گئے تھیلو�ں کو سجا�نے کے لیے  �ما�ر�یہ نے 

�میٹر فیتہ ا ستعما�ل کیا  �ا�و�ر سا�ر�ا  �فیتہ ختم ہو گیا ۔ ا�س نے کتنے تھیلے سجا�ئے�؟

(i) 8 × 14     )ii( 1
8 × 14 

(iii) 8 ÷ 14 )iv( 1
4 ÷ 8

�بلِے ّ�کے لیے ا�ستعما�ل کیے گئے فیتہ  �کی ( () )Badges( �بنا�نے میں 12 �میٹر فیتہ ا�ستعما�ل ہو�تا ہے ۔ تو ہر  8 �لاّ 

�لمبا�ئی کیا ہے �؟ 

(i) 8 × 12 )ii( 1
2 ÷ 18    

(iii) 8 ÷ 12 )iv( 1
2 ÷ 8

و�ہ کتنی ( () آ�ٹا ہے�۔  5�کلو�ر�ا�م  پا�س  ا�س کے  آ�ٹا چا�ہیے�۔  16�کلو�ر�ا�م  ر�و�ی بنا�نے کے لیے  ا�یک  با�ئی کو  نا�ن  �ا�یک 

�ر�و�یا�ں بنا سکتا ہے�؟

)i( 5 × 16 )ii( 1
6 ÷ 5

)iii( 5 ÷ 16 )iv( 5 × 6
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�ا�ر 12�ر�و�یا�ں بنا�نے میں  14�کلو�ر�ا�م آ�ٹا ا�ستعما�ل ہو�تا ہے �، �تو6�ر�و�یا�ں بنا�نے میں کتنا آ�ٹا ا�ستعما�ل ہو�گا �؟ . 3

پتگنت )Patiganita(�،�کتا�ب جو�شر�ی د�ھر آ�چا�ر�یہ نے 9�و�یں صد�ی عیسو�ی میں لکھی�، �ا�س میں یہ مسئلہ مذ�کو�ر . 4

�ہے:’’�د�و�ت! �غو�ر کر�نے کے بعد بتا�ؤ�کہ و�ہ مجمو�ہ کیا ہو�گا جو د�ر�ج ذ�یل ا�عد�ا�د کو آ�پس میں جمع کر�نے پر حا�صل ہو�گا�؟  

1 ÷ 1 , 16 ÷ 1�ا�و�ر 12 ÷ 1‘‘  �د�و�ت کو کیا جو�ا�ب د�ینا چا�ہیے�؟
10 , 1 ÷ 1

13 , 1 ÷ 19
�یر�ا ا�یک نا�و�ل پڑ�ھ ر�ہی ہے جس میں400 �صفحا�ت ہیں�۔ ا�س نے ا�ن صفحا�ت کا  15 �حصہ کل پڑ�ھا ا�و�ر آ�ج  �ا�س نے  . 5

3 �صفحا�ت پڑ�ھ لیے ۔ ا�سے نا�و�ل مکمل کر�نے کے لیے ا�ب ز�د کتنے صفحا�ت پڑ�نے ہو�ں گے�؟
10

�ا�یک کا�ر 1�ٹر پیٹر�و�ل میں 16�کلو�میٹر چلتی ہے�۔ 34 2 �ٹر پیٹر�و�ل میں و�ہ کتنی د�و�ر جا�ئے�گی �؟. 6

�ا�مر�ت پا�ل نے چھٹیو�ں کے لیے ا�یک منز�ل منتخب کی ۔�ا�ر و�ہ ٹر�ین سے جا�ئے تو ا�سے و�ہا�ں پہنچنے میں 16 5 �گھنٹے لگیں �گے�۔ . 7

�ا�ر و�ہ ہو�ا�ئی جہا�ز سے جا�ئے تو صر�ف 12 �گھنٹہ لگے گا�۔ تو ہو�ا�ئی جہا�ز سے کتنے گھنٹے کی بچت ہو ر�ہی ہے �؟

�مر�یم کی د�ا�د�ی نے ا�یک کیک بنا�ا�۔ مر�یم ا�و�ر ا�س کے بھا�ئیو�ں نے  45 �حصہ کیک کھا لیا�۔ با�ی کیک کو مر�یم کی تین سہیلیو�ں . 8

�میں بر�ا�بر تقسیم کر�د�ا گیا�۔ ہر سہیلی کو کیک کا کتنا حصہ ملا�؟

565 (�کے حا�صل ضر�ب کو بیا�ن کر�تے ہیں: . 9
465 × 707

�د�ر�ج ذ�یل ا�یا�ر�ا�ت میں سے و�ہ متبا�د�ل منتخب کیجیے جو) 676

)a( >  565
465  )b( < 565

465

)c( >  707
676 )d( <  707

676
)e( > 1     )f( < 1

�مکمل مر�بع کا کتنا حصّہ لکیر�و�ں سے بھر�ا ہو�ا�ہے�؟. 10
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گنِِت پرکاش| گریڈ 7 | حِِصّّہ اوّّل

�یو�یو�ں کا ا�یک جھنڈ خو�ر�ا�ک کی تلا�ش میں نکلا�۔ تلا�ش کے د�و�ر�ا�ن�، �و�ہ جھنڈ . 11

�ہر مقا�م پر بر�ا�بر بر�ا�بر تقسیم ہو تا گیا )�جیسا کہ شکل8.7�میں د�کھا�ا گیا ہے ( 

ا�و�ر  د�ر�ت کے پا�س  ا�یک آ�م کے  ذ�ر�ا�ع تک پہنچا ۔  د�و  �ا�و�ر خو�ر�ا�ک کے 

�د�و�سر�ے�نے کے کھیت کے پا�س تو ا�صل جھنڈ کا کتنا کسر�ی حصّہ خو�ر�ا�ک 

�کے ہر ذ�ر�یعے تک پہنچا �؟

    12 –1 �کی قد�ر کیا ہو�گی �؟  . 12

 )1 – 12( × )1 – 13( ? 

 )1 – 12( × )1 – 13( × )1 – 14( × )1 – 15( ? 

    )1 – 12( × )1 – 13( × )1 – 14( × )1 – 15( × )1 – 16( × )1 – 17( × )1 – 1
8( × )1 – 19(  × )1 – 1

10( ? 
�ا�یک عمو�می بیا�ن د�ے کر ا�س کی و�ضا�حت کیجیے ۔

�بر�ہم گپت کے مطا�بق کسر�و�ں  �کے ضر�ب کا فا�ر�مو�لا:  	

 a
b × cd = a × c

b × d 

�جب ہم کسر�و�ں کو ضر�ب د�یتے ہیں تو ا�ر شما�ر ند�ہ ا�و�ر نسب نما میں کو�ئی مشتر�کہ جز و�ضر�بی ہو�ں�، �تو ہم شما�ر ند�ہ ا�و�ر نسب نما  	

�کی ضر�ب سے لے ا�نھیں مختصر)Cancel(�کر د�یتے ہیں پھر ضر�ب د�یتے ہیں  ۔

�ضر�ب کے عمل میں   —  �جب  �د�و�و�ں ا�عد�ا�د 0 �ا�و�ر 1�کے�د�ر�میا�ن ہو�ں �،�تو حا�صلِ �ضر�ب 1�سے کم ہو�گا ۔ ا�ر د�و�و�ں میں  	

�سے کو�ئی ا�یک عد�د 1 سے بڑ�ا ہو ،�تو حا�صلِ  ضر�ب ز�ا�د�ہ ہو�گا ۔

�کسر ab �کا مقلو�ب  ba �ہو�تا ہے�۔ جب ہم کسی کسر کو ا�س کے مقلو�ب سے ضر�ب د�یتے ہیں تو حا�صل ضر�ب 1�آ�تا ہے�۔ 	

�بر�ہم گپت کے مطا�بق کسر�و�ں کی تقسیم کا فا�ر�مو�لا: 	
a
b ÷ cd = ab × dc = a × d

b × c

�تقسیم کے عمل میں   —  �جب ا�سم 0�ا�و�ر 1�کے د�ر�میا�ن ہو �، �تو خا�ر�ج قسمت مقسو�م سے بڑ�ا ہو�گا ۔ ا�و�ر جب ا�سم 1�سے بڑ�ا  	

�ہو�تو مقلو�ب مقسو�م سے چھو�ٹا ہو�گا�۔

�خلا�صہ

شکل 8.7

آم کا درختگنےن کا کھیت
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کسری اعدادکے ساتھ کام کرنا

خا�و�ں  8×8 یہ  ہو�ئی تھی�۔  ا�بتد�ا ہند�و�ستا�ن میں  ا�س کھیل کی  د�و�کھلا�ڑ�یو�ں کی حکمتِِ عملی پر مبنی کھیل ہے�۔  ا�یک مشہو�ر  �شطر�نج 

�و�ا�لے�چو�کو�ر بو�ر�ڈ پر کھیلا جا�تا ہے�۔�ا�س میں د�و سیٹ کے مہر�ے ہو�تے ہیں — �کا�لے ا�و�ر سفید —  ہر کھلا�ڑ�ی کے لیے ا�یک
�سیٹ�۔�ہر مہر�ہ کس طر�ح حر�کت کر�ے گا ا�و�ر کھیل کے ا�صو�ل کیا ہیں�، یہ سب طے شد�ہ ہو�تا ہے�۔

�یہا�ں ا�یک مشہو�ر شطر�نج پر مبنی پہیلی پیش ہے�۔ ا�پنی مو�جو�د�ہ جگہ سے ملکہ ا�فقی)Horizontal(�،�عمو�د�ی )Vertical(�ا�و�ر
�تر�چھی)Diagonal(�سمت میں حر�کت کر سکتی ہے�۔4 ملکہ ا�س طر�ح ر�کھیں کہ کو�ئی2 ملکہ ا�یک د�و�سر�ے پر حملہ ہ کر�سکیں�۔ مثلاً ذ�یل

�میں د�کھا�ا گیا بند�و�بست د�ر�ت نہیں ہے کیو�ں کہ د�و�و�ں ملکہ ا�یک ہی لکیر میں ہیں ا�و�ر ا�یک د�و�سر�ے پر حملہ کر�سکتی ہیں�۔

�ا�ب 8×8 کے ا�س بو�ر�ڈ پر 8 ملکہ ا�س طر�ح ر�کھیے کہ کو�ئی 2 ملکہ ا�یک د�و�سر�ے پر حملہ ہ کر�سکیں!

))QueensQueens((شطر�نج کی پہیلیا�ں  �شطر�نج کی پہیلیا�ں   —   حملہ ہ کر�نے و�ا�لی ملکا�یں  حملہ ہ کر�نے و�ا�لی ملکا�یں�

�پہیلی بو�جھیں !�پہیلی بو�جھیں !
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�آ�مو�ز�شی مو�ا�د کے ا�و�ر�ا�ق
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