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Foreword
The National Education Policy (NEP) 2020 envisages a system of  
education in the country that is rooted in an Indian ethos and its civilisational 
accomplishments in all fields of knowledge and human endeavour. At the 
same time, it aims to prepare students to engage constructively with the 
opportunities and challenges of the twenty-first century. The basis for 
this aspirational vision has been well laid out by the National Curriculum 
Framework for School Education (NCF-SE) 2023 across curricular areas at 
all stages. By nurturing students’ inherent abilities across all five planes 
of human existence (pañchakośhas), the Foundational and Preparatory 
Stages set the Stage for further learning at the Middle Stage. Spanning 
Grades 6 to 8, the Middle Stage serves as a critical three-year bridge 
between the Preparatory and Secondary Stages.

The NCF-SE 2023, at the Middle Stage, aims to equip students with the 
skills that are needed to grow, as they advance in their lives. It aims to 
enhance their analytical, descriptive, and narrative capabilities, and to 
prepare them for the challenges and opportunities that await them. A 
diverse curriculum, covering nine subjects ranging from three languages—
including at least two languages native to India—to Science, Mathematics, 
Social Sciences, Art Education, Physical Education and Well-being, and 
Vocational Education promotes their holistic development.

Such a transformative learning culture requires certain essential 
conditions. One of them is to have appropriate textbooks in different 
curricular areas, as these textbooks are intended to play a central role in 
mediating between content and pedagogy’s role that helps strike a judicious 
balance between direct instruction and opportunities for exploration and 
inquiry. Among the other conditions, classroom arrangement and teacher 
preparation are crucial to establish conceptual connections both within 
and across curricular areas.

The National Council of Educational Research and Training (NCERT), 
on its part, is committed to providing students with such high-quality 
textbooks. Various Curricular Area Groups (CAGs), which have been 
constituted for this purpose, comprising notable subject-experts, 
pedagogues, and practising teachers as their members, have made all 
possible efforts to develop such textbooks. Ganita Prakash, the textbook 
of mathematics for Grade 8 (Part 1) is designed to make learning fun, 
engaging, and meaningful. Aligned with NEP 2020 and NCF-SE 2023, the 
textbook continues to foster the spirit of experiential and inquiry-based 
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learning, a spirit already introduced in the mathematics textbooks for 
Grades 6 and 7. It encourages students to ask questions, think critically, 
and understand concepts of mathematics through real-world contexts. 
The textbook makes efforts to encourage the students to observe and 
explore patterns around them and discover mathematical concepts on 
their own. The content is structured in a way that supports a joyful and 
progressive understanding of increasingly complex concepts, easing 
students into more advanced learning. The content attempts to integrate 
mathematics with other subject areas, such as Science, Social Science 
with cross-cutting themes like environmental education, value education, 
inclusive education, and Indian Knowledge Systems (IKS). At most of the 
places the concept begins with either a story or a puzzle that not only 
makes students think but also feels the importance of the concept. 

However, in addition to this textbook, students at this stage should 
also be encouraged to explore various other learning resources. School 
libraries play a crucial role in making such resources available. Besides, 
the role of parents and teachers will also be invaluable in guiding and 
encouraging students to do so.

With this, I express my gratitude to all those who have been involved 
in the development of this textbook, and hope that it will meet the 
expectations of all stakeholders. At the same time, I also invite suggestions 
and feedback from all its users for further improvement in the coming 
years.

� Dinesh Prasad Saklani
� Director
New Delhi� National Council of Educational 
June 2025� Research and Training
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About the Book
Mathematics helps students develop not only basic arithmetic skills, but also the 
crucial capacities of logical reasoning, creative problem-solving, and clear and 
precise communication (both oral and written). Mathematical knowledge also 
plays a crucial role in understanding concepts in other school subjects, such as 
Science and Social Science, and even Arts, Physical Education, and Vocational 
Education. Learning Mathematics contributes to the development of capacities to 
make informed choices and decisions. Understanding numbers and quantitative 
arguments is necessary for effective and meaningful democratic and economic 
participation. Mathematics thus plays an important role in achieving the overall 
aims of school education.

Mathematics at the Middle Stage is a major challenge and performs the dual 
role of being both close to the experience and environment of a learner and being 
abstract. It performs the role of developing intuition, while also maintaining 
and emphasising rigour. It is enhancing critical and logical thinking, while 
also developing artistry and creativity, and a sense of elegance and aesthetics. 
Mathematics provides students with plenty of opportunities to explore and 
discover concepts on their own while also teaching the best-known methods in 
the global repertoire of mathematics.

This textbook attempts to address the goals and challenges of learning 
mathematics. The writers have aimed to strike a judicious balance between 
informal and formal definitions and methods in helping students to develop 
both intuition and rigour. The textbook also provides numerous opportunities 
for student-student and student–teacher interaction in the classroom to promote 
active and experiential learning. A number of questions, puzzles, and interactive 
exercises are posed throughout the textbook to encourage constant exploration. 
Many of the questions are open-ended to stimulate classroom discussion.

The Chapter 1: ‘A Square and A Cube’ is an introduction to the special types of 
numbers called squares and cubes through engaging explorations, and contexts. 
Chapter 2: ‘Power Play’ considers short and logical ways of expressing very large 
numbers, and discusses how they can be written and read without ambiguity. 
Chapter 3: ‘A Story of Numbers’ reveals how the idea of number and number 
representation evolved over the course of time, across different places in the 
world, to finally reach its modern efficient form. Chapter 4: ‘Quadrilaterals’ 
discusses some interesting types of four-sided figures and problems based on 
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them. Chapter 5: ‘Number Play’ shows different properties of numbers studied 
by the students with a balance of engaging activities through visualisation and 
rigorous mathematical reasoning. Chapter 6: ‘We Distribute, Yet Things Multiply’ 
covers aspects related to Algebra, and in particular, the distributive law. Chapter 
7: ‘Proportional Reasoning’ explores a new way to compare two quantities using 
daily life situations. In all the chapters, an attempt has been made to emphasise 
connections with other subjects including Art, History and Science.

By weaving storytelling and hands-on activities together, as done in Grades 
6 and 7, we hope that an immersive learning experience will be created that 
ignites curiosity and fosters a love for mathematics. It is hoped that teachers 
would give students the opportunity to discuss, play, engage with each other and 
provide logical arguments for different ideas, and find loopholes in arguments 
presented. This is necessary for the learners to eventually develop the ability to 
understand what it means to prove something and also become confident about 
the underlying concepts. The mathematics classroom should not expect a blind 
application of algorithms but should rather encourage students to find many 
different ways to solve problems.

As per the National Education Policy (NEP) 2020, computational thinking has 
also been gently introduced through puzzles, games, and interactive exercises 
that encourage students on these aspects. Indian rootedness has also been kept 
in mind while giving contexts for different concepts. The contributions of Indian 
mathematicians have also been given as part of a problem-solving approach 
to make students aware of India’s rich mathematical heritage and its global 
contributions to mathematics.

The concepts and problems in this textbook are related to daily life situations. 
An attempt has been made to use contexts and materials that students are familiar 
with. Learning material sheets have been given at the back of the book that may 
be photocopied and used in the classroom. Exercises or activities are often given 
to encourage peer group efforts and discussions. However, this textbook intends 
to address the learning needs of a diverse group of students in the classroom. 

We have tried to link concepts learnt in initial chapters with ideas in 
subsequent chapters, to show the connectedness and unity of mathematics. We 
hope that teachers can revise these concepts in a spiralling way so that students 
are able to appreciate the entire conceptual structure of mathematics. We hope 
that teachers may focus more on the ideas of squares and cubes, exponents, 
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evolution of numbers and other notions that are new to the students, and are 
foundational for further learning.

Finally, this textbook aims to be more than just a textbook — it is a passport 
to a world of mathematical discovery and exploration. Whether used in the 
classroom or at home, we hope that it inspires students to embark on their own 
mathematical adventures, empowering them to see the beauty and relevance 
of Mathematics in everything. With its engaging approach and comprehensive 
coverage of Grade 8 mathematics concepts, this textbook aims to captivate young 
minds and set them on a lifelong journey of mathematical discovery.

I once again thank all the writers of and contributors of this textbook for their 
valuable contribution and service to the nation’s mathematics teachers, learners 
and enthusiasts. 

We look forward to your comments and suggestions regarding the textbook 
and hope that you will send interesting exercises, activities and tasks that you 
may develop while teaching and learning for future editions.

                                                                                                                                                      

Ashutosh Wazalwar
Professor and Academic Convener

Department of Education in  
Science and Mathematics

National Council of Educational  
Research and Training    
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E´ë«§éÅÄ¶ý¬ËMæü$ VæüÐ@þ$°Mæü
Væü×ìý™èþ Mæüâ¶ý¯@þ$  AÀ¯@þ…¨…^éË…sôý MóüÐ@þË… °íÙP –Ä¶ý*™èþÃMæü {õ³„æüMæü$yìþV> E…yæþr… çÜÇ´ù§æþ$. JMæü yìþsñýMìütÐŒþ JMæü ÆæÿçßýçÜÅ…¯@þ$ ^óþ¨…

^èþyé°Mìü ^èþÆæÿÅ ¡çÜ$Mæü$¯@þ²r$ÏV> Ò$Ææÿ$ §é° {ç³“MìüÄ¶ý$ÌZ Ð@þ¬°W ´ùÐéÍ. Ò$Ææÿ$ JMæü “Mö™èþ¢ {ç³Ô¶ý²¯@þ$ ^èþ*íÜ¯@þç³#yæþ$ Ìôý§é Ò$ çÜÓ…™èþ BÔ¶ýaÆæÿÅ 
MæüÆæÿOÐðþ$¯@þ ¿êÐ@þ¯@þ ¯@þ$…yìþ JMæü {ç³Ô¶ý²™èþÌñý†¢¯@þç³#yæþ$ Ìôý§é Ò$Ææÿ$ JMæü “Mö™èþ¢ A…§æþÐðþ$¯@þ ¯@þÐ@þÊ¯é¯@þ$ ^èþ*íÜ¯@þç³šyæþ$. C¨ {ç³™óþÅMæü…V> AÐ@þçÜÆæÿ…. 
Ò$Ææÿ$ Òsìý° G§æþ$ÆöP¯@þ²ç³µyæþ$. Ò$ ç³uæÿ¯é°² ´ëgŒý^óþíÜ {ç³Ô¶ý²¯@þ$ Ææÿ*´÷¨…^èþyé°Mìü Ìôý§é ¯@þÐ@þÊ¯é¯@þ$ AÆæÿ¦…^óþçÜ$MøÐ@þyé°Mìü Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 
AÀ¯@þ…¨…^èþyé°Mìü Ò$ çÜ–f¯é™èþÃMæü™èþ¯@þ$ Eç³Äñý*W…^èþ…yìþ.

Mö°² {ç³Ô¶ý²ËMæü$ çÜÐ@þ*«§é¯éË$ Mæü*yé f™èþ^óþÄ¶ý$ ºyìþ E…yæþsê°² Ò$Ææÿ$ VæüÐ@þ$°…^èþÐ@þ^èþ$a. JMæü Ðóþâ¶ý AÌê fÇW¯é çÜÐ@þ*«§é¯é°²  
^èþ*õÜ Ð@þ¬…§æþ$ Ò$ A…™èþr Ò$Æóÿ Ìôý§é JMæü çÜÐ@þÊçßý…ÌZ çÜÐ@þ$çÜÅËOò³ ç³° ^óþÄ¶ý$yæþ… ÑË$OÐðþ¯@þ§óþ. C¨ ç³#çÜ¢Mæü… ^èþ¨Ðóþ Ò$ A¯@þ$¿¶ýÐé°² 
Ððþ$Ææÿ$Væü$ ç³Ææÿ$çÜ$¢…¨! HOÐðþ¯@þ {ç³Ô¶ý²Ë$ Ð@þ_a ¯@þç³µyæþÌêÏ Ò$Ææÿ$? Ð@þ$ÇÄ¶ý¬? A¯óþ _à²°² ^èþ*Ýë¢Ææÿ$. C¨ ÑçÙÄ¶ý*Ë¯@þ$ ™ðþË$çÜ$MøÐ@þyé°Mìü 
çÜÐ@þ$Ä¶ý$… A° çÜ*_çÜ$¢…¨.

A¯óþ¨ {ç³«§é¯@þ {ç³Ô¶ý²¯@þ$ çÜ*_çÜ$¢…¨? A¯óþ¨ Eç³ {ç³Ô¶ý²¯@þ$ çÜ*_çÜ$¢…¨. Væü$yæþÏ Væü*ºËMæü$ _à²Ë$  (_{™èþ… ........) A…
Ô>Ë¯@þ$ çÜ*_Ýë¢Æÿ¬.

Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Væü×ìý™èþ A¿êÅçÜ…ÌZ {ç³“MìüÄ¶ý$Ë$. Mö°² Ð@þ¬QÅOÐðþ$¯@þ Mö°²ÝëÆæÿ$Ï Ò$Ææÿ$ ""íœVæüÆŠÿ CsŒý AÐ@þ#sŒý'' A¯óþÖÇÛMæü “Mìü…§æþ JMóü ^ør 
A¯óþMæü {ç³Ô¶ý²Ë¯@þ$ õÜMæüÇ…_ E…^èþyé°² Mæü¯@þ$Vö…sêÆæÿ$.

Mö°² {ç³Ô¶ý²Ë$ Væü×ìý™èþ ^èþÆæÿaV> ?  {ç³Ô¶ý²Ë$ ?  Ò$ çÜçßý^èþÆæÿ$Ë™ø ^èþÇa…_ ç³°^óþÄ¶ý$yé°Mìü E§óþªÕ…^èþ ºyézÆÿ¬.

_Ð@þÇV> Væü×ìý™èþ ^èþÆæÿa ""D {ç³Ô¶ý²Ë¯@þ$ {ç³Ä¶ý$†²…^èþ…yìþ'' A° Væü$Ç¢…^èþ {ç³Ô¶ý²Ë$ E¯é²Æÿ¬. ™èþ§éÓÆ> çÜÐ@þ*§é¯éË$ 

Ð@þ$Ç…™èþ çÜ–f¯é™èþÃMæü…V> AÐ@þçÜÆæÿ… AÐ@þ#™éÆÿ¬ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ çœÍ™èþ…V> çÜÐ@þ*«§é¯@þ… CÐ@þÓyæþ… Mæü*yé Ð@þ$Ç…™èþ çÜÆ>§éV> E…r$…¨.
Ð@þ¬QÅOÐðþ$¯@þþ Væü×ìý™èþ {ç³“MìüÄ¶ý$Ë$ BÌZ^èþ¯é Ñ«§é¯éË$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ çÜÐ@þ$çÜÅ ç³ÇÚëPÆæÿ Ñ«§é¯éË¯@þ$ OòßýÌñýsŒý ^óþÄ¶ý$…yìþ Væü$yæþÏ Væü*º  

E¯@þ² ™èþÆæÿVæü† Væüyìþ ^èþÆæÿÅË çÜÐ@þ$Ä¶ý$…ÌŸ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ CÌê…sìý C™èþÆæÿ ç³ÇíÜ¦™èþ$ËÌZ Mæü*yé Òsìý° ºÄ¶ý$rMæü$ ¡çÜ$Mæü$Æ>Ð@þ^èþ$a.
D ™èþÆæÿVæü†ÌZ Væü×ìý™èþÔ>çÜˆ {ç³Mæür¯@þË çÜÐ@þ$Ææÿ®¯@þ/Ææÿ$kÐ@þ#Ë$ GMæü$PÐ@þV> Mæü¯@þí³Ýë¢Æÿ¬. Ñ§éÅÆæÿ$¦Ë¯@þ$ Ë„æü×êË¯@þ$ ™èþWY…^èþÐ@þ$° 

 çÜ$°²™èþ…V> {´ù™éÞíßý…^éÍ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ºËÐ@þ…™èþ… ̂ óþÄ¶ý$Mæü*yæþ§æþ$. Ñ§éÅÆæÿ$¢Ë$ ©°² ̂ óþÄ¶ý$yæþ…ÌŸ çÜÐéâ¶ý$Ï G§æþ$ÆöP @̄þ²ç³µyæþÌêÏ ÐéÇ° {ç³Äñý*V>Ë$ 
^óþÄ¶ý$yé°Mìü Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ VæüÐ@þ$°…^èþyé°Mìü {´ù™èþÞíßýÐ@þ$^èþ…yìþ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ë„æü×êË¯@þ$ Væü$Ç¢…^èþyæþ…ÌZ ÐéÇ A…™èþÆŠÿ §æþ–íÙt° Eç³Äñý*W…^èþ…yìþ 
çÜÐ@þ$Ææÿ®¯@þ / Ææÿ$kÐ@þ# A…¨…^èþyæþ… A¯óþ¨. AÀÐ@þ–¨® ^ðþ…§æþyé°Mìü çÜÐ@þ$Ä¶ý$… ¡çÜ$Mæü$¯óþ O¯ðþç³#×ýÅ….

Ñ§éÅÆæÿ$¦Ë Væü×ìý™èþ BÌZ^èþ¯@þ¯@þ$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ¿êÐ@þ¯@þË¯@þ$ AÆæÿ¦… ^óþçÜ$MøÐ@þyé°Mìü ™èþW¯@þ…™èþ çÜ…QÅÌZ çÜÐ@þ$çÜÅË$ CÐ@þÓºyézÆÿ¬.  
Ðésìý¯@þ²…sìý° MæüÐ@þÆŠÿ ^óþÄ¶ý$yé°Mìü {ç³Ä¶ý$†²…^èþyæþ… Ð@þËÏ Ñ§éÅÆæÿ$¦Ë$ Ðésìý™ø Byæþ$MøÐ@þyé°Mìü Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ^èþÇa…^èþyé°Mìü ¯é×ýÅOÐðþ$¯@þ 
 çÜÐ@þ$Ä¶ý*°² Ððþ_a…^èþ ÌôýMæü´ùÐ@þyæþ…Ð@þËÏ fÆæÿVæüMæü*yæþ§æþ$.

A¯óþÓçÙ×ê™èþÃMæü çÜÐ@þ$çÜÅË$ çÜÐ@þ$çÜÅ ç³ÇÚëPÆæÿ O¯ðþç³#×êÅË¯@þ$ {´ù™èþÞíßý…^èþyé°Mìü Ð@þ*{™èþÐóþ$ M>§æþ° í³ËÏË$ A¯óþÓçÙ×ýÌZ ´ëÌŸY¯@þyæþ… 
{´ëÆæÿ…À…_¯@þç³µyæþ$. Ñ«§é¯@þç³ÆæÿOÐðþ$¯@þ ç³sìýÐ@þ$¯@þ$ ºÌZõ³™èþ… ^óþÄ¶ý$yæþ…ÌZ Mæü*yæþ Eç³Äñý*Væü ç³yæþ$™éÆÿ¬ A° AÆæÿ¦… ^óþçÜ$MøÐ@þyæþ… Ð@þ¬QÅ….

Ñ§éÅÆæÿ$¦Ë¯@þ$ çÜÓ™èþ…{™èþ A¿êÅçÜMæü$Ë$V> Ð@þ*Ææÿayæþ…ÌZ {ç³Ä¶ý$™é²Ë$ ^óþÄ¶ý*Í. ©°Mìü AÐ@þçÜÆæÿOÐðþ$¯@þ JMæü Ð@þ¬QÅOÐðþ$¯@þ A…Ô¶ý… Væü×ìý™èþ 
´ëuæÿ…¯@þ$ ^èþ¨Ñ AÆæÿ¦… ^óþçÜ$Mæü$¯óþ ÝëÐ@þ$Ææÿ¦Å… D O¯ðþç³#×ýÅ… ò³…^èþyé°Mìü Ñ§éÅÆæÿ$¦Ë$ ç³#çÜ¢Mæü…¯@þ$. çÜÓÄ¶ý$…V> Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ çÜÐ@þÊàË™ø ^èþ§æþÐ@
þÐ@þ$° {´ù™èþÞíßý…^éÍ. ÒÆæÿ$ ^èþ¨Ñ¯@þ Ðésìý° AÆæÿ¦… ^óþçÜ$MøÐ@þyé°Mìü Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ C™èþÆæÿ$ËMæü$ Ð@þÅMîü¢MæüÇ…^èþyé°Mìü ÐéÇMìü AÐ@þM>Ô>Ë$ CÐ@þÓ…yìþ. 
C¨ Væü×ìý™èþ…¯@þ$ Ð@þ*sêÏyæþr…ÌZ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ç³§æþ çÜÐ@þ$çÜÅË¯@þ$ AÆæÿ¦… ^óþçÜ$MøÐ@þyæþ…ÌZ Ñ§éÅÆæÿ$¦Ë$ G§æþ$ÆöP…r$¯@þ² ò³§æþª çÜÐ@þ$çÜÅ¯@þ$ Mæü*yé 
ç³ÇçÙPÇçÜ$¢…¨.
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D ´ëuæÿÅç³#çÜ¢Mæü…ÌŸ A¯óþMæü Aç³ÇÑ$™èþ çÜÐ@þ$çÜÅË$ E¯é²Æÿ¬. C…§æþ$ÌZ Mö°² ¿êÐ@þ¯@þËMæü$ “Mö™èþ¢ _Mìü™èþÞË$ Mæü*yæþ Ð@þ#¯é²Æÿ¬. Ò$Ææÿ$ 
Ðésìý° Ððþ…r¯óþ ç³ÇçÙPÇ…^èþÌôýMæü ́ ù™óþ Ìôý§é ÐésìýÌZ Mö°²…r° A¯@þ$çÜÇ…^èþ ÌôýMæü´ù™óþ A¨ ç³NÇ¢V> ç³Æ>Ó Ìôý§æþ$! A…§æþÇMìü {ç³†© ™ðþÍÄ¶ý$§æþ$. 
Ar$Ð@þ…sìý Mæü…sñý…sŒý¯@þ$. AÆæÿ¦… ^óþçÜ$MøÐ@þyæþ…¯@þMæü$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ §é°Væü$Ç…_ BÌZ_…^èþ$rMæü$ {ç³Ä¶ý$†²…^èþyæþ…™ø´ër$. §é°° ™èþÆæÿVæü† 
Væü¨Mìü ¡çÜ$Mðüãå ^èþÆæÿaMæü$ ¡çÜ$MøÆ>Ð@þr… ^éÌê Eç³Äñý*VæüMæüÆæÿ…V> E…r$…¨. ^èþÆæÿa ™èþÆ>Ó™èþ çÜµçÙt…V> çÜ…“Væüíßý…^èþÐ@þ^èþ$a. D {ç³{MìüÄ¶ý$¯óþ  
Mæü…sñý…sŒý Oò³ ^éÌêÐðþË$Væü$°çÜ$¢…¨.

D ^èþÆæÿÅËÌZ Ò$Ææÿ$ JMæü ™øsìý A¯óþÓçÙMæü$yìþV> ´ëÌŸY¯@þÐ@þ^èþ$a. Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ñ§éÅÆæÿ$¦Ë$ JMæü E´ë«§éÅÄ¶ý¬yæþ$ HO§ðþ¯@þ AÆæÿ¦… ^óþçÜ$MøÐ@
þyé°Mìü Ððþ™èþ$Mæü$™èþ$¯@þ²r$Ï Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ BÌZ_…^èþyé¯@þ° ^èþ*íÜ¯@þç³#yæþ$. A¨ÐéÇMìü A§æþ$¾™èþOÐðþ$¯@þ E§éçßýÆæÿ×ý °Ë$çÜ$¢…¨.

D ́ ëuæÿÅç³#çÜ¢M>°² Eç³Äñý*W…^èþyæþ… §éÓÆ> Ò$Ææÿ$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ò$ Ñ§éÅÆæÿ$¦Ë$ Vöç³µ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ çœËÐ@þ…™èþOÐðþ$¯@þ  çÜÐ@þ$Ä¶ý*°² Væüyæþ$ç³# 
™éÆæÿ° BÕçÜ$¢¯é²Ð@þ¬.

´ëÆÿ¬…rÏ ÝëÆ>…Ô¶ý…
A¯óþÓçÙ×ýMæü$ çÜÐ@þ$Ä¶ý$…

	 1.	 Ñ§éÅÆæÿ$¦ËMæü$ “Mö™èþ¢ çÜÐ@þ$çÜÅË$ {ç³Ô¶ý²Ë$ ̄ @þÐ@þÊ¯éË$ Ìôý§é çÜÐéâ¶ýÏ¯@þ$ “MæüÐ@þ$ ™èþç³µMæü$…yé AyæþVæüyæþ… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ð@þÅMìü¢ Væü™èþ…V> Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 
çÜÐ@þÊàË™øÐésìý™ø Byæþ$MøÐ@þyé°Mìü ^èþÇa…^èþyé°Mìü Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ðésìý Oò³ ç³° ^óþÄ¶ý$yé°Mìü ÐéÇMìü ™èþW¯@þ…™èþ çÜÐ@þ$Ä¶ý$… CÐ@þÓyæþ… 
Ð@þ¬QÅ….

	 2.	 D çÜÐ@þ$Ä¶ý$…ÌZ ™èþçç³#µË¯@þ$ A…XMæüÇ…_ ¯óþÆæÿ$aMøÐ@þyæþ…ÌZ Ðésìý {´ëÐ@þ¬QÅ™èþ¯@þ$ Væü$Ç¢…^óþ Ðé™éÐ@þÆæÿ×ê°² ò³…´÷¨…^èþ$MøÐéÍ.

	 3.	 Ñ§éÅÆæÿ$¦Ë$ JMæüÇ¯öMæüÆæÿ$ çÜÐ@þ$çÜÅË¯@þ$ ÌôýÐ@þ¯ðþ™èþ$¢Mö…r* çÜÐ@þ$çÜÅË¯@þ$ ÑÑ«§æþ Ð@þ*Æ>YÌZÏ ^èþÇa…^èþ$Mæü$¯óþ çÜ…çÜP –† E…yéÍ.

ç³#çÜ¢Mæü…ÌZ° çÜÐ@þ$çÜÅË Væü$Ç…_

	 1.	 ´ëuæÿÅç³#çÜ¢Mæü…ÌZ° A¯óþÓçÙ×ê™èþÃMæü çÜÐ@þ$çÜÅË$ çÜÐ@þ$çÜÅ ç³ÇÚëPÆ>°² ´ù™èþÞíßý…^èþyæþÐóþ$ M>Mæü$…yé, Ñ§éÅÆæÿ$¦Ë$ A¯óþÓçÙ×ýÌZ  
´ëÌZY¯@þyæþ… {´ëÆæÿ…À…_¯@þç³µyæþ$. Ñ«§é¯@þ ç³ÆæÿOÐðþ$¯@þ ºÌZõ³™èþ… ^óþÄ¶ý$yæþ… Mæü*yé Ë„æü Å…V> ò³r$tMæü$¯é²Æÿ¬.

	 2.	 ç³#çÜ¢Mæü…ÌZ° A°² çÜÐ@þ$çÜÅË¯@þ$ ""MæüÐ@þÆŠÿ ^óþÄ¶ý$yé°Mìü {ç³Ä¶ý$†²…^èþyæþ… Ð@þËÏ Ñ§éÅÆæÿ$¦Ë$. Ðésìý™ø Byæþ$MøÐ@þyé°Mìü ^èþÇa…^èþyé°Mìü  
Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ç³ÇçÙPÇ…^èþyé°Mìü ¯é×ýÅOÐðþ$¯@þ çÜÐ@þ$Ä¶ý*°² Ððþ_a…^èþ ÌôýMæü´ùÐ@þyæþ…Ð@þËÏ fÆæÿVæüMæü*yæþ§æþ$. 

^èþ§æþÐ@þyæþ…

	 1.	 Ñ§éÅÆæÿ$¦Ë$ ´ëuæÿÅç³#çÜ¢M>°² çÜÓÄ¶ý$…V> Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ çÜÐ@þÊàËÌZ ^èþ§æþÐ@þÐ@þ$° {´ù™èþÞíßý…^èþ…yìþ.

	 2.	 ÐéÆæÿ$ ^èþ¨Ñ¯@þ Ðésìý° AÆæÿ¦… ^óþçÜ$MøÐ@þyé°Mìü Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ §é°° C™èþÆæÿ$ËMæü$ Ð@þÅMîü¢MæüÇ…^èþyé°Mìü ÐéÇMìü AÐ@þM>Ô>Ë¯@þ$ CÐ@þÓ…yìþ.

™ðþË$çÜ$Mø Ìôý° çßýMæü$P

	 1.	 Mö…™èþ Mæü…sñý…sŒý AÆæÿ¦… M>Mæü´ùÆÿ¬¯@þ ç³Æ>ÓÌôý§æþ$ AÌê…sìý Mæü…sñý…sŒý¯@þ$ AÆæÿ¦… ^óþçÜ$MøÐ@þyé°Mìü Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ §é° Væü$Ç…_  
BÌZ_…^èþyé°Mìü {ç³Ä¶ý$†²…^èþyæþ… ™ø´ër$. §é°° ™èþÆæÿVæü† Væü¨Mìü ¡çÜ$Mæü$ Ððþãå ̂ èþÆæÿaMæü$ ¡çÜ$MøÐ@þ^èþ$a ̂ èþÆæÿa ™èþÆ>Ó™èþ çÜµçÙt…V> E¯@þ²  
Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ C…M> ççÜµçÙt…V> çÜ…“Væüíßý…^èþÐ@þ^èþ$a. D ^èþÆæÿaËÌZ Ò$Ææÿ$ ™øsìý A¯óþÓçÙMæü$yìþV> ´ëÌŸY¯@þÐ@þ^èþ$a Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ñ§éÅÆæÿ$¢Ë$ JMæü 
E´ë«§éÅÄ¶ý¬yæþ$ HO§ðþ¯@þ AÆæÿ¦… ̂ óþçÜ$MøÐ@þyé°Mìü Ððþ™èþ$Mæü$™èþ$¯@þ²r$Ï Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ BÌZ_…^èþyé°² ̂ èþ*íÜ¯@þç³µyæþ$ A¨ ÐéÇMìü A§æþ$Â™èþOÐðþ$¯@þ 
E§éçßýÆæÿ×ýV> °Ë$çÜ$¢…¨.

	 2.	 ¯óþÆæÿ$aMøÐ@þyæþ… A¯óþ¨ °Ææÿ…™èþÆæÿ {ç³“MìüÄ¶ý$ A° Væü×ìý™èþ…ÌZ C…M> ™ðþÍÄ¶ý$°Ñ ÑçÙÄ¶ý*Ë$ E¯é²Æÿ¬ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ð@þ$Ç…™èþ  
A¯óþÓçÙ×ý AÐ@þçÜÆæÿ…
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Ñ§éÅÆæÿ$¦ËMæü$ JMæü VæüÐ@þ$°Mæü
Væü×ìý™èþ Mæüâ¶ý¯@þ$ AÆæÿ¦… ̂ óþçÜ$MøÐ@þyé°Mìü Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ BÝëÓ¨…^èþyé°Mìü, °{íÙPÄ¶ý*™èþÃMæü {õ³„æüMæü$yìþV> E…yæþr… çÜÇ´ù§æþ$. 

JMæü yìþsñýMìütÐŒþ JMæü ÆæÿçßýÝëÅ°² bóþ¨…^èþyé°Mìü ç³°^óþíÜ¯@þsôýÏ, Ò$Ææÿ$ §é°ÌZ Ð@þ¬°W´ùÐéÍ.

Ò$ Ð@þ¬…§æþ$ Mö™èþ¢ çÜÐ@þ$çÜÅ ({ç³Ô¶ý²) ™èþÌñý†¢¯@þç³#µyæþ$, Ìôý§é Ò$ çÜÓ…™èþ A…™èþÆŠÿ §æþ–íÙt ̄ @þ$…yìþ JMæü {ç³Ô¶ý² ™èþÌñý†¢¯@þç³#µyæþ$ 
Ìôý§é Ò$Ææÿ$ JMæü A…§æþOÐðþ$¯@þ ¯@þÐ@þÊ¯é¯@þ$ ^èþ*íÜ¯@þç³#µyæþ$ C¨ ^éÌê AÐ@þçÜÆæÿ…. Ò$Ææÿ$ Òsìý° G§æþ$ÆöP¯@þ²ç³#µyæþ$ Ìôý§é 
G§æþ$ÆöP¯@þ²ç³#µyæþ$, ̂ èþ§æþÐ@þyæþ… Ð@þ*¯óþíÜ, {ç³Ô¶ý²¯@þ$ Ææÿ*´÷…¨…^èþyé°Mìü Ìôý§é ̄ @þÐ@þÊ¯é¯@þ$ AÆæÿ¦… ̂ óþçÜ$MøÐ@þyé°Mìü Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 
B¯@þ…§é°² A¯@þ$¿¶ýÑ…^èþyé°Mìü Ò$ çÜ– f¯é™èþÃMæü™èþ¯@þ$ Eç³Äñý*W…^èþ…yìþ.

Mö°² {ç³Ô¶ý²ËMæü$ çÜÐ@þ*«§é¯éË$ E¯é²Ä¶ý$° Ò$Ææÿ$ Mæü¯@þ$Vö¯@þÐ@þ^èþ$a, AÆÿ¬™óþ Mö°² çÜ…§æþÆ>ÂÌZÏ çÜÐ@þ$çÜÅMæü$ Ò$Æóÿ 
Ìôý§é JMæü çÜÐ@þÊçßý…ÌZ çÜÐ@þ*«§é¯@þ… Mæü¯@þ$Vö¯@þyæþ… {ç³Äñý*f¯@þMæüÆæÿ…V> E…yæþÐ@þ^èþ$a.

C¨ Ò$ ç³#çÜ¢M>°² ^èþ¨Ðóþ B¯@þ…§é°² ò³…^èþ$™èþ$…¨!

Ò$Mæü$ {ç³Ô¶ý²Ë$ Ð@þ_a¯@þç³#µyæþÌêÏ, Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ?  Ð@þ…sìý ?  _à²Ë¯@þ$ Ò$Ææÿ$ ^èþ*Ýë¢Ææÿ$. C¨ B ÑçÙÄ¶ý*°² 
ç³ÇÔZ«¨…^èþyé°Mìü çÜÐ@þ$Ä¶ý$… BçÜ¯@þ²OÐðþ$…§æþ° Ò$Mæü$ ™ðþÍÄ¶ý$gôýçÜ$¢…¨.

Væü×ìý™é°² A«§æþÅÄ¶ý$¯@þ… ^óþõÜ {ç³“MìüÄ¶ý$ÌZ  Væü$yæþÏVæü*º _çßý²…  Ò$Mæü$ Mö°² Ð@þ¬QÅOÐðþ$¯@þ çÜ*^èþ¯@þË¯@þ$ 
CçÜ$¢…¨.

Mö°²ÝëÆæÿ$Ï Ò$Ææÿ$ A¯óþÓíÙ§éª… A¯óþ ÖÇÛMæü Mìü…§æþ JMóü ^ør ºçßý$â¶ý {ç³Ô¶ý²Ë¯@þ$ õÜMæüÇ…^èþyæþ… ^èþ*Ýë¢Ææÿ$.

Mö°² {ç³Ô¶ý²ËMæü$ Ð@þ¬…§æþ$ (Speak Math) Væü×ìý™èþ ^èþÆæÿa Væü$Ææÿ$¢ E…r$…¨. D {ç³Ô¶ý²Ë AÆæÿ¦… Ò$Ææÿ$ Ò$ 
M>Ï‹Ü‌Ðóþ$sŒý‌™ø ^èþÇa…_ D {ç³Ô¶ý²Ë¯@þ$ ç³ÇçÙPÇ…^éÍ.

©°² {ç³Ä¶ý$†²…^èþ…yìþ. 
{ç³Ä¶ý$†²…^èþ…yìþ

 CÑ AÌê Væü$Ç¢…^èþºyìþ¯@þ {ç³Ô¶ý²Ë$. Ar$Ð@þ…sìý {ç³Ô¶ý²Ë¯@þ$ ç³ÇçÙPÇ…

^èþyé°Mìü  GMæü$PÐ@þ çÜ– f¯é™èþÃMæü™èþ AÐ@þçÜÆæÿ… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ A…§æþ$Móü çÜÐ@þ*«§é¯éË$ ™èþÆæÿ^èþ$V> Ð@þ$Ç…™èþ çÜÆæÿ§éV> E…sêÆÿ¬!
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ªÀÄÄ£ÀÄßr

2026-27 £ÉÃ ±ÉÊPÀëtÂPÀ ¸Á°¤AzÀ gÁdåzÀ J¯Áè 8£ÉÃ vÀgÀUÀw «zÁåyðUÀ¼À PÀ°PÉUÁV ®¨sÀåªÁUÀÄwÛgÀÄªÀ ‘UÀtÂvÀ 
¥ÀæPÁ±À’ ¥ÀoÀå¥ÀÄ¸ÀÛPÀªÀ£ÀÄß J£ï.¹.Dgï.n AiÀÄÄ 2020 gÀ gÁ¶ÖçÃAiÀÄ ²PÀët ¤Ãw ºÁUÀÆ 2023 gÀ gÁ¶ÖçÃAiÀÄ ¥ÀoÀåPÀæªÀÄ ZËPÀlÄÖ 
(±Á¯Á ²PÀët)UÀ¼À D±ÀAiÀÄUÀ¼À£ÀÄß M¼ÀUÉÆAqÀÄ gÀa¹zÉ. «zÁåyðUÀ¼À CAvÀUÀðvÀ ¸ÁªÀÄxÀåðUÀ¼À C©üªÀÈ¢ÞAiÉÆA¢UÉ 21 
£ÉÃ ±ÀvÀªÀiÁ£ÀzÀ ¸ÀªÁ®ÄUÀ¼À£ÀÄß JzÀÄj¸À®Ä ¸ÀªÀÄxÀðgÁUÀÄªÀAvÉ «zÁåyðUÀ¼À£ÀÄß ¹zÀÞ¥Àr¸À¨ÉÃQgÀÄªÀÅzÀÄ ªÀiÁvÀæªÀ®è, 
CªÀgÀ ¨sÀ«µÀåzÀ ¨É¼ÉªÀtÂUÉUÉ CUÀvÀå«gÀÄªÀ PË±À®UÀ¼À£ÀÄß zÀQÌ¹PÉÆ¼ÀÄîªÀAvÉ ªÀiÁqÀÄªÀÅzÀÄ vÀÄA¨Á CUÀvÀåªÉ¤¸ÀÄvÀÛzÉ. 
¸ÀªÁ®ÄUÀ¼À£ÀÄß JzÀÄj¹, CªÀPÁ±ÀUÀ¼À£ÀÄß ¸ÀzÀã¼ÀPÉ ªÀiÁrPÉÆ¼Àî®Ä ¹zÀÞjgÀÄªÀAvÉ CªÀgÀ «±ÉèÃµÀuÁvÀäPÀ, «ªÀgÀuÁvÀäPÀ 
ªÀÄvÀÄÛ ¤gÀÆ¥ÀuÁ ¸ÁªÀÄxÀåðUÀ¼À£ÀÄß ¥ÉÆÃ¶¸À¨ÉÃQzÉ. F »£Éß¯ÉAiÀÄ°è ‘UÀtÂvÀ ¥ÀæPÁ±À’ ¥ÀoÀå¥ÀÄ¸ÀÛPÀ ªÀÄºÀvÀÛgÀªÁzÀ 
¥ÁvÀæªÀ£ÀÄß ªÀ»¸ÀÄvÀÛzÉ JAzÀgÉ vÀ¥ÁàUÀ¯ÁgÀzÀÄ.

¥ÀoÀåªÀ¸ÀÄÛ ºÁUÀÆ ¨ÉÆÃzsÀ£Á ±Á¸ÀÛçªÀ£ÀÄß ¸ÀÆPÀÛªÁV ¸ÀªÀÄ£ÀéAiÀÄUÉÆArgÀÄªÀ F ¥ÀoÀå¥ÀÄ¸ÀÛPÀzÀ°è «zÁåyðUÀ¼À 
PÀÄvÀÆºÀ®PÉÌ ¤ÃgÀÄ JgÉAiÀÄÄvÁÛ, CªÀgÀ «ZÁgÀuÁ ¸ÁªÀÄxÀåðªÀ£ÀÄß ªÀÈ¢Þ¹, C£ÉéÃµÀuÁ ªÀiÁUÀðzÀ°è eÁÕ£À PÀnÖPÉÆ¼Àî®Ä 
ºÉÃgÀ¼À CªÀPÁ±ÀªÀ£ÀÄß ¤ÃqÀ¯ÁVzÉ. «zÁåyð vÀ£Àß ¸ÀÄvÀÛªÀÄÄvÀÛ°£À ¥Àæ¥ÀAZÀªÀ£ÀÄß UÀªÀÄ¤¹, ±ÉÆÃ¢ü¹ C°è C£ÀÄ¨sÀ«¸ÀÄªÀ 
UÀtÂwÃAiÀÄ ¥ÀjPÀ®à£ÉUÀ¼À£ÀÄß DgÀA¨sÀzÀ°èAiÉÄÃ ¥ÀjZÀ¬Ä¸À¯ÁVzÉ. E°è §¼ÀPÉAiÀiÁVgÀÄªÀ ªÀtðgÀAfvÀ GzÁºÀgÀuÉUÀ¼ÀÄ, 
¸ÀAªÁzÁvÀäPÀ C¨sÁå¸ÀUÀ¼ÀÄ «zÁåyðUÀ¼À ¯ÉPÁÌZÁgÀzÀ §Ä£Á¢AiÀÄ£ÀÄß §°µÀÖUÉÆ½¹ ¸ÀAQÃtð UÀtwÃAiÀÄ ¥ÀjPÀ®à£ÉUÀ¼À 
PÀ°PÉAiÀÄ£ÀÄß ¸ÀgÀ¼ÀUÉÆ½¸ÀÄvÀÛªÉ. ¥ÀjPÀ®à£ÉUÀ¼À£ÀÄß CxÉÊð¬Ä¸À®Ä ¥ÀoÀåUÀ¼À°è C¼ÀªÀr¹PÉÆArgÀÄªÀ PÀxÉUÀ¼ÀÄ, ¸ÀAªÁzÀUÀ¼ÀÄ 
PÀ°PÁyðUÀ¼À ¸ÀºÀd, ¸ÀgÀ¼À PÀ°PÉUÉ ¥ÀÆgÀPÀªÁVªÉ. C¨sÁå¸ÀPÁÌV £Á«Ã£Àå ¸ÀªÀÄ¸ÉåUÀ¼ÀÄ ºÁUÀÆ MUÀlÄUÀ¼À£ÀÄß 
¥ÀjuÁªÀÄPÁjAiÀiÁV §¼À¹PÉÆArgÀÄªÀÅzÀÄjAzÀ PÀ°PÁyðUÀ¼ÀÄ UÀªÀÄ£ÀªÀ£ÀÄß PÀ°PÉAiÀÄ ªÉÄÃ¯É PÉÃA¢æÃPÀj¸À®Ä ºÁUÀÆ 
UÀtÂwÃAiÀÄ ¥ÀjPÀ®à£ÉUÀ¼À£ÀÄß D¼ÀªÁV CxÉÊð¬Ä¹PÉÆAqÀÄ C£ÀéAiÀÄªÀiÁrPÉÆ¼Àî®Ä ¸ÀºÁAiÀÄ ªÀiÁqÀÄvÀÛªÉ. F ªÀÄÆ®PÀ 
vÀªÀÄä UÀtÂwÃAiÀÄ C¯ÉÆÃZÀ£Á (Computational Thinking) ̧ ÁªÀÄxÀåðªÀ£ÀÄß ªÀÈ¢Þ¹PÉÆ¼Àî®Ä ¥ÉæÃgÀuÉ ¤ÃqÀÄvÀÛªÉ.

¤ÃrgÀÄªÀ ¥ÀjPÀ®à£ÉUÀ¼ÀÄ ºÁUÀÆ §¼À¹gÀÄªÀ ¸ÀªÀÄ¸ÉåUÀ¼ÀÄ «zÁåyðUÀ¼À ¤vÀåfÃªÀ£ÀPÉÌ ¸ÀA§A¢ü¹gÀÄªÀÅzÀjAzÀ 
¥ÀjPÀ®à£ÉUÀ¼À C£ÀéAiÀÄ «zÁåyðUÀ½UÉ ¸ÀgÀ¼ÀªÁUÀÄvÀÛzÉ. J¯Áè CzsÁåAiÀÄUÀ¼À®Æè PÀ¯É, EwºÁ¸À, «eÁÕ£À EvÁå¢ 
«µÀAiÀÄUÀ¼À£ÀÄß ̧ À«Ää¼À£ÀUÉÆ½¹gÀÄªÀÅzÀjAzÀ §ºÀÄ²¹ÛÃAiÀÄ PÀ°PÉUÉ C£ÀÄPÀÆ®ªÁUÀÄvÀÛzÉ. ¥ÀjPÀ®à£ÉUÀ¼À£ÀÄß PÀxÀ£À ±ÉÊ°AiÀÄ°è 
ºÁUÀÆ ªÀiÁr PÀ° vÀvÀÛ÷ézÀrAiÀÄ°è PÀ°¸À®Ä CªÀPÁ±À ¤ÃrgÀÄªÀÅzÀÄ «zÁåyðUÀ¼À°è UÀtÂvÀzÀ §UÉÎ PÀÄvÀÆºÀ® ªÀÄvÀÄÛ 
¦æÃw ºÉZÀÄÑªÀÅzÀgÀ°è C£ÀÄªÀiÁ£À«®è.

EµÉÖ®è «±ÉÃµÀ UÀÄt®PÀëtUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÀ ‘UÀtÂvÀ ¥ÀæPÁ±À’ ¥ÀÄ¸ÀÛPÀªÀ£ÀÄß vÀgÀUÀw ¥ÀæQæAiÉÄAiÀÄ°è C¼ÀªÀr¹PÉÆ¼Àî®Ä 
¸ÀÄUÀªÀÄPÁgÀgÀÄ vÀªÀÄä vÀgÀUÀwAiÀÄ£ÀÄß CzÀPÉÌ ¥ÀÆgÀPÀªÁUÀÄªÀAvÉ ªÀåªÀ¸ÉÜUÉÆ½¹PÉÆ¼ÀÄîªÀÅzÀÄ ºÁUÀÆ ¥ÀÆªÀð¨sÁ« 
¹zÀÞvÉAiÉÆA¢UÉ vÀgÀUÀw ¤ªÀðºÀuÉ ªÀiÁqÀÄªÀÅzÀÄ vÀÄA¨Á CUÀvÀåªÉ¤¸ÀÄvÀÛzÉ. PÀÄgÀÄqÀÄ ̄ ÉPÁÌZÀgÀzÀ §zÀ°UÉ MUÀlÄ, ZÀZÉð, 
¸ÀAªÁzÀ, Dl, ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ vÉÆqÀV¹PÉÆ¼ÀÄî«PÉ, vÁQðPÀªÁV D¯ÉÆÃa¸À®Ä ̧ ÁzsÀåªÁUÀÄªÀAvÀºÀ ZÀlÄªÀnPÉUÀ¼ÀÄ M¼ÀUÉÆAqÀ 
¸ÀÄUÀªÀÄUÁjPÉAiÀÄ£ÀÄß F ¥ÀoÀå¥ÀÄ¸ÀÛPÀ ¤jÃPÉë ªÀiÁqÀÄvÀÛzÉ. F ¤jÃPÉëAiÀÄ£ÀÄß £ÀªÀÄä ¸ÀÄUÀªÀÄPÁgÀgÀÄ ºÀÄ¹ ªÀiÁqÀÄªÀÅ¢®è 
JA§ £ÀA©PÉ gÁdå ²PÀët E¯ÁSÉAiÀÄzÁÝVzÉ.

J£ï.¹.Dgï.n ¥ÀæPÀn¹gÀÄªÀ F ¥ÀoÀå¥ÀÄ¸ÀÛPÀªÀ£ÀÄß PÀ£ÁðlPÀ gÁdåzÀ «zÁåyðUÀ¼ÀÄ gÁµÀÖçªÀÄlÖzÀ J¯Áè 
CªÀPÁ±ÀUÀ¼À£ÀÄß vÀ£ÀßzÁV¹PÉÆ¼Àî¨ÉÃPÀÄ JA§ D±ÀAiÀÄzÉÆA¢UÉ 2026-27 £ÉÃ ±ÉÊPÀëtÂPÀ ¸Á°¤AzÀ C¼ÀªÀr¹PÉÆ¼Àî®Ä 
C£ÀÄªÀÄw ¤ÃrzÀ PÀ£ÁðlPÀ ¸ÀPÁðgÀzÀ ²PÀët E¯ÁSÉAiÀÄ J¯Áè ºÀAvÀzÀ C¢üPÁjUÀ½UÉ ºÁUÀÆ ¥ÀoÀå¥ÀÄ¸ÀÛPÀ §¼ÀPÉUÉ 
CªÀPÁ±À ¤ÃrzÀ J£ï.¹.Dgï.n AiÀÄ J¯Áè ºÀAvÀzÀ C¢üPÁjUÀ½UÉ ºÁUÀÆ ¥ÀæPÁ±À£À «¨sÁUÀPÉÌ ºÀÈvÀÆàªÀðPÀ zsÀ£ÀåªÁzÀUÀ¼ÀÄ.

F ¥ÀoÀå¥ÀÄ¸ÀÛPÀªÀ£ÀÄß PÀ£ÀßqÀ, ªÀÄgÁp, vÉ®ÄUÀÄ ªÀÄvÀÄÛ vÀ«Ä¼ÀÄ ªÀiÁzsÀåªÀÄUÀ½UÉ C£ÀÄªÁ¢¹zÀ J¯Áè ¸ÀA¥À£ÀÆä® 
ªÀåQÛUÀ½UÉ, PÁgÀåPÀæªÀÄ ¸ÀAAiÉÆÃd£É ªÀiÁrzÀ PÁgÀåPÀæªÀiÁ¢üPÁjUÀ½UÉ, r.n.¦ D¥ÀgÉÃlgïUÀ½UÉ ºÁUÀÆ ªÀÄÄzÀæPÀjUÉ 
PÀ£ÁðlPÀ ¥ÀoÀå¥ÀÄ¸ÀÛPÀ ¸ÀAWÀ PÀÈvÀdÕvÉUÀ¼À£ÀÄß ¸À°è¸ÀÄvÀÛzÉ.

                                    ²æÃ JA.¦. ªÀiÁzÉÃUËqÀ

ªÀåªÀ¸ÁÜ¥ÀPÀ ¤zÉÃð±ÀPÀgÀÄ

PÀ£ÁðlPÀ ¥ÀoÀå¥ÀÄ¸ÀÛPÀ ¸ÀAWÀ (j.)

¨ÉAUÀ¼ÀÆgÀÄ.
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JMæü Ð@þÆæÿY… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ JMæü çœ$¯@þ…

JMæü Ð@þÆæÿY… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ JMæü çœ$¯@þ…
A SQUARE AND A CUBE1

Æ>×ìý Ææÿ™èþ² Ð@þ$…fÇ ™èþ¯@þ Ææÿ™èþ²Ë (ÑË$OÐðþ¯@þ Æ>â¶ý$Ï) A§æþ–Úët°² ÑÐ@þÇ…^óþ JMæü ÒË$¯éÐ@þ*¯@þ$ {ÐéíÜ…¨. Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 
A…§æþ$ÌZ JMæü ç³hÌŒý Mæü*yæþ E…¨. BÐðþ$ Mæü$Ð@þ*Ææÿ$yæþ$ RZÄ¶ý$çÜ²… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 99 Ð@þ$…¨ º…§æþ$Ð@þ#Ë @̄þ$ BÐðþ$ ÒË$¯éÐ@þ$  
^èþ§æþÐ@þyé°Mìü BàÓ°…^éÆæÿ$. BÐðþ$ ™èþ¯@þ Ææÿ™é²Ë±²…r± ™èþ¯@þ Mæü$Ð@þ*Ææÿ$yìþMìü Ð@þ¨ÍÐóþÄ¶ý*Ë° MøÆæÿ$Mæü$…¨. M>± AÌê 
^óþõÜ¢ ÐéÇ º…«§æþ$Ð@þ#Ë…§æþÆæÿ* RZÆÿ¬çÜ²…¯@þ$ Gç³µsìýMìü Ððþ…sêyæþ™éÆæÿ° BÐðþ$Mæü$ ™ñþË$çÜ$. ç³hÌŒýÞ ç³ÇçÙPÇ…^èþyæþ… Væü$Ç…_ 
A™èþ°Mìü ™ñþÍÄ¶ý*ÍÞ¯@þÐ@þ±² ™é¯@þ$ ¯óþÇµ…^é¯@þ° BÐðþ$ BÕ…_…¨. BÐðþ$ ™èþ¯@þ ÒË$¯éÐ@þ*ÌZ D {Mìü…¨ VæüÐ@þ$°Mæü¯@þ$  
Ð@þ¨ÍÐóþíÜ…¨. 

"" ¯óþ¯@þ$ JMæü ç³hÌŒý¯@þ$ çÜ–íÙt…^é¯@þ$. Ò$ 100 Ð@þ$…¨ JMóü ÝëÇ ©°Mìü çÜÐ@þ*§é¯@þ… ^ðþ¼™óþ, Ò$Ææÿ$ Ææÿ™é²Ë¯@þ$ çÜÐ@þ*¯@þ…
V> ç³…^èþ$Mæü$…sêÆæÿ$. AÆÿ¬™óþ çÜÐ@þ$çÜÅ¯@þ$ ç³ÇçÙPÇ…_¯@þ Ððþ¬§æþsìý Ð@þÅMìü¢ Ò$Æóÿ AÆÿ¬™óþ, Ò$Ææÿ$ Ððþ¬™èþ¢… ÐéÆæÿçÜ™éÓ°² Ò$Æóÿ 
E…^èþ$MøÐ@þ^èþ$a. Good Luck A§æþ–çÙt… Ò$ Ððþ…r''.

Ð@þ$…{† RZÆÿ¬çÜ²… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ A™èþ° 99 Ð@þ$…¨ º…«§æþ$Ð@þ#Ë¯@þ$ ¿¶ýÐ@þ¯@þ…ÌZ° JMæüü ÆæÿçßýçÜÅ Væü¨Mìü ¡çÜ$MðüâêÏÆæÿ$. 
A…§æþ$ÌZ 100 ÌêMæüÆæÿ$Ï E¯é²Æÿ¬.

{ç³† Ð@þÅMæü¢Mìü 1 ¯@þ$…yìþ 100 Ð@þÆæÿMæü$ JMæü çÜ…QÅ MóüsêÆÿ¬…^èþ ºyæþ$™èþ$…¨.

�� Ð@þÅMìü¢ 1 {ç³† ÌêMæüÆŠÿ¯@þ$ ™ñþÆæÿ$Ýë¢yæþ$.

�� Ð@þÅMìü¢ 2 {ç³† ÌêMæüÆŠÿ¯@þ$ sZVæü$ÌŒý ^óþÝë¢yæþ$ (A…sôý, A¨ ™ñþÇ_ E…sôý Ð@þÊõÜÝë¢yæþ$, Ð@þÊíÜ E…sôý ™ñþÆæÿ$Ýë¢yæþ$).

�� Ð@þÅMìü¢ 3 {ç³† 3Ð@þ ÌêMæüÆŠÿ¯@þ$ sZVæü$ÌŒý ^óþÝë¢yæþ$ (3Ð@þ, 6Ð@þ, 9Ð@þ... Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ AÌê)

�� Ð@þ–Mìü¢ 4 {ç³† 4Ð@þ ÌêMæüÆŠÿ¯@þ$ sZVæü$ÌŒý ^óþÝë¢yæþ$ (4Ð@þ, 8Ð@þ, 12Ð@þ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ AÌê)

C¨ 100 Ð@þ$…¨Mìü ÐéÇ Ð@þ…™èþ$ Ð@þ^óþa Ð@þÆæÿMæü$ Mö¯@þÝëVæü$™èþ$…¨.

_Ð@þÆæÿMæü$ Mö°² ÌêMæüÆæÿ$Ï Ð@þ*{™èþÐóþ$ ™ðþÇ_ E…sêÆÿ¬. ™ðþÇ_ E¯@þ² ÌêMæüÆøÏ Qgê¯éÌZ° çÜ…ç³§æþMæü$  
MøyŠþ¯@þ$ ÐðþËÏyìþÝë¢Æÿ¬.

D {ç³{MìüÄ¶ý$ {´ëÆæÿ…¿¶ýÐ@þ$Äôý$Å Ð@þ¬…§æþ$ _Ð@þÇMìü H ÌêMæüÆæÿ$Ï ™ñþÇ_ E…sêÄñý* RZÄ¶ý$çÜ²…Mæü$ Aç³µsìýMóü ™ñþË$çÜ$ A° 
A™èþ¯@þ$ “VæüíßýÝë¢yæþ$. A™èþ¯@þ$ B çÜÐ@þ*«§é¯é°² GÌê Mæü¯@þ$Vö¯é²yæþ$?

çÜ*^èþ¯@þ:& {ç³† ÌêMæüÆŠÿ¯@þ$ G°² ÝëÆæÿ$Ï sZVæü$ÌŒý ^óþÝë¢Æø Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ.
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
JMæü ÌêMæüÆŠÿ¯@þ$ »ôýíÜ çÜ…QÅÌZ sZVæü$ÌŒý ^óþõÜ¢, A¨ ™ñþÇ_ E…r$…¨. ÌôýMæü´ù™óþ A¨ Ð@þÊíÜ E…r$…¨. JMæü  

ÌêMæüÆŠÿ¯@þ$ sZVæü$ÌŒý ^óþõÜ çÜ…QÅ ÌêMæüÆŠÿ ¯@þ…ºÆŠÿ Äñý¬MæüP M>Ææÿ×ê…M>Ë çÜ…QÅ™ø çÜÐ@þ*¯@þ…V> E…r$…¨.E§éçßýÆæÿ×ýMæü$ 
ÌêMæüÆŠÿ  #6 MøçÜ… 1Ð@þ Ð@þÅMìü¢ §é°° ™ðþÆæÿ$Ýë¢yæþ$, 2Ð@þ Ð@þÅMìü¢ §é°° Ð@þÊíÜÐóþÝë¢yæþ$, 3Ð@þ Ð@þÅMìü¢ §é°° ™ñþÆæÿ$Ýë¢yæþ$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 
6Ð@þ Ð@þÅMìü¢ §é°° Ð@þÊíÜÐóþÝë¢yæþ$. 1, 2, 3 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 6 A¯óþÑ 6 Äñý¬MæüP M>Ææÿ×ê…M>Ë$. M>Ææÿ×ê…M>Ë çÜ…QÅ çÜÇ çÜ…QÅ 
AÆÿ¬™óþ, ÌêMæüÆŠÿ çÜ…QÅ™ø Ð@þÅMæü$¢Ë^óþ sZVæü$ÌŒý ^óþÄ¶ý$ºyæþ$™èþ$…¨ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ A¨ _Ð@þÇMìü Ð@þÊíÜ ÐóþÄ¶ý$ºyæþ$™èþ$…¨.

JMæü çÜ…QÅ Äñý¬MæüP {ç³† M>Ææÿ×ê…M>°Mìü JMæü ""¿êVæüÝëÓÐ@þ$Å M>Ææÿ×ê…Mæü…''  
E…r$…§æþ° VæüÐ@þ$°…^èþ…yìþ. ™èþ§éÓÆ> M>Ææÿ×ê…M>Ë f™èþ Äñý¬MæüP  Ëºª… C_a¯@þ  
çÜ…QÅ¯@þ$ CçÜ$¢…¨. CMæüPyæþ 1 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 6 A¯óþÑ 6 Äñý$$MæüP ¿êVæüÝëÓÐ@þ$Å M>Ææÿ×ê…
M>Ë f™èþ¯@þ$ HÆæÿµÆæÿ$Ýë¢Æÿ¬ Ð@þ$ÇÐ@þ¬ 2 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 3üÐ@þ$ÆöMæü f™èþ¯@þ$ HÆæÿµÆæÿ$Ýë¢Æÿ¬.

 {ç³† çÜ…QÅMæü$ çÜÇ çÜ…QÅÌZ M>Ææÿ×ê…M>Ë$ E…sêÄ¶ý*?

1:
1 × 1
H OMðüMæü M>Ææÿ×êMæü… 1 

9:
1 × 9
3 × 3
1, 3, 9  
A¯óþÑ M>Ææÿ×ê…M>Ë$

4:
1 × 4
2 × 2
1, 2, 4 
A¯óþÑ M>Ææÿ×ê…M>Ë$

Mö°² çÜ…§æþÆ>ÂËÌZ 2x2 Ð@þ…sìýÑ. f™èþÌZ° çÜ…QÅË$ JMóüÌê E¯é²Ä¶ý$° Ð@þ$¯@þ… ^èþ*Ýë¢Ð@þ¬.

 »ôýíÜ çÜ…QÅÌZ M>Ææÿ×ê…M>Ë$ E @̄þ² Ð@þ$Ç°² çÜ…QÅË @̄þ$ Mæü @̄þ$Vö @̄þyé°Mìü Ò$Ææÿ$ D A…™èþÆŠÿ§æþ–íÙt° Eç³Äñý*W… è̂þ VæüËÆ>?

E§éçßýÆæÿ×ýMæü$ 36Mæü$ M>Ææÿ×ê…M>Ë f™èþ 6x6 E…¨. CMæüPyæþ Æðÿ…yæþ$ çÜ…QÅË$ 6 çÜ…QÅMæü$ »ôýíÜ çÜ…QÅÌZ M>Ææÿ×ê…
M>Ë$ E¯é²Ä¶ý*? 6 M>Mæü$…yé 36 Äñý¬MæüP {ç³† M>Ææÿ×ê…M>°Mìü §é° ¿êVæüÝëÓÑ$V> ÐóþÆóÿ M>Ææÿ×ê…Mæü… E…sôý Aç³#µyæþ$ 36 Mæü$ »ôýíÜ 
çÜ…QÅ™ø M>Ææÿ×ê…M>Ë$ E¯é²Ä¶ý$° Ð@þ$¯@þ… °Æ>ªÇ…^èþ$ MøÐ@þ^èþ$a. C¨ °fÐ@þ* M>§ø ™èþ°T ^óþÄ¶ý$…yìþ.

A…§æþ$Ð@þËÏ Mìü…¨ çÜ…QÅË°²sìýMîü »ôýíÜ çÜ…QÅÌZ M>Ææÿ×ê…M>Ë$ E…sêÆÿ¬.

1×1, 2×2, 3×3, 4×4 ............

JMæü çÜ…QÅ¯@þ$ §é°™ø¯óþ Væü$×ìý…^èþV> Ð@þ^óþa çÜ…QÅ¯@þ$ Ð@þÆæÿY çÜ…QÅ Ìôý§é Ð@þÆæÿY… A…sêÆæÿ$.  »ôýíÜ çÜ…QÅÌZ M>Ææÿ×ê…
M>Ë$ E¯@þ² HOMðüMæü çÜ…QÅË$ Ð@þÆæÿY çÜ…QÅË$. G…§æþ$Mæü…sôý ÐésìýMìü JMæü M>Ææÿ×ê…Mæü… E…r$…¨. A¨ §é°™ø¯ø Væü$×ìý…^èþ 
ºyìþ¯@þç³šyæþ$ B çÜ…QÅMæü$ çÜÐ@þ*¯@þÐ@þ$™èþ$…¨. A…§æþ$Ð@þËÏ çÜ…QÅ Ð@þÆæÿY çÜ…QÅ AÆÿ¬¯@þ {ç³† ÌêMæüÆŠÿ ™ñþÇ_ E…r$…¨.

6:
1 × 6
2 × 3
1, 2, 3, 6  
A¯óþÑ M>Ææÿ×ê…M>Ë$
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JMæü Ð@þÆæÿY… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ JMæü çœ$¯@þ…
 ™ñþÇ_ E¯@þ² ÌêMæüÆŠÿ çÜ…QÅË¯@þ$ Æ>Ä¶ý$…yìþ.

RZÆÿ¬Ýë²… Ððþ…r¯óþ D 10 ÌêMæüÆæÿÏ ¯@þ$…yìþ ç³¨ B«§éÆ>Ë¯@þ$ õÜMæüÇ…_ ""´ë‹Ü MøyŠþÌZ çÜÇV>Y Æðÿ…yæþ$ 
ÝëÆæÿ$Ï ™éMìü¯@þ Ððþ¬§æþsìý I§æþ$ ÌêMæüÆŠÿ ¯@þ…ºÆŠÿË$ E…sêÆÿ¬''.

 D I§æþ$ ÌêMæüÆæÿ$Ï HÑ$?

{ç³† {ç³«§é¯@þ çÜ…QÅMæü$  Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ B çÜ…QÅ¯óþ M>Ææÿ×ê…M>Ë$V> MæüÍW E…yæþr… Ð@þË¯@þ Æðÿ…yæþ$ ÝëÆæÿ$Ï 
sZVæü$ÌŒý ^óþÄ¶ý$ºyìþ¯@þ ÌêMæüÆæÿ$Ï {ç³«§é¯@þ, çÜ…QÅË$, M>ºsìýt. MøyŠþ    2 -3 -5 -7 -11. 

1.1. Ð@þÆæÿY çÜ…QÅË$
1, 4, 9, 16. çÜ…QÅË¯@þ$ G…§æþ$Mæü$ Ð@þÆæÿY çÜ…QÅË…sêÆæÿ$?

Ð@þ$¯@þMæü$ ™ñþÍíÜ¯@þr$ÏV> ^èþ™èþ$Ææÿ{Ýë°Mìü ¯éË$Væü$ çÜÐ@þ*¯@þ ¿¶ý$gêË$ E…sêÆÿ¬. “Mìü…¨ C_a¯é ç³sìýtMæüÌZ ¿¶ý$gêË 
´÷yæþÐ@þ# Ð@þ*Ç¯@þç³šyæþ$ ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ ÑïÜ¢Ææÿ~… GÌê Ð@þ*Ææÿ$™èþ$…§ø ^èþ*í³…^èþ ºyìþ…¨.

  

¿¶ý$gêË ´÷yæþÐ@þ# 
(Ä¶ýÊ°rÏÌZ)

ÑïÜ¢Ææÿ~… (^èþ.Ä¶ýÊ.ÌZ)

1 1x1 = 1 ^èþ. Ä¶ýÊ.
2 2x2 = 4 ^èþ. Ä¶ýÊ.
3 3x3 = 9 ^èþ. Ä¶ýÊ.
4 4x4 = 16 ^èþ. Ä¶ýÊ.
5 5x5 = 25  ^èþ. Ä¶ýÊ.
10 10x10 = 100  ^èþ. Ä¶ýÊ.

Ð@þÆæÿY çÜ…QÅË¯@þ$ Eç³Äñý*W…^èþ$ çÜ…Móü™èþ ç³§æþª†

1 × 1 = 12 = 1
2 × 2 = 22 = 4
3 × 3 = 32 = 9,
4 × 4 = 42 = 16
5 × 5 = 52 = 25.

Ýë«§æþÆæÿ×ý…V> HO§ðþ¯@þ çÜ…QÅ¯@þ$ 'n'  A°{ÐéõÜ¢ n×n=n2

©±² 'n' Ð@þÆæÿY… (square) A° ^èþ§æþ$Ð@þ#™éÆæÿ$.

¿¶ý$gêË´÷yæþÐ@þ#Ë Ð@þÆæÿY… 3
5  Ìôý§é 2.5 Ä¶ýÊ°r$Ï VæüË ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… E…r$…§é?
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
AÐ@þ#¯@þ$ AÆÿ¬™óþ ÑïÜ¢Ææÿ~… Äñý¬MæüP Ð@þÆ>YË Ä¶ýÊ°r$Ï 3

5( )2 = 3
5  × 3

5  =  925

Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ (2.5)3 = (2.5)×(2.5)×(2.5) = 6.25

çÜçßýf çÜ…QÅË Ð@þÆ>YË¯@þ$ ç³Çç³NÆæÿ~… Ð@þÆ>YË$ A…sêÆæÿ$. E§éçßýÆæÿ×ýMæü$ 1, 4, 9, 16, 25, ........ ç³Çç³NÆæÿ~ Ð@þÆ>YÌôý.

ç³Çç³NÆæÿ~ Ð@þÆ>YË ¯@þÐ@þÊ¯éË$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ë„æü×êË$.
Ððþ¬§æþsìý 30 çÜçßýf çÜ…QÅË Ð@þÆ>YË¯@þ$ Mæü¯@þ$Vö° {Mìü…¨ ç³sìýtMæü¯@þ$ ç³NÇ…^èþ…yìþ.

	

12 = 1 112 = 121 212 = 441

22 = 4 122 = 222 = 

32 = 9 132 =

42 = 16 142 =

52 = 25 152 =

62 = 162 =

72 = 172 =

82 = 182 =

92 = 192 =

102 = 202 =
	

	Ò$Ææÿ$ H ¯@þÐ@þÊ¯éË¯@þ$ VæüÐ@þ$°…^éÆæÿ$ ? Ò$ ç³ÈÖË¯@þË¯@þ$ ç³…^èþ$Mø…yìþ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ A…^èþ¯éË¯@þ$ 
ÐóþÄ¶ý$…yìþ. Oò³ ç³sìýtMæüÌZ° Ð@þÆ>YË¯@þ$ A«§æþÅÄ¶ý$¯@þ ^óþÄ¶ý$…yìþ. D çÜ…QÅË JMæürÏ Ýë¦¯éÌZÏ E¯@þ² A…MðüË$ 
HÑ$sìý? D çÜ…QÅË±² 0, 1, 4, 5, 6 Ìôý§é 9 ™øþ Ð@þ¬Væü$Ýë¢Æÿ¬. ÒsìýÌZ HÒ 2, 3, 7 Ìôý§é 8 ™ø 
Ð@þ¬WÄ¶ý$Ð@þ#. 

	JMæü çÜ…QÅ 0, 1, 4, 5, 6 Ìôý§é 9 ™ø Ð@þ¬WõÜ¢ A¨ GËÏç³#µyæþ* Ð@þÆæÿYÐóþ$¯é? 16 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 36 A¯óþ 
çÜ…QÅË$ Æðÿ…yæþ* '6' ™ø JMæürÏ Ýë¦¯@þ…ÌZ Ð@þ¬WõÜ Ð@þÆ>YÌôý AÆÿ¬™óþ 26 §é° JMæürÏ A…Mðü Mæü*yé 6 
AÆÿ¬¯@þç³µsîý A¨ Ð@þÆæÿY… M>§æþ$. A…§æþ$Ð@þËÏ, JMæü çÜ…QÅ JMæürÏ Ýë¦¯@þ…ÌZ° A…Mðü¯@þ$ ^èþ*íÜ Ð@þ*{™èþÐóþ$ 
A¨ Ð@þÆæÿYÐ@þ* M>§é A° °Ææÿ~Ä¶ý$…^èþÌôýÐ@þ¬. M>± JMæürÏ A…Mðü JMæü çÜ…QÅ Ð@þÆæÿY…M>§é A° ^ðþç³µVæüË§æþ$. JMæü çÜ…QÅ 2, 
3, 7 Ìôý§é 8 ™ø Ð@þ¬WõÜ¢ Aç³šyæþ$ A¨ Ð@þÆæÿY… M>§æþ° Q_a™èþ…V> ^ðþç³µVæüËÐ@þ¬.

	JMæürÏ Ýë¦̄ @þ…ÌZ° A…Mðü @̄þ$ è̂þ*íÜ AÑ Ð@þÆ>YË$ M>Ð@þ° Ò$Ææÿ$ °Æ>ªÇ… è̂þVæüË 5 çÜ…QÅË @̄þ$ {ÐéÄ¶ý$…yìþ.  
Ð@þÆ>YË$ 12, 92, 112, 192, 212 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 292 A±² Ðésìý JMæürÏ Ýë¦¯@þ…ÌZ 1° MæüÍW E…sêÆÿ¬. 

Væü×ìý™èþ ^èþÆæÿa

Væü×ìý™èþ ^èþÆæÿa

Væü×ìý™èþ ^èþÆæÿa
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JMæü Ð@þÆæÿY… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ JMæü çœ$¯@þ…
™èþ§æþ$ç³Ç Æðÿ…yæþ$ Ð@þÆ>YË¯@þ$ {ÐéÄ¶ý$…yìþ.  JMæü çÜ…QÅMæü$ 1 Ìôý§é 9. JMæürÏ Ýë¦¯@þ…ÌZ E…sôý §é° Ð@þÆæÿY… 1™ø  
Ð@þ¬Væü$çÜ$¢…§æþ° VæüÐ@þ$°…^èþ…yìþ. 

	6 ™ø Ð@þ¬WõÜ Ð@þÆæÿY çÜ…QÅË¯@þ$ ç³ÇÖÍ§éª…. 16=42, 36=62, 196=142, 256=162, 576=242,  Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 
676=262 

	 ¨Væü$Ð@þ çÜ…QÅË™ø H çÜ…QÅË JMæürÏ Ýë¦¯@þ…ÌZ 6 A…Mðü E…§é? 

	 (i) 382	 (ii) 342	 (iii) 462	 (iv) 562	 (v) 742	 (vi) 822

	Ò$Ææÿ$ C…™èþMæü$ Ð@þ¬…§æþ$ °…í³¯@þ ç³sìýtMæü ¯@þ$…yìþ çÜ…QÅË¯@þ$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ðésìý Ð@þÆ>YË¯@þ$ ç³ÇÖÍ…^èþyæþ… §éÓÆ>  
CÌê…sìý Ð@þ$Ç°² ¯@þÐ@þÊ¯éË¯@þ$ Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ.

{Mìü…¨ çÜ…QÅË¯@þ$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ðésìý Ð@þÆ>YË¯@þ$ ç³ÇVæü×ìý…^èþ…yìþ.

102  =  100
202  =  400
402  =  800

1002  =  10000
2002  =  40000
7002  =  49000
9002  =  81000 

Ð@þ$¯@þMæü$ JMæü 
çÜ$¯é² E…¨.

Ð@þ$¯@þMæü$ 
Æðÿ…yæþ$ çÜ$¯é²Ë$ 

E…¨.

M>± Ð@þ$¯@þMæü$ Æðÿ…yæþ$ 
çÜ$¯é²Ë$ E¯é²Æÿ¬.

M>± Ð@þ$¯@þMæü$ 
¯éË$Væü$ çÜ$¯é²Ë$ 

E¯é²Æÿ¬.

 JMæü ççÜ…QÅ _Ð@þÇÌZ 3 çÜ$¯é²Ë$ E…sôý, §é° Ð@þÆæÿY… _Ð@þÇÌZ G°² çÜ$¯é²Ë$ E…sêÆÿ¬?

 	JMæü çÜ…QÅ _Ð@þÇÌZ E @̄þ² çÜ$¯é²Ë çÜ…QÅ Ð@þ$ÇÐ@þ¬ §é° Ð@þÆæÿY… _Ð@þÇÌZ E @̄þ² çÜ$¯é²Ë çÜ…QÅ Væü$Ç…_ 
Ò$Ææÿ$ HÑ$ VæüÐ@þ$°…^éÆæÿ$? C¨ GËÏç³#µyæþ$ fÆæÿ$Væü$™èþ$…§é? Ð@þÆ>YËMæü$ _Ð@þÇÌZ GËÏç³#µyæþ* çÜÇ çÜ…QÅÌZ 
çÜ$¯é²Ë$ Ð@þ*{™èþÐóþ$ E…sêÄ¶ý$° Ð@þ$ @̄þ… ð̂þç³µVæüËÐ@þ* ?

	JMæü çÜ…QÅ Äñý¬MæüP çÜÇ/»ôýíÜ Væü$×ý… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ §é° Ð@þÆæÿY… Væü$Ç…_ Ò$Ææÿ$ HÑ$ ^ðþç³µVæüËÆæÿ$?

Q_a™èþOÐðþ$¯@þ Ð@þÆ>YË$ Ð@þ$ÇÐ@þ¬ »ôýíÜ çÜ…QÅË$.
Ð@þÆæÿ$çÜ Ð@þÆ>YË Ð@þ$«§æþÅ ™óþyéË¯@þ$ A¯óþÓíÙ§éª…. Ò$Ææÿ$ HÑ$ VæüÐ@þ$°…^éÆæÿ$?

4 - 1 = 3	 9 - 4 = 5	 16 - 9 = 7	 25 - 16 = 9

D ¯@þÐ@þÊ¯é ™èþ§æþ$ç³Ç Mö°² Ð@þÆæÿY çÜ…QÅËMæü$ Mö¯@þÝëVæü$™èþ$…§ø Ìôý§ø ^èþ*yæþ…yìþ.

©°° 1 ¯@þ$…yìþ {´ëÆæÿ…À…_ Ð@þÆæÿ$çÜ »ôýíÜ çÜ…QÅË¯@þ$ gZyìþ…^èþyæþ… Ð@þËÏ. Ð@þÆæÿ$çÜ Ð@þÆæÿY çÜ…QÅË$ Ð@þÝë¢Ä¶ý$°  
Ð@þ$¯@þ… VæüÐ@þ$°…^èþ Ð@þ^èþ$a. 
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
{Mìü…§æþ ^èþ*í³¯@þ Ñ«§æþ…V>.
1 = 1

1 + 3 = 4

1 + 3 + 5 = 9

1 + 3 + 5 + 7 = 16

1 + 3 + 5 + 7 + 9 = 25

1 + 3 + 5 + 7 + 9 + 11 = 36.

Væü$Ææÿ$¢…§é D ¯@þÐ@þÊ¯é 6 Ð@þ ™èþÆæÿVæü† ¯@þ$…yìþ?

{Mìü…¨ E¯@þ² _{™èþ… {ç³† ™èþ§æþ$ç³Ç ÑÌZÐ@þ$ '∟' ™èþ§æþ$ç³Ç »ôýíÜ. çÜ…QÅ¯@þ$ G…§æþ$Mæü$ CçÜ$¢…§ø  
ÑÐ@þÇçÜ$¢…¨.

1 + 3 1 + 3 + (3 + 2) 1 + 3 + 5 1 + 3 + 5 + (5 + 2) 1 + 3 + 5 + 7

Ððþ¬§æþsìý 'n' »ôýíÜ çÜ…QÅË Ððþ¬™èþ¢… n2. {ç³™éÅÐ@þ*²Ä¶ý$…V> {ç³† ^èþ§æþÆæÿ… 1 ¯@þ$…yìþ {´ëÆæÿ…¿¶ýÐ@þ$Äôý$Å Ð@þÆæÿ$¯@þ »ôýíÜ 
çÜ…QÅË Ððþ¬™èþ¢…. 

Væü×ìý™èþ…ÌZ Mö°² ÝëÆæÿ$Ï Ðé§æþ¯@þË$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ™éÇPM>Ë$ Gr$Ð@þ…sìý ç³§éË$ ÌôýMæü$…yé Mæü*yé  
çÜÐ@þ$Çµ…^èþ ºyæþ$™éÆÿ¬. §æþ–Ô¶ýÅ Ææÿ$kÐ@þ#Ë$ ÐésìýMæüÐóþ çÜ…ç³N~Ææÿ…V> E…sêÆÿ¬.

AÌêVóü JMæü çÜ…QÅ ç³Çç³NÆæÿ~ Ð@þÆæÿY… M>§é! A° Ð@þÆæÿ$çÜV> »ôýíÜ çÜ…QÅË¯@þ$ ¡íÜ ÐóþÄ¶ý$yæþ… §éÓÆ>  
Mæü¯@þ$Vö¯@þÐ@þ^èþ$a. 25 çÜ…QÅ¯@þ$ ç³ÇVæü×ìý…^èþ…yìþ. 1, 3, 5. Ð@þÆæÿ$çÜV> ¡íÜ ÐóþÄ¶ý$…yìþ, çÜ$¯é² Ð@þ^óþa Ð@þÆæÿMæü$ Ìôý§é §ésìý´ùÐóþ$ 
Ð@þÆæÿMæü$.

25 – 1 = 24    24 – 3 = 21    21 – 5 = 16    16 – 7 = 9    9 – 9 = 0

©° AÆæÿ®… 25 = 1+3+5+7+9 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ C¨ JMæü ç³Çç³NÆæÿ~… Ð@þÆæÿY…. Ð@þ$¯@þ… Ððþ¬§æþsìý I§æþ$ »ôýíÜ çÜ…QÅË¯@þ$ 
¡íÜÐóþÔ>… M>ºsìýt 25=52

	Oò³ ¯@þÐ@þÊ¯é¯@þ$ Eç³Äñý*W…_, Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ 362 A° CçÐ@þÓºyìþ¯@þ¨.352 = 1225.

{ç³Ô¶ý² ¯@þ$…yìþ Ð@þ$¯@þMæü$ 1225 A¯óþ¨ Ððþ¬§æþsìý 35 »ôýíÜ çÜ…QÅË Ððþ¬™èþ¢…. A° ™ñþË$çÜ$. 362 ¯@þ$  
Mæü¯@þ$Vö¯@þyé°Mìü Ð@þ$¯@þÐ@þ¬ 36 Ð@þ »ôýíÜ çÜ…QÅ¯@þ$ 1225 Mæü$ MæüË´ëÍ.
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JMæü Ð@þÆæÿY… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ JMæü çœ$¯@þ…
 	Ð@þ$¯@þ… 36 Ð@þ »ôýíÜ çÜ…QÅ¯@þ$ GÌê Mæü¯@þ$Vö…sêÐ@þ¬? 

1Ð@þ »ôýíÜ çÜ…QÅ 1, 2 Ð@þ »ôýíÜ çÜ…QÅ 3, 3Ð@þ »ôýíÜ çÜ…QÅ 5..... 6 Ð@þ »ôýíÜ çÜ…QÅ 11 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ AÌê.

'n' Ð@þ »ôýíÜ çÜ…QÅ G…™èþ?

	 'n' Ð@þ »ôýíÜ çÜ…QÅ 2n–1.

A…§æþ$Ð@þËÏ 36Ð@þ »ôýíÜ çÜ…QÅ 71

71° 1225 MæüËç³yæþ… §éÓÆ> Ð@þ$¯@þ… 1296 ´÷…§æþ$™éÐ@þ¬ C¨ 362.

38Ð@þ çÜ…QÅ¯@þ$ ¡çÜ$Mö…yìþ C¨ Ð@þÆæÿY…M>§æþ$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 1¯@þ$…yìþ {´ëÆæÿ…¿¶ýÐ@þ$Äôý$Å Ð@þÆæÿ$çÜ »ôýíÜ  
çÜ…QÅË¯@þ$ ¡íÜÐóþÄ¶ý$…yìþ.

	 38 – 1 = 37		 37 – 3 = 34	 34 – 5 = 29	 29 – 7 = 22	 22 – 9 = 13

	 13 – 11 = 2 	 2 – 13 = – 11

C¨ 38° 1 ¯@þ$…yìþ {´ëÆæÿ…¿¶ýÐ@þ$Äôý$Å Ð@þÆæÿ$çÜ »ôýíÜ çÜ…QÅË Ððþ¬™èþ¢…V> Ð@þÅMæü¢ ç³Ææÿ^èþÌôýÐ@þ$° ^èþ*í³çÜ$¢…¨.

A…§æþ$Ð@þËÏ JMæü çÜçßýf çÜ…QÅ @̄þ$ 1 ̄ @þ$…yìþ {´ëÆæÿ…¿¶ýÐ@þ$Äôý$Å Ð@þÆæÿ$çÜ »ôýíÜ çÜçßýf çÜ…QÅË Ððþ¬™èþ¢…V> Ð@þÅMæü¢ ç³Ææÿ^èþÌôýMæü ́ ù™óþ 
A¨ JMæü çÜ…ç³NÆæÿ~ Ð@þÆæÿY…M>§æþ$ A° Ð@þ$¯@þ… ^ðþç³µÐ@þ^èþ$a. JMæü çÜçßýf çÜ…QÅ ççÜ…ç³NÆæÿ~ Ð@þÆæÿYÐ@þ* M>§é A° ™ðþË$çÜ$ MøÐ@þyé°Mìü 
D çœÍ™é°² Ð@þ$¯@þ… Eç³Äñý*W…^èþÐ@þ^èþ$a.

	Æðÿ…yæþ$ Ð@þÆæÿ$çÜ çÜ…ç³NÆæÿ~ Ð@þÆ>YË Ð@þ$«§æþÅ G°² çÜ…QÅË$ E…sêÆÿ¬. Ò$Ææÿ$ JMæü ¯@þÐ@þ¬¯é¯@þ$ VæüÐ@þ$°…^éÆ>?

	1 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 100 Ð@þÆæÿ$çÜ çÜ…ç³NÆæÿ~ Ð@þÆ>YË Ð@þ$«§æþÅ G°² çÜ…QÅË$ E…sêÆÿ¬. 101 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 200 Ð@þ$«§æþÅ G°² 
E¯é²Æÿ¬? Ò$Ææÿ$ C…™èþMæü$ Ð@þ¬…§æþ$ °…í³¯é Ð@þÆ>YË ç³sìýtMæü¯@þ$ Eç³Äñý*W…_ {ç³† 100 »êÏMŠü ÌZ Ð@þÆ>YË çÜ…QÅ¯@þ$ 
ç³sìýtMæüÌZ ¯@þÐðþ*§æþ$ ^óþÄ¶ý$…yìþ. 1000 Mæü…sôý ™èþMæü$PÐ@þ E¯@þ² A† ò³§æþª Ð@þÆæÿY… H¨ ?

1 –100	 101 – 200	 201 – 300	 301 – 400	 401 – 500

501 – 600  601 – 700	 701 – 800	 801 – 900	 901 – 1000
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
çÜ…ç³NÆæÿ~ Ð@þÆ>YË$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ {†¿¶ý$f çÜ…QÅË$.
{†¿¶ý$f çÜ…QÅË$ Ò$Mæü$ Væü$Ææÿ$¢¯é²Ä¶ý*?

1 3 6 10 15

	{†¿¶ý$f çÜ…QÅË$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ð@þÆæÿY çÜ…QÅË Ð@þ$«§æþÅ HO§ðþ¯é çÜ…º…«§æþ… Ò$Mæü$ Mæü°í³çÜ$¢…§é? ^èþ*í³¯@þ  
¯@þÐ@þÊ¯é¯@þ$ ÑçÜ¢Ç…_ ™èþ§æþ$ç³Ç ç³§é°² XÄ¶ý$…yìþ.

1 + 3 = 4 = 22 3 + 6 = 9 = 32
6 + 10 = 16 = 42

Ð@þÆæÿY Ð@þÊÌêË$
  JMæü ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… Äñý¬MæüP OOÐðþÔ>ËÅ… 49^èþ.òÜ….Ò$. §é° ¿¶ý$f… ´÷yæþÐ@þ# G…™èþ?

Ð@þ$¯@þMæü$ ™ðþË$çÜ$ 7×7=49 or 72 = 49.

JMæü ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… Äñý¬MæüP OÐðþÔ>ËÅ… 49 ^èþ.òÜ….Ò$ AÆÿ¬™óþ B ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… Äñý¬MæüP ¿¶ý$f… ´÷yæþÐ@þ# 7 òÜ….Ò$. Ð@þ$¯@þ… 
7¯@þ$ 49 Äñý¬MæüP Ð@þÆæÿYÐ@þÊË… A° í³Ë$Ýë¢Ææÿ$.

Ýë«§éÆæÿ×ý…V> y=x2 AÆÿ¬™óþ x Äñý¬MæüP Ð@þÆæÿY Ð@þÊËÐ@þ¬ y.

	64 Äñý¬MæüP Ð@þÆæÿYÐ@þÊËÐ@þ¬ G…™èþ? 

	 Ð@þ$ @̄þMæü$ ™ñþË$çÜ$ 8×8 A ó̄þ¨ 64 M>ºsìýt 8 A ó̄þ¨ 64 Äñý¬MæüP Ð@þÆæÿYÐ@þÊË… –8×–8 çÜ…Væü† HÑ$sìý ? A¨ Mæü*yé 64 ! 

82=64 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ (–8)2=64. 

A…§æþ$Ð@þË¯@þ 64 Äñý¬MæüP Ð@þÆæÿYÐ@þÊÌêË$ +8 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ –8.

{ç³† çÜ…ç³NÆæÿ~ Ð@þÆ>Y°Mìü Æðÿ…yæþ$ ç³NÆ>~…Mæü Ð@þÆæÿYÐ@þÊÌêË$ E…sêÆÿ¬.

JMæüsìý «§æþ¯é™èþÃMæü… Ð@þ$ÆöMæüsìý º¬×ê™èþÃMæü…. JMæü çÜ…QÅ Äñý¬MæüP Ð@þÆæÿYÐ@þ¬Ìê°²  ™ø çÜ*_Ýë¢Ææÿ$. A…§æþ$Ð@þËÏ, 

64 8=±  Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 100 10=±

Ýë«§éÆæÿ×ý…V> 8 82 =±  Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 10 102 =± . Ýë«§éÆæÿ×ý…V>, n n2 =± . 
D A«§éÅÄ¶ý$…ÌZ Ð@þ$¯@þ… MóüÐ@þË… «§æþ¯é™èþÃMæü Ð@þÆæÿYÐ@þÊÌê°² Ð@þ*{™èþÐóþ$ ç³ÇVæü×ý¯@þÌZMìü ¡çÜ$Mæü$…sêÐ@þ¬.
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JMæü Ð@þÆæÿY… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ JMæü çœ$¯@þ…
	576 Ìôý§é 327 Ð@þ…sìý JMæü çÜ…QÅ @̄þ$ C_a @̄þç³#µyæþ$ A¨ çÜ…ç³NÆæÿ~ Ð@þÆæÿYÐ@þ* M>§é A° Ð@þ$ @̄þ… GÌê 
™ñþË$çÜ$Mæü$…sêÐ@þ¬? A¨ çÜ…ç³NÆæÿ~ Ð@þÆæÿY… AÆÿ¬™óþ §é° Ð@þÆæÿYÐ@þÊÌê°² Ð@þ$¯@þ… GÌê Mæü¯@þ$Vö¯@þ VæüË…?

çÜ…ç³NÆæÿ~ Ð@þÆ>YË$ 1, 4, 9, 6, 5 Ìôý§é ççÜÇçÜ…QÅ™ø çÜ$¯é²Ë™ø Ð@þ¬Væü$Ýë¢Ä¶ý$° Ð@þ$¯@þMæü$ ™ñþË$çÜ$. M>° 
D çÙÆæÿ™èþ$¢¯@þ$ çÜ…™èþ–í³¢ ç³Ç^óþ çÜ…QÅ Ð@þÆæÿY… A° Q_a™èþ…V> ^ðþç³µÌôýÐ@þ¬.

327 JMæü çÜ…ç³NÆæÿ~ Ð@þÆæÿY… M>§æþ° Ð@þ$ @̄þ… çÜµçÙt…V> ð̂þç³µVæüË… AÆÿ¬™óþ 576 JMæü "çÜ…ç³NÆæÿ~Ð@þÆæÿY… A† Ð@þ$ @̄þ… Q_a™èþ…V> 
^ðþç³µÌôýÐ@þ¬.
1.	 Ð@þ$¯@þ… A°² Ð@þÆæÿY çÜ…QÅË¯@þ$ Ð@þÆæÿ$çÜV> gê¼™é ^óþíÜ ÐésìýÌZ 576 E…§ø Ìôý§ø Mæü¯@þ$Vö¯@þÐ@þ^èþ$a.  

202 = 400 A¨ Ð@þ$¯@þMæü$ ™ñþË$çÜ$, 21, 22, 23... Ð@þ$ÇÐ@þ¬ AÌê 576 Ð@þÆæÿMæü$ Ìôý§é 576 Mæü…sôý GMæü$PÐ@þ çÜ…QÅ  
Ð@þ^óþa Ð@þÆæÿMæü$ Ð@þÆ>YË¯@þ$ Mæü¯@þ$Vö¯@þÐ@þ^èþ$a. 

	 202=400	 212=441	 222=484	 232=529	 242=576. 
	 AÆÿ¬™óþ D {ç³{MìüÄ¶ý$ ò³§æþª çÜ…QÅËMæü$ AçÜÐ@þ$Ææÿ¦…V> Ð@þ*Ææÿ$™èþ$…¨.
2.	 {ç³† Ð@þÆ>Y°² 1 ¯@þ$…yìþ {´ëÆæÿ…¿¶ýÐ@þ$Äôý$Þ Ð@þÆæÿ$¯@þ »ôýíÜ çÜ…QÅË Ððþ¬™èþ¢…V> Ð@þÅMæü¢ ç³Ææÿ^èþÐ@þ^èþa° Væü$Ææÿ$¢…^èþ$Mø…yìþ.  

M>Ð@þ#¯@þ 81

81 – 1 = 80	      80 – 3 = 77	         77 – 5 = 72             72 – 7 = 65	     65 – 9 = 56

56 – 11 = 45	 45 – 13 = 32	 32 – 15 = 17	 17 – 17 = 0	

81 ¯@þ$…yìþ Ð@þ$¯@þ… 1 ¯@þ$…yìþ {´ëÆæÿ…¿¶ýÐ@þ$Äôý$Å Ð@þÆæÿ$¯@þ »ôýíÜ çÜ…QÅË¯@þ$ Ð@þÆæÿ$çÜV> ¡íÜÐóþçÜ*¢. 9Ð@þ §æþÔ¶ýÌZ0¯@þ$ 
´÷…§éÐ@þ# A…§æþ$Ð@þËÏ 81=9.

D ç³§æþª†° Eç³Äñý*W…_ 729 Äñý¬MæüP Ð@þÆæÿYÐ@þÊÌê°² Mæü¯@þ$Vö¯@þVæüËÐ@þ*? AÐ@þ#¯@þ$. M>± A¨  
çÜÐ@þ$Ä¶ý$… ¡çÜ$Mæü$…r$…¨.
3.	 JMæü çÜ…ç³NÆæÿ~ Ð@þÆæÿY… JMæü ç³NÆ>~…M>°² ™èþ¯@þ™ø¯óþ Væü$×ìý…^èþyæþ…§éÓÆ> ´÷…§æþºyæþ$™èþ$…§æþ° Ð@þ$¯@þMæü$ ™ñþË$çÜ$. JMæü 

çÜ…QÅ Äñý¬MæüP {ç³«§é¯@þ M>Ææÿ×ê…MæüË¯@þ$ ^èþ*yæþr… A¨ JMæü çÜ…ç³NÆæÿ~ Ð@þÆæÿYÐ@þ*M>§é A° °Æ>ªÇ…^èþyæþ…ÌZ çÜàÄ¶ý$ 
ç³yæþ$™èþ$…§é?
AÐ@þ#¯@þ$ JMæü çÜ…QÅ Äñý¬MæüP {ç³«§é¯@þ M>Ææÿ×ê…M>Ë¯@þ$ Æðÿ…yæþ$ çÜÐ@þ*¯@þ çÜÐ@þÊàË$V> Ñ¿¶ýh…^èþVæüÍVæü™óþ B  

çÜÐ@þÊàËÌZ HO§ðþ¯é JMæü§é°ÌZ° {ç³«§é¯@þ M>Ææÿ×ê…M>Ë Ëºª… Ð@þÆæÿYÐ@þÊÌê°² HÆæÿµÆæÿ$çÜ$¢…¨.
324 JMæü çÜ…ç³NÆæÿ~ Ð@þÆæÿYÐ@þ*?
324=2×2×3×3×3×3.
Òsìý° CÌê çÜÐ@þÊàË$V> Ñ¿¶ýh…^èþÐ@þ^èþ$a 
324 = (2×3×3)×(2×3×3).
	   = (2×3×3)2

       = 182.

Væü×ìý™èþ ^èþÆæÿa
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
	 Ð@þ$¯@þ… {ç³«§é¯@þ M>Ææÿ×ê…M>Ë f™èþË$V> Mæü*yé Æ>Ä¶ý$Ð@þ^èþ$a A…sôý

324 = (2×2)×(3×3)×(3×3),

C¨ 324 JMæü çÜ…ç³NÆæÿ~ Ð@þÆæÿY… A° ^èþ*ç³#™èþ$…¨. A…§æþ$Ð@þËÏ 

324 = (2×3×3)2 = 182.

M>ºsìýt 324 = 18.

 156 JMæü çÜ…ç³NÆæÿ~ Ð@þÆæÿYÐ@þ*?

156 Äñý¬MæüP {ç³«§é¯@þ M>Ææÿ×ê…M>Ë$ 2×2×3×13 
Ð@þ$¯@þ… D M>Ææÿ×ê…M>Ë¯@þ$ f™èþ ^óþÄ¶ý$ÌôýÐ@þ¬
A…§æþ$Ð@þËÏ 156 JMæü çÜ…ç³NÆæÿ~ Ð@þÆæÿY… M>§æþ$.

	 {ç³«§é¯@þ M>Ææÿ×ê…M>Ë¯@þ$ Eç³Äñý*W…_ 1156 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 2800 çÜ…ç³NÆæÿ~ Ð@þÆ>YÌê M>§é A° Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ.

	 Ð@þ$¯@þMæü$ ™ñþËíÜ¯@þ §æþVæüYÇ çÜ…ç³NÆæÿ~ Ð@þÆ>YË¯@þ$ ^èþ*íÜ BOò³ ÔZ«¨…^óþ ÑÆ>Ð@þ*°² ™èþWY…^èþyæþ… §éÓÆ> ò³§æþª çÜ…ç³NÆæÿ~ Ð@þÆ>YË 
Ð@þÆæÿYÐ@þÊÌê°² A… è̂þ¯é ÐóþÄ¶ý$Ð@þ è̂þ$a. E§éçßýÆæÿ×ýMæü$, 1936 , Mæü @̄þ$Vö @̄þyé°Mìü Ð@þ$ @̄þ… D {Mìü…¨ Ñ«§æþ…V> ™èþÇP… è̂þÐ@þ è̂þ$a.

(i)	 1936 A¯óþ¨ 1600 (402) Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 2500 (502) Ð@þ$«§æþÅ E…¨.

	 M>ºsìýt 40< 1936  <50

(ii)	 1936 Äñý¬MæüP _Ð@þÇ A…Mðü 6. M>ºsìýt Ð@þÆæÿYÐ@þÊË… Äñý¬MæüP _Ð@þÇ A…Mðü 4 Ìôý§é 6 AÆÿ¬ E…yéÍ. 

	 C¨ 44 Ìôý§é 46 M>Ð@þ^èþ$a.

(iii)	 Ð@þ$¯@þ… 452 ÌñýMìüP…_¯@þrÏÆÿ¬™óþ 40–45 ̄ @þ$…yìþ 40–45 Ìôý§æþ$ 45–50Mìü ÔZ«¨…^óþ ÑÆ>Ð@þ*°² çÜV>°Mìü ™èþWY…^èþyé°Mìü 
§é°° 1936 ™ø ´ùËaÐ@þ^èþ$a Ð@þ$¯@þ… 452 ¯@þ$ (40+5)2 = 402 + 2×40×5+52=1600+400+25=2025 A° 
Æ>Ä¶ý$Ð@þ^èþ$a.

(iv) 2025 > 1936 M>ºsìýt 40 < 1936  < 45.

(v) Oò³Ð@þ±² ç³ÇÖÍ…_¯@þ Ð@þ$¯@þ… 1936 A¯óþ¨ 44 A° Fíßý…_, BOò³ çÜÇ^èþ*yæþÐ@þ^èþ$a.

Mìü…¨ ç³ÇíÜ¦™èþ$Ë¯@þ$ ç³ÇÖÍ…^èþ…yìþ.

AÇºÐŒþ$ Ð@þ$ÇÐ@þ¬ ¼l JMæü Br Byæþ™éÆæÿ$. JMæüÆæÿ$ JMæü çÜ…QÅ¯@þ$ ^ðþ¼™óþ Ð@þ$ÆöMæüÆæÿ$ §é° Ð@þÆæÿYÐ@þÊÌê°² 
^ðþº$™éÆæÿ$. AÇºÐŒþ$ Ððþ¬§æþË$ ò³yæþ™éÆæÿ$. A™èþ¯@þ$ 25 A° ^ðþ´ëµyæþ$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ¼l Ððþ…r¯óþ 5 A° çÜÐ@þ*«§é¯é 
CÝë¢yæþ$ ™èþÆæÿ$Ðé™èþ ¼l 81 A…sêÆæÿ$. AÇºÐŒþ$ 9 A…sêÆæÿ$. Br Mö¯@þÝëVæü$™èþ$…¨. AÇºÐŒþ$ 250 A¯óþÐ@þÆæÿMæü$, 250 
ç³Çç³NÆæÿ~… Ð@þÆæÿY… M>ºsìýt ¼l çÜÐ@þ*«§é¯@þ… ^ðþç³µÌôýyæþ$. AÇºÐŒþ$, ¼l° 250 Äñý¬MæüP Ð@þÆæÿYÐ@þÊÌê°Mìü §æþVæüYÆæÿÌZ E¯@þ² 
çÜ…QÅ ^ðþç³µVæüËÐé A° Ayæþ$Væü$™éyæþ$. ©°Mìü ¼l 250 Äñý¬MæüP Ð@þÆæÿYÐ@þÊÌê°² A…^èþ¯é ÐóþÄ¶ý*Í. 
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JMæü Ð@þÆæÿY… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ JMæü çœ$¯@þ…
Ð@þ$¯@þMæü$ ™ñþËíÜ¯@þ¨ 
100<250<400 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 100 =10 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 400 =20. A…§æþ$Ð@þËÏ, 10< 250  < 20.

  M>± 250 Mìü Ð@þÆæÿY… AÄôý$Å çÜ…QÅMæü$ C…M> ^éÌê §æþ*Ææÿ…ÌZ E¯é²… A° Ð@þ$¯@þMæü$ ™ñþË$çÜ$, 152=225  
Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 162 = 256. A…§æþ$Ð@þËÏ 15< 250 <16 A¯óþ¨ 256 A¯óþ¨ 250Mìü 225 Mæü…sôý §æþVæüYÆæÿV> E…¨ M>ºsìýt 
250  çÜ$Ð@þ*Ææÿ$V> 16, AÌêVóü C¨ 16 Mæü…sôý ™èþMæü$PÐ@þ A° Mæü*yæþ Ð@þ$¯@þçÜ$ ™ñþË$çÜ$.

Ð@þ$ÆöMæü çÜÐ@þ$çÜÅ A…sôý Ð@þÆæÿYÐ@þÊÌêË¯@þ$ A…^èþ¯é ÐóþÄ¶ý$yæþ…. 
ASÌŒý §æþVæüYÆæÿ 125 òÜ….Ò$2 ÑïÜˆÆæÿ~…VæüË JMæü Ð@þçÜˆç³# Ð@þ¬MæüP E…¨. A™èþ¯@þ$ 15 òÜ….Ò$ ¿¶ý$f… VæüË  ̂ èþ™èþ$Ææÿ{çÜ AM>ÆæÿÐ@þ# 

Ææÿ$Ð@þ*Ë$ MæüsŒý ^óþÄ¶ý$VæüËyé? ÌôýMæü´ù™óþ çç³NÆæÿ~ çÜ…QÅ «¿¶ý$f… ´÷yæþÐ@þ#™ø E¯@þ² VæüÇçÙt ç³ÇÐ@þ*×ý Ææÿ$Ð@þ*Ë$ G…™èþ ò³§æþª¨  
M>Ð@þ^èþ$a A° ™ñþË$çÜ$MøÐéÍ. 125 ç³Çç³NÆæÿ~ Ð@þÆæÿY… M>§æþ$. §æþVæüYÆæÿÌZ° ç³Çç³NÆæÿ~Ð@þÆ>YË$. 112 =121 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 122 = 
144. A…§æþ$Ð@þËÏ ç³NÆæÿ~çÜ…QÅ ¿¶ý$f…VæüË A†ò³§æþª ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ Ææÿ$Ð@þ*Ë$ 11 òÜ…. Ò$. ´÷yæþÐ@þ# MæüÍW¯@þ¨ AÐ@þ#™èþ$…¨.

	 Òsìý° Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ.
1.	 {Mìü…¨ ÐésìýÌZ H çÜ…QÅË$ ç³Çç³NÆæÿ~Ð@þÆ>YË$ M>Ð@þ#?

(i) 2032	 (ii) 2048	 (iii) 1027	 (iv) 1089

2. 	 {Mìü…¨ ÐésìýÌZ H çÜ…QÅMæü$ _Ð@þÇ A…Mðü 4 V> E…r$…¨?
642, 1082, 2922, 362

3.	 1252 = 15625, A° CõÜ¢ 1262 ÑË$Ð@þ G…™èþ?
(i) 15625+126	 (ii) 15625+262	 (iii) 15625+253

(iv) 15625+251	 (v) 15625+512

4.	 441 Ò$2 ÑïÜ¢Ææÿ~… VæüË ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… Äñý¬MæüP ¿¶ý$f… ´÷yæþÐ@þ# Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ?
5.	 4, 9 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 10 ™ø ¿êW…^óþ A† _¯@þ² ç³Çç³NÆæÿ~ Ð@þÆ>Y°² Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ.
6.	 9408 ¯@þ$ çÜ…ç³NÆæÿ~ Ð@þÆæÿY…V> Ð@þ*Ææÿayé°Mìü Mæü±çÜ… H çÜ…QÅ™ø Væü$×ìý…^éÍ? Ð@þ_a¯@þ çÜ…QÅ Äñý¬MæüP  

Ð@þÆæÿYÐ@þÊË…¯@þ$ Mæü¯@þ$Vö¯@þ$Ð@þ¬.
7.	 {Mìü…¨ C_a¯@þ çÜ…QÅË Ð@þÆ>YË Ð@þ$«§æþÅ G°² çÜ…QÅË$ E…sêÆÿ¬?

(i) 16 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 17	 (ii) 99 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 100

8.	 {Mìü…¨ ¯@þÐ@þÊ¯éËÌZ ÌZí³…_¯@þ çÜ…QÅË¯@þ$ ç³NÇ…^èþ…yìþ.

12+22+22=32

22+32+62=72

32+42+122=132

42+52+202=( )2

92+102+( )2=( )2
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
9.	 {Mìü…¨ _{™èþ…ÌZ _¯@þ² ^èþ™èþ$Ææÿ{ÝëË$ G°² E¯é²Æÿ¬? _¯@þ² ^èþ™èþ$Ææÿ{ÝëË çÜ…QÅ¯@þ$ {ç³«§é¯@þ Væü$×ýMæüÐ@þ¬Ë Ææÿ*ç³…ÌZ 

{ÐéÄ¶ý$…yìþ.

 

1.2 çœ$¯@þ çÜ…QÅË$
gêÅÑ$† ¯@þ$…yìþ çœ$¯@þ… A¯óþ ç³§æþ… Ð@þ_a…§æþ¯@þ² ÑçÙÄ¶ý$… Ò$Mæü$ ™ñþË$çÜ$. 

 

 

JMæü çœ$¯@þÐ@þ¬ A¯óþ¨ çœ$¯éMæü–†. §é° A°² OÐðþç³#Ìê Ë…ºMø×êË™ø MæüË$Ýë¢Æÿ¬  
Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ çÜÐ@þ*¯@þ…V> E…sêÆÿ¬. 1 òÜ….Ò$ OÐðþç³# G°² çœ¬¯éË$ MæüÍõÜ¢ 2 òÜ…. 
Ò$. ¿¶ý$f… ´÷yæþÐ@þ#VæüË JMæü çœ$¯@þ… AÐ@þ#™èþ$…¨?

	1 òÜ…. Ò$. ¿¶ý$f… ´÷yæþÐ@þ# VæüË G°² çœ$¯éË$ MæüÍõÜ¢ 3 òÜ….Ò$ ¿¶ý$f… 
´÷yæþÐ@þ#VæüË JMæü çœ$¯@þ… AÐ@þ#™èþ$…¨.

1, 8, 27.. A¯óþ çÜ…QÅË¯@þ$ ç³ÇVæü×ìý…^èþ…yìþ. D çÜ…QÅË¯@þ$ çœ$¯@þ çÜ…QÅË$ A…sêÆæÿ$. G…§æþ$Mæü$ AÌê A…sêÆæÿ$?

{ç³† çÜ…QÅ¯@þ$ JMóü çÜ…QÅ¯@þ$ Ð@þÊyæþ$ ÝëÆæÿ$Ï Væü$×ìý…^èþyæþ…. §éÓÆ> ´÷…§æþ$™éÐ@þ¬ 
1 = 1 × 1 × 1

8 = 2 × 2 × 2

27 = 3 × 3 × 3
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JMæü Ð@þÆæÿY… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ JMæü çœ$¯@þ…
 9 JMæü çœ$¯@þÐ@þ*?

Ð@þ$¯@þMæü$ ™ðþË$çÜ$ 2×2×2=8 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 3×3×3=27 A…§æþ$Ð@þËÏ 9 ç³Çç³NÆæÿ~ çœ$¯@þ… 
M>§æþ$. 10 ¯@þ$…yìþ 26 Ð@þ$«§æþÅ E¯@þ² H çÜ…RêÅ ç³Çç³NÆæÿ~ çœ$¯@þ… M>§æþ$. 

 ¿¶ý$f… ´ëyæþÐ@þ# 4 Ä¶ýÊ°r$Ï E¯@þ² çœ$¯@þ…ÌZ  Ððþ¬™èþ¢… _¯@þ² çœ$¯éË$ G°² E¯é²Æÿ¬? 
©°ÌZ 64 _¯@þ² ççœ$¯éË$ E…sêÆÿ¬! gê{Væü™èþ¢V> VæüÐ@þ$°õÜ¢, D çœ$¯@þ…ÌZ° {ç³† ´÷ÆæÿÌZ 
4×4 A…sôý 4 ´÷ÆæÿË$ E…sêÆÿ¬. A…§æþ$Ð@þËÏ Ððþ¬™èþ¢… çœ$¯éË çÜ…QÅ 4 × 4 × 4 = 64 
G…§æþ$Mæü…sôý  53=5×5×5=125 A…§æþ$Ð@þËÏ  125 çÜ…ç³NÆæÿ~ çœ$¯@þ….

Ýë«§éÆæÿ×ý…V> H çÜ…QÅ 'n' AÆÿ¬¯é §é° çœ$¯é°² CÌê {ÐéÝë¢Ð@þ¬. 
n × n × n = n3.

 {Mìü…¨ ç³sìýtMæü¯@þ$ ç³NÇ¢ ^óþÄ¶ý$…yìþ.
13 = 1 113 = 1331

23 = 8 123 =

33 = 27 133 = 2197

43 = 64 143 = 2744

53 = 125 153 =

63 = 163 =

73 = 173 = 4913

83 = 183 = 5832

93 = 193 = 6859

103 = 203 =
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
 Oò³ ç³sìýtMæüÌZ Ò$Ææÿ$ VæüÐ@þ$°…^óþ ¯@þÐ@þÊ¯éË$ HÑ$sìý? 
 Ð@þ$¯@þMæü$ ™ñþË$çÜ$ 0, 1, 4, 5, 6, 9 Ð@þ*{™èþÐóþ$ çœ$¯@þ çÜ…QÅË _Ð@þÇ A…MðüË$V> Ð@þÝë¢Æÿ¬. çœ$¯@þ çÜ…QÅË

Væü×ìý™èþ ^èþÆæÿa

 
_Ð@þÇ A…MðüË$V> HÑ Æ>Ð@þ^èþ$a?

 Ð@þÆ>YÌêÏVóü 1 A…Mðü, 2 A…MðüË$, 3 A…MðüË$ E¯@þ² çœ$¯éË çÜ…QÅË¯@þ$ Mæü¯@þ$Vö¯@þ VæüËÆ>? Ò$Ææÿ$ HÑ$ 
VæüÐ@þ$°Ýë¢Ææÿ$.

 JMæü çœ$¯@þ… ÑÐ@þÆæÿ×ê Q_a™èþ…V> Æðÿ…yæþ$ çÜ$¯é²Ë$ (00) ™ø Ð@þ¬WÄ¶ý$VæüË§é? ÑÐ@þÇÝë¢Æ>?

À¯é²Ë$/§æþÔ>…Ô>Ë Ð@þÆ>YË¯@þ$ ¡çÜ$Mø ¯@þr$ÏÆÿ¬™óþ 4
6( )2 (13.08)2 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ (-6)2  - Ð@þ$¯@þ… Ðésìý çœ$¯éË¯@þ$ 

Mæü*yé Væü$×ìý…^èþÐ@þ^èþ$a 4
6( )3, (13.08)3 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬  (-6)3 

4
6( )3 = 4

6( )  × 4
6( ) × 4

6( )  = 64
216( )

(13.08)3 = (13.08)×(13.08)×(13.08) = 2237.810112
(–6)3 = –6×–6×–6=–216.

sêÅMîüÞ M>Å»Œý çÜ…QÅË$ (Taxi cab number)

JMæü ÝëÇ }°ÐéçÜ Æ>Ð@þ*¯@þ$f¯Œþ, Móü…{¼yŠþj ÑÔ¶ýÓÑ§éÅËÄ¶ý*Ë…ÌZ  
G. H àyìþÏ™ø ç³° ^óþçÜ$¢¯@þç³šyæþ$ fÇW¯@þ Mæü£æþ àyîþÏ JMæü ÝëÇ AçÜ$ç³{†ÌZ 
Æ>Ð@þ*¯@þ$f¯Œþ° MæüÍõÜ…§æþ$Mæü$ Ð@þ^éayæþ$. A™èþ¯@þ$ Ð@þ_a¯@þ sêÅMîüÞ çÜ…QÅ 1729. 
àyîþÏ A¯é²yæþ$ "1729" ̂ éÌê °ÆæÿçÜMìü¢MæüÆæÿOÐðþ$¯@þ çÜ…QÅ, C¨ ̂ ðþyæþ$ çÜ*^èþ¯@þ M>Mæü 
´ù™óþ »êVæü$…r$…¨. A°

Aç³#µyóþ Æ>Ð@þ*¯@þ$f¯Œþ çÜÐ@þ*«§é¯@þÑ$^éayæþ$. M>§æþ$ àyîþÏ C¨ ^éË 
BçÜMìü¢MæüÆæÿOÐðþ$¯@þ çÜ…QÅ. C¨ Æðÿ…yæþ$ ççœ$¯éË Ððþ¬™èþ¢… Ææÿ*ç³…ÌZ Æðÿ…yæþ$  
À¯@þ²OÐðþ$¯@þ È™èþ$ÌZÏ Ð@þÅMæü¢… ^óþÄ¶ý$VæüË A† _¯@þ² çÜ…QÅ.

1729= 13+123

= 93+103

D Mæü£æþ Ð@þËÏ 1729 ° Cç³#µyæþ$ àyîþÏ & Æ>Ð@þ*¯@þ$f¯Œþ çÜ…QÅ A° í³Ë$Ýë¢Ææÿ$. Æðÿ…yæþ$  çœ$¯éË Ððþ¬™èþ¢… Ææÿ*ç³…ÌZ 
Æðÿ…yæþ$ ÆæÿM>Ë$V> Ð@þÅMæü¢… ^óþÄ¶ý$VæüË çÜ…QÅË¯@þ$ sêÅMîüÞ M>Å»Œý çÜ…QÅË$ A…sêÆæÿ$.

	1729 ™èþÆæÿ$Ðé™èþ Æðÿ…yæþ$ sêÅMîüÞ M>Å»Œý çÜ…QÅË$ 4104 Ð@þ$…§æþ$ 13832, ÒsìýÌZ {ç³†§é°² Æðÿ…yæþ$ {ç³Ä¶ý$†²^èþ…yìþ  
«§æþ¯é™èþÃMæü çÜ…QÅË çœ$¯éË Ððþ¬™èþ¢…V> Æðÿ…yæþ$ È™èþ$ÌZÏ Ð@þÅMæü¢… ^óþÄ¶ý$VæüËÐ@þ$° ^èþ*í³…^èþ…yìþ.

Æ>Ð@þ*¯@þ$f¯ŒþMìü C¨ GÌê Ýë«§æþÅOÐðþ$…¨? G…§æþ$Mæü…sôý A™èþ°Mìü çÜ…QÅË…sôý ^éÌê CçÙt…. A™èþ° iÑ™èþÐ@þ$…™é  
çÜ…QÅË™ø BrÌêyóþÐéyæþ$. Móü…{¼yŠþjÌZ Væüyìþí³¯@þ M>Ë…ÌZ A™èþ° çÜà^èþÆæÿ$Ë$ A™èþ° {ç³†¿¶ýMæü$ AÔ¶ýaÆæÿÅ…V> ^èþ*õÜÐéÆæÿ$. 
A™èþ¯@þ$ ^éÌê ÌZOO™ðþ¯@þ ¯@þÐ@þÊ¯éË¯@þ$ VæüÐ@þ$°…^èþ VæüËyæþ° ÐéÆæÿ…§æþÆæÿ* Væü$Ç¢…^éÆæÿ$. A™èþ° çÜçßý^èþÆæÿ$yæþ$ gê¯Œþ ÍrÌŒý Ð@þ#yŠþ 
JMæü ÝëÇ A¯é²yæþ$. ""{ç³† «§æþ¯é™èþÃMæü ç³NÆæÿ~ çÜ…QÅ Æ>Ð@þ*¯@þ$f¯ŒþMìü JMæü Ð@þÅMìü¢Væü™èþ õÜ²íßý™èþ$yìþÌê E…yóþ¨''.
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JMæü Ð@þÆæÿY… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ JMæü çœ$¯@þ…
çÜ…ç³NÆæÿ~ çœ$¯éË$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ð@þÆæÿ$çÜ »ôýíÜ çÜ…QÅË$ 

çœ$¯éË™ø Ð@þÆæÿ$çÜV> Ð@þ^óþa »ôýíÜ çÜ…QÅË$ Mæü*yé ´ë{™èþ ´ùíÙÝë¢Æÿ¬. {Mìü…¨ ¯@þÐ@þÊ¯é¯@þ$ ^èþ*yæþ…yìþ.
1=1=13

3+5=8=23

7+9+11=27=33

13+15+17+19=64=43

21+23+25+27+29=125=53

31+33+35+37+39+41=216=63.

D {Ôóý×ìý ™èþÆæÿ$Ðé™èþ Ð@þ$¯@þMæü$ D {Mìü…¨ Ð@þÆæÿ$çÜ çÜ…QÅË çÜÑ$† ËÀçÜ$¢…¨.

91+ 93+45+97+99 +101+103+105+107+109

 ÌñýMæüP ^óþÄ¶ý$ Mæü$…yé¯óþ D Ððþ¬™èþ¢… HÑ$sZ Ò$Ææÿ$ ^ðþç³µVæüËÆ>

çœ$¯@þÐ@þÊË…
8 = 23 A° Ð@þ$¯@þMæü$ ™ñþË$çÜ$,
Ð@þ$¯@þ… 2° 8 Äñý¬MæüP çœ$¯@þÐ@þÊË… A° í³Ë$Ýë¢Ææÿ$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ©°° 2= 83  ™ø çÜ*_Ýë¢Ð@þ¬.
Ýë«§éÆæÿ×ý…V> y = x3 AÆÿ¬™óþ x A¯óþ¨ y Äñý¬MæüP çœ$¯@þÐ@þÊË….

©°° x = y3  §éÓÆ> 83  = 2  233  = 2 çÜ*_Ýë¢Ææÿ$ M>ºsìýt 
A§óþ Ñ«§æþ…V> 327 33 33= =  Ð@þ$ÇÐ@þ¬ 1000 103 33= = 10.

Ýë«§éÆæÿ×ý…V> n33 = n

JMæü çÜ…QÅ JMæü çœ$¯@þÐ@þ* M>§é A° Ð@þ$¯@þ… GÌê Mæü¯@þ$Vö…sêÐ@þ¬?

Ð@þÆ>YË$ Ýë«¨…_¯@þ Ñ«§æþÐ@þ¬V> {õ³Ææÿ×ý ´÷…¨ Ð@þ$¯@þ… {ç³«§é¯@þ M>Ææÿ×ê…M>Ë¯@þ$ Eç³Ððþ*W…^èþ Ð@þ^øa ^èþ*§éª….

3375 JMæü çÜ…ç³NÆæÿ~ çœ$¯@þ… M>§é A° Ð@þ$¯@þ… ç³ÇÖÍ§éª….

	3375 = 3×3×3×5×5×5

M>Ææÿ×ê…M>Ë¯@þ$ Ð@þÊyæþ$ ÝëÆæÿ*ç³Å çÜÐ@þÊàË$V> Ñ¿¶ýh…^èþÐ@þ^éa? 

3375 MøçÜ… Ð@þ$¯@þ… (3×5) Ð@þÊyæþ$ çÜÐ@þÊàË¯@þ$ HÆæÿµÆæÿ^èþÐ@þ^èþ$a

M>ºsìýt 3375 = (3×5)×(3×5)×(3× 5)

		   = (3×5)3=153.
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
Ð@þ$ÆöMæü Ð@þ*ÆæÿY… HÑ$r…sôý , M>Ææÿ×ê…M>Ë¯@þ$ {†¿¶ý$gêË$V> Ð@þÈYMæüÇ…^èþ Ð@þ^øa Ìôý§ø ™èþ°T ^óþÄ¶ý$yæþ….

3375 = (3 × 3 × 3) (5 × 5 × 5) = 33 × 53.

©° AÆæÿ¦… 3375 153 = .

500 JMæü çÜ…ç³NÆæÿ~ çœ$¯@þÐ@þ* ?
500 = 2×2×5×5×5. M>Æ>×ê…M>Ë¯@þ$ Ð@þÊyæþ$ JMóüÌê “Væü*ç³#Ë$V> Ñ¿¶ýh…^èþÌôýÐ@þ$° Ð@þ$¯@þ… ^èþ*Ýë¢Ð@þ¬. M>ºsìýt 

500 A¯óþ¨ çÜ…ç³NÆæÿ~ çœ$¯@þÐ@þ¬ M>§æþ$.

JMæü çÜ…QÅ Äñý¬MæüP {ç³«§é¯@þ M>Ææÿ×ê…Mæü… §é° çœ$¯@þ… Äñý¬MæüP {ç³«§é¯@þ M>Ææÿ×ê…Mæü…
4 = 2×2 43 = 64 = 2×2×2×2×2×2 = 23×23

6 = 2×3 63 = 216 = 2×2×2×3×3×3 = 23×33

15 = 3×5 153 = 3375 = 3×3×3×5×5×5 = 33×53

12 = 2×2×3
123=1728 = 2×2×2×2×2×2×3×3×3
                  =23×23×33

JMæü çÜ…QÅÌZ° {ç³† {ç³«§é¯@þ M>Ææÿ×ê…Mæü… §é° çœ$¯@þ…ÌZ Ð@þÊyæþ$ ÝëÆæÿ$Ï Mæü°í³çÜ$¢…¨. 

D {Mìü…¨ çÜ…QÅË çœ$¯@þÐ@þÊÌêË¯@þ$ Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ?

	 (i) 643  = 	                       (ii) 5123  =	                 (iii) 7293  =

{MæüÐ@þ*¯@þ$ ÝëÆæÿOÐðþ$¯@þ ™óþyéË$ :
Ð@þ$ @̄þMæü$ ™ñþË$çÜ$ Æðÿ…yæþ$ A @̄þ$Ð@þÆæÿ¢Mæü çÜ…ç³NÆæÿ~ Ð@þÆæÿY… Ð@þ$«§æþÅ ™óþyé »ôýíÜ çÜ…QÅË$ CçÜ$¢…¨. {Mìü…¨ _{™é°² VæüÐ@þ$°… è̂þ…yìþ. çÜ…

ç³NÆæÿ~ Ð@þÆ>YË ™óþyéË¯@þ$ {MæüÐ@þ*¯@þ$ÝëÆæÿ…V> ÌñýMìüP…^éÆæÿ$. Æðÿ…yæþ$ Ýë¦Æÿ¬Ë ™èþÆ>Ó™èþ A°² ™óþyéË$ JMóüÌê Ð@þÝë¢Æÿ¬.

1	 4	 9	 16	 25	 36 ...

2	 2	 2	 2	  ...

3	 5	 7	 9	 11	  ...§æþÔ¶ý - 1

§æþÔ¶ý - 2

 çÜ…ç³NÆæÿ~ Ð@þÆ>YË$

çÜ…ç³NÆæÿ~ çœ$¯@þ…Mæü$ Mæü*yé “MæüÐ@þ*¯@þ$ÝëÆæÿ ™óþyéË¯@þ$ ÌñýMìüP…^èþ…yìþ. A°² Ýë¦Æÿ¬ÌZÏ ™óþyéË$ JMóüÌê Ð@þ^óþaÐ@þÆæÿMæü$  
Mö¯@þÝëW…^èþ…yìþ. Ò$Ææÿ$ HÑ$ VæüÐ@þ$°…^éÆæÿ$?

çÜ…ç³NÆæÿ~ çœ$¯@þ….
1	 8	 27	 64	 125	 216 ...
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JMæü Ð@þÆæÿY… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ JMæü çœ$¯@þ…
1.3 ^èþÇ{™èþÌZ JMæü _sìýMðüyæþ$

Ððþ¬§æþsìý ÝëÇV> çÜ…ç³NÆæÿ~ Ð@þÆæÿY… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ çÜ…ç³NÆæÿ~ çœ$¯@þ… gê¼™é 
»ê¼ÌZ°Ä¶ý$¯@þ$Ï çÜ$Ð@þ*Ææÿ$ “Mîü. ç³N. 1700ÌZ ™èþÄ¶ý*Ææÿ$ ^óþÝëÆæÿ$. Òsìý° Ð@þ$sìýt 
ç³ËMæüËOò³ Æ>Õ E…^óþÐéÆæÿ$. D gê¼™éË¯@þ$ Eç³Äñý*W…_ ÐéÆæÿ$ ™èþÓÆæÿV>  
Ð@þÆæÿYÐ@þÊË…, çœ$¯@þÐ@þÊË…, ¿¶ý*Ñ$ MöË™èþ, °Æ>Ã×ý Ææÿ*ç³MæüËµ¯@þ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ÆóÿRê 
Væü×ìý™èþ Væü×ý¯@þË$ AÐ@þçÜÆæÿOÐðþ$¯@þ C™èþÆæÿ Ææÿ…V>ËMæü$ çÜ…º…«¨…_¯@þ çÜÐ@þ$çÜÅË  
Ð@þÊÌêË¯@þ$ A¯óþÓíÙ…^éÆæÿ$.

ç³#Æ>™èþ¯@þ çÜ…çÜP –™èþ Ææÿ^èþ¯@þÌZ "Ð@þÆæÿY…' A¯óþ ç³§é°² ̂ èþ§æþÆæÿç³# »ŸÐ@þ$Ã Ìôý§é §é° OÐðþÔ>ÌêÅ°Mìü AÌêVóü ̂ èþ§æþÆæÿç³# çœ*™é°² 
Eç³Äñý*W…^éÆæÿ$. Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ "çœ$¯@þ' A¯óþ ç³§é°² çœ$¯é°Mìü Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ð@þÊyæþ$ ÝëÆæÿ$Ï §é°™ø E¯@þ² çÜ…QÅ Äñý¬MæüP 
Ë»êª°Mìü Æðÿ…yìþ…sìýMìü Eç³Äñý*W…^éÆæÿ$. ¯éËYÐ@þ çœ*™é°² Ð@þÆæÿY…&Ð@þÆæÿY… A° í³Ë$Ýë¢Ææÿ$. D ç³§éË$ ¿êÆæÿ™èþ§óþÔ¶ý…ÌZ Mæü±çÜ…  
Ð@þÊyæþÐ@þ Ô¶ý™éº®… BCE ¯@þ$…yìþ Eç³Äñý*W…^èþ ºyézÆÿ¬.

BÆæÿÅ¿¶ýrt (499 CE) {ç³M>Ææÿ… &
¯éË$Væü$ çÜÐ@þ*¯@þ ¿¶ý$gêË$ MæüÍW¯@þ ^èþ§æþÆæÿç³# AM>Ææÿ… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ §é° ç³Ç«¨° çÜ*_…^óþ çÜ…QÅ¯@þ$ ""Ð@þÆæÿY…'' A° 

í³Ë$Ýë¢Ææÿ$. Æðÿ…yæþ$ çÜÐ@þ*¯@þ ç³ÇÐ@þ*×êË E™èþµ†¢° Mæü*yæþ "Ð@þÆæÿY…' A…sêÆæÿ$.
M>ºsìýt ^èþ§æþÆæÿç³# çœ*™èþ… Ð@þÆæÿY A¯óþþç³§æþ…, ^èþ§æþÆæÿç³# BM>Æ>°² {ç³†°«¨V> Eç³Äñý*W…^èþyæþ…ÌZMìü Ð@þ_a…¨.
Ææÿ*sŒý (Ððþ¬MæüP Äñý¬MæüP ÐóþÆæÿ$) A ó̄þ ç³§é°² Væü×ìý™èþ…ÌZ è̂þ§æþÆæÿç³# Ð@þÊÌê°² çÜ*_… è̂þyé°Mìü G…§æþ$Mæü$ Eç³Äñý*WÝë¢Ææÿ$ ?
C¨ G…§æþ$Mæü…sôý {´ë`¯@þ ¿êÆæÿ™èþ§óþÔ¶ý…ÌZ Ýë«§éÆæÿ×ý…V> Ð@þÊË… A¯óþ ç³§æþ… Ð@þÊË…, B«§éÆæÿ…, M>Ææÿ×ý…. Ððþ¬§æþr, 

Ððþ¬§æþË$ A¯óþ AÆ>¦ËÌZ Eç³Äñý*W…^óþÐéÆæÿ$.
çÜ…çÜP–™èþ…ÌZ "Ð@þÆæÿY&Ð@þÊË…' (^èþ§æþÆæÿç³# Ð@þÊË…) ^èþ§æþÆæÿç³# BM>Æ>°Mìü "çœ$¯@þÐ@þÊË…', çœ$¯éM>Æ>°Mìü  

Eç³Äñý*W…^óþÐéÆæÿ$ ™èþÆæÿ$Ðé™èþ C¨ AÆæÿ¼MŠü Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ìêsìý¯Œþ §éÓÆæÿ "h§æþÆŠÿ " Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ "Æ>yìþMŠüÞ" A¯óþ ç³§éË §éÓÆ>¯@þ$ 
{ç³ÐóþÕ…_…¨. 

Ð@þÊË…  A¯óþ ç³§æþ… ¿êÆæÿ™èþ§óþÔ¶ý…ÌZ Mæü±çÜ… Ððþ¬§æþsìý Ô¶ý™éºª…. BCE ¯@þ$…yóþ Eç³Äñý*W…^èþ ºyìþ…¨. Ð@þ$ÆöMæü ç³§æþ… 
"ç³§æþ' Mæü*yéÿ E…¨. (´ë§æþ…, B«§éÆæÿ…, M>Ææÿ×ý…, Ð@þÊË…) {ºçßýÃVæü$ç³¢ (628 CE) ÑçÜ¢ÇçÜ*¢. Mæü–† (^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ…) Äñý¬MæüP 
ç³§æþ (Ð@þÊË…) A¨JMæü ^èþ§æþÆæÿÐ@þ#V> E…r$…¨.

 Òsìý° ÌñýMìüP…^èþ…yìþ.
1.	 27000 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 10648 Äñý¬MæüP çœ$¯@þ Ð@þÊÌêË¯@þ$ Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ.

2.	 1323° Væü$×ìý…^èþyé°Mìü H çÜ…QÅ¯@þ$ Eç³Äñý*WõÜ¢ A¨ çœ$¯@þ çÜ…QÅ AÐ@þ#™èþ$…¨.
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
3.	 {Mìü…¨ ÐéM>ÅË¯@þ$ çÜÇ Ìôý§é ™èþç³#µ° ÐóþÆöP° Ò$ M>Ææÿ×ê°² ÑÐ@þÇ…^èþ…yìþ.

(i) HO§ðþ¯é »ôýíÜ çÜ…QÅ Äñý¬MæüP çœ$¯@þ ÑË$Ð@þ çÜÇ çÜ…QÅ AÐ@þ#™èþ$…¨.

(ii)  8™ø 8 Ð@þ¬WõÜ çœ$¯@þ ÑË$Ð@þË$ E…yæþÐ@þ#.

(iii) Æðÿ…yæþ$ A…MðüË çÜ…QÅ Äñý¬MæüP çœ$¯@þ ÑË$Ð@þ Ð@þÊyæþ$ A…MðüË çÜ…QÅ M>Ð@þ^èþ$a.

(iv) Æðÿ…yæþ$ A…MðüË çÜ…QÅ Äñý¬MæüP çœ$ @̄þ ÑË$Ð@þ Hyæþ$Mæü$ Ñ$…_ Ìôý§é ç³§æþ…MðüË ÑË$Ð@þV> E…yæþÐ@þ è̂þ$a.

(v) çœ$¯@þ çÜ…QÅËMìü »ôýíÜ  M>Ææÿ×ê…M>Ë$ E…sêÆÿ¬.

4.	 1331 ° JMæü çÜ…ç³NÆæÿ~ çœ$¯@þ çÜ…QÅ A° Ò$Ææÿ$ ^ðþç³µºyìþ¯@þç³#µyæþ$ §é° Äñý¬MæüP çœ$¯@þÐ@þÊÌêË¯@þ$ {ç³«§é¯@þ M>Ææÿ×ê…
M>Ë Ñ«§æþÐ@þ¬ÌZ Mæü @̄þ$Vö @̄þ…yìþ? A§óþ Ñ«§æþ…V> 4913, 12167 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 32768 Äñý¬MæüP çœ$ @̄þ Ð@þÊÌê°² Mæü @̄þ$Vö @̄þ…yìþ.

5.	 {Mìü…¨ ÐésìýÌZ H¨ Vöç³µ¨? Ò$ ™èþÆ>P°² ÑÐ@þÇ…^èþ…yìþ.

(i) 673–663	     (ii) 433–423	    (iii) 672–662	   (iv) 432– 422

�� JMæü çÜ…QÅ¯@þ$ §é°™ø¯óþ Væü$×ìý…^èþyæþ… §éÓÆ> ËÀ…^óþþçÜ…QÅ¯@þ$ Ð@þÆæÿY çÜ…QÅ A…sêÆæÿ$. çÜçßýf  
çÜ…QÅË Ð@þÆ>YË¯@þ$ çÜ…ç³NÆæÿ~ Ð@þÆæÿYË…sêÆæÿ$.

�� A°² çÜ…ç³NÆæÿ~ Ð@þÆ>YË$ 0, 1, 4, 5, 6 Ìôý§é 9 ™ø Ð@þ¬Væü$Ýë¢Æÿ¬. Ð@þÆ>YË$ _Ð@þÆæÿÌZ çÜÇ çÜ…QÅ çÜ$¯é²Ë @̄þ$ 
Ð@þ*{™èþÐóþ$ MæüÍW E…r$…¨.

�� Ð@þÆæÿY Ð@þÊË… A¯óþ¨ Ð@þÆæÿY… Äñý¬MæüP ÑÌZÐ@þ$ ̂ èþÆæÿÅ. {ç³† çÜ…ç³NÆæÿ~ Ð@þÆæÿY… Æðÿ…yæþ$ ÑÀ¯@þ² Ð@þÆæÿYÐ@þÊÌêË¯@þ$ MæüÍW  
E…r$…¨. JMæü çÜ…QÅ Äñý¬MæüP «§æþ¯é™èþÃMæü Ð@þÆæÿYÐ@þÊÌê°² "√' Væü$Ææÿ$¢™ø çÜ*_Ýë¢Ææÿ$.
E§éçßýÆæÿ×ýMæü$ √9=3.

�� JMæü çÜ…QÅ¯@þ$ A§óþ çÜ…QÅ™ø Ð@þÊyæþ$ÝëÆæÿ$Ï Væü$×ìý…^èþyæþ… §éÓÆ> ´÷…¨¯@þ çÜ…QÅ¯@þ$ çœ$¯@þ… A…sêÆæÿ$. 
E§éçßýÆæÿ×ýMæü$ 1, 8, 27.... Ððþ¬§æþOÌñý¯@þÑ çœ$¯éË$.

�� JMæü çÜ…QÅ Äñý¬MæüP {ç³«§é¯@þ M>Ææÿ×ê…M>Ë¯@þ$ Æðÿ…yæþ$ ÝëÆæÿ*ç³Å çÜÐ@þÊàË$V> Ñ¿¶ýh…^èþVæüÍW™óþ B  
çÜ…QÅ¯@þ$ çÜ…ç³NÆæÿ~ Ð@þÆæÿYÐ@þ¬ A…sêÆæÿ$.

�� JMæü çÜ…QÅ Äñý¬MæüP {ç³«§é¯@þ M>Ææÿ×ê…M>Ë¯@þ$ Ð@þÊyæþ$ ÝëÆæÿ$ç³Å çÜÐ@þÊàË$V>  Ñ¿¶ýh…^èþVæüÍW™óþ A§óþ 
çÜ…ç³NÆæÿ~ çœ$¯@þ… AÐ@þ#™èþ$…¨ .

�� çœ$¯@þÐ@þ¬Ë$ çÜ…Móü™èþ… 3  ™ø çÜ*_Ýë¢Ææÿ$. E§éçßýÆæÿ×ýMæü$ 273  = 3.

ÝëÆ>…Ô¶ý…
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JMæü Ð@þÆæÿY… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ JMæü çœ$¯@þ…

“Mìü…¨ çÜ…QÅË¯@þ$ ^èþ*yæþ…yìþ.  3, 6, 10, 15, 1

{ç³MæüP {ç³MæüP¯@þ E¯@þ² {ç³† Æðÿ…yæþ$ çÜ…QÅË Ððþ¬™èþ¢… JMæü Ð@þÆæÿY… çÜ…QÅ AÄôý$ÅÌê CÑ AÐ@þ$ÆæÿaºyézÆÿ¬.

3 + 6 = 9,    6 + 10 = 16,    10 + 15 = 25,    15 + 1 = 16.

C§óþ ç³§æþª† 1 ¯@þ$…yìþ 17 Ð@þÆæÿMæü$ E¯@þ² çÜ…QÅË¯@þ$ (ç³#¯@þÆ>Ð@þ–™èþ… M>Mæü$…yé) JMæü Ð@þÆæÿ$çÜÌZ AÐ@þ$Ææÿayé°Mìü 
{ç³Ä¶ý$†²…^èþ…yìþ. & {ç³† {ç³MæüP{ç³MæüP¯@þ E¯@þ² çÜ…QÅË f…r Ððþ¬™èþ¢… JMæü Ð@þÆæÿY çÜ…QÅ M>ÐéÍ.

Ò$Ææÿ$ Ðésìý° JMæüsìý Mæü…sôý GMæü$PÐ@þ Ñ«§éË$V> AÐ@þ$ÆæÿaVæüËÆ>? JMæü Ðóþâ¶ý ÌôýMæü´ù™ðþ G…§æþ$Mæü$ M>§ø ÑÐ@þÇ…^èþ VæüËÆ>?

C§óþ Ñ«§æþ…V> 1 ¯@þ$…yìþ 32 Ð@þÆæÿMæü$ E¯@þ² çÜ…QÅË™ø (ç³#¯@þÆ>Ð@þ–™èþ… M>Mæü$…yé) ^óþÄ¶ý$VæüËÆ>? AÆÿ¬™óþ D ÝëÇ A°² 
çÜ…QÅË¯@þ$ JMæü Ð@þ–™é¢M>Ææÿ…ÌZ AÐ@þ$Æ>aÍ?

""ç³hÌŒý çÜÐ@þ$Ä¶ý$…''
Ð@þÆæÿY f…rË$!
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çœ*™é…M>Ë Br
(POWER PLAY )

2

2.1 çœ*™é…M>Ë Br¯@þ$ A¯@þ$¿¶ýÑ…^èþ$r............
JMæü AÝë«§æþÅOÐðþ$¯@þ {ç³Ä¶ý$™èþ²…!.

JMæü M>W™èþç³# ïÙsŒý ¡çÜ$Mø…yìþ, §öÇMóü…™èþ ò³§æþª ïÙsŒý AÆÿ¬™óþ »êVæü$…r$…¨. §é°² JMæüÝëÇ Ð@þ$yæþ™èþ ò³rt…yìþ.  
Ð@þ$äå Ð@þ$yæþ™èþ ò³rt…yìþ Ð@þ$äÏ Ð@þ$yæþ™èþ ò³rt…yìþ.

Ò$Ææÿ$ §é°² G°² ÝëÆæÿ$Ï Ð@þ$yæþ™èþ ò³sìýt Ð@þ$äÏ Ð@þ$yæþ™èþ ò³rtVæüËÆæÿ$?

GçÜ*t A…sêyæþ$""¯óþ¯@þ$ Ñ¯@þ²§óþÑ$r…sôý, JMæü M>W™èþç³# ïÙsìý² 7 ÝëÆæÿ$Ï Mæü…sôý GMæü$PÐ@þ ÝëÆæÿ$Ï Ð@þ$yæþ™èþò³rt ÌôýÆæÿ$.

Æ>MîüÞ fÐéº$ ^ðþí³µ…¨ ""JMæü Ðóþâ¶ý Ð@þ$¯@þ… ç³{†M> M>W™èþ… Ìôý§é sìýçÙ*Å õ³ç³ÆŠÿ Ð@þ…sìý çÜ¯@þ²° M>W™é°² Eç³Äñý*WõÜ¢  
HÐ@þ$Ð@þ#™èþ$…¨?

ÐóþÆóÿÓÆæÿ$ ÆæÿM>Ë M>W™éË™ø {ç³Ä¶ý$†²…_ HÐ@þ$Ð@þ#™èþ$…§ø ^èþ*yæþ…yìþ.

Ò$Ææÿ$ JMæü M>W™é°² 46 ÝëÆæÿ$Ï Ð@þ$yæþ™èþ ò³rt 
VæüÍW™óþ A¨ ^èþ…{§æþ$°Ð@þÆæÿMæü$ ^óþÆæÿ$MøVæüË…™èþ 

Ð@þ$…§æþ…V> E…r$…¨!

HÑ$! A¨ ^ðþ™èþ¢ ^ðþ§æþÆæÿMösôýt¨!  
MóüÐ@þË… 46 ÝëÆæÿ$Ï!? Ò$Ææÿ$ 

™èþç³µMæü 46 ™èþÆ>Ó™èþ E¯@þ² A¯óþMæü 
çÜ$¯é²Ë¯@þ$ ÑçÜÃÇ…^éÆæÿ$.

çÜÆóÿ Ò$Ææÿ$ G…§æþ$Mæü$  
Mæü¯@þ$Vö¯@þr… Ìôý§æþ$.

    
    

    
    

 @
KTBS 

NOT TO BE R
EPUBLIS

HED



Ò$Ææÿ$ JMæü M>W™èþç³# ïÙsìý² G°² ÝëÆæÿ$Ï M>ÐéË¯é² Ð@þ$yæþ™èþò³rt VæüËÆæÿ° A¯@þ$Mø…yìþ. 30 Ð@þ$yæþ™èþË ™èþÆ>Ó™èþ §é° Ð@þ$…§æþ… 
G…™èþ E…r$…¨? JMæü A…^èþ¯é ÐðþÄ¶ý$Å…yìþ.

46 Ð@þ$yæþ™èþË ™èþÆ>Ó™èþ JMæü M>W™èþç³# ïÙsŒý G…™èþ Ð@þ$…§æþ…V> E…r$…§ø Mæü¯@þ$Vö…§é…. B ïÙsŒý Äñý¬MæüP Ð@þ$…§æþ… 
0.001 òÜ….Ò$. A° A¯@þ$Mæü$…§é….

 “Mìü…¨ ç³sìýtMæü {ç³† Ð@þ$yæþ™èþ ™èþÆ>Ó™èþ Ð@þ$…§é°² gê¼™é ^óþçÜ$¢…¨. {ç³† Ð@þ$yæþ™èþ ™èþÆ>Ó™èþ Ð@þ$…§æþ… Æðÿsìýt…ç³# AÐ@þ#™èþ$…§æþ° 
VæüÐ@þ$°…^èþ…yìþ.

Ð@þ$yæþ™èþ Ð@þ$…§æþ… Ð@þ$yæþ™èþ Ð@þ$…§æþ… Ð@þ$yæþ™èþ Ð@þ$…§æþ…
1 0.002 cm 7 0.128 cm 13 8.192 cm
2 0.004 cm 8 0.256 cm 14 16.384 cm
3 0.008 cm 9 0.512 cm 15 32.768 cm
4 0.016 cm 10 1.024 cm 16 65.536 cm
5 0.032 cm 11 2.048cm 17 131cm
6 0.064 cm. 12 4.096 cm

(""çÜ$Ð@þ*Ææÿ$V> çÜÐ@þ*¯@þ…'' A° çÜ*_…^èþyé°Mìü Ð@þ$¯@þ… "≈' Væü$Ææÿ$¢¯@þ$ Eç³Äñý*WÝë¢Ð@þ¬.).

10 Ð@þ$yæþ™èþË ™èþÆ>Ó™èþ, Ð@þ$…§æþ… MóüÐ@þË… 1 òÜ….Ò$ Mæü…sôý GMæü$PÐ@þ (1.024cm)

17 Ð@þ$yæþ™èþË ™èþÆ>Ó™èþ Ð@þ$…§æþ… çÜ$Ð@þ*Ææÿ$ 131 òÜ….Ò$ (4 Ayæþ$Væü$Ë$ Mæü…sôý Mö…^ðþ… GMæü$PÐ@þ).

Cç³#µyæþ$ 30 Ð@þ$yæþ™èþË ™èþÆ>Ó™èþ Ð@þ$…§æþ… G…™èþ E…r$…§æþ° Ò$Ææÿ$ A¯@þ$Mæü$…r$¯é²Ææÿ$? 45 Ð@þ$yæþ™èþË$ 
? JMæü A…^èþ¯é ÐðþÄ¶ý$Å…yìþ.

{Mìü…¨ ç³sìýtMæü¯@þ$ ç³NÇ…^èþ…yìþ.

Ð@þ$yæþ™èþ Ð@þ$…§æþ… Ð@þ$yæþ™èþ Ð@þ$…§æþ… Ð@þ$yæþ™èþ Ð@þ$…§æþ…
18 ≈262 cm 21 24
19 ≈524 cm 22 25
20 ≈10.4 cm 23 26

26 Ð@þ$yæþ™èþË ™èþÆ>Ó™èþ Ð@þ$…§æþ… çÜ$Ð@þ*Ææÿ$ 670 Ò$. §æþ$»êÄŒý$ÌZ° º$ÆŠÿj QÎ¸ë {ç³ç³…^èþ…ÌZ¯óþ 
A™èþÅ…™èþ GOO™ðþ¯@þ ¿¶ýÐ@þ¯@þ…. 830 Ò$rÆæÿ$Ï G™èþ$¢ E…¨.

           

Ð@þ$yæþ™èþ Ð@þ$…§æþ… Ð@þ$yæþ™èþ Ð@þ$…§æþ…
27 ≈1.3 km 29
28 30

Væü×ìý™èþ ^èþÆæÿa
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
30 Ð@þ$yæþ™èþË ™èþÆ>Ó™èþ, M>W™èþ… Äñý¬MæüP Ð@þ$…§æþ… çÜ$Ð@þ*Ææÿ$ 10.7 Mìü.Ò$ ÑÐ@þ*¯éË$ GWÆóÿ Ýë«§éÆæÿ×ý G™èþ$¢. Ð@þ$à 

çÜÐ@þ¬{§éËÌZ Mæü¯@þ$Vö¯@þºyìþ¯@þ A™èþÅ…™èþ ÌZO™ðþ¯@þ ¼…§æþ$Ð@þ# Ð@þ$ÇÄ¶ý*¯é {sñý…^Œþ, C¨ 11 Mìü.Ò$ ÌZ™èþ$ MæüÍWE…¨.

Ð@þ$yæþ™èþ Ð@þ$…§æþ… Ð@þ$yæþ™èþ Ð@þ$…§æþ… Ð@þ$yæþ™èþ Ð@þ$…§æþ…
31 36 41
32 37 42
33 38 43
34 39 44
35 40 45

MóüÐ@þË… 46 Ð@þ$yæþ™èþË ™èþÆ>Ó™èþ Ð@þ$…§æþ… 7,00,000 Mìü. Ò$ Mæü…sôý GMæü$PÐ@þV> E…r$…§æþ¯óþ ÐéçÜ¢Ðé°² AÆæÿ¦…  
^óþçÜ$MøÐ@þyæþ… MæüçÙt…V> E…yæþÐ@þ^èþ$a. C¨ Væü$×ýM>Ææÿ Ð@þ–¨® Äñý¬MæüP Ô¶ýMìü¢ ©°° çœ$¯@þ¡Ä¶ý$Ð@þ–¨® A° Mæü*yæþ í³Ë$Ýë¢Ææÿ$. D 
Ð@þ–¨®° ÑÔóýÏíÙ§éª…. {ç³† Ð@þ$yæþ™èþ ™èþÆ>Ó™èþ Ð@þ$…§æþ… Æðÿ…sìýt…ç³# AÐ@þ#™èþ$…§æþ° Ð@þ$¯@þ… ^èþ*Ô>Ð@þ¬.

Ð@þ$yæþ™èþ 4 0.016 cm

Ð@þ$yæþ™èþ 5 0.032 cm
Ð@þ$yæþ™èþ 9 0.512 cm

Ð@þ$yæþ™èþ 10 1.024 cm

Æðÿ…yæþ$ Ð@þ$yæþ™èþË ™èþÆ>Ó™èþ Ð@þ$…§æþ…ÌZ Ð@þ*Ææÿ$µ¯@þ$ VæüÐ@þ$°…^èþ…yìþ. C¨ G…™èþ Ð@þÆæÿMæü$ ò³Ææÿ$Væü$ ™èþ$…¨?

HO§ðþ¯é 3 Ð@þ$yæþ™èþË ™èþÆ>Ó™èþ Ð@þ$…§æþ… 8üÆðÿr$Ï (= 2x2x2) ò³Ææÿ$Væü$™èþ$…¨. C¨ °fÐóþ$¯é A° ™èþ°T ^óþÄ¶ý$…yìþ

A§óþ Ñ«§æþ…V> H ¼…§æþ$Ð@þ# ¯@þ$…Oyðþ¯é, 10 Ð@þ$yæþ™èþË ™èþÆ>Ó™èþ Ð@þ$…§æþ… 

1024  Æðÿr$Ï (= 2 ° çÜÓÄ¶ý$…V> 10 ÝëÆæÿ$Ï Væü$×ìý…^èþyæþ…) ò³Ææÿ$Væü$™èþ$…¨. {Mìü…¨ ç³sìýtMæü ^èþ*í³¯@þr$Ï.

Ð@þ$yæþ™èþ Ð@þ$…§æþ… G°² Æðÿr$Ï ò³Ææÿ$Væü$™èþ$…¨

0 ¯@þ$…yìþ 10 1.0.24cm - 0.001cm  = 1.023 (1) 1.024 ÷ 001 =1024

10 ¯@þ$…yìþ 20 10.485m -1.024cm  ≈ 10.474 m 10.485m ÷ 1.024cm = 1024

20 ¯@þ$…yìþ 30 10995 km - 10.737 km ≈10984.2km 10995 km ÷ 10.737km 

= 1024
30 ¯@þ$…yìþ 40 10995  km– 10.737  km  ≈ 10984.2  km 10995  km÷ 10.737  km = 1024
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2.2. çœ*™é…Mæü çÜ…gêqÐ@þ*¯@þ… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ {MìüÄ¶ý$Ë$.
M>W™èþ… Äñý¬MæüP {´ëÆæÿ…¿¶ý Ð@þ$…§æþ… 0.001 òÜ….Ò$.

JMæü ÝëÇ Ð@þ$yæþ™èþ ò³sìýt¯@þç³#µyæþ$ §é° Ð@þ$…§æþ… 0.001 òÜ….Ò$ x 2=0.002 AÆÿ¬…¨. Æðÿ…yæþ$ ÝëÆæÿ$Ï Ð@þ$yæþ™èþ 
ò³sìýt¯@þç³#µyæþ$ §é° Ð@þ$…§æþ…   AÆÿ¬…¨.

0.001cm x 2 x 2 = 0.004cm or 0.001cm x 22 = 0.004cm (çÜ…„ìüç³¢ Ææÿ*ç³…ÌZ)

Ð@þÊyæþ$ ÝëÆæÿ$Ï Ð@þ$yæþ™èþ ò³sìýt¯@þç³#µyæþ$ §é° Ð@þ$…§æþ… AÆÿ¬…¨.   

0.001cm x 2 x 2 x 2 Ìôý§é 0.001cm x 23 = 0.008cm.

¯éË$Væü$ ÝëÆæÿ$Ï Ð@þ$§æþ™èþ ò³sìýt¯@þç³#µyæþ$ §é° Ð@þ$…§æþ… AÆÿ¬…¨. 

0.001cm x 2 x 2 x 2 x 2 Ìôý§é 0.001 cm x 24 = 0.016 cm.

A§óþ Ñ«§æþ…V> 7 ÝëÆæÿ$Ï Ð@þ$yæþ™èþ ò³sìýt¯@þç³#µyæþ$ M>W™é… Äñý¬MæüP Ð@þ$…§æþ…

MøçÜ… Ð@þÅMîü¢MæüÆæÿ×ý 0.001 òÜ….Ò$ x 2 x 2 x 2 x 2 x 2 x 2 x 2 Ìôý§é 0.001cm x 27 = 0.128cm. 
AÐ@þ#™èþ$…¨.

Ð@þÆæÿY çÜ…QÅË¯@þ$ n2 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ çœ$¯@þ çÜ…QÅË¯@þ$ n3 V> Ð@þÅMæü¢ç³Ææÿ^èþ Ð@þ^èþa° Ð@þ$¯@þ…^èþ*ÝëÐ@þ¬.

n x n = n2 "n Ð@þÆæÿY…' Ìôý§é 'n çœ$™èþççÜ*_ 2' A°^èþ§æþÐ@þ…yìþ.

n x n x n = n3 ("n çœ$¯@þ…" Ìôý§é "n çœ*™èþ çÜ*_ 3' A° ^èþ§æþÐ@þ…yìþ).

n x n x n x n = n4 ("n çœ$™èþçÜ*_ 4 A° ^èþ§æþÐ@þ…yìþ).

n x n x n x n x n x n x n = n7  ("n çœ$™èþ çÜ*_ 7 A° ^èþ§æþÐ@þ…yìþ).

Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ CÌê ^ðþº$™èþ* ´ùÐ@þ^èþ$a.

ÝëÐ@þ*¯@þÅ…V> n ° çÜÓÄ¶ý$…V> 'a' ÝëÆæÿ$Ï Væü$×ìý…^èþyé°² çÜ*_…^èþyé°Mìü Ð@þ$¯@þ… na A° Æ>Ýë¢Ð@þ¬.

54= 5 x 5 x 5 x 5 = 625.

54 A¯óþ¨ 625 Äñý¬MæüP çœ$™é…Mæü Ææÿ*ç³…. CMæüPyæþ 4 A¯óþ¨ çœ$™é…Mæü…/çœ*$™èþ çÜ*_ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 5 A¯óþ¨ B«§éÆæÿ… 
(¿¶ý*Ñ$)

5n Ææÿ*ç³…ÌZ E¯@þ² çœ$™é…M>Ë¯@þ$ 5 Ððþ¬MæüP çœ*™èþçÜ*_ A…sêÆæÿ$. 

5; 51, 52, 53, 54..... Ððþ¬§æþOÌñý¯@þÑ. 2 x 2 x 2 x 2 x 2 x 2 x 2 x 2 x 2 x 2 = 210
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†

= 1024 Ð@þ¬…§æþ$ ̂ èþ*íÜ¯@þ 1024 Væü$Ææÿ$¢…§é?  AMæüPyæþ {ç³† 10 Ð@þ$yæþ™èþË ™èþÆ>Ó™èþ 54 ¯@þ$ 5¯@þ$ 4 Äñý¬MæüP çœ*™èþ…V> 
ò³…^èþ ºyìþ…¨ Ìôý§é 5 Äñý¬MæüP 4Ð@þ 
çœ*™èþ… A° ^èþ§æþÐ@þÐ@þ^èþ$a.

Ð@þ$…§æþ… 1024 Æðÿr$Ï ò³ÇW…¨ A° AÆæÿ¦…. 

JMæü M>W™èþç³# ïÙsŒý 10 ÝëÆæÿ$Ï Ð@þ$yæþ™èþ ò³sìýt¯@þ ™èþÆ>Ó™èþ §é° Ð@þ$…§é°² H  
Ð@þÅMîü¢MæüÆæÿ×ý ÑÐ@þÇçÜ$¢…¨? {´ëÆæÿ…¿¶ý… Ð@þ¬…§æþ$ v A„æüÆæÿ&çÜ…QÅ §éÓÆ> çÜ*…_…^èþ ºyæþ$™èþ$…¨.

(1) 10v	 (ii) 10+v	 (iii) 2 x 10 x v

(iv) 210	 (1) 210 v	 (vi) 102 v.

çœ$™é…Mæü çÜ…gêqÐ@þ*¯@þ… Äñý¬MæüP Ð@þ$ÇMö°² E§éçßýÆæÿ×ýË$:
4 x 4 x 4 = 43=64.

-4 x -4 x -4 = (-4)3 = -64.

A§óþÑ«§æþ…V>

a x a x a x b x b ° a3b2 V> Ð@þÅMæü¢ç³Ææÿ^èþÐ@þ^èþ$a (a çœ¬¯@þ… b Ð@þÆæÿY… A° ^èþ§æþÐ@þ…yìþ).

 a x a x b x b x b x b ° a2 b4V> Ð@þÅMæü¢ç³Ææÿ^èþÐ@þ^èþ$a (a Ð@þÆæÿY… b Ððþ¬MæüP çœ*™èþ…ü4 A° ^èþ§æþÐ@þ…yìþ).

4 + 4 + 4 = 3 x 4 = 12 AÆÿ¬™óþ 4 x 4 x 4 = 43 = 64 Væü$Ææÿ$¢…^èþ$ Mö…yìþ.

32400 çÜ…QÅ¯@þ$ §é° {ç³«§é¯@þ M>Ææÿ×ê…M>Ë Ëº®…V> Ð@þÅMæü¢ ç³Ææÿ^èþÐ@þ^èþ$a Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ {ç³«§é¯@þ M>Ææÿ×ê…M>Ë¯@þ$ Ðésìý  
çœ*™é…Mæü Ææÿ*ç³…ÌZ çÜ*_…^èþ…yìþ.

	 32400 = 2 × 2 × 2 × 2 × 5 × 5 × 3 × 3 × 3 × 3.                      
324002
162002

81002
40502
20255

4055
813
273

93
33
1

	 çœ*™é…Mæü Ææÿ*ç³…ÌZ C¨ CÌê  E…r$…¨ 32400 = 24 × 52 × 34 

(– 1)5  A…sôý HÑ$sìý? C¨ «§æþ¯é™èþÃMæüÐ@þ* Ìôý§éº¬×ê™èþÃMæüÐ@þ*? AÆÿ¬™óþ (– 1)56   

A…sôý HÑ$sìý?

(– 2)4 = 16 ç³ÇÖÍ…^èþ…yìþ.

Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ:

	 1.	 “Mìü…¨ Ðésìý° çœ*™é…Mæü Ææÿ*ç³…ÌZ Ð@þÅMæü¢ç³Ææÿ^èþ…yìþ.

	 (i)	 6 × 6 × 6 × 6		  (ii)	 y × y	
	 (iii)	 b × b × b × b		  (iv)	 5 × 5 × 7 × 7 × 7
	 (v)	 2 × 2 × a × a	             (vi)	 a × a × a × c × c × c × c × d

02 , 05 ? A…sôý HÑ$sìý?

0n? A…sôý HÑ$sìý
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	 2. 	“Mìü…¨ ÐésìýMìü  {ç³†§é°° Ðésìý {ç³§é¯@þ M>Ææÿ×ê…M>Ë çœ*™é…Mæü Ææÿ*ç³…ÌZ Ð@þÅMæü¢ç³Ææÿ^èþ…yìþ.

	 (i) 648      (ii) 405      (iii) 540      (iv) 3600

	 3.	 “Mìü…¨ Ðésìý Äñý¬MæüP çÜ…RêÅ™èþÃMæü ÑË$Ð@þ¯@þ$ Æ>Ä¶ý$…yìþ.

(i) 2 × 103			  (ii) 72 × 23	

(iii)  3 × 44		  (iv) (– 3)2 × (– 5)2	

(v) 32 × 104	 	 (vi)  (– 2)5 × (– 10)6

{ç³M>Õ…^óþ Æ>â¶ý$Ï...... 
Ð@þ¬Væü$YÆæÿ$ Mæü$Ð@þ*OÆðÿË$ BçÜMìü¢MæüÆæÿOÐðþ$¯@þ Mæüâ¶ýå™ø, {ç³† JMæüPÇMìü Ð@þÊyæþ$ º$rtË$ 
ËÀ…^éÆÿ¬ CMæü  Æ>k ºçßý$Ð@þ$† º$rÏÌZ Ð@þÊyæþ$ Ððþ…yìþ ™éâêË$ E¯é²Æÿ¬. 
{ÿç³† ™éâ¶ý… Ð@þÊyæþ$ ò³§æþª Væü§æþ$Ë¯@þ$ çÜ$Ë¿¶ý…V> ™ðþÆæÿ$çÜ$¢…¨. {ç³† Væü¨ÌZ sôýº$ÌŒýÞ 
E¯é²Æÿ¬. JMæür, Æðÿ…yæþ$, Ð@þÊyæþ$. {ç³† sôýº$ËÏ Oò³ Ð@þÊyæþ$ {ç³M>Ô¶ýÐ@þ…™èþOÐðþ$¯@þ  
Mæü…u>àÆæÿ… E¯é²Æÿ¬. Ò$Ææÿ$ ^èþ*yæþ…yìþ.

{ç³† Mæü…u>àÆæÿ…ÌZ Ð@þÊyæþ$ Ð@þ{gêË$ E¯é²Æÿ¬ ^éÌê çÜ*Mæü‡…V>.... Ò$Ææÿ$ D 
{ç³M>Õ…^óþ Æ>â¶ýÏ¯@þ$ ÌñýMìüP…^èþ VæüËÆ>?

çÜ*^èþ¯@þ : º$rtË$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Væü§æþ$Ë çÜ…QÅ¯@þ$ Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ.

Ððþ¬™èþ¢… G°² Væü§æþ$Ë$ E¯é²Æÿ¬?

CÐ@þÓºyìþ¯@þ çÜÐ@þ*^éÆ>°² Mìü…§æþ ^èþ*í³¯@þ Ñ«§æþ…V> §æþ–Ô¶ýÅÐ@þ*¯@þ… ^óþÄ¶ý$Ð@þ^èþ$a.
Æ>k

AÐ@þ*ÃÆÿ¬

º$rtË$

MîüË$

Væü§æþ$Ë$

_{™èþ… ¯@þ$…yìþ Væü§æþ$Ë çÜ…QÅ 34 ©°° 3 ™ø ç³§óþ ç³§óþ çÜÓÄ¶ý$…V> Væü$×ìý…^èþyæþ… §éÓÆ> ÌñýMìüP…^èþÐ@þ^èþ$a.
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3 × 3 = 9.

9 × 3 = 27.
27 × 3 = 81.

81 × 3 = 243.
Ððþ¬™èþ¢… G°² Ð@þ{gêË$ E¯é²Æÿ¬? Oò³¯@þ E¯@þ² Ë»ê®Ë¯@þ$ Eç³Äñý*W…_ MóüÐ@þË… JMæü Væü$×êýM>Æ>… §éÓÆ> Ð@þ$¯@þ…  
Mæü¯@þ$Vö¯@þVæüËÐ@þ*?

Ð@þ{gêË çÜ…QÅ  3 × 3 × 3 × 3 × 3 × 3 × 3 = 37   

3 × 3 × 3 × 3 × 3 × 3 × 3

34 33

Ð@þ$¯@þ… CÌê Ð@þ*ÆæÿaÐ@þ^èþ$a  37 = (3 × 3 × 3 × 3) × (3 × 3 × 3) Ð@þ$¯@þ… 34  Ð@þÆæÿMæü$ ÌñýMìüP…^éÐ@þ¬.  
37  ° Mæü¯@þ$Vö¯@þyé°Mìü Ð@þ$¯@þ… 34 (= 81)  33 (= 27) ^óþ Væü$×ìý…^èþÐ@þ^èþ$a.

	 = 34 × 33

                                                                    = 81 × 27 = 2187
37  ° 32 × 35 V> Mæü*yé Æ>Ä¶ý$Ð@þ^èþ$a Ò$Ææÿ$ G…§æþ$Mæü$ A° M>Ææÿ×ý… ^ðþç³µVæüËÆ>? C¨ çœ*™é…M>Ë$ JMóü  A„æüÆæÿ & çÜ…
QÅË$ E¯@þ² Ë»ê®ËMæü$ çÜ$Ë¿¶ý…V> ÑçÜ¢Ç…^èþ ºyæþ$™èþ$…¨.

p4 × p6  Væü$×ýËºª…¯@þ$ çœ*™é…Mæü Ææÿ*ç³…ÌZ Æ>Ä¶ý$…yìþ.

	 p4 × p6 = (p × p × p × p) × (p × p × p × p × p × p) = p10.  

	 Ð@þ$¯@þ… ©°² Ýë§éÆæÿ×îý MæüÇ…^èþ$r

	 na × nb = na+b,  CMæüPyæþ ‘a’ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ‘b’ Ë¯@þ$ ÌñýMìüP…^óþ çÜ…QÅË$

D ç³ÇÖË¯@þ¯@þ$ Eç³Äñý*W…_ “Mìü…¨ Ðésìý° ÌñýMìüP…^èþ…yìþ.

(i) 29	 (ii) 57	 (iii) 46  				          

46 °  Æðÿ…yæþ$ Ñ««§éË$V> A…^èþ¯é ÐóþÄ¶ý$Ð@þ^èþ$a.
(4 × 4 × 4) × (4 × 4 × 4)  = 43 × 43

                                 = 64 × 64 
                                = 4096.
43 × 43  A¯óþ¨ 43 Äñý¬MæüP Ð@þÆæÿY… A…sôý
43 × 43 ° (43)

2 A° Mæü*yæþ Æ>Ä¶ý$Ð@þ^èþ$a

(4 × 4) × (4 × 4) × (4 × 4) = 42 × 42 × 42

                                 = 16 × 16 × 16 
                                 = 4096.
42 × 42 × 42  A¯óþ¨  42  Äñý¬MæüP çœ$¯@þ…
42 × 42 × 42 ° Mæü*yé (42)

3 A° Mæü*yé Æ>Ä¶ý$Ð@þ^èþ$a

Væü×ìý™èþ ^èþÆæÿa    
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A§óþÑ«§æþ…V> 74 = (7 × 7) × (7 × 7) = 72 × 72 = (72)

2
 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬

210 	 = (2 × 2) × (2 × 2) × (2 × 2) × (2 × 2) × (2 × 2) 

      	 = (22) × (22) × (22) × (22) × (22) 

      	 = (22)
5
.

 2
10

 Mæü*yé (25)
2 Mæü$ çÜÐ@þ*¯@þÐóþ$¯é? §é°Äñý¬MæüP Væü$×ýËºª…¯@þ$ Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ?

2
10

 = (2 × 2 × 2 × 2 × 2) × (2 × 2 × 2 × 2 × 2)

       = (25) × (25)

       = (25)2.

Ýë«§éÆæÿ×ý…V> (na)
b
 =(nb)

a = n
a × b

=n
ab

,  CMæüPyæþ  a, b ÌñýMìüP…^óþ çÜ…QÅË$

“Mìü…¨ Ð@þÅMîü¢MæüÆæÿ×êË¯@þ$ çœ*™é…Mæü Ææÿ*ç³…ÌZ ^èþ*í³…^èþ$ Mæü±çÜ… Æðÿ…yæþ$ ÐóþÆóÿÓÆæÿ$ Ð@þ*Æ>YÌZÏ Æ>Ä¶ý$…yìþ?

	 (i) 86      (ii) 715      (iii) 914      (iv) 58

Ð@þ*Ä¶ý*gêË ^ðþÆæÿ$Ð@þ#:

	 1. 	A…§æþOÐðþ$¯@þ Ð@þ*Ä¶ý*gêË… E¯@þ² ^ðþÆæÿ$Ð@þ# Ð@þ$«§æþÅÌZ 
JMæü {ç³M>Ô¶ýÐ@þ…™èþOÐðþ$¯@þ Væü$Ìê½ ™éÐ@þ$Ææÿ ç³#Ð@þ#Ó E…¨. 
D ^ðþÆæÿ$Ð@þ#ÌZ {ç³†Æøl ™éÐ@þ$Ææÿ ç³#Ð@þ#ÓË çÜ…QÅ 
Æðÿsìýt…ç³# AÐ@þ#™èþ$…¨. 30 ÆøkË ™èþÆ>Ó™èþ, ^ðþÆæÿ$Ð@þ# 
ç³NÇ¢V> ™éÐ@þ$Ææÿ ç³#Ð@þ#ÓË™ø Mæüç³µºyìþ E…r$…¨. H 
Æøk¯@þ ^ðþÆæÿ$Ð@þ# çÜVæü… °…yìþ…¨?

	 2.	 30 ÆøkËMæü$ ^ðþÆæÿ$Ð@þ# ç³NÇ¢V> ™éÐ@þ$Ææÿ ç³#Ð@þÓË™ø 
Mæüç³µºyìþ E…sôý 29Ð@þ Æøk G…™èþ¿êVæü… ™éÐ@þ$Ææÿ  
ç³#Ð@þÓË™ø Mæüç³µºyìþ E…r$…¨?

	 3.	 ™éÐ@þ$Ææÿ ç³#Ð@þ#ÓË çÜ…QÅ {ç³†Æøl Æðÿsìýt…ç³# AÐ@þ#™èþ$…¨ M>ºsìýt 29Ð@þ Æøk ^ðþÆæÿ$Ð@þ# çÜVæü… Ð@þÆæÿMæü$ °…yìþ E…yéÍ.

	 4.	 ^ðþÆæÿ$Ð@þ#ÌZ ™éÐ@þ$Ææÿ ç³#Ð@þ#ÓË çÜ…QÅ¯@þ$ (çœ*™é…Mæü Ææÿ*ç³…ÌZ) ™ðþËç³…yìþ. () ç³NÇ¢V> Mæüç³µºyìþ E…¨ () çÜVæü… Mæüç³µ 
ºyìþ E…¨.

Ð@þ$ÆöMæü ^ðþÆæÿ$Ð@þ# E…¨, ©°ÌZ ™éÐ@þ$Ææÿ ç³#Ð@þ#ÓË çÜ…QÅ {ç³† Æøk Ð@þÊyæþ$ Æðÿr$Ï AÐ@þ#™èþ$…¨. Æðÿ…yæþ$ ^ðþÆæÿ$Ð@þ#ËÌZ 
ç³#Ð@þ#ÓË$ Ìôý¯@þç³šyæþ$, §æþÐ@þ$Ä¶ý$…† Æðÿsìýtt…ç³# ^ðþÆæÿ$Ð@þ#ÌZ JMæü ™éÐ@þ$ÆæÿÐ@þ#Ð@þ#Ó E…_…¨. 4 Æø kË ™èþÆ>Ó™èþ AÐðþ$ AMæüPyìþ 
¯@þ$…yìþ A°² ™éÐ@þ$Ææÿ ç³#Ð@þ#ÓË¯@þ$ ¡íÜ Ð@þÊyæþ$ Æðÿr$Ï ^ðþÆæÿ$Ð@þ#ÌZ E…_…¨. Ð@þ$Æø 4 ÆøkË ™èþÆ>Ó™èþ Ð@þÊyæþ$ Æðÿr$Ï 
^ðþÆæÿ$Ð@þ#ÌZ G°² ™éÐ@þ$Ææÿç³#Ð@þÓË$ E…sêÆÿ¬?
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
Ððþ¬§æþr ¯éË$Væü$ ÆøkË$ ™èþÆ>Ó™èþ ™éÐ@þ$Ææÿ ç³#Ð@þÓË çÜ…QÅ 1 × 2 × 2 × 2 × 2 = 24. 

™èþÆ>Ó™èþ 4 ÆøkË$ ™èþÆ>Ó™èþ ™éÐ@þ$Ææÿ ç³#Ð@þ#ÓË çÜ…QÅ 24 × 3 × 3 × 3 × 3 = 24 × 34

§æþÐ@þ$Ä¶ý$…† ^ðþÆæÿ$Ð@þ#ÌZ ç³#Ð@þ#ÓË¯@þ$ E…^óþ {MæüÐ@þ*°² Ð@þ*ÇõÜ¢ HÐ@þ$Ð@þ#™èþ$…¨? Aç³µyæþ$ G°² ™éÐ@þ#Ææÿ ç³#Ð@þ#ÓË$  
E…sêÆÿ¬?

1 × 34 × 24 = (3 × 3 × 3 × 3) × (2 × 2 × 2 × 2).
D Ëºª…¯@þ$ JMæü çœ*™é…Mæü… mn V> Ð@þÅMæü¢ç³Ææÿ^èþVæüËÐ@þ*, CMæüPyæþ m, n Mö°² ÌñýMìüP…^óþ çÜ…QÅË$?

ÝëÐ@þ*¯@þÅ Ææÿ*ç³…ÌZ = (3 × 2) × (3 × 2) × (3 × 2) × (3 × 2)

	                               = (3 × 2)4 = 64. 

ma × na = (mn)a,  CMæüPyæþ ‘a’ JMæü ÌñýMìüP…^óþ çÜ…QÅ

 D ç³ÈÖË¯@þ Eç³Äñý*W…_ 25 × 55  Äñý¬MæüP ÑË$Ð@þ¯@þ$ ÌñýMìüP…^èþ…yìþ. 
104

54   çÜ$ËÁMæüÇ…_ çœ*™é…Mæü Ææÿ*ç³…ÌZ Æ>Ä¶ý$…yìþ. Ýë«§éÆæÿ×ý…V> ©°° Ð@þ$¯@þ… CÌê ^èþ*ç³Ð@þ^èþ$a   m
a

na  = (mn )a

G°² MæüËÆÿ¬MæüË$
GçÜ*tMìü 4 §æþ$çÜ$¢Ë$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 3 sZï³Ë$ E¯é²Æÿ¬. GçÜ*t§æþ$çÜ$¢Ë$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ sZï³Ë¯@þ$ G°² ÑÀ¯@þ² Ð@þ*Æ>YÌZÏ 
MæüËç³VæüËyæþ$?

{ç³† sZï³Mìü, A™èþ¯@þ$ 4 §æþ$çÜ$¢ËÌZ HO§ðþ¯é G…^èþ$MøÐ@þ^èþ$a, M>ºsìýt 3 sZï³ËMæü$   4 + 4 + 4 = 4 × 3 = 12 
MæüËÆÿ¬MæüË$ Ýë«§æþÅ…. Ð@þ$¯@þ… ©°² CÌê Mæü*yé ^èþ*yæþÐ@þ^èþ$a. {ç³† §æþ$çÜ$¢ËMìü GçÜ*t 3 sZï³ËÌZ HO§ðþ¯é G…^èþ$MøÐ@þ^èþ$a. 
M>ºsìýt 4 §æþ$çÜ$¢ËMæü$  3 + 3 + 3 + 3 = 3 × 4 = 12 MæüËÆÿ¬MæüË$ Ýë«§æþÅÐ@þ*.
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çœ*™é…M>Ë Br
ÆøMîüÞMìü 7 §æþ$çÜ$¢Ë$, 2 sZï³Ë$, Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 3 f™èþË çÙ*Ë$ E¯é²Æÿ¬. ÆøMîüÞ G°² ÑÀ¯@þ² Ð@þ*Æ>YÌZÏ §æþ$çÜ$¢Ë$ «§æþÇ…
^èþVæüËyæþ$. (çÜ*^èþ¯@þ: Oò³¯@þ E¯@þ² §é° Ð@þ…sìý ÆóÿRê _{™é°² XÄ¶ý$yé°Mìü {ç³Ä¶ý$†²…^èþ…yìþ).

GçççÜ*t Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ÆøMîüÞ ÐéÇ Ð@þ¬™é¢™èþ õÜMæüÇ…_¯@þ ´ë™èþ Ýët…ç³#Ë$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ¯é×ôýË$  
E¯@þ² JMæü ¿¶ý{§æþ™é Ð@þÅÐ@þçÜ¦¯@þ$ Mæü¯@þ$Vö¯é²yæþ$. C¨ 5&A…MðüË çÜ…Móü™èþ ç³§æþ… (password) çÜÆæÿ„ìü™èþ…V> 
E…^èþºyìþ…¨. GÐ@þÇMìü D ççÜ…Móü™èþ ç³§æþ… ™ðþÍÄ¶ý$Mæü´ùÐ@þyæþ…™ø A¨ ™ðþÆæÿ$^èþ$Mæü$¯óþ Ð@þÆæÿMæü$ {ç³† çÜ…Móü™èþ ç³§æþ… 
(password) ¯@þ$ {ç³Ä¶ý$†²…^èþyæþ… ™èþç³µÐéÇMìü  C™èþÆæÿ Ð@þ*ÆæÿY… Ìôý§æþ$. ÐéÆæÿ$ A§æþ–çÙtÐ@þ…™èþ$Ë$ M>Mæü´ùÐ@
þyæþ…™ø, A°² Ýë«§æþÅOÐðþ$¯@þ MæüËÆÿ¬MæüË¯@þ$ {ç³Ä¶ý$†²…_¯@þ ™èþÆ>Ó™èþ _Ð@þÇ çÜ…Móü™èþç³§æþ… (password) ™ø 
ÌêMŠü ™ðþÇ_…¨. ÐéÆæÿ$ Ððþ¬™èþ¢… G°²çÜ…Móü™èþ ç³§æþ… (password) ¯@þ$ {ç³Ä¶ý$†²…^éÆæÿ$?

Ò$Ææÿ$ JMæü çÜÐ@þ$çÜÅ¯@þ$ ç³ÇçÙPÇ…^èþ ÌôýMæü´ù™óþ Ò$Ææÿ$ ç³ÇçÙPÇ…^èþ VæüÍVóü çÜÆæÿâ¶ýOÐðþ$¯@þ çÜÐ@þ$çÜÅË¯@þ$ 
 Mæü¯@þ$Vö¯@þyé°Mìü {ç³Ä¶ý$†²…^èþ…yìþ. D ç³§æþª† A¯óþMæü ÝëÆæÿ$Ï Eç³Äñý*Væüç³yæþ$™èþ$…¨.

5 A…MðüË ÌêMŠüMæü$ º§æþ$Ë$ Ð@þ$¯@þMæü$ 2 A…MðüË ÌêMŠü E…§æþ° A¯@þ$Mæü$…§é… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ G°² çÜ…Móü™èþ ç³§éË$ 
(password) Ýë«§æþÅÐ@þ¬ Mæü¯@þ$Vö¯@þyé°Mìü {ç³Ä¶ý$†²§éª….

Ððþ¬§æþr A…MðüMæü$ 10 G…í³MæüË$ E¯é²Æÿ¬ (0 ¯@þ$…yìþ 9 Ð@þÆæÿMæü$) ÒsìýÌZ {ç³† JMæüP§é°Mìü, Æðÿ…yæþÐ@þ A…MðüMìü 10  
G…í³MæüË$ E¯é²Æÿ¬ (0 Ððþ¬§æþr A…Mìü AÆÿ¬™óþ  01, 02, 03, 04, - - - - - -  09  Ýë«§æþÅÐóþ$) M>ºsìýt 2 A…MðüË ÌêMŠüMæü$ 
Ððþ¬™èþ¢… MæüËÆÿ¬MæüË$ 10 × 10 = 100.

0

1

2

3

4

5

6

7

8

9

0

1

2

3

4

5

6

7

8

9

Cç³šyæþ$ Ð@þ$¯@þMæü$ 3 A…MðüË ÌêMŠü E…§æþ° A¯@þ$Mæü$…§é… Ð@þ¬¯@þ$ç³sìý 100 (2&A…MðüË) çÜ…Móü™èþ ç³§æþ…ÌZ {ç³† 
JMæüP§é°Mìü Ð@þÊyæþÐ@þ A…MðüMìü 10 G…í³MæüË$ E¯é²Æÿ¬. M>ºsìýt 3 & A…MðüË ÌêMŠüMæü$  100 × 10 
= 1000 MæüËÆÿ¬MæüË$ E¯é²Æÿ¬. ÒÆæÿ$ Ðér°²…sìý± gê¼™é^óþÄ¶ý$Ð@þ^èþ$a : 000, 001, 002 
- - - - - - - -  997, 998, 999 

G°² 5 A…MðüË ¯@þ…Móü™èþ ç³§éË$ Ýë«§æþÅÐ@þ¬?

AÆðÿÆóÿ! ¯é Ððþ¬™èþ¢… 
òÜËÐ@þ#Ë$ D ™éâ¶ý… ™ðþÆæÿÐ@
þyé°Mìü Væüyìþ_´ù™éÆÿ¬.

{ç³† A…MðüMæü$ 10 G…í³MæüË$ E¯é²Æÿ¬ M>ºsìýt 
5 & A…MðüË ÌêMŠüMæü$ G°² E…sêÆÿ¬.  10 × 10 
× 10 × 10 × 10 = 105 = 1,00,000 çÜ…
Móü™èþç³§éË$ C¨ 99,999, Ð@þÆæÿMæü$ A°² 5 A…MðüË™ø 
 çÜ…QÅË¯@þ$ Æ>Ä¶ý$yæþ… Ð@þË¯@þ CÌê E…r$…¨. 
00000, 00001, 00002, …00010, 00011, 
…, 00100, 00101, …, 00999, …, 30456, 
…, 99998, 99999. 
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
GçÜ*t A…sêyæþ$ ""™èþÆ>Ó™èþ çÜÆŠÿ ¯óþ¯@þ$ A ¯@þ$…yìþ  Z Ð@þÆæÿMæü$ A„æüÆ>Ë$ E¯@þ² 6 ÝëÏsZÏ ÌêMŠü Mö¯@þ$VøË$ ^óþÝë¢¯@þ$  C¨ 

çÜ$Ææÿ„ìü™èþ…V> E…r$…§æþ° ¯óþ¯@þ$ ¿êÑçÜ$¢¯é²¯@þ$.

AÌê…sìý ÌêMŠü ™ø G°² çÜ…Móü™èþ ç³§éË$ (password)  Ýë«§æþÅÐ@þ$Ð@þ#™éÆÿ¬?
ÑÑ«§æþ çÜ…§æþÆ>¾ËÌZÏ G°² MæüËÆÿ¬MæüË$ Ýë«§æþÅÐ@þ* A° BÌZ_…^èþ…yìþ, Mö°² E§éçßýÆæÿ×ýË$ 

(i) 	 ¿êÆæÿ™èþ §óþÔ¶ýÐ@þ$ÌZ° çÜ¦ÌêË í³¯øPyæþ$Ï & Ð@þ$«§æþÅ{ç³§óþÔ¶ýÌZ° Ñ¨Ô¶ý Ððþ¬MæüP í³¯öPyŠþ  464001 Ñ$gZÆæÿ…ÌZ° 
gZÐ@þ*»êÄŒý$P Äñý¬MæüP í³¯øPyŠþ 796017 .

(ii) 	 Ððþ¬O»ñýÌŒý ¯@þ…ºÆæÿ$Ï
(iii) 	Ðéçßý¯@þ Çh{õÜtçÙ¯Œþ ¯@þ…ºÆæÿ$Ï

D çÜ…QÅË$ Ìôý§é Møyæþ$Ï GÌê MóüsêÆÿ¬…^èþ ºyæþ™éÆÿ¬ / f¯@þÆóÿsŒý ^ðþÄ¶ý$ ºyæþ™éÄñý* Mæü¯@þ$Vö¯@þyé°Mìü {ç³Ä¶ý$†²…^èþ…yìþ.

2.3 çœ*™é…M>Ë Ð@þ$ÆöMæü OÐðþç³#
16 Ä¶ýÊ°r$Ï ´÷yæþÐ@þ#VæüË JMæü ÆóÿQ¯@þ$ Fíßý…^èþ$Mø…yìþ. §é°ÌŸ çÜV>°² ™èþ$yìþ_ ÐóþõÜ¢

24 ÷ 2 = 2 × 2 × 2 × 2
2

 = 2 × 2 × 2 = 23 = 8 Ä¶ýÊ°rÏ
Ð@þ$ÆøÝëÇ çÜV>°² ™èþ$yìþ_ ÐóþõÜ¢

(24 ÷ 2) ÷ 2 = 24  ÷ 22 = 
2 × 2 × 2 × 2

2 × 2  = 2 × 2 = 22 = 4 Ä¶ýÊ°r$Ï
16 òÜ…. Ò$ ° Ð@þÊyæþ$ ÝëÆæÿ$Ï çÜVæü… ^óþÄ¶ý$yé°² CÌê Æ>Ä¶ý$Ð@þ^èþ$a.

24  ÷ 23 = 
2 × 2 × 2 × 2

2 × 2 × 2  = 2 = 21 = 2 Ä¶ýÊ°r$Ï
©° ¯@þ$…yìþ Ð@þ$¯@þ… ^èþ*yæþÐ@þ^èþ$a 24 ÷ 23 = 24 – 3 = 21.

2100 ÷ 225 Äñý¬MæüP ÑË$Ð@þ G…™èþ?

ÝëÐ@þ*¯@þÅ Ææÿ*ç³…ÌZ

na ÷ nb = na – b, 

CMæüPyæþ n ≠ 0 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬  a Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ b ÌñýMìüP…^óþ çÜ…QÅË$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ a > b.

n= 0 G…§æþ$Mæü$ M>§æþ$?

{ç³Ä¶ý$†²^èþ…yìþ
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çœ*™é…M>Ë Br
çœ*™é…Mæü… 0 AÆÿ¬¯@þç³šyæþ$ Ð@þ$¯@þ… B ÑçÙÄ¶ý$… Væü$Ç…_ ^èþÆæÿa ^óþÄ¶ý$Ìôý§æþ$. E§éçßýÆæÿ×ýMæü$ 2O  A…sôý HÑ$sìý? 

Oò³¯@þ E¯@þ² Ýë«§éÆæÿ×îýMæüÇ…_¯@þ Ææÿ*ç³… °fÐ@þ$Ðóþ$ÅÌê 2O ° °ÆæÿÓ_…^èþ$ Mæü$…§é…

20 = 24 – 4 = 24 ÷ 24 = 
 2 × 2 × 2 × 2
2 × 2 × 2 × 2  = 1.

ÐéçÜ¢Ðé°Mìü HO§ðþ¯é A„æüÆæ  çÜ…QÅÿa 

20 = 2a – a = 2a ÷ 2a = 1.

Ýë«§éÆæÿ×ý…V>,  xa ÷ xa = xa – a = x0, Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 

1 = x0

CMæüPyæþ x ≠ 0 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ a JMæü ÌñýMìüP…^óþ çÜ…QÅ

çœ*™é…Mæü… çÜ$¯é² E¯@þ²ç³šyæþ$

24 Ä¶ýÊ°rÏ ´÷yæþÐ@þ# VæüË JMæü ÆóÿQ¯@þ$ 5 ÝëÆæÿ$Ï çÜVæü… ^óþíÜ¯@þç³µyæþ$

24  ÷ 25 = 
2 × 2 × 2 × 2

2 × 2 × 2 × 2 × 2  = 
1
2  Ä¶ýÊ°r$Ï

Ýë«§éÆæÿ×îýMæüÇ…_¯@þ Ææÿ*´ë°² Eç³Äñý*W…_ Ð@þ$¯@þMæü$ 24 ÷ 25= 2(4 – 5) = 2– 1  M>ºsìýt

2– 1 = 
1
2  .

Væü×ìý™èþ ^èþÆæÿa
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
24 Ä¶ýÊ°rÏ ´÷yæþÐ@þ#VæüË JMæü ÆóÿQ¯@þ$ 10 ÝëÆæÿ$Ï çÜVæü… ^óþíÜ¯@þç³šyæþ$

Ð@þ$¯@þMæü$ 24 ÷ 210= 2(4 – 10) = 2– 6  Ä¶ýÊ°r$Ï ËÀçÜ$¢…¨

ÑçÜ¢Ç…_¯@þç³µyæþ$ 24 ÷ 210 = 
2 × 2 × 2 × 2

2 × 2 × 2 × 2 × 2 × 2 × 2 × 2 × 2 × 2  = 
1

26  = 
1

64 , 

©°° CÌê Mæü*yæþ Æ>Ä¶ý$Ð@þ^èþ$a 2– 6 A§óþÑ«§æþ…V> 

A§óþÑ«§æþ…V> 10–3 = 
1
103  = 

1
10 × 10 × 10  = 

1
1000  , 7–2 = 

1
72  = 

1
7 × 7  = 

1
49  Ððþ¬§æþOÌñý¯@þÑ

103 =  
1

10-3 ? ©°° GÌê Æ>Ä¶ý$Ð@þ^èþ$a

©°° Ð@þ$¯@þ… CÌê Æ>Ä¶ý$Ð@þ^èþ$a 
1

10-3  = 
1

1/103  = 1 ÷ 
1

10-3  = 1×103 = 103.

A§óþÑ«§æþ…V>  72 = 
1

7– 2  Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 4a = 1
4– a

 				        

Ýë«§éÆæÿ×îýMæüÇ…_¯@þ Ææÿ*ç³… n– a = 
1

na  Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ na = 
1

n–a  ,CMæüPyæþ n ≠ 0 

Ð@þ$¯@þ… Væü$Ç¢…_¯@þ Mìü…¨ Ýë«§éÆæÿ×ý Ææÿ*´ëË¯@þ$ ç³ÇVæü×ìý…^èþ…yìþ.

na × nb = na + b (na)b = (nb)a = na × b na ÷ nb = na – b

çÜ…QÅË¯@þ$ ÌñýMìüP…^èþyé°Mìü Ð@þ$¯@þMæü$ ‘a’ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬‘b’ AÐ@þçÜÆæÿ… ‘a’ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ‘b’ HOÐðþ¯é ç³NÆ>~…M>Ë$ M>Ð@þ^éa? 
Ýë«§éÆæÿ×îýMæüÇ…_¯@þ Ææÿ*´ëË$ Cç³µsìýMìü °f… AÐ@þ#™éÄ¶ý*?
“Mìü…¨ ÐésìýMìü çÜÐ@þ*¯@þOÐðþ$¯@þ Ææÿ*´ëË¯@þ$ Æ>Ä¶ý$…yìþ.
	 (i)	 2– 4 	 (ii)	 10– 5 	

	 (iii)	 (– 7)–2 	 (iv)	 (– 5)– 3 	

	 (v)	 10– 100

çÜÆæÿäMæüÇ…_ çÜÐ@þ*«§é¯éË¯@þ$ çœ*™é…Mæü Ææÿ*ç³…ÌZ Æ>Ä¶ý$…yìþ.
	 (i)	 2– 4 × 27	 (ii)	 32 × 3– 5 × 36	

	 (iii)	 p3 × p–10	 (iv)	 24 × (– 4)
– 2 	

	 (v)	 8
p
 × 8q

Væü×ìý™èþ ^èþÆæÿa
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çœ*™é…M>Ë Brçœ*™é…Mæü ÆóÿQË$
Ð@þ$¯@þ… Cç³šyæþ$ 4 Äñý¬MæüP çœ*™éË¯@þ$ JMæü ÆóÿQOò³ AÐ@þ$Ææÿ$a§é…

48

47

46

45

44

43

42

41

40

4–1

4–2

48 ÷ 43

43 × 42

47 × 4–2

65536 ÷ 64

64 × 16

16384 × 

÷ 4

÷ 16

× 16

× 4

65536

16384

4096

1024

256

64

16

4

1
1
4
1

16

1
16

16384 (47),  1024 (45) Mæü…sôý 16 (42) Æðÿr$Ï ò³§æþª¨ A° Ð@þ$¯@þ… ^ðþç³µVæüË…. AÐ@þ#¯@þ$ G…§æþ$Mæü…sôý 47 ÷ 45 =  42

4–2  ° 42 Mæü…sôý G°² Æðÿr$Ï ò³§æþª¨?

“Mìü…¨ {ç³Ô¶ý²ËMæü$ çÜÐ@þ*«§é¯@þ… CÐ@þÓyé°Mìü 7 Äñý¬MæüP çœ*™é…Mæü ÆóÿQ¯@þ$ Eç³Äñý*W…^èþ…yìþ.

1
343

1
2401

1
49

1
7

77

76

75

74

73

72

71

70

7–1

7–2

7–3

7–4

823543

117649

16807

2401

343

49

7

1

 

2,401 × 49 = 

493 = 

343 × 2,401 = 

16,807
49  = 

7
343  = 

16,807
8,23,543 = 

1,17,649 × 
1

343  = 

1
343  × 

1
343  = 
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
2.4 10 Äñý¬MæüP ççœ*™éË$
¿êÆæÿ¡Ä¶ý$  çÜ…QÅË¯@þ$ ÑçÜ¢Ç…_¯@þ Ææÿ*ç³…ÌZ {ÐéõÜrç³šyæþ$ Ð@þ$¯@þ…  10, 100, 1000 Ð@þ…sìý çÜ…QÅË¯@þ$ Eç³Äñý*W…
^éÐ@þ¬.

E§éçßýÆæÿ×ýMæü$  47561 = (4 × 10000) + (7 × 1000) + (5 × 100) + (6 × 10) + 1.

©°° 10 çœ*™é…M>Ë¯@þ$ Eç³Äñý*W…_ CÌê {ÐéÄ¶ý$Ð@þ^èþ$a.
(4 × 104) + (7 × 103) + (5 × 102) + (6 × 101) + (1 × 100).
D çÜ…QÅË¯@þ$ C§óþ Ñ«§æþ…V> Æ>Ä¶ý$…yìþ. (i) 172,  (ii) 5642,   (iii) 6374.

Ð@þ$¯@þ…561.903 ©°² GÌê Æ>Ä¶ý$VæüË…?

561.903 = (5 × 100) + (6 × 10) + 1 + (9 × 
1
10 ) + (0 × 

1
100 ) + (3 × 

1
1000 ).

10 Äñý¬MæüP çœ*™éË¯@þ$ Eç³Äñý*W…_ ©°° {ÐéÄ¶ý$yæþ… §éÓÆ> Ð@þ$¯@þMæü$ D çç³§æþª† E…¨.
561.903 = (5 × 102) + (6 × 101) + (1 × 100) + (9 × 10–1) + (0 × 10–2) + (3 × 10–3).

OÐðþgêq°Mæü çÜ…gêq Ð@þ*¯@þ…
ò³§æþª çÜ…QÅÌZ ´ëÌŸY¯@þ² Mö°² ÐéçÜ¢ÐéË¯@þ$ ^èþ*§éªª…

(i) 	 çÜ*ÆæÿÅyæþ$ Ð@þ$¯@þ ´ëËÐ@þ#…™èþ VðüÌêMîüÞ Móü…{§æþ…¯@þ$…yìþ 30,00,00,00,00,00,00,00,00,000  Ò$rÆæÿÏ §æþ*Ææÿ…ÌZ 
E¯é²yæþ$.

(ii) 	 Ð@þ$¯@þ VðüÌêMîüÞÌŸ° ¯@þ„æü{™éË çÜ…QÅ 1,00,00,00,00,000

(iii) 	 ¿¶ý*Ñ$ {§æþÐ@þÅÆ>Õ 59,76,00,00,00,00,00,00,00,00,00,000 MìüÌZ “V>Ð@þ¬Ë$.

A…MðüË çÜ…QÅ ò³ÇVóü Mö¨ª, çÜ…QÅË¯@þ$ çÜÇV>Y ^èþ§æþÐ@þyæþ…, MæüçÙtÐ@þ$Ð@þ#™èþ$…¨. Ðóþ$Ð@þ¬ çÜ$¯é²Ë çÜ…QÅ¯@þ$ ™èþç³šV> 
ÌñýMìüP…^èþÐ@þ^èþ$a Ìôý§é M>Ð@þ*Ë¯@þ$ ™èþç³šV> E…^èþÐ@þ^èþ$a. Aç³šyæþ$ Ð@þ$¯@þ… ™èþç³š ÑË$Ð@þ¯@þ$ ^èþ§æþ$Ð@þ#™éÐ@þ¬. Ò$Ææÿ$  
` 50,000 ´÷…§éÍÞ E¯@þ²ç³šyæþ$ ` 5,000 ´ù§æþyæþ… Ìê…r¨. A¯óþMæü çÜ…§æþÆ>¾ÌZÏ {´ëÆæÿ…¿¶ý… A…MðüË Mæü…sôý çÜ$¯é²Ë 
çÜ…QÅ ^éÌê Ð@þ¬QÅOÐðþ$¯@þ¨.

D ò³§æþª çÜ…QÅË @̄þ$ çÜÆæÿäMæü–™èþ… ̂ óþÄ¶ý$yé°Mìü Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ çÜÇV>Y ̂ èþ§æþÐ@þyé°Mìü Ð@þ$ @̄þ… çœ*™é…Mæü çÜ…gê qÐ@þ*¯é°² Eç³Äñý*W… è̂þÐ@þ^éa? 

 5900 A¯óþ çÜ…QÅ¯@þ$ CÌê Ð@þÅMîü¢MæüÇ…^èþÐ@þ^èþ$a.
5900 = 590 × 10 = 590 × 101 
     = 59 × 100 = 59 × 102

       = 5.9 × 1000 = 5.9 × 103

              = 0.59 × 10000 = 0.59 × 104.
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H çÜ…QÅO¯ðþ¯é Ðésìý Ð@þ$«§æþÅ JMæü çÜ…QÅ Äñý¬MæüP Ëºª…V> {ÐéÐ@þÐ@þ^èþ$a 1 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 10 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 10 çœ*™é…Mæü… 

10 E§éçßýÆæÿ×ýMìü

	 5900 = 5.9 × 103 	 20800 = 2.08 × 104	    80,00,000 = 8 × 106

C…™èþMæü$ Ð@þ¬…§æþ$ Ð@þ$¯@þ… ^èþ¨Ñ¯@þ ò³§æþª çÜ…QÅÌZ ÐéçÜ¢ÐéË¯@þ$ D Ææÿ*ç³…ÌZ Æ>Ä¶ý$…yìþ.

OÐðþgêq°Mæü  çÜ…gê qÐ@þ*¯@þ… Ìôý§é OÐðþgêq°Mæü Ææÿ*ç³…ÌZ {´ëÐ@þ*×ìýMæü Ææÿ*ç³… A°Mæü*yé í³Ë$Ýë¢Ææÿ$.

Ð@þ$¯@þ… çÜ…QÅË¯@þ$  x × 10 y C…§æþ$ÌZ x ≥ 1 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ x < 10 C¨ çÜçßýVæü$×ýMæü… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬  y.  çœ*™èþ… 
HO§ðþ¯é ç³NÆ>~…Mæü…. ™èþÆæÿ^èþ$V> x  çÜçßýVæü$×ýMæü… Mæü…sôý y çœ*™èþ… ^éÌê Ð@þ¬QÅOÐðþ$¯@þ¨. ÐéçÜ¢Ðé°Mìü 2 ¯@þ$ 3 Mæü$  
Ð@þ*Ça¯@þrÏÆÿ¬™óþ f¯é¿ê çÜVæü… ò³Ææÿ$Væü$™èþ$…¨. A…sôý 2 MørÏ ¯@þ$…yìþ 3 Mør$Ï. AÆÿ¬™óþ 7 ¯@þ$ 8 V> Ð@þ*Ça ¯@þrÏÆÿ¬™óþ 
f¯é¿êÌZ Ð@þ*Ææÿ$µ 10 Æðÿr$Ï AÐ@þ#™èþ$…¨. A…sôý 2 MørÏ ¯@þ$…yìþ 20 Mør$Ï. A…§æþ$Ð@þËÏ {´ëÐ@þ*×ìýMæü Ææÿ*ç³…V> çœ*™é°² 
çÜµçÙt…V> õ³ÆöP…r$…¨, C¨ A…MðüË çÜ…QÅ¯@þ$ çÜ*_çÜ$¢…¨. 

MøíßýÐ@þ* f¯é¿ê 1,42,395 A° Ð@þ$¯@þ… ^ðþí³µ¯@þrÏÆÿ¬™óþ Ä¶ýÊ°rÏ Ýë¦¯@þ… Ð@þÆæÿMæü$ D çÜ…QÅ  
Væü$Ç…_ Ð@þ$¯@þMæü$ ^éÌê Q_a…™èþ…V> E…§æþ¯óþ AÀ{´ëÄ¶ý$… MæüË$Væü$™èþ$…¨. ò³§æþª çÜ…QÅË¯@þ$ Eç³Äñý*W…_¯@þç³šyæþ$ 
^éÌê çÜ…§æþÆ>¾ËÌZ Q_aO™èþÐðþ$¯@þ ÑË$Ð@þ Mæü…sôý ç³ÇÐ@þ*×ý… Ìôý§é MöË™èþ G…™èþ ò³§æþª¨ª. A¯óþ §é° Væü$Ç…_ Ð@þ$¯@þ… GMæü$PÐ@þ 
B…§øâ¶ý¯@þ ^ðþ…§æþ$™éÐ@þ¬. f¯é¿ê çÜ$Ð@þ*Ææÿ$ 1 Ë„æü 42 ÐóþË$ A° Q_a™èþ…V> ™óþÍõÜ¢ Ð@þ$¯@þ… §é°° 1.42 × 105 
A° {ÐéÄ¶ý$Ð@þ^èþ$a. A¨ çÜ$Ð@þ*Ææÿ$ 1 Ë„> 40 ÐóþË$ A° Ð@þ*{™èþÐóþ$ Ð@þ$¯@þ… °Æ>ªÇ…^èþ$Mø VæüÍW™óþ Ð@þ$¯@þ… §é°° 1.42 
× 105 V> {ÐéÝë¢Ð@þ¬. çÜçßýVæü$×ýMæü…ÌZ° A…MðüË çÜ…QÅ Ð@þ$¯@þMæü$ G…™èþ »êV> ™ðþË$çÜ$ A° {ç³†¼…¼çÜ$¢…¨. Ô>ïÜˆÄ¶ý$  
Ææÿ*ç³…ÌZ {ÐéÄ¶ý$ºyìþ¯@þ HO§ðþ¯é çÜ…QÅ Äñý¬MæüP A™èþÅ…™èþ Ð@þ¬QÅOÐðþ$¯@þ ¿êVæü… çœ*™èþ…, Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ™èþÆæÿ$Ðé™èþ çÜçßýVæü$×ýMæü… 
Äñý¬MæüP Ððþ¬§æþr A…Mðü. Væü$×ýM>°² A¯@þ$çÜÇ…^óþ A…MðüË$ Ððþ¬§æþsìý A…MðüMæü$ _¯@þ² ¨§æþ$ª»êr$Ï.

D Oyðþ¯éÝëÆŠÿË AíÜ¦  
ç³…fÆæÿ… G…™èþ  

´ë™èþ¨?

C¨ 70 Ñ$ÍÄ¶ý$¯@þ$Ï  
Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 15  
çÜ…Ð@þ™èþÞÆ>Ë$

¯ðþ¯@þ$ CMæüPyæþ ç³°° 
{´ëÆæÿ…À…_¯@þç³šyæþ$ §é°  
Ð@þÄ¶ý$çÜ$Þ 70 Ñ$ÍÄ¶ý$¯@þ$Ï 

´ë™èþ¨.

D ÑË$Ð@þË$ Æú…yŠþ&B‹œ A…^èþ¯éË$, çÜVæür$Ë$ Ìôý§é EgêqÆÿ¬…ç³#Ë$: ^éÌê çÜÐ@þ$Ä¶ý$…, ÐéÆæÿ$ ^óþ†ÌZ E¯@þ² 
{ç³Äñý*f¯é°² A…¨Ýë¢Ææÿ$.

çÜ*ÆæÿÅyìþMìü, Ô¶ý°Mìü Ð@þ$«§æþÅ §æþ*Ææÿ…  14,33,50,00,00,000 Ò$.  = 1.4335 × 1012 Ò$.
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Ô¶ý°Mìü Ä¶ýÊÆóÿ¯@þ‹ÜMæü$ Ð@þ$«§æþÅ §æþ*Ææÿ… 14,39,00,00,00,000 Ò$. = 1.439 × 1012 Ò$. 

çÜ*Ææÿ$Åyæþ$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ¿¶ý*Ñ$ Ð@þ$«§æþÅ §æþ*Ææÿ… 1,49,60,00,00,000 Ò$. = 1.496 × 1011 Ò$.

D Ð@þÊyæþ$ §æþ*Æ>ÌZÏ H¨ A† _¯@þ² §æþ*Ææÿ… A° Ò$Ææÿ$ ^ðþç³µVæüËÆ>

¨Væü$Ð@þ çÜ…RêÅ ÆóÿQ çÜ*Ææÿ$ÅyìþMìü, Ô¶ý°Mìü Ð@þ$«§æþÅ §æþ*Æ>°² (1.4335 × 1012 Ò$.) ^èþ*ç³#™èþ$…¨. ¨Væü$Ð@þ çÜ…RêÅÆóÿQ 
Ñ$§æþ, ¿¶ý*Ñ$ Äñý¬MæüP Ýëõ³„æü Ýë¦¯é°² Ð@þ*ÆŠÿP ^óþÄ¶ý$…yìþ. çÜ*ÆæÿÅyìþMìü, ¿¶ý*Ñ$Mìü Ð@þ$«§æþÅ §æþ*Ææÿ… 1.496 × 1011 Ò$.

çÜ*Ææÿ$Åyæþ$ Ô¶ý°

 “Mìü…¨ çÜ…QÅË¯@þ$ {´ëÐ@þ*×ìýMæü (ÝëÐ@þ*¯@þÅÆæÿ*ç³…) Ææÿ*ç³…ÌZ Ð@þÅMîü¢ç³Ææÿ^èþ…yìþ.

	 (i)	 59,853		  (ii)	 65,950
	 (iii)	 34,30,000	 (iv)	 70,04,00,00,000

2.5 Ò$Ææÿ$ Hç³šOyðþ¯é BÔ¶ýaÆæÿÅ´ùÄ¶ý*Æ>?
Væü™èþ çÜ…Ð@þ™èþÞÆæÿ… Ðóþ$Ð@þ¬ ò³§æþª çÜ…QÅË A«§éÅÄ¶ý$…ÌŸ BçÜMìü¢MæüÆæÿOÐðþ$¯@þ BÌZ^èþ¯é {ç³Äñý*V>Ë¯@þ$ ̂ èþ*ÝëÐ@þ¬. D {ç³Ð@þ*×ê°² 
Mö¯@þÝëW§éª….

¯@þ…k…yæþç³µ ÆöMîüÞ ºÆæÿ$Ð@þ#Mæü$ çÜÐ@þ*¯@þOÐðþ$¯@þ »ñýËÏ… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ GçÜ*t ºÆæÿ$Ð@þ#Mæü$ çÜÐ@þ*¯@þOÐðþ$¯@þ Vø«§æþ$Ð@þ$Ë¯@þ$ §é¯@þ… 
^ðþÄ¶ý*Ë° A¯@þ$Mæü$…r$¯é²yæþ$. ©°Mìü G…™èþ QÆæÿ$aÐ@þ#™èþ$…§ø A° A™èþ¯@þ$ BÌZ_çÜ$¢¯é²yæþ$.
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§é¯@þ… ^óþíÜ¯@þ »ñýËÏ… ÑË$Ð@þ (Ææÿ*´ëÄ¶ý$ÌZÏ) G…™èþ? §é¯@þ… ^óþíÜ¯@þ Vø«§æþ$Ð@þ$ ÑË$Ð@þ (Ææÿ*´ëÄ¶ý$ÌZÏ) G…™èþ?

™ðþË$çÜ$MøÐ@þyé°Mìü, Ððþ¬§æþr E¯@þ² ç³ÇÐ@þ*×êË Ð@þ$«§æþÅ çÜ…º…«§éË¯@þ$ ÑÐ@þÇ§éª….

»ñýËÏ… ÑË$Ð@þ (Ææÿ*´ëÄ¶ý$ÌZÏ) = Mìü.“V>….ÌZ ÆøMîüÞ ºÆæÿ$Ð@þ#  × 1 Mìü.ÌZ »ñýËÏ… QÈ§æþ$.

Vø«§æþ$Ð@þ$ ÑË$Ð@þ (Ææÿ*´ëÄ¶ý$ÌZÏ) = GçÜ*t Äñý¬MæüP ºÆæÿ$Ð@þ# Mìü.“V>….ÌZ × 1 Mìü.ÌZ Vø«§æþ$Ð@þ$ QÈ§æþ$.

™ðþÍÄ¶ý$° ÑçÙÄ¶ý*ËMæü$ AÐ@þçÜÆæÿOÐðþ$¯@þ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ çÜõßý™èþ$MæüOÐðþ$¯@þ FçßýË$ ^óþÄ¶ý$…yìþ. Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ çÜÐ@þ*«§é¯éË¯@þ$  
Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ. Væü$Ç¢…^èþ$ Mø…yìþ ÆöMîüÞ Ð@þÄ¶ý$çÜ$Þ 13 çÜ…Ð@þ™éÞÆ>Ë$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ GçÜ*t Ð@þÄ¶ý$çÜ$Þ 11 çÜ…Ð@þ™èþÞÆ>Ë$.

ÆöMîüÞ ºÆæÿ$Ð@þ# 45 MìüÌZ “V>Ð@þ¬Ë$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 1 MìüÌZ »ñýËÏ… QÈ§æþ$  ` 70 A° ¿êÑ…_¯@þrÏÆÿ¬™óþ §é¯@þ… ^ðþíÜ¯@þ 
»ñýËÏ… ÑË$Ð@þ  45 × 70 = ` 3150 GçÜ*tºÆæÿ$Ð@þ# 50 MìüÌZË$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 1 MìüÌZ Vø«§æþ$Ð@þ$ QÈ§æþ$  ` 50 A°  
¿êÑ…_¯@þrÏÆÿ¬™óþ, §é¯@þ… ^óþíÜ¯@þ Vø«§æþ$Ð@þ$ ÑË$Ð@þ  50 × 50 = ` 2500.

™èþ$Ìê¿êÆ> Ìôý§é ™èþ$Ìê¿êÆæÿ… A° í³Ë$Ð@þ ºyóþ JMæü Ð@þÅMìü¢ ºÆæÿ$Ð@þ#Mæü$ çÜÐ@þ*¯@þOÐðþ$¯@þ Ð@þçÜ$¢Ð@þ#Ë¯@þ$ AÇµ…^óþ B^éÆæÿ… 
^éÌê ç³#Æ>™èþ¯@þOÐðþ$¯@þ¨ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Cç³µsìýMìü §æþ„ìü×ý ¿êÆæÿ™èþ §óþÔ¶ý…ÌZ ^éÌê ^ørÏ A¯@þ$çÜÇçÜ$¢…¨. C¨ ¿¶ýMìü¢ (™èþ¯@þ¯@þ$ ™é¯@þ$  
çÜÐ@þ$Çµ…^èþ$MøÐ@þyæþ…) Äñý¬MæüP _à²…, Mæü–™èþfq™èþMæü$ _çßý²…. ©°Mìü çÜÐ@þ*f…Mìü Mæü*yé Ð@þ$§æþª™èþ$ CçÜ$¢…¨.

JMæü Ðóþâ¶ý Ð@þ$¯@þ… 1 Ææÿ*´ëÆÿ¬ ¯é×êÅË$ Eç³Äñý*W…^èþ$¯@þrÏÆÿ¬™óþ »ñýÌêÏ°Mìü º§æþ$Ë$V> V> ºÆæÿ$Ð@þ#Mæü$ çÜÐ@þ*¯@þ…V> G°² 
¯é×êÅË$ AÐ@þçÜÆæÿ… AÐ@þ#™éÆÿ¬? A° ÆöMîüÞ BÔ¶ýaÆæÿÅ ´ùÆÿ¬…¨. Ð@þ$¯@þ… GÌê ™ðþË$çÜ$MøVæüË…?

CÌê…sìý {ç³Ô¶ý²Ë MøçÜ… Ò$Ææÿ$ “Mìü…¨ çÜ*_…_¯@þ §æþÔ¶ýË¯@þ$ A¯@þ$çÜÇ…^èþyé°² ç³ÇVæü×ìý…^èþÐ@þ^èþ$a.
1. 	 Fíßý…^èþyæþ…. Gr$Ð@þ…sìý ÌñýMæüPË$ ÌôýMæü$…yé, çÜçßýfOÐðþ$¯@þ çÜÐ@þ*«§é¯@þ… HÑ$sZ (}{çœ$…V>) Fíßý…^èþ…yìþ.
2. 	 A…^èþ¯é Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ EgêqÆÿ¬…ç³#¯@þ$ Eç³Äñý*W…_ ÌñýMìüP…^èþyæþ….
	 (i)	 çÜÐ@þ*«§é¯@þ… Mæü¯@þ$Vö¯@þyé°Mìü AÐ@þçÜÆæÿOÐðþ$¯@þ ç³ÇÐ@þ*×êË Ð@þ$«§æþÅ çÜ…º…«§éË¯@þ$ ÑÐ@þÇ…^èþ…yìþ.
	 (ii)	 JMæü Ðóþâ¶ý AÐ@þçÜÆæÿOÐðþ$¯@þ çÜÐ@þ*^éÆæÿ… Ë¿¶ýÅ… M>¯@þrÏÆÿ¬™óþ çÜõßý™èþ$MæüOÐðþ$¯@þ FçßýË$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ EgêqÆÿ¬…Ð@þ#Ë$ 

^óþÄ¶ý$…yìþ.
	 (iii)	 ÌñýMìüP…^èþ…yìþ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ çÜÐ@þ*«§é¯é°² Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ? Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ H Fçßý G…™èþ §æþWYÆæÿV> E…§ø ™èþ°S  

^óþÄ¶ý$…yìþ.

¯é×êÅË çÜ…QÅ Ð@þ…§æþË$, ÐóþË$, Ë„æüË$, Mør$Ï, Ìôý§é A…™èþMæü…sôý GMæü$PÐ@þ E…r$…§é? çÜçßýf…V> Fíßý…^èþ…yìþ?

™ðþÍÄ¶ý$° ÑçÙÄ¶ý*ËMæü$ AÐ@þçÜÆæÿOÐðþ$¯@þ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ çÜõßý™èþ$MæüOÐðþ$¯@þ FçßýË$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 
EgêqÆÿ¬…ç³#Ë$ ^óþÄ¶ý$yæþ… §éÓÆ> çÜÐ@þ*«§é¯@þ… Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ. Væü$Ç¢…^èþ$Mø…yìþ.  
Ðóþ$Ð@þ¬ Q_a™èþOÐðþ$¯@þ çÜÐ@þ*«§é¯@þ… MøçÜ… ^èþ*yæþr… Ìôý§æþ$ M>± çÜõßý™èþ$MæüOÐðþ$¯@þ §æþVæüYÇ 
A…^èþ¯éMøçÜ… ^èþ*çÜ$¢¯é²Ð@þ¬.

1 Ææÿ*´ëÆÿ¬ ¯é×ñý… Äñý¬MæüP 
ºÆæÿ$Ð@þ#¯@þ$ MöËÐ@þyé°Mìü GÌê 
E…yéÍ?
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{´ëÆæÿ…¿¶ý…ÌZ Ò$ FàV>¯éË$ çÜÐ@þ*«§é¯é°Mìü ^éÌê §æþ*Ææÿ…V> E…yæþÐ@þ^èþ$a Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ C¨ ç³NÇ¢V> 
»êVæü$…¨! Ò$Ææÿ$ ™èþÆæÿ^èþ$V> Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ÑÀ¯@þ² ç³ÇíÜ¦™èþ$ËÌZ ^óþíÜ¯@þr$ÏV> Ò$Ææÿ$ §é°ÌZ Ððþ¬Ææÿ$V>Y 
 E…sêÆæÿ$. Fíßý…^èþyæþ… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ A…^èþ¯é ÐóþÄ¶ý$yæþ… çÜ…QÅË$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ÑÑ«§æþ ç³ÇÐ@þ*×êË 
Væü$Ç…_ A…™èþÆŠÿ §æþ–íÙt° ò³…^èþ$™èþ$…¨!

º§æþ$Ë$V> Ð@þ$¯@þ… 5 Ææÿ*´ëÄ¶ý$Ë ¯é×êÅË$ Ìôý§é 10 Ææÿ*´ëÄ¶ý$Ë ¯ørÏ¯@þ$ Eç³Äñý*WõÜ¢ HÑ$ ^óþÄ¶ý*Í A¨ 
G…™èþ yæþº$¾ AÐ@þ#™èþ$…¨?

Ððþ¬§æþr çÜçßýfOÐðþ$¯@þ Fçßý ^óþÄ¶ý$…yìþ. Aç³šyæþ$ Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ (™ðþÍÄ¶ý$° ÑÐ@þÆ>Ë$ Væü$Ç…_ AÐ@þçÜÆæÿOÐðþ$¯@þ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 
çÜõßý™èþ$MæüOÐðþ$¯@þ FàV>¯éË$ ^óþÄ¶ý$…yìþ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ çÜÐ@þ*«§é¯éË¯@þ$ Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ)

""¯óþ¯@þ$ ò³§æþªÐéyìþ° AÆÿ¬¯@þç³šyæþ$, {ç³† çÜ…Ð@þ™èþÞÆæÿ… ¯é ºÆæÿ$Ð@þ#Mæü$ çÜÐ@þ*¯@þOÐðþ$¯@þ ¯ør$ç³#çÜ¢M>Ë¯@þ$ ÑÆ>â¶ý…V> 
 CÐéÓË¯@þ$ Mæü$…r$¯é²¯@þ$'' A° GçÜ*t^ðþ´ëµyæþ$. ""¯óþ¯@þ$ ò³§æþªÄ¶ý*ÅMæü {ç³† çÜ…Ð@þ™èþÞÆæÿ… ¯é ºÆæÿ$Ð@þ#Mæü$ ÑË$OÐðþ¯@þ  
A¯@þ²§é¯@þ… («§é¯éÅË$, Ìôý§é ¿Zf¯@þ… çÜÐ@þ$Çµ…^èþyæþ…) ^óþÄ¶ý*Ë¯@þ$ Mæü$…r$¯é²¯@þ$'' A° ÆøMîüÞ ^ðþí³µ…¨.

D çÜÐ@þ$Ææÿµ×ýËÌZ {ç³† JMæüPÇ ¯@þ$…yìþ G…™èþ Ð@þ$…¨ {ç³Äñý*f¯@þ… ´÷…§æþÐ@þ^èþ$a Hyé¨Mìü? Ð@þ$äå, Mæü¯@þ$Vö¯óþ Ð@þ¬…§æþ$ 
Ððþ¬§æþr Fíßý…^èþ…yìþ.

ÆøMîüÞ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ GçÜ*t GÐ@þÆø ^ðþç³µyæþ… Ñ¯é²Ææÿ$. ""Ðóþ$Ð@þ¬ D {ç³§óþÔ>°Mìü ^óþÆæÿ$MøÐ@þyé°Mìü 
çÜ$Ð@þ*Ææÿ$ 400 MìüÌZÒ$rÆæÿ$Ï ´ë§æþÄ¶ý*{™èþ ^óþÝëÐ@þ¬! Ðóþ$Ð@þ¬ D Æøk E§æþÄ¶ý*¯óþ² Ð@þ^éaÐ@þ¬'' ÐéÆæÿ$  
™èþÐ@þ$ {ç³Ä¶ý*×ê°² G…™èþM>Ë… “Mìü™èþ… {´ëÆæÿ…À…^éÆæÿ$. 

 AÐ@þÆæÿçÜOÐðþ$¯@þ FçßýË$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ EgêqÆÿ¬…ç³#Ë$ ^óþÄ¶ý$yæþ… §éÓÆ> çÜÐ@þ*«§é¯éË¯@þ$ Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ. Ò$ Fçßý G…™èþ 
§æþWYÆæÿV> E…§ø ™èþ°T ^óþÄ¶ý$yé°Mìü ÌñýMìüP…^èþyé°Mìü Ð@þ¬…§æþ$ Ððþ¬§æþr Fíßý…^èþ…yìþ.

E´ë«§éÅÄ¶ý¬yìþMìü VæüÐ@þ$°Mæü: A…^èþ¯éË$ Mö°² ÝëÆæÿ$Ï ^éÌê Ð@þ*ÆæÿÐ@þ^èþ$a Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ çœÍ™èþ…V> Òr° Eç³Äñý*W…_ 
ÌñýMìüP…_¯@þ çÜÐ@þ*«§é¯éË$ Mæü*yé Ð@þ*ÆæÿÐ@þ^èþ$a, C¨ ç³NÇ¢V> »êV>¯óþ E…¨. ç³ÇíÜ¦†° çÜÇV>Y Ððþ*yæþÍ…VŠü ̂ óþÄ¶ý$yæþ… ̂ éÌê 
MîüËMæü…, C¨ Mö°² ÝëÆæÿ$Ï ÑÑ«§æþ Ð@þ*Æ>YÌZÏ Mæü*yé ^óþÄ¶ý$Ð@þ^èþ$a. ºíßýÆæÿY™èþ… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ A¿êÅçÜ…™ø Fíßý…_¯@þ çÜ…QÅË$ 
Ìôý§é ç³ÇÐ@þ*×êË Q_a™èþ™èþÓ… Ððþ$Ææÿ$V>Y E…r$…¨.

Væü×ìý™èþ ^èþÆæÿa
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´ë§æþÄ¶ý*{™èþ, Ð@þ$™èþç³ÆæÿOÐðþ$¯@þ Ìôý§é A«§éÅ†ÃMæü A¯óþÓçÙ×ýÌZ ¿êVæü…V> GMæü$PÐ@þ §æþ*Ææÿ… ¯@þyìþ^óþ 
çÜ…{ç³§éÄ¶ý$ ç³§æþ®†. Ð@þ$¯@þ §óþÔ¶ý…ÌZ° Ð@þ$™éËMæü$ ^ðþ…¨¯@þ {ç³fË$ JMóü Ñ«§æþOÐðþ$¯@þ ¡Ææÿ¦Ä¶ý*{™èþ Ìôý§é B«§éÅ†ÃMæü 
¯@þyæþMæü¯@þ$ ´ësìýÝë¢Ææÿ$. AÆÿ¬¯@þç³µrMìü ÐéÇMìü ÐóþÆóÿÓÆæÿ$ õ³Ææÿ$Ï Ìôý§é E§óþªÔ>Ë$ E…yæþÐ@þ^èþ$a.

AiÃÆŠÿ çÙÇ‹œ §æþÆ>Y, hÄ¶ý*Ææÿ™Œþ, ç³…ÉæþÆæÿç³NÆŠÿ ÐéÈ, M>¯@þÓÆŠÿ Ä¶ý*{£æþ, Ô¶ýºÇÐ@þ$Ë Ä¶ý*{™èþ, 
çÜÐóþ$Ã§Šþ ÕQÈj Ä¶ý*{™èþ, Ë$…¼° ¯@þ$…yìþ ÝëÆæÿ¯é£Šþ Ä¶ý*{™èþ Ð@þ…sìý Mö°² ¡Ææÿ¦Ä¶ý*{™èþË$ 
E¯é²Æÿ¬. 

B«§æþ$°Mæü ÆæÿÐé×ê ÝûMæüÆ>ÅË* Ð@þ¬…§æþ$ {ç³fË$ ¯@þyæþÐ@þyæþ… §éÓÆ> JMæü {ç³§óþÔ¶ý… ¯@þ$…yìþ Ð@þ$ÆöMæü {ç³§óþÔ>°Mìü ÐðþâêÏÆæÿ$. 
Mö°²ÝëÆæÿ$Ï ÐéÅ´ëÆæÿ$Ë$, º¬çÙ$Ë$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ç³…yìþ™èþ$Ë$, GyéÆæÿ$Ë$, ç³ÆæÿÓ™éË$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ¯@þ§æþ$Ë Væü$…yé {ç³ç³…^èþ…
ÌZ° ÑÑ«§æþ {´ë…™éËMæü$ ÐóþË MìüÌZÒ$rÆæÿ$Ï ¯@þyìþ^éÆæÿ$.

JMæü Ð@þÅMìü¢ ™èþ¯@þ iÑ™èþ M>Ë…ÌZ G°²ÝëÆæÿ$Ï ¿¶ý*Ñ$° ̂ èþ$r$tÐ@þ¬rt VæüËyæþ$. ({ç³ç³…^èþ… ̂ èþ$r$t †Ææÿ$VæüVæüËyæþ$) A™èþ¯@þ$ °Ææÿ…™èþ 
Æ>Ä¶ý$…V> ¯@þyæþ$Ýë¢yæþ$? ¿¶ý*Ñ$ ^èþ$r*t E¯@þ² §æþ*Æ>°² 40,000 MìüÌZÒ$rÆæÿ$ÏV> ç³ÇVæü×ìý…^èþ…yìþ.

ÆóÿTÄ¶ý$ Ð@þ–¨® çœ*™é…MæüÐ@þ–¨® Ð@þ$«§æþÅ Ð@þÅ™éÅçÜ… 
ÆöMîüÞ ™é¯@þ$ ^èþ§æþ$Ð@þ#™èþ$¯@þ² JMæü OòÜ¯ŒþÞ&{íœ„æü¯Œþ ¯@þÐ@þË Væü$Ç…_ GçÜ*tMæü* ^ðþç³#™èþ$…¨. AMæüPyæþ ÐéÆæÿ$ ^èþ…{§æþ$yìþ° ^óþÆæÿ$Mø 
Ð@þyé°Mìü °^ðþa¯@þ¯@þ$ °ÇÃÝë¢Ææÿ$'.  Ð@þ*Mæü$  
°f…V> AÌê…sìý °^ðþa¯@þ E…sôý §é°Mìü 
G°² Ayæþ$Væü$Ë$ E…yóþÑ A° ¯óþ¯@þ$ BÔ¶ýaÆæÿÅ 
´ù™èþ$¯é²¯@þ$.

Ò$Ææÿ$ HÑ$ BÌZ_çÜ$¢¯é²Ææÿ$? Ððþ¬§æþr 
çÜçßýfOÐðþ$¯@þ Fçßý^óþÄ¶ý$…yìþ.

 Ayæþ$Væü$Ë çÜ…QÅÐóþËÌZ, Ë„æüÌZ, MørÏÌZ 
Ìôý§é A…™èþMæü…sôý GMæü$PÐ@þ E…r$…§é?

™ðþË$çÜ$MøÐ@þyæþ… MöÆæÿMæü$ °^èþa¯@þ Äñý¬MæüP Ð@þÆæÿçÜ §æþÔ¶ýË Ð@þ$«§æþÅ A…™èþÆ>°² Ð@þ$¯@þ… ™ðþË$çÜ$MøÐéÍÞ E…r$…¨. 20 
òÜ…sîýÒ$rÆæÿÏ çÜõßý™èþ$MæüOÐðþ$¯@þ §æþ*Æ>°² A¯@þ$Mæü$…§é…. ^èþ*í³…_¯@þ Ñ«§æþ…V> çÜÐ@þ$çÜÅ¯@þ$ ÑkÐ@þOÌñýgŒý^óþÄ¶ý$yæþ….

    
    

    
    

 @
KTBS 

NOT TO BE R
EPUBLIS

HED



4040

Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†

3,84,400 Mìü.Ò$.ÌZ G°² 20 òÜ….Ò$. E…sêÄñý* Ð@þ$¯@þ… Mæü¯@þ$Vö¯éÍ.

Ð@þ$¯@þ… ÑË$Ð@þ¯@þ$ ÌñýMìüPõÜ¢ Ð@þ$¯@þMæü$ 1,92,20,00,000 Ayæþ$Væü$Ë$ A…sôý 192 Mør$Ï Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 20 Ë„æüË Ayæþ$Væü$Ë$ Ìôý§é 
1 ¼ÍÄ¶ý$¯Œþ 922 Ñ$ÍÄ¶ý$¯Œþ Ayæþ$Væü$Ë$, {ç³† Ayæþ$Væü$ÌZ ¿¶ý*Ñ$ ¯@þ$…yìþ §æþ*Ææÿ…ÌZ íÜ¦ÆæÿOÐðþ$¯@þ ò³Ææÿ$Væü$§æþË¯@þ$ ({ç³† 
Ayæþ$Væü$ ™èþÆæÿ$Ðé™èþ 20 òÜ….Ò$. ò³Ææÿ$Væü$§æþË) ÆóÿTÄ¶ý$ Ð@þ–©® A…sêÆæÿ$.

¿¶ý*Ñ$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ^èþ…{§æþ$yìþ Ð@þ$«§æþÅ §æþ*Æ>°² MæüÐ@þÆŠÿ ^óþÄ¶ý$yé°Mìü C¨ çÜÆæÿâ¶ý ò³Ææÿ$Væü$§æþË™ø  1,92,20,00,000 
Ayæþ$Væü$Ë$ ç³yæþ$™èþ$…¨. AÆÿ¬™óþ çœ$™é…Mæü ò³Ææÿ$Væü$§æþË™ø MóüÐ@þË…  46 Æðÿr$Ï Ð@þ*{™èþÐóþ$ ç³yæþ$™èþ$…¨! ÆóÿTÄ¶ý$ ò³Ææÿ$Væü$§æþË 
çÜ…MæüÍ™èþOÐðþ$¯@þ¨, AÆÿ¬™óþ çœ$™é…Mæü Ð@þ–©® Væü$×êM>Ææÿ….

20 + 20 + 20 + …………

1,92,20,00,000

ÝëÆæÿ$Ï

0.001 × 2 × 2 × 2 ………. 

46 ÝëÆæÿ$Ï

D A«§éÅÄ¶ý$…ÌZ C…™èþMæü$ Ð@þ¬…§æþ$ Ð@þ$¯@þ… ^èþ*íÜ¯@þ çœ$™é…Mæü Ð@þ–¨®Mìü Mö°² E§éçßýÆæÿ×ýË$ ""{ç³M>Õ…^óþ Æ>â¶ý$Ï'' 
""Ð@þ*Ä¶ý*gêË ̂ ðþÆæÿ$Ð@þ#'' ""G°² MæüËÆÿ¬MæüË$'' CÌê…sìý BçÜMìü¢MæüÆæÿOÐðþ$¯@þ E§éçßýÆæÿ×ýË¯@þ$ ™èþÆæÿ$Ðé† A«§éÅÄ¶ý$…ÌZ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 
™èþÆæÿ$Ðé† ™èþÆæÿVæü†ÌZ Mæü*yé A¯óþÓíÙÝë¢Ð@þ¬.

 ÆóÿTÄ¶ý$ Ð@þ–©® Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ çœ$™é…Mæü Ð@þ–¨®Mìü. Ò$Ææÿ$ Mö°² E§éçßýÆæÿ×ýÐ@þ¬Ë™ø Ð@þ¬…§æþ$Mæü$ Æ>VæüËÆ>.

ò³§æþª çÜ…QÅË MøçÜ… JMæü ¿êÐé°² ´÷…§æþyæþ… 
Væü™èþ çÜ…Ð@þ™èþÞÆæÿ… Ðóþ$Ä¶ý¬ Ë„æüË$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Møsìý AÌêVóü Ñ$ÍÄ¶ý$¯@þ$Ï Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ¼ÍÄ¶ý$¯@þÏ Væü$Ç…_ ™ðþË$çÜ$Mæü$¯é²Ð@þ¬. Ë„æü 
A…sôý   105 (1,00,000) Møsìý A…sôý107 (1,00,00,000) JMæü AÆæÿ»Œý A…sôý109 (1,00,00,00,000) AÆÿ¬™óþ JMæü 
Ñ$ÍÄ¶ý$¯Œþ A…sôý 106 (1,000,000) Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ JMæü ¼ÍÄ¶ý$¯Œþ 109 (1,000,000,000).
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{ç³ç³…^èþ Ð@þ*¯@þÐ@þ f¯é¿ê ç³ÇÐ@þ*×ý… Ò$Mæü$ ™ðþÍíÜ E…yæþÐ@þ^èþ$a {ç³ç³…^èþ…ÌZ G°² `Ð@þ$Ë$ E…sêÄñý* Ìôý§é  

Ð@þ*¯@þÐ@þ#Ë$ G…™èþM>Ë… “Mìü™èþ… E§æþ¾Æÿ¬…^éÆø Ò$Ææÿ$ Gç³šOyðþ¯é AÌZ_çÜ$¢¯é²Æ>? D Ñ¿êVæü…ÌZ Ðóþ$Ð@þ¬ AÆæÿº$¾Ë$  
Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ¼ÍÄ¶ý$¯@þÏ Mæü…sôý Væü×ý±Ä¶ý$…V> ò³§æþª çÜ…QÅË¯@þ$ A¯óþÓíÙÝë¢Ð@þ¬. CÌê…sìý çÜ…§æþÆæÿ¾…ÌZ D çÜ…QÅË¯@þ$ çÜ*_…
^èþyé°Mìü Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ´ùËayé°Mìü Ð@þ$¯@þ… 10 çœ$™éË¯@þ$ Eç³Äñý*WÝë¢Ð@þ¬.

100   - 	 2025 Ð@þ$«§æþÅ ¯ésìýMìü {ç³ç³…^èþ…ÌZ Æðÿ…yæþ$ E™èþ¢Ææÿ ™ðþËÏ QyæþYÐ@þ$–V>Ë$ Ð@þ*{™èþÐóþ$ Ñ$WÍ E…sêÆÿ¬. Æðÿ…yæþ$ 
AyæþÑ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Mðü¯éÅÌZ° KÌŒý ò³gñýsê Mæü¯@þjÆðÿÓïÜÞÌZ °Ð@þíÜçÜ$¢¯é²Æÿ¬.  (= 2 × 10°)

101    - 	 2024 {´ëÆæÿ…¿¶ý… ¯ésìýMìü Oòßý¯é¯Œþ Wº¾¯@þÏ Ððþ¬™èþ¢… f¯é¿ê MóüÐ@þË… 42 ( ≈ 4 × 101) 

102   - 	 2025 Ð@þ$«§æþÅ ¯ésìýMìü MóüÐ@þË… 242 Ð@þ$…¨ M>M>´ù çÜiÐ@þ…V> E¯é²Ææÿ$ (≈ 2 × 102)

103   -	 {ç³ç³… è̂þ…ÌZ 3000 Mæü…sôý ™èþMæü$PÐ@þ MöÐðþ*yø {yéVæü @̄þ$Ï E¯é²Æÿ¬. A±² C…yø ó̄þíÙÄ¶ý*ÌZ E¯é²Æÿ¬ (≈ 3 × 103)

104   - 	 2005 ÌZ Ð@þ*Å¯Œþz ™øyóþË$ f¯é¿ê Äñý¬MæüP A…^èþ¯é {ç³M>Ææÿ… ÐésìýÌZ 17000 Mæü…sôý GMæü$PÐ@þ E¯é²Ä¶ý$° 
™óþÍ…¨. ÒsìýÌZ GMæü$PÐ@þ ¿êVæü… {»ñýhÌŒý E¯é²Æÿ¬. (1.7 × 104)

105   -  	 2018 ¯ésìýMìü çÜ$Ð@þ*Ææÿ$ 4.15 Ë„æüË B{íœMæü¯Œþ H¯@þ$Væü$Ë$ E¯é²Æÿ¬ (≈ 4  × 105 )

106   -  	 2025 ¯ésìýMìü 50 Ë„æüË$/ 5 Ñ$ÍÄ¶ý$¯@þÏ AÐðþ$ÇMæü¯Œþ  Ððþ¬çÜâ¶ý$Ï E¯é²Ä¶ý$° A…^èþ¯@þ ÐóþÄ¶ý$ºyìþ…¨(5 × 106)

107   -   	 {ç³ç³…^èþ J…sñýË f¯é¿ê 3.5 Mør$Ï/ 35 Ñ$ÍÄ¶ý$¯@þ$Ï (3.5 × 107) Mæü…sôý GMæü$PÐ@þV> E…r$…§æþ° A…^èþ¯é 
^óþÄ¶ý$yìþ…¨. ¿êÆæÿ™èþ§óþÔ¶ý…ÌZ MóüÐ@þË… 2.5 Ë„æüË Ð@þ$…¨ Ð@þ*{™èþÐóþ$ E¯é²Ææÿ$. {ç³ç³…^èþ Væü$“Æ>Ë f¯é¿ê çÜ$Ð@þ*Ææÿ$ 
5.8 Mør$Ï / 58 Ñ$ÍÄ¶ý$¯@þ$Ï (5.8  × 107) ÐésìýÌZ çÜVæü… AÐðþ$ÇM>ÌZ E…¨.

108   -  	 20 Mør*Ï / 200 Ñ$ÍÄ¶ý$¯@þÏ Mæü…sôý GMæü$PÐ@þ (2 × 108) ±sìýVóü§ðþË$ {ç³ç³…^èþ ÐéÅç³¢…V> A…^èþ¯é ÐóþÄ¶ý$ºyézÆÿ¬. 
ÐésìýÌZ GMæü$PÐ@þ ¿êVæü… BíÜÄ¶ý*ÌZ E¯é²Æÿ¬.

109    - 	 ÝëtÇÏ…VŠü Äñý¬MæüP A…^èþ¯é {ç³ç³…^èþ f¯é¿ê çÜ$Ð@þ*Ææÿ$ 1.3 AÆæÿ»Œý/ 1-3 ¼ÍÄ¶ý$¯@þ$Ï (1.9 × 109) 2025. 
¯ésìýMìü {ç³ç³…^èþ Ð@þ*¯@þÐ@þ f¯é¿ê 8.2 AÆæÿ»Œý /8.2 ¼ÍÄ¶ý$¯@þ$Ï (8.2 × 109) .
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Ä¶ý¬.MðüÌZ° JMæü ´÷Ë… Oò³ ÝëtÇÏ…VŠü Vö×ý$Væü$yæþ$ Äñý¬MæüP _{™èþ…. ÝëtÇÏ…VŠü Vö×ýVæü$yæþ$ A¯óþ¨ çÜÐ@þ$M>ÎMæüÇ…^èþ ºyìþ¯@þ  
çÜ$yìþ Væü$…yéË çÜÐ@þÊ¯éËÌZ GVæü$Ææÿ$™èþ$¯@þ² ÐóþÌê¨ ÝëtÇÏ…VŠü Ð@þ$…{™èþ Ð@þ¬Væü$ªË¯@þ$ ^óþõÜ OÐðþÐ@þ*°Mæü {ç³§æþÆæÿØ¯@þ ©°° ™èþÆæÿ^èþ* 
MöÇÄñý*“V>‹œ ^óþíÜ¯@þ ¯@þ–™èþÅ…V> AÀÐ@þÇ~Ýë¢Ææÿ$.

{ç³ç³…^èþ Ð@þ*¯@þÐ@þ f¯é¿ê çÜ$Ð@þ*Ææÿ$  8 × 109 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ çÜ$Ð@þ*Ææÿ$ (4 × 105) B{íœMæü¯Œþ H¯@þ$Væü$Ë™ø, {ç³† B{íœMæü¯Œþ  
H¯@þ$Væü$Mæü$ §é§éç³#20,000 Ð@þ$…¨ E¯é²Ææÿ° Ð@þ$¯@þ… ^ðþç³µVæüËÐ@þ*!

1010   - 	 H çÜÐ@þ$Ä¶ý$…ÌZ O¯ðþ¯é ÑÐ@þÇ…^óþ {ç³ç³…^èþ Møyìþ f¯é¿ê   ≈ 33 ¼ÍÄ¶ý$¯@þ$Ï (3.3 × 1010) V> A…^èþ¯é 
ÐóþÄ¶ý$ºyìþ…¨.

1012   -	 {ç³ç³…^èþ ÐéÅç³¢…V> A…^èþ¯é ÐóþíÜ¯@þ ^ðþrÏ çÜ…QÅ (2023) 30 QÆ>»Œý/ 3 {sìýÍÄ¶ý$¯Œþ (3 × 1012) JMæü QÆ>»Œý 
A…sôý çÜ$Ð@þ*Ææÿ$  100 AÆæÿ»Œý Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ JMæü {sìýÍÄ¶ý$¯Œþ 1000 ¼ÍÄ¶ý$¯@þ$Ï.

1014     - 	 {ç³ç³…^èþ ÐéÅç³¢…V> A…^èþ¯é ÐóþíÜ¯@þ §øÐ@þ$Ë f¯é¿ê (2023) 11 ±ÌŒý /110 
{sìýÍÄ¶ý$¯Œþ ( _______ ) A…sêÇPsìýMŠü “MìüÌŒý f¯é¿ê Äñý¬MæüP E™èþµ¯@þ²OÐðþ$¯@þ 
A…^èþ¯é 50 ±ÌŒý / 500 {sìýÍÄ¶ý$¯Œþ (5 × 1014).

1015   - 	 ½sìýÌŒý f¯é¿ê Äñý¬MæüP A…^èþ¯é 1 ç³§æþÃ /11 M>Ó{yìþÍÄ¶ý$¯Œþ (1 × 1015) 
V> E…¨. Ðé¯@þ´ëÐ@þ¬Ë f¯é¿ê A…^èþ¯é Mæü*yé 1 ç³§æþÃ /1 M>Ó {yìþÍÄ¶ý$¯Œþ 
Ð@þ§æþª E…¨.

1016   - 	 {ç³ç³…^èþ ÐéÅç³¢…V> `Ð@þ$Ë f¯é¿ê 20 ç³§æþÃ/ 20 
M>Ó{yìþÍÄ¶ý$¯Œþ (2 × 1016) V> A…^èþ¯é ÐóþÄ¶ý$ºyìþ…¨. `Ð@
þ$Ë$ Ð@þ*{™èþÐóþ$ A°² AyæþÑ ç³„æü$Ë$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ AyæþÑ „îüÆæÿ§éË¯@
þ$ A«¨VæüÑ$Ýë¢Æÿ¬.

1021   - 	 ¿¶ý*Ñ$ Oò³ E¯@þ² A°² ½^ŒþË$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ GyéÆæÿ$ËÌZ CçÜ$Mæü 
Æóÿ×ý$Ð@þ#Ë çÜ…QÅ. {ç³† `Ð@þ$Mìü °Ð@þíÜ…^èþyé°Mìü 10 _¯@þ² 
CçÜ$Mæü MørË$ CÐ@þÓyé°Mìü C¨ çÜÇ´ù™èþ$…¨.
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1023   - 	 ç³ÇÖÍ…^èþ§æþW¯@þ ÑÔ¶ýÓ…ÌZ ¯@þ„æü{™éË A…^èþ¯é çÜ…RêÅ 2 × 1023

1025   - 	 ¿¶ý*Ñ$ Oò³ (2 × 1025) ^èþ$MæüPË ±sìý ^èþ$MæüPË$ E¯é²Ä¶ý$° A…^èþ¯é ÐóþÄ¶ý$ºyìþ…¨.

(Ñ$ÎÏ ÎrÆæÿ$Mæü$ 16 ^èþ$MæüPË$ Fíßý…^èþ…yìþ)

OÐðþgêq°Mæü çÜ…gêqÐ@þ*¯@þ… Eç³Äñý*W…_ çÜÐ@þ*«§é¯é°² ÌñýMìüP…^èþ…yìþ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Æ>Ä¶ý$…yìþ.

(i) 	 {ç³ç³…^èþ…ÌZ {ç³† Ð@þ$°íÙMìü G°² `Ð@þ$Ë$ E¯é²Æÿ¬?

(ii) 	 JMæü ÝëtÇÏ…VŠüÞ Ð@þ$…§æþÌZ 10,000 ç³„æü$Ë$ E…sôý, {ç³ç³…^èþ…ÌZ G°² Ð@þ$…§æþË$ E…sêÆÿ¬?

(iii)	 JMæü Ðóþâ¶ý {ç³† ^ðþr$tMæü$ çÜ$Ð@þ*Ææÿ$104 BMæü$Ë$ E¯@þ²rÏÆÿ¬™óþ {ç³ç³…^èþ…ÌZ° A°² ^ðþrÏ Ò$§æþ E¯@þ² Ððþ¬™èþ¢… 
BMæü$Ë çÜ…QÅ¯@þ$ Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ?

(iv) 	JMæü Ðóþâ¶ý Ò$Ææÿ$ M>W™èþç³# ïÙrÏ¯@þ$ JMæü §é° Oò³ Ð@þ$ÆöMæüsìý õ³Ça¯@þrÏÆÿ¬™óþ ^èþ…{§æþ$yìþ° ^óþÆæÿ$MøÐ@þyé°Mìü Ò$Mæü$ 
G°² AÐ@þçÜÆæÿ… AÐ@þ#™èþ$…¨?

Ò$ Ð@þÄ¶ý$çÜ$Þ¯@þ$ ^ðþç³µyé°Mìü ÐóþÆóÿ Ð@þ*ÆæÿY…!			          
¯é Ð@þÄ¶ý$çÜ$Þ 

69,70,71

D çÜ…QÅ AÆæÿÛÐóþ$Ñ$ Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ

""Ò$ Ð@þÄ¶ý$çÜ$Þ G…™èþ? AyìþV>yæþ$ GçÜ*t
"" ̄ óþ¯@þ$ Mö°² ÐéÆ>Ë “Mìü™èþ… 13 çÜ…Ð@þ™èþÞÆ>Ë$ ç³NÇ¢ ̂ óþÝë¯@þ$!'' ÆøMîüÞ ̂ ðþí³µ…¨.
"" Ò$ Ð@þÄ¶ý$çÜ$Þ G…™èþ? GçÜ*tÐ@þ$äå AyìþV>yæþ$.
""¯éMæü$ D Æøk 4840 ÆøkË$''!  A° ÆøMîüÞ ^ðþí³µ…¨
""Ò$ Ð@þÄ¶ý$çÜ$Þ G…™èþ?''GçÜ*tÐ@þ$äå AyìþV>yæþ$.
""¯é Ð@þÄ¶ý$çÜ$Þ ________ Væü…rË$'' A° ÆøMîüÞ ^ðþí³µ…¨.
D çÜ…QÅ¯@þ$ Mæü¯@þ$Vö¯@þyé°Mìü Ð@þ¬…§æþ$ JMæü A…^èþ¯é ÐóþÄ¶ý$…yìþ.
GçÜ*t ""¯éMæü$ D Æøk 4070 ÆøkË$ Ð@þÄ¶ý$çÜ$Þ Ò$Ææÿ$ ¯é ç³#sìýt¯@þ ™óþ¨° Mæü¯@þ$MøVæüËÆ>?
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Ò$Ææÿ$ Ñ$ÍÄ¶ý$¯Œþ òÜMæü¯@þ$Ï iÑ…_ E…sôý Ò$ ç³#sìýt¯@þ ™óþ¨ G…™èþ?

Mö°² çÜ…çœ$r¯@þË$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ §æþ–WÓçÙÄ¶ý*Ë$ Äñý¬MæüP çÜ$Ð@þ*Ææÿ$V> Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ M>Ë“MæüÐ@þ*Ë¯@þ$ Ð@þ$¯@þ… ^èþ*§éª…  
Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ D ç³ÇÐ@þ*×êË¯@þ$ Ææÿ_…^èþyé°Mìü Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ´ùËayé°Mìü 10 Äñý¬MæüP çœ$™éË¯@þ$ Eç³Äñý*WÝë¢Ð@þ¬.

çÜÐ@þ$Ä¶ý$… òÜMæü…yæþÏÌZ ÐéçÜ¢Ð@þ {ç³ç³…^èþ çœ$r¯@þË$/§æþ–WÓçÙ Ä¶ý*Ë™ø ´÷ÍMæü.

100 = 1 òÜMæü…yæþ$Ï -
Oò³Mìü ÑíÜÇ¯@þ º…† †ÇW ¯óþËOò³ ç³yæþyé°Mìü ç³sôýt çÜÐ@þ$Ä¶ý$… (Ýë«§éÆæÿ×ý…V> 
Mö°² òÜMæü¯@þ$Ï)

101 = 10 òÜMæü…yæþ$Ï -
Ô¶ýÈÆæÿ… §éÓÆ> JMæü ç³NÇ¢ {ç³çÜÆæÿ×ý¯@þ$ ç³NÇ¢ ^óþÄ¶ý$yé°Mìü çÜÐ@þ$Ä¶ý$… 
ç³yæþ$™èþ$…¨. 10 - 20 òÜ…Mðü…yæþ$Ï (1 × 101 – 2 × 101 òÜMæü…yæþ$Ï)

- {sêíœMŠü íÜVæü²ÌŒý Ð@þ§æþª Ýë«§éÆæÿ×ý Ðóþ_ E…yóþ çÜÐ@þ$Ä¶ý$….

{ç³ç³…^èþ…ÌZ `Ð@þ$Ë çÜ…QÅ Ìôý§é ÆæÿMæü¢… ç³NÇ¢V> {ç³çÜÇ…^èþyé°Mìü ç³sôýt çÜÐ@þ$Ä¶ý$…Ð@þ…sìý 
ÑçÙÄ¶ý*Ë¯@þ$ GÐ@þOÆðÿ¯@þ GÌê A…^èþ¯éÐóþÄ¶ý$ VæüËÆæÿ¯óþ¨ ^éÌê BÔ¶ýaÆæÿÅMæüÆæÿ… M>§é! Ò$Ææÿ$ AÌê…sìý 
ÐéçÜ¢ÐéË¯@þ$ G§æþ$Æ>P¯@þ²ç³µyæþÌêÏ Ò$Ææÿ$ D BÔ¶ýaÆ>Å°² ÐóþÄ¶ý$Ð@þ^èþ$a. Ñgêq¯@þ… Ð@þ…sìý ÑçÙÄ¶ý*ËÌŸ 
CÌê…sìý ÐéçÜ¢ÐéË¯@þ$ Ò$Ææÿ$ ^èþ*Ýë¢Ææÿ$. CMæüPyæþ Cr$Ð@þ…sìý A…^èþ¯éË$ ™èþÆæÿ$^èþ$V> ^óþÄ¶ý$ºyæþ™éÆÿ¬.

102 òÜMæü…yæþ$Ï
≈ 1.6 °Ñ$ÚëË$

-
JMæü Mæüç³#µ sîý ™èþÄ¶ý*Ææÿ$ ^óþÄ¶ý$yé°Mìü ç³sôýt çÜÐ@þ$Ä¶ý$… 5 - 10 °Ñ$ÚëË$
(≈ 4 × 102 – 8 × 102 òÜMæü…yæþ$Ï).

-

çÜ*Ææÿ$Åyìþ ¯@þ$…yìþ M>…† ¿¶ý*Ñ$Mìü ^óþÆæÿ$Mæü$¯óþ çÜÐ@þ$Ä¶ý$… çÜ$Ð@þ*Ææÿ$ 8 
°Ñ$ÚëË$
(≈ 5 × 102 òÜMæü…yæþ$Ï)

""D Ððþ*çÜV>â¶ý$Ï C¨ Gç³µyæþ* 
10 °Ñ$ÚëË Mæü…sôý Ð@þ¬…§æþ$ 

EyæþMæü§æþ$''

Ðéâ¶ý$Ï ©°² 102 òÜMæü…yæþÏ (A…sôý 
çÜ$Ð@þ*Ææÿ$V> 10 òÜMæü…yæþÏ ÌZç³# EyìþMóü 

¯@þ*yæþ$ÌŒýÞV> ^ðþº$™èþ$¯é²Ææÿ$ &  
A…sôý C¨ 120 òÜMðü…yæþÏ AÆÿ¬¯é 

Ìôý§é 900 òÜMæü…yæþ$Ï ç³sìýt¯é B Ðé§æþ¯@þ 
°fÐ@þ¬Ð@þ#…¨.
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103 òÜMæü…yæþ$Ï
≈ 16.6 °Ñ$ÚëË$

- ¿¶ý*Ñ$Mìü çÜÒ$ç³ Mæü„æü ÅÌZ †ÇVóü Eç³“VæüçßýË$JMæü ç³NÇ¢ {ç³Ç¿¶ýÐ@þ$×ý ç³NÇ¢ 
^óþÄ¶ý$yé°Mìü  90 °Ñ$ÚëË ¯@þ$…yìþ  2 Væü…rË Ð@þÆæÿMæü$ çÜÐ@þ$Ä¶ý$… ¡çÜ$Mæü$…
sêÆÿ¬.(≈ 5.5 × 103 òÜMæü…yæþ$Ï) 

104 òÜMæü…yæþ$Ï
≈ 2.7 Væü…rË$

- JMæü ¿Zf¯@þ… iÆæÿ~… M>Ð@þyé°Mìü & A…sôý BàÆæÿ… Mæüyæþ$ç³# §éÓÆ> ç³NÇ¢V> 
Ððþâ¶ýÏyé°Mìü çÜ$Ð@þ*Ææÿ$ 2 ¯@þ$…yìþ 4 Væü…rË$ Ð@þÆæÿMæü$ çÜÐ@þ$Ä¶ý$… ç³yæþ$™èþ$™èþ$…¨.

- JMæü Æøk Væü$Ç…_ G§æþW¯@þ DVæü Væü$Ç…_ ÑÐ@þÇ…^èþ…yìþ: 
(≈ 9 ×104 òÜMðü…yæþ$Ï)

105 òÜMæü…yæþ$Ï ≈ 1:16 ÆøkË$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 106 òÜMæü…yæþ$Ï ≈ 11.57 ÆøkË$ (i)105 òÜ…Mæüyæþ$Ï Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ (ii) 106 

 òÜMæü…yæþ$Ï “MæüÐ@þ$…ÌZ E…yóþ çœ$r¯@þË$ Ìôý§é §æþ–WÓçÙÄ¶ý$… Ðésìý° OÐðþgêq°Mæü çÜ…Móü™èþ… Æ>Ä¶ý$…yìþ.

107 òÜMðü…yæþ$Ï
≈ 115.7 ÆøkË$ /
≈ 3.8 ¯ðþËË$

-

-

JMæü çÜ…Ð@þ™èþÞÆæÿ…ÌZ °{§æþ´ùÐóþ$ çÜÐ@þ$Ä¶ý$… çÜ$Ð@þ*Ææÿ$ 4 ̄ ðþËË$ 
Ð@þ$…Væüâ¶ý Ä¶ý*¯Œþ Ñ$çÙ¯Œþ A…V>ÇMæü “Væüà°² ^óþÆæÿ$MøÐ@
þyé°Mìü ç³sôýt çÜÐ@þ$Ä¶ý$… : 298 ÆøkË$ (≈ 2.65 × 107  

òÜMæü…yæþ$Ï).

-
JMæü ç³NÇ¢ ç³Ç{¿¶ýÐ@þ$×ýMøçÜ… A…V>ÆæÿMæü “Væüçßý…
¡çÜ$Mæü$¯@þ² çÜÐ@þ$Ä¶ý$… : 687 ¿¶ý*Ñ$&ÆøkË$/ 1.88 ¿¶ý*Ñ$ çÜ…Ð@þ™èþÞÆ>Ë$
(≈ 6 × 107 òÜMæü…yæþ$Ï).

108 òÜMðü…yæþ$Ï
≈ 317 çÜ…Ð@þ™èþÞÆæÿÐ@þ¬

-
^éÌê Mæü$MæüPË Ýë§éÆæÿ×ý BÄ¶ý¬çÙ$ 3 ¯@þ$…yìþ 15 çÜ…Ð@þ™èþÞÆ>Ë$

109 òÜMðü…yæþ$Ï
≈ 31.7  çÜ…Ð@þ™èþÞÆ>Ë$

-
çàÅÎ ™øMæü ^èþ$MæüP Äñý¬MæüP Mæü„æü ÅM>ËÐ@þ¬  75 - 79 çÜ…Ð@þ™èþÞÆ>Ë$: ™èþ§æþ$ç³Ç BÕ…_¯@þ 
Æ>ºyìþ 2061 çÜ…Ð@þ™èþÞÆæÿ…ÌZ  (≈ 2.4 × 109 òÜMæü…yæþ$Ï) 
çÜ*Ææÿ$Å° ^èþ$r*t JMæü ç³NÇ¢ ç³Ç{¿¶ýÐ@þ$×ý… ç³sôýt M>Ë… 60,190 ¿¶ý*Ñ$ & ÆøkË$/
çÜ$Ð@þ*Ææÿ$ 165 ¿¶ý*Ñ$&çÜ…Ð@þ™èþÞÆ>Ë$ Ìôý§é 89,666 ¯ðþç³NtÅ°Ð@þ$¯Œþ  ÆøkË$/ 
¯ðþç³NtÅ°Ä¶ý$¯Œþ çÜ…Ð@þ™èþÞÆæÿ… çÜ$Ð@þ*Ææÿ$ ≈ 5.2 × 109 òÜMæü…yæþ$Ï ¯ðþç³NtÅ¯Œþ Oò³ JMæü Æøk 
çÜ$Ð@þ*Ææÿ$ 16.1 Væü…rË*
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çœ$™é…Mæü… ò³Ææÿ$Væü$§æþË G…™èþ ÐóþVæü…V> E…§ø VæüÐ@þ$°…^èþ…yìþ & 106 òÜMæü…yæþ$Ï ç³„æü… ÆøkË Mæü…sôý ™èþMæü$PÐ@þ, M>° 109  
òÜMæü…yæþ$Ï 31 çÜ…Ð@þ™èþÞÆ>Ë$ (Ð@þ$°íÙ BÄ¶ý¬çÙ$ÌZ çÜVæü…)

1011 òÜMðü…yæþ$Ï
≈ 3,170   

çÜ…Ð@þ™èþÞÆ>Ë$
-

^øâ¶ý Æ>fÐ@þ…Ô¶ý… “MîüçÜ$¢ç³NÆæÿÓ… 3 Ð@þ Ô¶ý™éºª… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ “Mîü.Ô¶ý 12 Ð@þ Ô¶ý™éºª… Ð@þ$«§æþÅ 900 
çÜ…Ð@þ™èþÞÆ>Ë$ Oò³V>  (≈3 × 109 òÜMæü…yæþ$Ï) ´ëÍ…_…¨.

-
™ðþÍíÜ¯@þ ç³#Æ>™èþ¯@þ çÜiÐ@þ ^ðþr$t Ð@þÄ¶ý$çÜ$Þ çÜ$Ð@þ*Ææÿ$ 5000 çÜ…Ð@þ™èþÞÆ>Ë$.
(≈ 1.57 × 1011  òÜMæü…yæþ$Ï)

1012 òÜMðü…yæþ$Ï
≈ 31,700  çÜ…Ð@þ. -

_Ð@þÇ ÕQÆæÿ Ð@þ$…^èþ$ Ä¶ý¬Væü… ¯@þ$…yìþ çÜÐ@þ$Ä¶ý$… 19,000 - 26,000 çÜ…Ð@þ™éÞÆ>Ë$  
Ð@þÄ¶ý$çÜ$Þ
(≈ 6 × 1011 òÜMðü…yæþ$Ï - 8.2 × 1011 òÜMðü…yæþ$Ï)

-
B¨ Ð@þ*¯@þÐ@þ gê† çÜ$Ð@þ*Ææÿ$ 2-3 Ë„æüË çÜ…Ð@þ™èþÞÆ>Ë “Mìü™èþ… {ç³™èþÅ„æü OÐðþ$…¨ (≈7 × 
1012 – 9 × 1012 òÜMðü…yæþ$Ï).BM>Ë…ÌZ Ððþ¬™èþ¢… Ð@þ*¯@þÐ@þ f¯é¿ê. JMæü ò³§æþª “MìüMðüsŒý 
õÜtyìþÄ¶ý$…ÌZ çÜÇ´ù™èþ$…¨.

1013 òÜMðü…yæþ$Ï
≈ 3.17 Ë„æü 
 çÜ…Ð@þ™èþÞÆ>Ë$

-

òÜt‹³ Ð@þ*Ð@þ$™Œþ (Steppe mammoth) ççÜ$Ð@þ*Ææÿ$  
8-18 Ë„æüË çÜ…Ð@þ™èþÞÆ>Ë “Mìü™èþ… 
iÑ…_…¨ A° A…^èþ¯é.

1014 òÜMðü…yæþ$Ï
≈ 3.17 Ë„æü 
 çÜ…Ð@þ™èþÞÆ>Ë$ -

MðüÌñý¯ŒþMðü¯Œþ WÌñýÏÆøÃÄŒý$ A¯óþ ¿êÇ ç³„ìügê† ¸ëíÜÌŒý çÜ$Ð@þ*Ææÿ$ 15 Ñ$ÍÄ¶ý$¯Œþ çÜ…Ð@þ™èþÞÆ>Ë 
“Mìü™èþ… E¯@þ²r$Ï Mæü¯@þ$Vö¯é²Ææÿ$.
( ≈_______________ òÜMðü…yæþ$Ï).

1015 òÜMðü…yæþ$Ï
≈ 3.17  Ñ$ÍÄ¶ý$¯Œþ 
çÜ…Ð@þ™èþÞÆ>Ë$

-

íßýÐ@þ*ËÄ¶ý$ ç³ÆæÿÓ™éË Ð@þÄ¶ý$çÜ$Þ  5.5 Møsìý
 çÜ…Ð@þ™èþÞÆ>Ë$ / 55 Ñ$ÍÄ¶ý$¯Œþ çÜ…Ð@þ™èþÞÆ>Ë$ 
(≈ 1.7 × 1015 òÜMðü…yæþ$Ï)A¨ {ç³† çÜ…Ð@þ™èþÞÆæÿ… Mö°² mm ò³Ææÿ$Væü$™èþ* E…r$…¨.

-
Oyðþ¯øÝëÆæÿ$Ï 6.6 MørÏ çÜ…Ð@þ™èþÞÆ>Ë “Mìü™èþ… / 66 Ñ$ÍÄ¶ý$¯Œþ çÜ…Ð@þ™èþÞÆ>Ë “Mìü™èþ… (≈ 2 × 
1015 çÜ…Ð@þ™èþÞÆ>Ë$).A…™èþÇ…_ ´ùÄ¶ý*Æÿ¬.

-
çÜ*Ææÿ$Åyæþ$ ´ëËç³#…™èþ ^èþ$r*t JMæü ç³NÇ¢ {ç³Ä¶ý*×ý… ^óþÄ¶ý$yé°Mìü çÜ$Ð@þ*Ææÿ$ 23 MørÏ 
çÜ…Ð@þ™èþÞÆ>Ë$ ç³yæþ$™èþ$…¨ (≈ 7 × 1015 òÜMðü…yæþ$Ï) 
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1016 òÜMðü…yæþ$Ï
≈ 31.7 MørÏ çÜ…Ð@
þ™èþÞÆ>Ë$

-
¿¶ý*Ñ$Oò³ Ððþ¬MæüPË$ 4.7 Mør$Ï / 470 Ñ$ÍÄ¶ý$¯Œþ çÜ…Ð@þ™èþÞÆ>Ë$ {´ëÆæÿ…¿¶ý Ð@þ$Ä¶ý*ÅÆÿ¬.
(≈_______________ òÜMæü…yæþ$Ï) 

1017 òÜMðü…yæþ$Ï
≈ 3.17 ¼ÍÄ¶ý$¯Œþ 
çÜ…Ð@þ™èþÞÆ>Ë$

ç³#Æ>™èþ¯@þ ÕÌêf B«§éÆ>Ë$ »êÅMîütÇÄ¶ý* Ððþ¬§æþr 3.7 ¼ÍÄ¶ý$¯Œþ çÜ…Ð@þ™èþÞÆ>Ë “Mìü™èþ…. 
Mæü°í³…^éÄ¶ý$° çÜ*_çÜ$¢¯é²Æÿ¬.

- ¿¶ý*Ñ$ Ð@þÄ¶ý$çÜ$Þ 4.5 ¼ÍÄ¶ý$¯Œþ çÜ…Ð@þ™èþÞÆ>Ë “Mìü™èþ… HÆæÿµyìþ…¨.

-
´ëËç³#…™èþ VðüÌêMîüÞ 13.6 ¼ÍÄ¶ý$¯Œþ çÜ…Ð@þ™èþÞÆ>Ë “Mìü™èþ… HÆæÿµyìþ…¨ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ÑÔ¶ýÓ… 
13.8 ¼ÍÄ¶ý$¯Œþ çÜ…Ð@þ™èþÞÆ>Ë “Mìü™èþ… HÆæÿµyìþ…¨.

109 òÜMæü…yæþ$Ï Ð@þ*¯@þÐ@þ#° BÄ¶ý¬çÙ$ Äñý¬MæüP “MæüÐ@þ$…ÌZ E¯é²Ä¶ý$° VæüÐ@þ$°…^èþ…yìþ. AÆÿ¬™óþ  1018 òÜMðü…yæþ$Ï 
“Mìü™èþ… A«§æþ$°Mæü ¿o†Mæü Ô>çÜˆ… {ç³M>Ææÿ… ÑÔ¶ýÓ… E°MìüÌZ Ìôý§æþ° VæüÐ@þ$°…^èþ…yìþ! çœ*™é…Mæü çÜ…gêqÐ@þ*¯@þ… ^éÌê ò³§æþª ç³ÇÐ@þ* 
×êË¯@þ$ çÜ…„ìüç³¢ ç³§æþª†ÌZ çÜ…“Væüíßý…^èþVæüË§æþ$.

OOÐðþgêq°Mæü çÜ…gêqÐ@þ*¯@þ… Eç³Äñý*W…_ çÜÐ@þ*«§é¯é°² ÌñýMìüP…^èþ…yìþ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Æ>Ä¶ý$…yìþ.

(i) 	 JMæü Ðóþâ¶ý {ç³† òÜMæü…yæþ$Ï JMæü ¯@þ„æü{™é°² ÌñýMìüP…_¯@þrÏÆÿ¬™óþ ÑÔ¶ýÓ…ÌZ° A°² ¯@þ„æü{™éË¯@þ$ ÌñýMìüP…^èþyé°Mìü G…™èþ 
çÜÐ@þ$Ä¶ý$… ç³yæþ$™èþ$…¨?OÐðþgêq°Mæü çÜ…Móü™èþ… Eç³Äñý*W…_ òÜMæü…yæþ$Ï çÜ…QÅ ç³Ææÿ…V> çÜÐ@þ*«§é¯@þ… CÐ@þÓ…yìþ?

(ii)  {ç³† 10 òÜMæü…yæþ$ÏMæü$ JMæü V>ÏçÜ$ ±Ææÿ$ (200 Ñ$.Î) ™éVæüVæüÍW™óþ, ¿¶ý*Ñ$Oò³ Ððþ¬™èþ¢… ±sìý {ç³Ä¶ý$™èþ²… 
^ðþÄ¶ý$…yìþç³ÇÐ@þ*×ê°² ç³NÇ¢ ^óþÄ¶ý$yé°Mìü G…™èþ çÜÐ@þ$Ä¶ý$… ç³yæþ$™èþ$…¨?

^éÌê ò³§æþª ç³ÇÐ@þ*×êË$ ™èþÆæÿ^èþ$V> Ð@þ$¯@þ A¯@þ$¿¶ýÐ@þ… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ AÐ@þV>çßý¯@þMæü$ Ñ$…_¯@þÑ. 
Ðésìý° §æþ–Mæü–£æþ…ÌZ E…^èþyé°Mìü Ð@þ$¯@þ… Ðésìý° Ð@þ$¯@þMæü$ ™ðþÍíÜ¯@þ ç³ÇÐ@þ*×êË™ø çÜ…º…«§æþ… MæüÍW 
´ùËaÐ@þ^èþ$a. C¨ JMæü çÜ…RêÅ Ìôý§é MöË™èþ G…™èþ ò³§æþª§ø ÝëÆ>…Ô>°² CçÜ$¢…¨.

2.5 _sìýMðüyæþ$ ^èþÇ{™èþ
“MîüçÜ$¢ ç³NÆæÿÓ… Ððþ¬§æþsìý Ô¶ý™é»êª°Mìü ^ðþ…¨¯@þ »o§æþ®“Væü…£æþ… ËÍ™èþÑÝë¢ÆæÿÌZ  1053 Ð@þÆæÿMæü$ ç³¨ »ôýíÜ çœ*™éËMæü$ & {ç³™óþÅMæü 
õ³ÆæÿÏ¯@þ$ Ð@þ$¯@þ… ^èþ*Ýë¢Ð@þ¬. Væü×ìý™èþ Ô>çÜˆ Ðóþ™èþ¢ AÆæÿ$j¯@þ$yæþ$, »Z«¨ çÜ™èþÓOyðþ¯@þ Ä¶ý¬Ð@þÆ>k Vú™èþÐ@þ¬yæþ$ Ð@þ$«§æþÅ çÜ…¿êçÙ×ýÌZ 
¿êVæü…V> D “Mìü…¨ çÜ…¿êçÙ×ý fÆæÿ$Væü$™èþ$…¨.

11 Ð@þ…§æþ MørÏ¯@þ$ AÄ¶ý¬™èþ (109), Ð@þ…§æþ BÄ¶ý¬™éË¯@þ$ °Ä¶ý¬™èþ , (1011), Ð@þ…§æþ °Ä¶ý¬™éË¯@þ$ JMæü Mæü…
MæüÆæÿ (1013)....., Ð@þ…§æþ çÜÆæÿÓ & »êÌêË$ JMæü ÑçÜ…gêq¯@þ Væür (1047), Ð@þ…§æþ ÑçÜ…gêq¯@þ Væüsìý JMæü çÜÆæÿÓf q (1049), Ð@þ…§æþ 
çÜÆæÿÓgêqË$ JMæü Ñ¿¶ý*™èþ…VæüÐ@þ$ (1051), Ð@þ…§æþ Ñ¿¶ý*™èþ…V>Ð@þ*Ë$ JMæü ™èþËÏ„æü×ý (1053)"
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Ð@þ$àÒÆ>^éÆæÿ$ÅË$ ™èþ¯@þ“Væü£æþ… ""Væü×ìý™èþ ÝëÆ> & çÜ…“Væüçßý…ÌZ''  24 ç³§éË gê¼™é¯@þ$ (A…sôý 1023  

Ð@þÆæÿMæü$) CÝë¢Ææÿ$. A¯éÐ@þ$Mæü Ogñý¯@þ “Væü…£æþ… AÐ@þ$Ë íÜ¨ª (1096)  (§æþÔ¶ý&A¯@þ…™èþ) Ð@þÆæÿMæü$ {ç³† ç³¨ çœ$™é…Mæü õ³Ææÿ$™ø JMæü  
gê¼™é¯@þ$ CçÜ$¢…¨. MæüM>PÄ¶ý$¯éMìü ^ðþ…¨¯@þ ´ëä ÐéÅMæüÆæÿ×ý “Væü…£æþ…  10140 Ð@þÆæÿMæü$ AçÜ…RôýÅÄ¶ý* A¯óþ çÜ…RêÅ õ³ÆæÿÏ¯@þ$ 
gê¼™é ^ðþçÜ$¢…¨.

ç³¨ Äñý¬MæüP E¯@þ²™èþ çœ$™é…M>Ë¯@þ$ Ð@þÅMîü¢MæüÇ…^èþyé°Mìü Ogñý¯@þ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ »o§æþ® “Væü…£éË$ çÜçßýçÜÞ (ÐðþÆÿ¬Å) Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 
Møsìý (ç³¨ Ñ$ÍÄ¶ý$¯@þ$Ï) Ð@þ…sìý B«§éÆ>Ë¯@þ$ Eç³Äñý*WÝë¢Æÿ¬. E§éçßýÆæÿ×ýMæü$ {ç³Ä¶ý¬™èþ (106) §æþÔ¶ý Ô¶ý™èþ çÜçßýççÜÞ (ç³¨, 
Ð@þ…§æþË$, Ë„æüË$)

B«§æþ$°Mæü ¯éÐ@þ$MæüÆæÿ×ý… CÌêVóü E…r$…¨. CMæüPyæþ Ð@þ$¯@þ… CÌê A…sêÐ@þ¬.

Ð@þ…§æþÐóþË$ JMæü Ë„æü 100 × 1000 = 1,00,000 102 × 103 = 105

Ð@þ…§æþ Ë„æüË$ A¯óþ¨Møsìý 100 × 1,00,000 = 1,00,00,000 102 × 105 = 107

Ð@þ…§æþ Mør$Ï A¯óþ¨ JMæü 
AÆæÿº$¾

100 × 1,00,00,000 = 1,00,00,00,000 102 × 107 = 109

Ð@þ…§æþ AÆæÿ»ŒýË$ JMæü QÆ>»Œý
100 × 1,00,00,00,000  
= 1,00,00,00,00,000

102 × 109 = 1011

©°° Mö¯@þ ÝëWçÜ*¢ Ð@þ…§æþ QÆ>»Œý JMæü ±ÌŒý (1013) Ð@þ…§æþ ±ÌŒýË$ JMæü ç³§æþÃ (1015) Ð@þ…§æþ ç³§æþÃ, JMæü Ô¶ý…RŒý  (1017) 
Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ð@þ…§æþ Ô¶ý…RŒýË$ JMæü Ð@þ$à Ô¶ý…RŒý (1013).

AÐðþ$ÇMæü¯Œþ / A…™èþÆ>ïÙ‰Ä¶ý$ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ÌZ Ðóþ$Ð@þ¬ ^ðþº$™èþ$¯é²Ð@þ¬.

ÐðþÆÿ¬ÅÐóþË$ A¯óþ¨ JMæü 
Ñ$ÍÄ¶ý$¯Œþ

1000 × 1000 = 1,000,000 103 × 103 = 106

ÐðþÆÿ¬Å Ñ$ÍÄ¶ý$¯Œþ A¯óþ¨ JMæü 
¼ÍÄ¶ý$¯Œþ

1000 × 1,000,000 = 1,000,000,000 103 × 106 = 109

ÐðþÆÿ¬Å ¼ÍÄ¶ý$¯Œþ A¯óþ¨ JMæü 
{sìýÍÄ¶ý$¯Œþ

1000 × 1,000,000,000  
= 1,00,000,000,000

103 × 109 = 1012

©°° Mö¯@þÝëWçÜ*¢ ÐðþÆÿ¬Å{sìýÍÄ¶ý$¯Œþ JMæü M>Ó{yìþÍÄ¶ý$¯Œþ  (1015) D ¯@þÐ@þÊ¯é Mö¯@þÝëVæü$™èþ$…¨. Ñ$ÍÄ¶ý$¯Œþ 
(106), ¼ÍÄ¶ý$¯Œþ  (109), {sìýÍÄ¶ý$¯Œþ (1012), M>Ó{yìþÍÄ¶ý$¯Œþ (1015), MìüÓ…sìýÍÄ¶ý$¯Œþ (1018), òòÜMŠüÞsìýÍÄ¶ý$¯Œþ (1021), 
òÜç³tÍÄ¶ý$¯Œþ  (1024), AMìütÍÄ¶ý$¯Œþ (1027), ¯ø°ÍÄ¶ý$¯Œþ (1030), yðþíÜÍÄ¶ý$¯Œþ (1033) A¯óþ õ³Ææÿ$Ï¯@þ$ ç³ÇÖÍ…^èþ…yìþ.
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{ç³† õ³Ææÿ$ Äñý¬MæüP Ððþ¬§æþr ¿êVæü… §óþ°° ™ðþÍÄ¶ý$gôýçÜ$¢…¨.

10100  çÜ…QÅ¯@þ$ Væü*VøÌŒý A°Mæü*yé A…sêÆæÿ$. ÑÔ¶ýÓ…ÌZ E¯@þ² ç³ÆæÿÐ@þ*×ý$Ð@þ#Ë çÜ…QÅ 1078 ¯@þ$…yìþ 1082 Ð@þÆæÿMæü$ 
A…^èþ¯é ÐóþÄ¶ý$ºyìþ…¨. 10Væü*VøÌŒý çÜ…QÅ¯@þ$ Væü*VøÌŒý ò³ÏMŠüÞ A…sêÆæÿ$. D çÜ…QÅ G…™èþ ò³§æþª§ø Fíßý…^èþyæþ… MæüçÙt…!

{ç³çÜ$¢™èþ… ¿êÆæÿ™èþ…ÌZ A™èþÅ«¨Mæü ÑË$Ð@þ MæüÍW¯@þ MæüÆðÿ±Þ ¯ør$ 2000 Ææÿ$´ëÄ¶ý$Ë$. {ç³ç³…^èþ ÐéÅç³¢…V> MæüÆðÿ±Þ ¯ør$  
Äñý¬MæüP A™èþÅ«¨Mæü ÑË$Ð@þ HÑ$sZ Fíßý…^èþ…yìþ. Cç³µsìýÐ@þÆæÿMæü$ Ð@þ¬{¨…_¯@þ A™èþÅ«¨Mæü ççÜ…QÅ ÑË$Ð@þ MæüÍW¯@þ »êÅ…Mæü$ ̄ ør$ 
1946 ÌZ çßý…VóüÇÌZ Ð@þ¬{¨…^èþ ºyìþ¯@þ 1 òÜMŠüÞsìýÍÄ¶ý$¯Œþ ò³…Vø  (1021 Ìôý§é 1 Ñ$ÍÄ¶ý$ÆŠÿz ¼Ìñýµ…Vø) ÑË$OÐðþ¯@þ {ç³™óþÅMæü 
¯ør$, M>° A¨ Gç³šyæþ* gêÈ ^óþÄ¶ý$ºyæþÌôý§æþ$. 2009 ÌZ h…»ê»ôýÓ 100 {sìýÍÄ¶ý$¯Œþ (1014) h…»ê»ôýÓÆÿ¬¯Œþ yéËÆŠÿ 
¯ør$¯@þ$ Ð@þ¬{¨…_…¨, C¨ Ð@þ¬{§æþ×ý çÜÐ@þ$Ä¶ý$…ÌZ çÜ$Ð@þ*Ææÿ$ $ 30 ÑË$OÐðþ¯@þ¨.

©°² Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ:
1. 	 (2224) ÷ (432) ÑË$Ð@þÌZ° Ä¶ýÊ°sŒý A…MðüË¯@þ$ Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ? (çÜ*^èþ¯@þ 4 = 22)

2. 	 JMæü Mæü…Osñý¯@þÆŠÿÌZ 5 »êrÌŒýÞ E¯é²Æÿ¬. {ç³†Æøl, JMæü Mö™èþ¢ Mæü…Osñý¯@þÆŠÿ ¡çÜ$Mæü$ Ð@þÝë¢Ææÿ$.  40ÆøkË ™èþÆæÿ$Ðé™èþ G°² 
»êsìýÌŒýÞ E…sêÆÿ¬?

3. 	 CÐ@þÓºyæþz çÜ…QÅ¯@þ$ Æðÿ…yæþ$ Ìôý§é A…™èþMæü…sôý GMæü$PÐ@þ çœ*™é…M>Ë Ëºª…V> Ð@þÊyæþ$ ÑÀ¯@þ² Ð@þ*Æ>YÌZÏ Æ>Ä¶ý$…yìþ.
çœ*™é…M>Ë$ ç³NÆ>~…M>Ë$ M>Ðö^èþ$a.	 (i) 643 	    (ii) 1928 	 (iii) 32-5

4. 	 ¨Væü$Ð@þ {ç³† {ç³Mæür¯@þ¯@þ$ ç³ÇÖÍ…^èþ…yìþ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ""A¨ GËÏç³šyæþ* çÜ™èþÅ…"", ""Mö°²ÝëÆæÿ$Ï Ð@þ*{™èþÐóþ$ °f…'' Ìôý§é 
""G¯@þ²yæþ* °f…M>§æþ$'', A° ™ðþË$çÜ$Mø…yìþ. Ò$ ™éÇPMæü™èþ¯@þ$ ÑÐ@þÇ…^èþ…yìþ.

(i) çœ$¯@þ çÜ…QÅË$ Mæü*yé Ð@þÆæÿY çÜ…QÅË$.

(ii) ¯éËYÐ@þ çœ$™é…M>Ë$ Mæü*yæþ Ð@þÆæÿY çÜ…QÅË$.

(iii) JMæü çÜ…QÅ I§æþÐ@þ çœ*™é…Mæü… B çÜ…QÅ Äñý¬MæüP çœ$¯@þ Ð@þ¬^óþ ¿êW…^èþºyæþ$™èþ$…¨.

(iv) Æðÿ…yæþ$ çœ$¯@þ çÜ…QÅË Ëºª… JMæü çœ$¯@þ çÜ…QÅ.

(V) q46  A¯óþ¨ 4 Ð@þ çœ*™èþ… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 6 Ð@þ çœ*™èþ… Æðÿ…yæþ$ (q A¯óþ¨ JMæü {ç³«§é¯@þ çÜ…QÅ)
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5. 	 Òsìý° çÜÆæÿä Mæü–™èþ… ^óþíÜ çœ*™é…Mæü Ææÿ*ç³…ÌZ Æ>Ä¶ý$…yìþ.

	 (i)	 10–2 × 10– 5 		  (ii)     57 ÷ 54

	 (iii)	 9–7 ÷ 94	 		   (iv)    (13– 2)
– 3

	 (v)	 m5n12(mn)9

6.	  JMæü Ðóþâ¶ý 122 = 144 AÆÿ¬™óþ

		  (i)	 (1.2)2			   (ii)     (0.12)2

	 (iii)	 (0.012)2	 	 (iv)     1202

7.  	 JMóü çÜ…QÅË¯@þ$ Ð@þ–™èþ¢… ^èþ$rt…yìþ.

24 × 36        64 × 32        610        182 × 62        624

8. 	 “Mìü…¨ ÐésìýÌZ {ç³†§é°ÌZ ò³§æþª çÜ…QÅ¯@þ$ Væü$Ç¢…^èþ…yìþ. 

(i)	43 Ìôý§é 34		   (ii)	 28 Ìôý§é 82			   (iii)	 1002 Ìôý§é 2100

9. 	 JMæü OyðþÇ JMæü çÜ…Ð@þ™èþÞÆæÿ…ÌZ  8.5 ¼ÍÄ¶ý$¯Œþ ´ëÅMðürÏ ´ëË¯@þ$ E™èþµ†¢ ^óþÄ¶ý*Ë° Ä¶ý*_çÜ$¢…¨. {ç³† ´ëÅMðüsŒýMæü$ 
{ç³™óþÅMæüOÐðþ$¯@þ Iyìþ (Iyðþ…sìýOòœÄ¶ý$ÆŠÿ) MøyŠþ M>ÐéË° MøÆæÿ$Mæü$…sêÆæÿ$. JMæü Ðóþâ¶ý ÐéÆæÿ$  0-9 A…MðüË¯@þ$ Eç³Äñý*W…
^éË° G…^èþ$Mæü$¯@þ²rÏÆÿ¬™óþ MøyŠþÌZ G°² A…MðüË$ E…yéÍ?

10. 	 64 A¯óþ¨ JMæü Ð@þÆæÿY çÜ…QÅ (82) Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ çœ$¯@þ çÜ…QÅ (43) Ð@þÆ>YË$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ çœ$¯éË$ Æðÿ…yæþ$ E¯@þ² C™èþÆæÿ çÜ…
QÅË$ E¯é²Ä¶ý*? Ýë«§éÆæÿ×ý…V> Ar$Ð@þ…sìý çÜ…QÅË¯@þ$ ÑÐ@þÇ…^èþyé°Mìü JMæü Ð@þ*ÆæÿY… E…§é?

11. 	 yìþhrÌŒý ÌêMæüÆŠÿÌZ AÌêµ ¯@þ*ÅÐ@þ$ÇMŠü (C¨ A…MðüË$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ A„æüÆ>Ë$ Æðÿ…yìþsìý° MæüÍW  
Væü×ìý™èþ ^èþÆæÿa

 
E…r$…¨) ´÷yæþÐ@þ# 5 ´ë‹ÜMøyŠþ¯@þ$ MæüÍW E…r$…¨. Mö°² E§éçßýÆæÿ×ý MøyŠþË$.

	 G89P0, 38098, BRJKW Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 003AZ Ar$Ð@þ…sìý MøyŠþË$ G°² Ýë«§æþÅÐ@þ$Ð@þ#™éÆÿ¬?

12. 	 {ç³ç³…^èþ ÐéÅç³¢…V> Vö{ÆðÿË f¯é¿ê (2024) çÜ$Ð@þ*Ææÿ$  109 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ðóþ$MæüË f¯é¿ê Mæü*yé A…™óþE…¨. Vö{ÆðÿË$ 
Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ðóþ$MæüË Ððþ¬™èþ¢… f¯é¿ê G…™èþ?

	 (i) 	 209	 (ii)	 1011	 (iii)	 1010

	 (iv) 	 1018	 (v)	 2 × 109	 (vi)	 109 + 109

13. 	 ÌñýMìüP…^èþ…yìþ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ OÐðþgêq°Mæü çÜ…gêqÐ@þ*¯@þ…ÌZ çÜÐ@þ*«§é¯é°² Æ>Ä¶ý$…yìþ.

(i) 	 {ç³ç³……^èþ…ÌZ° {ç³† Ð@þÅMìü¢Mìü 30 §æþ$çÜ$¢Ë$ E¯@þ²rÏÆÿ¬™óþ Ððþ¬™èþ¢… §æþ$çÜ$¢Ë çÜ…QÅ¯@þ$ Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ.

(ii) 	 {ç³ç³…^èþ…ÌZ çÜ$Ð@þ*Ææÿ$ 100 Ñ$ÍÄ¶ý$¯@þÏ ™óþ¯ðþsîýVæü M>Ë±Ë$ E¯é²Æÿ¬. {ç³† M>Ë±ÌŸ çÜ$Ð@þ*Ææÿ$  50,000 
™óþ¯óþsîýVæüË$ E¯@þ²rÏÆÿ¬™óþ ™ðþ¯ðþsîýVæüË çÜ…QÅ¯@þ$ Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ.
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çœ*™é…M>Ë Br
(iii) 	Ð@þ*¯@þÐ@þ Ô¶ýÈÆæÿ…ÌŸ çÜ$Ð@þ*Ææÿ$ 38 {rÍÄ¶ý$¯Œþ »êÅMîütÇÄ¶ý* Mæü×êË$ E¯é²Æÿ¬. {ç³ç³…^èþ…ÌZ° Ð@þ*¯@þÐ@þ#Ë…§æþÇMìü 

°Ð@þíÜ…^óþ »êÅMîütÇÄ¶ý* f¯é¿ê¯@þ$ Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ. 

(iv) 	iÑ™èþM>Ë…ÌZ †¯@þyé°Mìü Væüyìþí³¯@þ Ððþ¬™èþ¢… çÜÐ@þ$Ä¶ý$… òÜMæü…yæþÏÌZ

14. 	 1 AÆæÿ»Œý / 1 ¼ÍÄ¶ý$¯Œþ òÜMæü…yæþÏ “Mìü™èþ… ™óþyé HÑ$sìý?

� 	Ðóþ$Ð@þ¬ Mö°² ç³ÇíÜ¦†™èþ$Ë¯@þ$ ÑÔóýÏíÙ…^éÐ@þ¬, {ç³Ô¶ý²Ë$ AyìþV>Ð@þ¬ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ððþ¬§æþr Fíßý…^èþyæþ… 
§éÓÆ> çÜÐ@þ*«§é¯éË¯@þ$ Mæü¯@þ$Vö¯é²Ð@þ¬. BOò³ çÜÐ@þ$çÜÅ {ç³Mæür¯@þ¯@þ$ Ððþ*yæþÍ…VŠü ^óþÝëÐ@þ¬. ™èþÆæÿ$Ðé™èþ 
Væü×ý¯@þË¯@þ$ °ÆæÿÓíßý…^èþyé°Mìü FçßýË$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ EgêqÆÿ¬…ç³#Ë$ ^óþÝëÐ@þ¬

� 	Væü$×êM>Ææÿ Ð@þ–¨® A° Mæü*yé í³Ë$Ð@þºyóþ ÐóþVæüÐ@þ…™èþOÐðþ$¯@þ çœ*™é…Mæü ÐðþÆæÿ$Væü$§æþË¯@þ$ çÜ…MæüÍ™èþ ò³Ææÿ$Væü$ 
§æþË™ø GÌê ´ùËaÐ@þ^øa Ðóþ$Ð@þ¬ A¯@þ$¿¶ýÑ…^éÐ@þ¬

�	 na A¯óþ¨  n × n × n × n × …..... × n (n çÜÓÄ¶ý$…V> a ÝëÆæÿ$Ï Væü$×ý…^èþºyæþ™èþ$…¨) Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 

n–a= 
1
na .

çœ*™é…MæüÐ@þ¬ÌZ “MìüÄ¶ý$Ë$ çÜ…™èþ–í³¢ ^ðþ…¨¯@þç³šyæþ$
•	 na × nb = na+b	

•	 (na)b = (nb)a = na × b

•	 na ÷ nb = na – b (n ≠ 0)

•	 na × ma = (n × m)a

•	 na ÷ ma = (n ÷ m)a (m ≠ 0)

•	 n0 = 1 (n ≠ 0)

�	 308100000 çÜ…QÅMæü$ OÐðþgêq°Mæü çÜ…gêqÐ@þ*¯@þ… 3.081 × 108 C¨ {´ëÐ@þ*×ìýMæü Ææÿ*ç³… Äñý¬MæüP  
OÐðþgêq°Mæü ççÜ…gêqÐ@þ*¯@þ… HO§ðþ¯@þ çÜ…QÅ x × 10 y, CMæüPyæþ x ≥ 1 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ x < 10, Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ y JMæü 
ç³NÆ>~…Mæü….

�	 BçÜMìü¢MæüÆæÿOÐðþ$¯@þ BÌZ^èþ¯é Eç³Äñý*V>ËÌZ ´ëÌŸY¯@þyæþ… JMæü çÜ…QÅ Ìôý§é ç³ÇÐ@þ*×ý… G…™èþ ò³§æþª§ø AÆæÿ¦… 
^óþçÜ$MøÐéyé°Mìü Ýë«§æþ¯@þ…V> Eç³Äñý*W…^èþÐ@þ^èþ$a.

ÝëÆ>…Ô¶ý…

{ç³Ä¶ý$™èþ²… 
^ðþÄ¶ý$…yìþ
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 D Br Byæþsê°Mìü ¿êVæüÝëÓÑ$° Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ. 10 òÜMæü…yæþÏÌZ 0&9 A…MðüË$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ A…MæüVæü×ìý™èþ  
“MìüÄ¶ý$Ë¯@þ$ Ð@þ*{™èþÐóþ$ Eç³Äñý*W…_ JMæü çÜ…RêÅ Ìôý§é Ð@þÅMîü¢MæüÆæÿ×ý¯@þ$ {ÐéíÜ¯@þ Ð@þÅMìü¢ B Æðÿ…yìþ…sìýÌZ ò³§æþª çÜ…QÅ¯@þ$ C^óþa  
Ð@þÅMìü¢ Æú…yŠþ VðüË$Ýë¢yæþ$.

Æú…yŠþ 1 ÌZ ÆøMîüÞ 100000000000000  A° Æ>Ô>Ææÿ$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ç 999999 × 999999  GçÜ*tA° Æ>Ô>Ææÿ$. D 
Æðÿ…yìþ…r Ð@þ$§æþÅ ÆøMîüÞ çÜ…QÅ GMæü$PÐ@þV> E…¨. G…§æþ$Mø Ò$Mæü$ AÆæÿªOÐðþ$…§é? ÆøMîüÞ çÜ…QÅ 1013 AÆÿ¬™óþ GçÜ*tçÜ…QÅ 
(106)2 Mæü…sôý ™èþMæü$PÐ@þ.
2 Ð@þ Æú…yŠþÌZ ÆøMîüÞ {ÐéçÜ$¢…¨ 101000 + 1011000 + 101000 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ GçÜ*t{ÐéÝë¢yæþ$ (101000000) × 9000 H¨ 
ò³§æþª§ø ^ðþç³µVæüËÌê?

ÑÑ«§æþ Æú…yæþÏ MøçÜ…. Ò$Ææÿ$ ç³ÇVæü×ìý…^èþVæüË Mö°² çÙÆæÿ™èþ$Ë$ “Mìü…§æþ E¯é²Æÿ¬.
(i) 	 çœ*™é…M>Ë$ A¯@þ$Ð@þ$†…^èþ ºyæþÐ@þ#. MóüÐ@þË… Mæü*yìþMæü Ð@þ*{™èþÐóþ$ A¯@þ$Ð@þ$†…^èþ ºyæþ$™èþ$…¨.
(ii) 	 çœ*™é…M>Ë$ A¯@þ$Ð@þ$†…^èþ ºyæþÐ@þ#. Mæü*yìþMæü Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Væü$×êM>Ææÿ… Ð@þ*{™èþÐóþ$ A¯@þ$Ð@þ$†…^èþyæþºyæþ™éÆÿ¬.
(iii) 	çœ*™é…M>Ë$ A¯@þ$Ð@þ$†…^èþ ºyæþ™éÆÿ¬. Mæü*yìþMæü Ð@þ*{™èþÐóþ$ A¯@þ$Ð@þ$†…^èþ ºyæþ$™èþ$…¨.
(iv) 	 çœ*™é…M>Ë$ A¯@þ$Ð@þ$†…^èþ ºyæþ™éÆÿ¬. HO§ðþ¯é A…MæüVæü×ìý™èþ {ç³“MìüÄ¶ý$ A¯@þ$Ð@þ$†…^èþºyæþ$™èþ$…¨. Ò$Ææÿ$ 

Ð@þ*çÜÓ…™èþ çÜçà ç³ÇíÜ¦™èþ$Ë¯@þ$ çÜ–íÙt…^èþÐ@þ^èþ$a Ð@þ$ÇÄ¶ý¬/Ìôý§é GMæü$PÐ@þ Ð@þ$…¨° MæüÍíÜ Byæþ$MøÐ@þyé°Mìü 
^óþÆæÿ$aMøÐ@þ^èþ$a.

""ç³hÌŒý çÜÐ@þ$Ä¶ý$…''
ç³¨ÌZ {ºàÃ…yæþ…
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çÜ…QÅË Mæü£æþ
A STORY OF NUMBERS

3

3.1 ÈÐ@þ* Äñý¬MæüP Mæü$™èþ*çßýË…
JMæü çÜÐ@þ$Ä¶ý$…ÌZ Ð@þ$«§éÅçßý²…, ÈÐ@þ* JMæü  ´ë™èþ ç³#çÜ¢Mæü…¯@þ$ †ÇVóüçÜ$¢…yæþV> Ð@þ#‹Ù B ç³#çÜ¢Mæü… ¯@þ$…yìþ JMæü M>W™èþ… Ð@þ¬MæüP 
gêÇ ¯óþËOò³ ç³yìþ…¨. BÐðþ$ §é°² ¡íÜ §é°Oò³ E¯@þ² Ñ…™èþ _à²Ë¯@þ$ ^èþ*íÜ BÔ¶ýaÆæÿÅ ´ùÆÿ¬…¨. ""C§óþ…sìý''? A° BÐðþ$ 
BÔ¶ýaÆæÿÅç³yìþ…¨.

B M>W…™èþ¯@þ$ JMæü ÆæÿçßýçÜÅ°«¨Ìê Ð@þ#…¨ A¯@þ$Mö° BÐðþ$ ™èþ¯@þ ™èþ…{yìþ §æþVæüYÆæÿMæü$ ç³ÇVðü†¢…¨. A™èþ¯@þ$ §é°° ^èþ*íÜ  
¯@þÐéÓyæþ$. 4000 çÜ…Ð@þ™èþÞÆ>Ë “Mìü…™èþ Ððþ$çÜ´÷sôýÑ$Ä¶ý$ A¯óþ {´ë…™èþ…ÌZ ¯éVæüÇMæü™èþ AÀÐ@þ–¨® ^ðþ…¨¯@þ¨ {ç³çÜ$¢™èþ… B 
¯éVæüÇMæü™èþ CÆ>MŠü Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ §é° ́ ÷Ææÿ$Væü$ §óþÔ>ËÌZ Ð@þ#…r$…¨. ÒÆæÿ$ ™èþÐ@þ$ çÜ…QÅË¯@þ$ D Ñ«§æþ…V> {ÐéÄ¶ý$yæþ… Ðéyæþ$MæüÌZ 
Ð@þ#¯@þ²¨.

ÈÐ@þ* Mæüâ¶ý$å ÐðþÍW ´ùÄ¶ý*Æÿ¬ ''°f…V>¯é'' DÑ…™èþ _à²Ë$ çÜ…QÅÌê? BÐðþ$ E™éÞà… ÆóÿMðü†¢…¨. Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 
BÐðþ$ Ððþ$§æþyæþ$ÌZ Ð@þyìþ Ð@þyìþV> {ç³Ô¶ý²Ë$ ç³Ææÿ$Vðü™èþ$¢ ™èþ$¯é²Æÿ¬.
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†

Ð@þ*Ð@þÐ@þ#Ë$ 
Gç³µr¯@þ$…_

ÌñýMìüPçÜ$¢¯é²Ææÿ$?

Ðéâ¶ýåMìü ÌñýMæüP ò³sêtÍÞ¯@þ  
AÐ@þçÜÆæÿÐóþ$Ñ$sìý? Ðéâ¶ý$ 

Ðóþsìý° ÌñýMæüP ò³yæþ$™èþ$¯é²Ææÿ$?

B«§æþ$°Mæü M>Ë…ÌŸ 
{ç³fË$ Gç³µsìý 

¯@þ$…yìþ çÜ…QÅË¯@þ$ 
{ÐéçÜ$¢¯é²Ææÿ$

Ððþ$çÜ´÷sôýÑ$Ä¶ý$¯@þ$Ï 
20, 50, 100  GÌê 

Æ>íÜ Ð@þ#…yóþÐéÆæÿ$.

BÐðþ$ E™éÞçßý…¯@þ$  “Væüíßý…_¯@þ BÐðþ$ ™èþ…{yìþ çÜ…QÅË$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ çÜ…QÅË {´ë†°«§æþÅ… A¯óþ BÌZ^èþ¯@þ M>Ë 
“MæüÐóþ$×ê, ¿oVøãMæü {´ë…™éËÌZGÌê E§æþÂÑ…_…¨ _Ð@þÆæÿMæü$ §é° B«§æþ$°Mæü™èþ¯@þ$ çÜÐ@þ$Ææÿ¦Ð@þ…™èþOÐðþ$¯@þ Ææÿ*´ë°² GÌê 
^óþÆæÿ$Mæü$…§ø ^ðþç³µyæþ… {´ëÆæÿ…À…^éyæþ$. ÐéÇ™ø MæüÍíÜ Ð@þ$¯@þÐ@þ¬ Mæü*yéM>Ë…ÌZ Ððþ¯@þMìüP {ç³Ä¶ý*×ìý…^èþyé°Mìü íÜ§æþª…V>  
Ð@þ#…yæþ…yìþ.

Æ>† Ä¶ý¬Væü… ¯ésìýMóü Ð@þ*¯@þÐ@þ#ËMæü$ ÌñýMìüP…^éÍÞ¯@þ AÐ@þçÜÆæÿ… Ð@þ#…yóþ¨. ™èþÐ@þ$ Ð@þ§æþª E¯@þ² BàÆæÿ ç³ÇÐ@þ*×ý… ÐéÇ 
ç³Ô¶ý$Ð@þ#ËÌZ Ð@þ#¯@þ² f…™èþ$Ð@þ#Ë çÜ…QÅ Ð@þçÜ$¢Ð@þ#Ë ÐéÅ´ëÆ>ËMæü$ çÜ…º…¨…_¯@þ ÑÐ@þÆ>Ë$, 
B^éÆ>ËÌZ C^óþa O¯ðþÐóþ§éÅË$ çÜ…QÅ Ððþ¬§æþOÌñý¯@þ Ðésìý° °Ææÿ~Æÿ¬…^èþyé°Mìü ÌñýMìüP…^óþÐéÆæÿ$. 
ÐéÆæÿ$ Væüyìþ^óþÆøkË¯@þ$ Mæü*yæþ {sêMŠü ^óþÄ¶ý*Ë¯@þ$ Mæü$¯é²Ææÿ$. AÐ@þ$ÐéçÜÅ, ´ûÆæÿ~Ñ$ º¬™èþ$Ð@þ# 
{´ëÆæÿ…¿¶ý… Ð@þ…sìý Ð@þ¬QÅOÐðþ$¯@þ çÜ…çœ$r¯@þË$ Gç³šyæþ$ fÆæÿ$Væü$™éÄñý* ™ðþË$çÜ$MøÐ@þ yé°Mìü  
Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ A…^èþ¯é ÐóþÄ¶ý$yé°Mìü AÆÿ¬™óþ ÐéÆæÿ$ AÌê…sìý çÜ…QÅË¯@þ$ ^ðþí³µ¯@þç³µyæþ$ Ìôý§é 
{ÐéíÜ¯@þç³#yæþ$ ÐéÆæÿ$ ¯óþyæþ$ Ð@þ$¯@þÐ@þ¬ Eç³Äñý*W…^óþ çÜ…QÅË¯@þ$ Eç³Äñý*W…^èþÌôý§æþ$ 

¯óþyæþ$ Ð@þ$¯@þ… Eç³Äñý*W…^óþ B«§æþ$°Mæü Ð@þ˜SMæü Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ÍS™èþ çÜ…QÅË °Æ>Ã×ý… ÐóþË çÜ…Ð@þ™éÞÆ>Ë “Mìü™èþ… 
¿êÆæÿ™èþ§óþÔ¶ý…ÌŸ E§æþ¾Ñ…_…¨. Ä¶ý$kÆóÿÓ§æþ çÜ…íßý™èþ Ð@þ…sìý {´ë`¯@þ ¿êÆæÿ¡Ä¶ý$Ë$ “Væü…£éË$ 10  Äñý¬MæüP Ô¶ýMæü$¢Ë$ 
B«§éÆæÿ…V> çÜ…QÅË õ³ÆæÿÏ¯@þ$ {ç³Ýë¢Ñ…^éÆæÿ$. §é§éç³# ¯óþyæþ$ Ð@þ$¯@þÐ@þ¬ Ð@þ˜SMæü…V> ^ðþç³#¢¯@þsôýÏ E§éçßýÆæÿ×ýMæü$ 1012  
Ð@þÆæÿMæü$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ A…™èþMæü$ Ñ$…_ JMæüsìý (HMæü…) ç³¨ (§æþÔ¶ý) Ð@þ…§æþ (Ô¶ý™èþ) ÐðþÆÿ¬Å (çÜçßý{çÜ) ç³¨ÐóþË$ (AÄ¶ý¬™èþ) Ððþ¬§æþOÌñý¯@þ  
çÜ…QÅ ËMæü$ õ³Ææÿ$Ï gê¼™é^óþÝëÆæÿ$.

    
    

    
    

 @
KTBS 

NOT TO BE R
EPUBLIS

HED



5555

çÜ…QÅË Mæü£æþ
¯óþyæþ$ Ð@þ$¯@þÐ@þ¬ çÜ…QÅË¯@þ$ 0 ¯@þ$…¨ 9 Ð@þÆæÿMæü$ A…MðüË¯@þ$ Eç³Äñý*W…^óþ Ñ«§é¯@þ… Mæü*yé ¿êÆæÿ™èþ  

§óþÔ¶ý…ÌZ E§æþ¾Ñ…_¨ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ AÀÐ@þ–¨® ^óþÄ¶ý$ºyìþ…¨. C¨ §é§éç³# 2000 çÜ…Ð@þ™éÞÆ>ÌZ 0 A…Mðü™ø çÜà 10  
A…MðüË¯@þ$ Eç³Äñý*W…_ çÜ…QÅË¯@þ$ {ÐéíÜ Ððþ¬§æþsìý E§éçßýÆæÿ×ý º„>Í Ð@þ*¯@þ$ÅçÜP –‹³t ÌZ (çÜ$Ð@þ*Ææÿ$V> 3Ð@þ Ô¶ý™éº® CE) 
Mæü°í³çÜ$¢…¨. BÆæÿÅ¿¶ýrt (çÜ$Ð@þ*Ææÿ$ 499 CE) ¿êÆæÿ¡Ä¶ý$ 10 _à²Ë Ð@þÅÐ@þçÜ¦™ø Ô>ïÜˆÄ¶ý$  Væü×ýË¯@þ$ ç³NÇ¢V> ÑÐ@þÇ…_¯@þ 
Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ÑçÜ¢ –™èþ…^óþíÜ¯@þ Ððþ¬§æþr Ô>çÜˆf qyæþ$.

¿êÆæÿ¡Ä¶ý$ çÜ…RêÅÐ@þÅÐ@þçÜ¦ §é§éç³# 800 RêÅ  CE. ¯ésìýMìü AÆæÿ»Œý {ç³ç³…^èþ Ð@þ$¯@þMæü$ ÐéÅí³…_¨. ©°° AÆæÿ»Œý 
{ç³ç³…^èþ…ÌZ Vöçç³µ ç³ÇÛÄ¶ý$¯Œþ Ô>çÜˆf qyæþ$ AÌZ&RêÅÇh² (BÄ¶ý$¯@þ õ³Ææÿ$ AÌêYÇ£æþ… A¯óþ ç³§æþ… ò³r$tºyìþ…¨) ™èþ¯ø 
ç³#çÜ¢Mæü… A¯óþ¨ M>ÇMæü$ÅÌôýçÙ¯Œþ Ñ™Œþ íßý…§æþ$ ¯@þ*ÅÐ@þ$ÆæÿÌŒýÞ (c. 825) 
§éÅÆ> Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ {ç³Ð@þ¬Q ™èþ™èþÓÐóþ™èþ BÌŒý&Mìü…¨&™èþ¯@þÆæÿ^èþ¯@þ  
B¯Œþ ¨ Ä¶ýÊgŒý B‹œ ¨ íßý…§æþ*¯@þ*ÅÐ@þ$ÆæÿÌŒýÞ (c. 830) §éÓÆ> 
{´ë^èþ$ÆæÿÅ… ´÷…§éyæþ$.

AÆæÿ»Œý {ç³ç³…^èþ¯@þ$…yìþ íßý…§æþ* çÜ…QÅË$ §é§éç³#  1100 
CE ¯ésìýMìü Ä¶ýÊÆæÿ‹œ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ B{íœM>ÌZ° Mö°² {´ë…™éËMæü$ 
 ÐéÅí³…^éÆÿ¬. íßý…§æþ* çÜ…QÅË Væü×ý¯@þOò³ BÌŒý&RêÅÇh² ^óþíÜ¯@þ Mæü–íÙ° Ìêsìý¯Œþ ÌZMìü B¯@þ$Ð@þ¨…_¯@þç³µsìýMìü 1200  
çÜ…Ð@þ™èþÞÆæÿ…ÌZ CsêÍÄ¶ý$¯Œþ Væü×ìý™èþÔ>çÜˆfqyæþ$.íœ»Z¯éMìüÞ ¿êÆæÿ¡Ä¶ý$ çÜ…QÅË¯@þ$ ïÜÓMæüÇ…^éË° Ä¶ýÊÆæÿ‹³¯@þ$ {´ù™éÞíßý…
^éyæþ$. AÆÿ¬™óþ ÆøÐ@þ$¯Œþ çÜ…QÅË$ B Ä¶ýÊÆøí³Ä¶ý$¯ŒþË BÌZ^èþ¯@þËÌZ G…™èþV> ´ë™èþ$Mæü$´ùÄ¶ý*Ä¶ý$…sôý. ¿êÆæÿ¡Ä¶ý$  
çÜ…QÅË$ A¯óþMæü Ô¶ý™é»ê®ËÐ@þÆæÿMæü$ ÑçÜ¢  –™èþ…V> Eç³Äñý*W…^èþºyæþ Ìôý§æþ$ M>° _Ð@þÇMìü Ä¶ýÊÆøí³Ä¶ý$¯Œþ ç³#¯@þÆæÿ$ijÐ@þ¯ø 
§æþÅÐ@þ$…ÌZ M>Ë…ÌZ  17Ð@þ Ô¶ý™éº®… ¯ésìýMìü Ðésìý° ïÜÓMæüÆæÿ…_ Mæü´ùÐ@þyæþ… AÝë«§æþÅ…V> Ð@þ*Ç…¨ Ìôý§é A¨ Ô>ïÜˆÄ¶ý$ 
ç³#ÆøVæü†Mìü  Br…Mæü… MæüÍWçÜ$¢…¨.

ç³¨ _à²Ë çÜÑ$†° ({ç³†Væü$Ææÿ$¢Mæü$ JMæüÝë¦̄ @þ ÑË$Ð@þ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ JMæü çÜ…ç³NÆæÿ~ ÑË$Ð@þÐ@þ#…r$…¨) Eç³Äñý*W…_ 
{ç³† Ýë«§æþÅOÐðþ$ @̄þ çÜ…QÅ @̄þ$ Ð@þÅMîü¢MæüÇ… ó̂þ ^é™èþ$ÆæÿÅOÐðþ$ @̄þ ç³§æþª† ¿êÆæÿ™èþ §óþÔ¶ý…ÌZ E§æþ¾í³…_…¨. D BÌZ è̂þ @̄þ ó̄þsìý^éÌê 
çÜÆæÿâ¶ý…V> Mæü°í³çÜ$¢…¨. §é° {´ëÐ@þ¬QÅ™èþ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ÌZOO™ðþ @̄þ {´ëÐ@þ¬QÅ™èþ CMæüOò³ {ç³Ô¶ý…íÜ… è̂þºyæþ§æþ$. §é° çÜÆæÿâ¶ý™èþ  
Væü×ý @̄þË @̄þ$. çÜ$Ë¿¶ý™èþÆæÿ… ó̂þíÜ @̄þ Ñ«§é @̄þ…ÌZ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬. Eç³Äñý*VæüMæüÆæÿOÐðþ$ @̄þ BÑçÙPÆæÿ×ýËÌZ A…MæüVæü×ìý™é°² A“VæüÝë¦̄ @þ…ÌZ 
E…_ @̄þ Ñ«§é… @̄þÌZÐ@þ#…¨.

í³Ä¶ý$ÆŠÿ&OòÜÐ@þ$ Œ̄þ Ìêõ³Ï‹Ü
(1749-&1827)

Zero in the Bakhshali manuscript
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
Ðésìý Eç³Äñý*Væü… ™èþÆæÿ$Ðé™èþ {ç³†Q…yé°Mìü ÐéÅí³…_…¨ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Cç³šyæþ$ {ç³ç³…^èþ…ÌZ° {ç³†  

Ð@þÊËÌZ¯@þ$ Eç³Äñý*W…^èþºyæþ$™ø…¨.

Ä¶ýÊÆøí³Ä¶ý$¯Œþ ç³…yìþ™èþ$Ë$ AÆæÿ»Œý {ç³ç³…^èþ…¯@þ$…yìþ ¿êÆæÿ¡Ä¶ý$ çÜ…QÅË¯@þ$. ¯óþÆæÿ$aMæü$¯@þ²…§æþ$¯@þ ÐéÆæÿ$ ÐéÇ 
Ä¶ýÊÆøíœÄ¶ý$¯Œþ §æþ–Mæü–£é°² {ç³†¼…¼…^èþyé°Mìü Ðér° ""AÆæÿ¼MŠü çÜ…QÅË$''  A°í³Í^éyæþ$. Ð@þ$ÆöMæü OÐðþç³# Oò³¯@þ ÐóþÆöP 
¯@þ²rÏV> BÌŒý & RêÅÇh² Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ BÌŒý&Mìü…yìþ Ð@þ…sìý AÆæÿ¼MŠü ç³…yìþ™èþ$Ë$. Ðér° ""íßý…§æþ*çÜ…QÅË$'' A° í³Í^éÆæÿ$ 
Ä¶ý¬ÆøíœÄ¶ý$¯Œþ Ð@þËçÜ Æ>gêÅËM>Ë…ÌZ Ä¶ý¬Æøí³Ä¶ý$¯Œþ ç³§æþ… AÆæÿ¼MŠü çÜ…QÅË$ ÑçÜ¢  –™èþ…V> Eç³Äñý*W…^èþºyézÆÿ¬ 
AÆÿ¬™óþ CsîýÐ@þË çÜ…Ð@þ™éÞÆ>ËÌZ D ™èþç³#µ¯@þ$ Ä¶ýÊÆæÿ‹³ ™øçÜà {ç³…ç³…^èþ ÐéÅç³¢…V> A¯óþMæü ´ëuæÿÅç³#çÜ¢M>ËÌZ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬  
ç³{™éËÌZ çÜÇ¨§æþ$ª™èþ$¯é²Ææÿ$. Ð@þ$¯@þ… çÜ…QÅËMæü$ Ýë«§éÆæÿ×ý…V> Eç³Äñý*W…^óþ ç³Ç¿êçÙË$. íßý…§æþ* çÜ…QÅË$ ¿êÆæÿ¡Ä¶ý$ 
çÜ…QÅË$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ç³ÇÐ@þÆæÿ¢¯@þ íßý…§æþ* AÆæÿ¼MŠü çÜ…QÅË$ CMæüPyæþ íßý…§æþ* A¯óþ ç³§æþ… JMæü Ð@þ$™é°² çÜ*_…^èþ§æþ$. M>° D 
çÜ…QÅË$ Ð@þ_a¯@þ ¿oVøãMæü… {ç³fË¯@þ$ çÜ*_çÜ$¢…¨.

¯óþsìý ¿êÆæÿ¡Ä¶ý$ çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ÌZ çÜ…QÅË¯@þ$ {ÐéÄ¶ý$yé°Mìü Eç³Äñý*W…^óþ 0, 1, 2, ..., 9 A…MðüË BM>Ææÿ… 
Mö…™èþ M>Ë… ´ër$ ç³Ç×êÐ@þ$… ^ðþ…¨…¨. “Mìü…§æþ ^èþ*í³¯@þ Ñ«§æþ…V>

¿êÆæÿ¡Ä¶ý$ çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ÌZ Eç³Äñý*W…^óþ A…MðüË ç³Ç×êÐ@þ$…

{ºíßýÃ

íßý…§æþ* (V>ÓÍÄ¶ý$ÆŠÿ)

çÜ…çÜP –™èþ §óþÐ@þ¯@þWÇ

ç³ÕaÐ@þ$ AÆæÿ¼MŠü (Væü$»êÆŠÿ) ™èþ*Ææÿ$µ AÆæÿ¼MŠü

56 Ð@þ Ô¶ý™éº¦… (Væü$»êÆŠÿ) 16 Ð@þ Ô¶ý™éº¦… (Væü$»êÆŠÿ)

¿êÆæÿ¡Ä¶ý$ çÜ…RêÅÐ@þÅÐ@þçÜ¦¯@þ$ {ç³ç³…^èþ ÐéÅç³¢…V> ïÜÓMæüÇ…^èþyé°Mìü Ð@þ¬…§æþ$. ÑÑ«§æþ çÜÐ@þÊàË {ç³fË  
çÜ…QÅË¯@þ$. çÜ*_…^èþyé°Mìü ÐóþÆóÿÓÆæÿ$ ç³§æþª™èþ$Ë¯@þ$. Eç³Äñý*W…^éÆæÿ$. ÐésìýÌZ Mö°²…sìý° JMæüÝëÇ ̂ èþ*§éª…. Ð@þ$¯@þ… ÐóþÆóÿÓÆæÿ$  
Ð@þÅÐ@þçÜ¦Ë¯@þ$. M>Ë“MæüÐ@þ*¯@þ$ÝëÆæÿ…V> ^èþ*yæþsê°Mìü º§æþ$Ë$V> çÜ…RêÅ {´ë†°«§æþÅ… Äñý¬MæüP  BÌZ^èþ¯@þË AÀÐ@þ–¨®ÌZ 
{ç³«§é¯@þ §æþÔ¶ýË¯@þ$ ^èþ*í³…^óþ “MæüÐ@þ$… M>± Ð@þ¬…§æþ$V> C_a¯@þ õÜMæüÆæÿ×ýÌZ° Ð@þçÜ$¢Ð@þ#Ë çÜ…QÅ¯@þ$ ÌñýMìüP…^èþyé°Mìü Ð@þ$ÇÄ¶ý¬  
°Ææÿ~Æÿ¬…^èþ yé°Mìü AÐ@þçÜÆæÿOÐðþ$¯@þ Mö°² {´ë£æþÑ$Mæü BÌZ^èþË¯@þ$ B¯óþÓíÙ§éª….
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çÜ…QÅË Mæü£æþ
¨ Ððþ$M>°f… B‹œ Mú…sìý…VŠü
Ð@þ$¯@þ… §é§éç³# ç³¨ÐóþË çÜ…Ð@þ™èþÞÆ>Ë “Mìü™èþ… Æ>†Ä¶ý¬Væü…ÌZ iÑçÜ$¢¯é²Ð@þ$° Fíßý…^èþ$Mø…yìþ. 
 Ð@þ$¯@þMæü$ BÐ@þ#Ë Ð@þ$…§æþ Ð@þ#…§æþ° A¯@þ$Mö…§é…. Ð@þ$¯@þ… Ð@þ$…§æþ Væü$Ç…_ Ð@þ$¯@þ… AyæþVæü VæüÍVóü Mö°² {ç³Ô¶ý²Ë$ 
CMæüPyæþÐ@þ#¯é²Æÿ¬.

{ç³Ô¶ý²Ë$ :

{ç³Ô¶ý² 1 : A°² BÐ@þ#Ë$ Ðóþ$™èþ ™èþÆ>Ó™èþ çÜ$Ææÿ„ìü™èþ…V> Ð@þ^éaÄ¶ý$° Ð@þ$¯@þ… GÌê °Æ>®Ç…^èþ$MøÐéÍ?

{ç³Ô¶ý² 2 : Ð@þ$¯@þ… ´÷Ææÿ$Væü$ÐéÇMæü…sôý Ð@þ$¯@þMæü$ ™èþMæü$PÐ@þ BÐ@þ#Ë$ E¯é²Ä¶ý*?

{ç³Ô¶ý² 3 : ™èþMæü$PÐ@þ BÐ@þ#Ë$ Ð@þ#…sôý Ð@þ$¯@þ´÷Ææÿ$Væü$ ÐéÇ™ø çÜÐ@þ*¯@þ çÜ…QÅË BÐ@þ#Ë Ð@þ#…yæþsê°Mìü Ð@þ$¯@þMæü$ C…M> G°² 
BÐ@þ#Ë$ AÐ@þçÜÆæÿ…?

íßý…§æþ$ çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ Äñý¬MæüP çÜ…RêÅ õ³Ææÿ$Ï Ìôý§é ÍS™èþ çÜ…QÅË¯@þ$ Eç³Äñý*W…^èþMæü$…yé¯óþ Ð@þ$¯@þ… D  
{ç³Ô¶ý²Ë¯@þ$ ç³ÇçÙPÇ…^èþ$MøÐéÍ. Ð@þ$¯@þ… ©°² GÌê ^óþÄ¶ý*Í. 

Ñ«§é¯@þ… 1 : Væü$ËMæüÆ>â¶ý$å, Mæü“ÆæÿË$, çÜÐ@þ$–¨®V> ËÀ…^óþ HO§ðþ¯@þ Ð@þçÜ$¢Ð@þ#¯@þ$. EçœÄñý*W…_ Ð@þ$¯@þ… {ç³çÔý²Ë¯@þ$ ç³ÇçÙPÇ…^èþ  
Ð@þ^èþ$a. Ð@þ$¯@þ… Mæü“ÆæÿË¯@þ$ G…^èþ$Mö…§é…. Ð@þ$…§æþÌZ° {ç³† AÐ@þ#Mæü$ Ð@þ$¯@þ… JMæü Mæü“Ææÿ¯@þ$ E…^èþ$MøÐ@þ^èþ$a.

Mæü“ÆæÿË _Ð@þÇ õÜMæüÆæÿ×ý Ð@þ$¯@þMæü$ BÐ@þ#Ë çÜ…QÅË¯@þ$ ™ðþÍÄ¶ý$gôýçÜ$¢…¨. HO§ðþ¯@þ BÐ@þ#Ë$ ™èþí³µ´ùÄ¶ý*Äñý* Ìôý§ø ™èþ±T 
^óþÄ¶ý$yé°Mìü ©°° Eç³Äñý*W…^èþÐ@þ^èþ$a.

CMæüPyæþ Mö°² Ýë«§æþÅÐ@þ$Äôý$Å ç³§æþª™èþ$Ë$ E¯é²Æÿ¬

{ç³† BÐ@þ#¯@þ$ JMæü Mæü“Ææÿ™ø A¯@þ$çÜ…«§é°…^óþ D ç³§æþ®†° A…sôý Æðÿ…yæþ$ BÐ@þ#Ë$ JMóü Mæü“ÆæÿMæü$ A¯@þ$çÜ…«§é°…^èþ 
ºyæþÐ@þ#  Ìôý§é Ð@þ*Å‹³ ^óþÄ¶ý$ ºyæþÐ@þ# ©°° JMæü Ð@þ¯Œþ&r$&¯@þ¯Œþ Ð@þ*Åí³…VŠü B…sêÆæÿ$ ç³sìýtMæüÌZ ^èþ*í³¯@þ Ñ«§æþ…V> çÜ…QÅË¯@þ$. 
çÜ*_…^óþ Ð@þ*Æ>Y°² Ææÿ*´÷…¨…^èþyé°Mìü D Ð@þ*Åí³…VŠü¯@þ$ Eç³Äñý*W…^èþÐ@þ^èþ$a.

Væü×ìý™èþ ^èþÆæÿa
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
çÜ…QÅ §é° {´ë†°«§æþÅ… (Mæü“ÆæÿË¯@þ$ Eç³Äñý*W…_)

1

2

3

4

5
.
.
.

.

.

.

Ñ$WÍ¯@þ Æðÿ…yæþ$ {ç³Ô¶ý²ËMæü$ (Q2 Ìôý§é Q3) çÜÐ@þ*«§é¯@þ… CÐ@þÓyé°Mìü Ò$Ææÿ$ GÌê…sìý Mæü“ÆæÿË¯@þ$ Eç³Äñý*WÝë¢Ææÿ$?

Ñ«§é¯@þ… 2 : Ð@þçÜ$¢Ð@þ#ËMæü$ º§æþ$Ë$V>, Ð@þ$¯@þ… AÆÿ¬¯é Ô¶ý»êªË$ Ìôý§é {´ëÐ@þ*×ìýMæü “MæüÐ@þ*°² Eç³Äñý*W…^èþÐ@þ^èþ$a. 
E§éçßýÆæÿ×ýMæü$ Ð@þ$¯@þ… HO§ðþ¯@þ »êçÙÌZ° A„æüÆæÿ… Ô¶ý»ê®Ë¯@þ$. Eç³Äñý*W…^èþÐ@þ^èþ$a. ÌñýMìüP…^óþrç³µyæþ$. Ð@þçÜ$¢Ð@þ#Ë$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 
A„æüÆ>Ë$ Ð@þ$«§æþÅ JMæü§é°¯öMæüsìý Ð@þ*Åí³…VŠü ^óþÄ¶ý$Ð@þ^èþ$a. A…sôý ÌñýMìüP…^éÍÞ¯@þ {ç³† Ð@þçÜ$¢Ð@þ#¯@þ$ A„æüÆæÿ ({MæüÐ@þ*°²)  
A¯@þ$çÜÇ…_ JMæü A„æüÆæÿ…™ø A¯@þ$º…«¨…^èþ…yìþ. D Ð@þ*Åí³…VŠü ™èþÆ>Ó™èþ JMæüÐ@þ*Æ>Y°² Ææÿ*´÷…¨…^èþ §é°Mìü Eç³Äñý*W…^èþ 
Ð@þ^èþ$a. çÜ…QÅË¯@þ$ Ð@þ˜SMæü…V> çÜ*_…^èþyæþ….

E§éçßýÆæÿ×ýMæü$ Ð@þ$¯@þ…‘a’ ¯@þ$…yìþ  ‘z’ Ð@þÆæÿMæü$ B…VæüÏ A„æüÆ>Ë¯@þ$ Eç³Äñý*WõÜ¢ D Ð@þ$¯@þMæü$ D “Mìü…¨ çÜ…QÅË 
{´ë†°«§æþÅ… ËÀçÜ$¢…¨.

çÜ…QÅ §é° {´ë†°«§æþÅ… (Ô¶ý»ê®Ë$ Ìôý§é õ³ÆæÿÏ¯@þ$ Eç³Äñý*W…_)

1

2

3

4

5
.
.
.

26

.

.

.
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çÜ…QÅË Mæü£æþ
D Ææÿ*ç³…ÌZ B…VæüÏ A„æüÆ>Ë¯@þ$ Ð@þ*{™èþÐóþ$ Eç³Äñý*W…^èþyæþ…ÌZ çÜµçÙtOÐðþ$¯@þ ç³ÇÑ$† HÑ$r…sôý 26 Mæü…sôý GMæü$PÐ@þ  

Ð@þçÜ$¢Ð@þ#Ë$.  E¯@þ² õÜMæüÆæÿ×ýË¯@þ$ ÌñýMìüP…^èþyé°Mìü ©±² Eç³Äñý*W…^èþÌôýÐ@þ¬

Ò$¿êçÙÌZ° A„æüÆ>Ë$ Ô¶ý»êªË¯@þ$ Eç³Äñý*W…_ Ò$Ææÿ$ D Ñ«§æþ…V> G°² çÜ…QÅË¯@þ$ çÜ*_…^èþVæüËÆæÿ$?

Ñ«§é¯@þ… 3 : Ð@þ$¯@þ… D “Mìü…¨ Ñ«§æþ…V> ÍS™èþ _à²Ë “MæüÐ@þ*°² Eç³Äñý*W…^èþÐ@þ^èþ$a.

ç³sìýtMæü & 1

çÜ…QÅ 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10

_à²Ë¯@þ$ Eç³Äñý*W…^óþ 
{´ë†°«§æþÅ…

I II III IV V VI VII VIII IX X

çÜ…QÅ 11 12 13 14 15 16 17 18 19 20

_à²Ë¯@þ$ Eç³Äñý*W…^óþ 
{´ë†°«§æþÅ…

XI XII XIII XIV XV XVI XVII XVIII XIX XX

ò³§æþª çÜ…QÅË¯@þ$ çÜ*_…_yé°Mìü D ç³§æþª†° ÑçÜ¢Ç…^óþ Ð@þ*ÆæÿY… Ò$Mæü$ Mæü°í³çÜ$¢…§é? GÌê?

Oò³¯@þ ^èþÇa…_¯@þ§é°¯@þ$…yìþ JMæü õÜMæüÆæÿ×ý Äñý¬MæüP ç³ÇÐ@þ*×ê°² ÌñýMìüP…^èþyé°Mìü Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Mæü¯@þ$Vö¯@þyé°Mìü Ð@þ$¯@þMæü$ 
 Ð@þçÜ$¢Ð@þ#Ë$ Ìôý§é  õ³ÆæÿÏ Äñý¬MæüP {´ëÐ@þ*×ìýMæü “MæüÐ@þ$… AÐ@þçÜÆæÿ… A° ^èþ*Ýë¢Ð@þ¬. ©°Mìü {´ëÐ@þ*×ìýMæü “Ôóý×ìý çÜ…RêÅ  
Ð@þÅÐ@þçÜ¦ A°í³Ë$Ýë¢Ð@þ¬. “Ôóý×ìý “MæüÐ@þ*°² A¯@þ$çÜÇ…_ ÐésìýMìü Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ {´ëÐ@þ*×ìýMæü “Ôóý×ìýMìü Ð@þ$«§æþÅ Ð@þ¯Œþ&r$&Ð@þ¯Œþ Ð@þ*Åí³…VŠü  
^óþÄ¶ý$…yæþ… §éÓÆ> Ð@þçÜ$¢Ð@þ#Ë õÜMæüÆæÿ¯@þ$ ÌñýMìüP…^èþÐ@þ^èþ$a.

çÜ…QÅËMæü$ A…™èþ… Ìôý§æþ$ M>ºsìýt ÌñýMìüP…^èþyé°Mìü çÜ$Ë¿¶ýOÐðþ$¯@þ A…™èþ$Ìôý° {´ëÐ@þ*×ìýMæü “Ôóý×ìý/çÜ…RêÅ Ð@þÓÐ@þçÜ¦¯@þ$. 
Ææÿ*´÷…¨^èþyæþÄôý$ çÜÐéË$. Mæü“ÆæÿË¯@þ$ Eç³Äñý*W…^èþyæþ…Ð@þË¯@þ A…™èþ$Ìôý° {´ëÐ@þ*×ìýMæü “Ôóý×ìý/çÜ…RêÅÐ@þÅÐ@þçÜ¦ ËÀçÜ$¢…¨. 
AÆÿ¬™óþ ò³§æþª õÜMæüÆæÿ×ýË¯@þ$ D ÌñýMìüP…^èþyæþ… ÝûMæüÆæÿÅ…V> Ð@þ#…yæþ§æþ$ G…§æþ$Mæü…sôý Ð@þ$¯@þMæü$ ÌñýMìüP…^èþºyæþ$™èþ$¯@þ² Ð@þçÜ$¢Ð@þ#Ë  
çÜ…QÅMæü$ çÜÐ@þ*¯@þOÐðþ$¯@þ Mæü{ÆæÿË$ AÐ@þçÜÆæÿ…. ç³§æþª† 2 ÌZ E¯@þ²r$ÏV> JMæü ¿êçÙÌZ° A„æüÆ>Ë$ Ô¶ý»êªË¯@þ$ Eç³Äñý*W…^èþyæþ… 
ÌñýMìüP…ç³# {ç³“MìüÄ¶ý$Mæü$ A¯@þ$Mæü*ËOÐðþ$¯@þ¨ M>± A…™èþ$ Ìôý° {´ëÐ@þ*×ìýMæü “Ôóý×ìý / çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ M>§æþ$. ç³§æþª† 3 ÌZ CÐ@þÓºyìþ¯@þ 
{´ëÐ@þ*×ìýMæü “Ôóý×ìý/çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ ÐéçÜ¢Ðé°Mìü íßý…§æþ* çÜ…RêÅÐ@þÅÐ@þçÜ¦ ¿¶ýÆæÿ¢ ^óþÄ¶ý$yé°Mìü Ä¶ýÊÆæÿ‹³ÌŸ Eç³Äñý*W…_¯@þ  
Ð@þÅÐ@þçÜ¦ ©°° ÆøÐ@þ$¯Œþ çÜ…QÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ A…sêÆæÿ$. C¨ Ô¶ý™é»êªË$V> IÆø¸ëÌZÑÇÑV> Eç³Äñý*W…^èþyìþ…¨. Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ A¯óþMæü 
{ç³Äñý*f¯éË MøçÜ… ÝûMæüÆæÿÅÐ@þ…™èþ…V>Ð@þ#…¨. M>° Ð@þ$Ç°² _à²Ë¯@þ$ {ç³ÐóþÔ¶ýò³rtMæü$…yé HMæü ç³ç„æü…V> ò³§æþª çÜ…QÅË¯@þ$ 
{ÐéÄ¶ý$ÌôýMæü ´ùÐ@þyæþ…  Ð@þ…sìýÌZÐ@þ… Ð@þ#…¨. D çÜ…QÅË¯@þ$ {ÐéõÜÐ@þÅÐ@þçÜ¦ Væü$Ç…_ Ð@þ$¯@þ… ™èþÆ>Ó™èþ Ð@þ$Ç…™èþ ™ðþË$çÜ$Mø…§é….

Væü×ìý™èþ ^èþÆæÿa
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
Ð@þÊyæþ$ ç³§æþª™èþ$Ë$ §éÓÆ> ÑÐ@þÇ…_¯@þr$ÏV> ^èþÇ{™èþ Ð@þ$¯@þMæü$ ¿o†Mæü Ð@þçÜ$¢Ð@þ#Ë$ (Mæü“ÆæÿË$, Væü$ËMæüÆ>â¶ý$å) 

Ô¶ýÈÆæÿ¿êV>Ë$ Ððþ¬§æþOÌñý¯@þÑ õ³Ææÿ$Ï Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ÍS™èþ _à²Ë¯@þ$ Eç³Äñý*W…_ HÆæÿµyìþ¯@þ çÜ…RêÅÐ@þÅÐ@þçÜ¦Ë E§éçßýÆæÿ×ýË¯@þ$ 
CçÜ$¢…¨. Mö°² çÜÐ@þÊàË {ç³fË$  ¿o†Mæü Ð@þçÜ$¢Ð@þ#Ë$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ õ³ÆæÿÏ §éÓÆ> çÜ*_…^èþºyìþ¯@þ çÜ…QÅË¯@þ$ MæüÍWÐ@þ#¯é²Ææÿ$. 
AÆÿ¬™óþ O^ðþ±Ä¶ý¬Ë$ Ð@þ…sìý. C™èþÆæÿ Ð@þÊyæþ$ ÆæÿM>Ë$ {´ë†°«§éÅË¯@þ$ MæüÍWÐ@þ#¯é²Ææÿ$. ÍS™èþ çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ÌZ  
çÜ…¿¶ýÑ…^óþ _à²Ë¯@þ$ çÜ…QÅË$ Ð@þ#…§é….

E§éçßýÆæÿ×ýMæü$ 0, 1, 5, 36, 193 Ððþ¬§æþOÌñý¯@þÑ íßý…§æþ* çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ÌZ çÜ…¿¶ýÑ…^óþ Mö°² çÜ…QÅË$ ""_¯@þ²'' 
çÜ…QÅË¯@þ$ çÜ*_…^óþ çÜ…QÅË$ GËÏç³µyæþ* õ³ÆæÿÏ¯@þ$ MæüÍWÐ@þ#…sêÆÿ¬. M>ºsìýt ÍS™èþ _à²Ë™ø Mæü*yìþ¯@þ çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ 
GËÏç³µyæþ* õ³ÆæÿÏ™ø Mæü*yìþ¯@þ çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦™ø MæüÍíÜÐ@þ#…r$…¨.
§é°² Væü$Ç¢…^èþ…yìþ
	 1.	 Ò$Ææÿ$ ç³§æþ®†ÌZ E¯@þ²r$ÏV> çÜ…QÅË¯@þ$ çÜ*_…^èþyé°Mìü Mæü“ÆæÿË¯@þ$ Eç³Äñý*W…^óþ çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¢¯@þ$ Eç³Äñý*W…^èþ$ 

^èþ$¯é²Ææÿ° A¯@þ$Mö…§é… íßý…§æþ* çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ Äñý¬MæüP çÜ…QÅË õ³ÆæÿÏ¯@þ$. Ìôý§é 
Væü×ìý™èþ ^èþÆæÿa

 
Æðÿ…yæþ$ Mæü“ÆæÿË çÜÐ@þ¬§éÄ¶ý*Ë¯@þ$. gZyìþ…^èþyæþ…, ¡íÜÐóþÄ¶ý$yæþ… Væü$×ìý…^èþyæþ… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ¿êW…
^èþyæþ…MøçÜ… JMæü ç³§æþª†° CÐ@þÓ…yìþ.

	 2.	 ç³§æþª† 2 ÌZ çÜ…RêÅÐ@þÅÐ@þçÜ¦ ÑçÜ¢Ç…^èþyé°Mìü JMæü Ð@þ*ÆæÿY… HÑ$r…sôý JMæüsìý Mæü…sôý GMæü$PÐ@þ AMæüÛÆ>Ë$ E¯@þ²  
{íÜt…VŠüË¯@þ$ Eç³Äñý*W…^èþyæþ… E§éçßýÆæÿ×ýMæü$  Ð@þ$¯@þ… "27' MøçÜ… ‘aa’ ° Eç³Äñý*W…^èþÐ@þ^èþ$a, A°² çÜ…QÅË¯@
þ$. çÜ*_…^èþyé°Mìü Ò$Ææÿ$ D Ð@þÅÐ@þçÜ¦¯@þ$ GÌê ÑçÜ¢Ç…^èþÐ@þ^èþ$a? ©°² ^óþÄ¶ý$yé°Mìü A¯óþMæü Ð@þ*Æ>YË$ Ð@þ#¯é²Æÿ¬!

	 3.	 Ò$ çÜÓ…™èþ çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦¯@þ$ ™èþÄ¶ý*Ææÿ$ ^óþçÜ$MøÐ@þyé°Mìü {ç³Ä¶ý$†²…^èþ…yìþ.                        
Væü×ìý™èþ ^èþÆæÿa

3.2 Mö°² {´ëÆæÿ…¿¶ý çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦Ë$

I. Ô¶ýÈÆæÿ ¿êV>Ë Eç³Äñý*Væü…
{ç³ç³…^èþ ÐéÅç³¢…V> A¯óþMæü çÜÐ@þÊàË {ç³fË$ ™èþÐ@þ$ ̂ óþ™èþ$Ë¯@þ$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ô¶ýÈÆæÿ ¿êV>Ë¯@þ$ ÌñýMìüP…^èþyé°Mìü  
Eç³Äñý*W…^éÆæÿ$. ´ëç³#Ðé ¯@þ*ÅW°Ä¶ý*ÌZ° JMæü çÜÐ@þÊçßý… {ç³fË$ ™èþÐ@þ$ Ô¶ýÈÆæÿ ¿êV>Ë¯@þ$ {´ëÐ@þ*×ìýMæü Ôóý×ìý/çÜ…QÅ 
GÌê Eç³Äñý*W…^éÆø Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Cç³µyìþ…M> Eç³Äñý*WçÜ$¢¯é²Æø CMæüPyæþ E…¨.

{ç³Ä¶ý$™èþ²… 
^óþÄ¶ý$…yìþçÜ
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II.  GÐ@þ¬MæüË$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ñ$WÍ¯@þ Eç³Ç™èþÌêË Oò³ sêÅÎ Ð@þ*Ææÿ$PË$ (AÆæÿ^óþ†Væü$Ææÿ$¢Ë$)
çÜ…RêÅ {´ë†°«§éÅ°Mìü ç³#Æ>™èþ¯@þ ç³§æþª™èþ$ÌZÏ JMæüsìý GÐ@þ¬Mæü Ìôý§é Væü$çßýVøyæþÐ@þ…sìý Eç³Ç™èþË…Oò³ X™èþË$ Væü$Ææÿ$¢Ë¯@þ$  
Mæü†¢Ç…^èþyæþ…. D Væü$Ææÿ$¢Ë¯@þ$ sêÅÍ Ð@þ*Ææÿ$PË$ A° Mæü*yé A…sêÆæÿ$.

D ç³§æþ®†ÌZ ÌñýMìüP…^èþºyæþ$™èþ$¯@þ² {ç³† Ð@þçÜ$¢Ð@þ#Mæü$ JMæüVæü$Ææÿ$¢ÐóþÄ¶ý$ ºyæþ$™èþ$…¨. M>ºsìýt Ð@þ*Ææÿ$PË ™èþ$¨õÜMæüÆæÿ×ý 
Ððþ¬™èþ¢… Ð@þçÜ$¢Ð@þ#Ë çÜ…QÅ¯@þ$ çÜ*_çÜ$¢…¨. D ç³§æþª† ÌñýMìüP…^èþyé°Mìü Mæü“ÆæÿË¯@þ$ Eç³Äñý*W…^óþ ç³§æþª†Mìü ^éÌê  
´ùÍÐ@þ#…r$…¨. (ç³§æþª† I) Mæü“Ææÿ¯@þ$ gZyìþ…^èþyé°Mìü º§æþ$Ë$V> JMæü Væü$Ææÿ$¢¯@þ$. ™èþÄ¶ý*Ææÿ$^óþÄ¶ý$yæþ… ™èþç³µ.

ç³#Æ>Ð@þçÜ$¢ Ô>çÜˆ Ðóþ™èþ¢Ë$ 20,000 çÜ…Ð@þ™èþÞÆ>ËMæü…sôý ´ë™èþ GÐ@þ¬MæüË¯@þ$ Mæü¯@þ$Vö¯é²Ææÿ$. ÒsìýMìü sêÅÎ Ð@þ*Ææÿ$PË$  
Ð@þ#¯@þ²r$Ï A°í³çÜ$¢…¨.  çÜ…QÅË¯@þ$ çÜ*_…^óþ Væü$Ææÿ$¢Ë$ MæüÍW¯@þ ç³#Æ>™èþ¯@þ GÐ@þ$MæüË$ CÚë…Vø GÐ@þ¬Mæü Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 
Ìñý»Z…»Z 20,000 ¯@þ$…yìþ 35,000 çÜ…Ð@þ™èþÞÆ>Ë ¯ésìý CÚë…Vø GÐ@þ¬Mæü yðþÐðþ¬“M>sìýMŠü Çç³¼ÏMŠü B‹œ M>…VöÌZ Mæü¯@þ$Vö¯@
þºyìþ…¨. C¨ çÜ¢…»êËÌZ AÐ@þ$Ææÿaºyìþ¯@þ ¯ésŒýË¯@þ$ MæüÍWÐ@þ#…r$…¨. ºçßý$Ô¶ý M>ÅÌñý…yæþÆŠÿ Ð@þÅÐ@þçÜ¦Ë¯@þ$ çÜ*_çÜ$¢…¨. 
§æþ„ìü×ê{íœM>ÌZ Mæü¯@þ$Vö¯@þºyìþ¯@þ Ìñý»Z…»Z GÐ@þ¬Mæü 29¯ér™ø Mæü*yìþ¯@þ ´ë™èþsêÎ {íÜtMŠü C¨ §é§éÐ@þ#. 44,000 çÜ…Ð@þ™èþÞÆ>Ë  
ç³#Æ>™èþ¯@þOÐðþ$¯@þ¨ A…^èþ¯é. C¨ ç³#Æ>™èþ¯@þ Væü×ìý™èþ Mæüâê Q…yéËÌZ JMæüsìýV> ç³ÇVæü×ìý…^èþºyæþ$™èþ$…¨ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ sêÎ {íÜtMŠü 
Ìñý§é ^èþ…{§æþ M>ÅÌñý…yæþÆŠÿV> ç³° ^óþíÜ E…yæþÐ@þ^èþ$a.

Ìñý»ê…»Z GÐ@þ¬Mæü CÚë…Vø GÐ@þ¬Mæü

III.  Æðÿ…yæþ$V> ÌñýMìüP…^èþyæþ… §éÓÆ> ´÷…¨¯@þ çÜ…RêÅ õ³Ææÿ$Ï
BõÜtÍÄ¶ý*ËÌZ° Væü$Ð@þ¬ËYÌZ A° í³Ë$Ð@þºyóþ JMæüÝë¦°Mæü {ç³fË çÜÐ@þÊçßý… ÐéÇ çÜ…QÅËMæü$ D {Mìü…¨ ç³§éË¯@þ$ 
MæüÍWÐ@þ#…¨.

Væü$Ð@þ¬ËYÌŒý
(B{õÜtÍÄ¶ý*)

1.	 EÆ>´ù¯Œþ
2.	 EM>çÜÆŠÿ
3.	 EM>çÜÆŠÿ  & EÆæÿ´ù¯Œþ
4.	 EM>çÜÆŠÿ & EM>çÜÆŠÿ
5.	 EMæüçÜÆŠÿ & EMæüçÜÆŠÿ & EÆæÿ´ù¯Œþ
6.	 EMæüçÜÆŠÿ & EMæüçÜÆŠÿ & EMæüçÜÆŠÿ
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
Ðésìý çÜ…RêÅ õ³Ææÿ$Ï GÌê HÆæÿµyæþ$™éÄ¶ý* Ò$Ææÿ$ ^èþ*yæþVæüËÆ>?

3 Äñý¬MæüP  çÜ…RêÅ õ³Ææÿ$ 2 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 1 ççÜ…RêÅ õ³ÆæÿÏ™ø Mæü*yìþ Ð@þ#…r$…¨.

4 Äñý¬MæüP çÜ…QÅ õ³Ææÿ$ 2 Äñý¬MæüP  çÜ…QÅ õ³Ææÿ$ Äñý¬MæüP Æðÿ…yæþ$ çÜ…çœ$r¯@þË™ø Mæü*yìþÐ@þ#…r$…¨.

C™èþÆæÿ çÜ…RêÅË õ³Ææÿ$Ï GÌê HÆæÿµyæþ$™éÄ¶ý* Ò$Ææÿ$ ^èþ*yæþVæüËÆ>?

çÜ…QÅË¯@þ$ 2 òÜMðü¯@þÏÌZ ÌñýMìüP…^éÆæÿ$. ©°° Eç³Äñý*W…_ çÜ…QÅË õ³Ææÿ$Ï HÆæÿµyìþ¯@þÑ.  32 +1, 42 + 2, 52 + 
2 + 1, 6 = 2 + 2 + 2. 6 Mæü…sñý ò³§æþª çÜ…QÅ¯@þ$ Væü$Ð@þ¬ËYÌZ Æ>íÜA°í³Í^éyæþ$.

D çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦™ø Ð@þ¬yìþç³yìþ Ð@þ#¯@þ² ̂ éÌê BçÜMìü¢MæüÆæÿOÐðþ$¯@þ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Væü…§æþÆæÿ Vøâ¶ýMæüÆæÿOÐðþ$¯@þ MæüÆæÿOÐðþ$¯@þ ̂ éÇ{™èþMæü  
§æþ–WÓíÙÄ¶ý$…Ð@þ#…¨. §æþ„ìü×ý AÐðþ$ÇM>ÌZ° Ýë¦°Mæü {ç³fË çÜÐ@þÊçßý… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ §æþ„ìü×ê{íœM>ÌZ° º$òÙP¯Œþ Äñý¬MæüP D 
“Mìü…¨ çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦Ë¯@þ$ ^èþ*yæþ…yìþ.

Map not to scale

C…yìþÄ¶ý*

Væü$Ð@þ$ËYÌZ
º$õÙÃ¯Œþ

ºMðüÇ

1	-	 sZMæüÎ
2	-	 AçßýX
3	-	 AçßýVóüàQÌôý (Ìôý§é AçßýÐéÐø)
4	-	 AçßýX AçßýX sZMæüÌôý
5	-	 AçßýX AçßýX AàX 1	-	 MæüÐ@þ

2	-	 sZ
3	-	 M>Ó
4	-	 sZ&sZ
5	-	 sZ&sZ&sê
6	-	 sZ&sZ&sZ

1	-	 EÆæÿ´ë¯Œþ
2	-	 EM>çÜÆŠÿ
3	-	 EMæüçÜÆŠÿ&EÆæÿ´ë¯Œþ
4	-	 EMæüçÜÆŠÿ&EMæüçÜÆŠÿ
5	-	 EMæüçÜÆŠÿ&EMæüçÜÆŠÿ&EÆæÿ´ë¯Œþ
6	-	 EMæüçÜÆŠÿ&EMæüçÜÆŠÿ&EMæüçÜÆŠÿ

»oVøãMæü…V> ^éÌê §æþ*Ææÿ…ÌŸ E¯@þ²ç³µrMìü Ðésìý Ð@þ$«§æþÅ Gr$Ð@þ…sìý  çÜ…º…«§æþ… ÌôýMæü ´ùÆÿ¬¯@þ, D Ð@þÊyæþ$  
çÜÐ@þÊàË$ çÜÐ@þ*¯@þ çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦Ë¯@þ$ AÀÐ@þ–¨® ^óþÔ>Æÿ¬ & C¨ GÌê fÇW…§ø ^èþÇ{™èþ M>Ææÿ$Ë$ BÔ¶ýaÆæÿÅ´ùÄ¶ý*Ææÿ$. 
JMæü íÜ§éª…™èþ… {ç³M>Ææÿ… D Ð@þÊyæþ$ çÜÐ@þÊàË {ç³fËMæü$ D çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦¯@þ$ Eç³Äñý*W…_¯@þ Ýë«§éÆæÿ×ý ç³NÈÓMæü$Ë$ 
 E…yæþÐ@þ^èþ$a. M>Ë{MæüÐóþ$×ê ÐéÇ ÐéÆæÿçÜ$Ë$ D {ç³§óþÔ>ËMæü$ Ð@þËçÜÐ@þ^éaÆæÿ$.

Væü$Ð@þ¬ËÏÌZ çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ÌŸ  6 Ð@þÆæÿMæü$ çÜ…QÅËMæü$ çÜ…RêÅ õ³Ææÿ$Ï E¯@þ²ç³µsìýMìü CMæüPyæþ JMæü BÌZ^èþ¯@þ Äñý¬MæüP 
BÑÆ>aÐé°² Ð@þ$¯@þ… ^èþ*yæþÐ@þ^èþ$a. E§éçßýÆæÿ×ýMæü$ ÌñýMìüP…ç³# Ð@þÅÐ@þçÜ¦ Mæü…sôý 2ËÌZ ÌñýMìüP…^èþyæþ… çÜ…QÅË¯@þ$ çÜ*_…^èþyé°Mìü 
Ð@þ$Ç…™èþ çÜÐ@þ$Ææÿ¦Ð@þ$™èþ…V> Ð@þ#…r$…¨. ÑÑ«§æþ çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ËÌZ D BÌZ^èþ¯@þ ¡çÜ$Mö¯@þ² Ýë«§éÆæÿ×ý Ææÿ*ç³… D {Mìü…¨ 

    
    

    
    

 @
KTBS 

NOT TO BE R
EPUBLIS

HED



6363

çÜ…QÅË Mæü£æþ
Ñ«§æþ…V> E…¨ JMæü °Ç®çÙt çÜ…QÅ Äñý¬MæüP ççÜÐ@þÊàËÌZ ÌñýMìüP…^èþ…yìþ (Væü$Ð@þ¬ËYÌZ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ ÑçÙÄ¶ý$Ð@þ$ÌZ  2 ÌêV>)  
Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ò³§æþªçÜ…QÅË¯@þ$ çÜ*_…^èþyé°Mìü D çÜÐ@þÊà ç³Ç×êÐ@þ*×ý…™ø A¯@þ$º…«¨…^èþ ºyìþ¯@þ ç³§æþ… Ìôý§é _à²° 
Eç³Äñý*W…^èþ…yæþ…. ÐóþÆóÿÓÆæÿ$ çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ÌZ Ýë«§éÆæÿ×ý…V> Eç³Äñý*W…^óþ çÜÐ@þÊçßý ç³ÇÐ@þ*×êËÌZ Mö°² 2, 5, 10 
 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 20 Ò$Ææÿ$ ÆøÐ@þ$¯Œþ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ÌZ 5s §éÓÆ> ÌñýMìüP…^óþ BÌZ^èþ¯@þ Mæü¯@þ$Vö¯@þÐ@þ^èþ$a (ç³sìýtMæü 1)

çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ ç³Ç×êÐ@þ$ ^èþÇ{™èþÌZ JMæü °Ç®çÙt çÜÐ@þÊà ç³ÇÐ@þ*×ý…ÌZ ÌñýMìüP…^èþyæþ… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ §é°° 
 çÜ…QÅË¯@þ$. çÜ*_…^èþyé°Mìü Eç³Äñý*W…^èþyæþ… A¯óþ BÌZ^èþ¯@þ JMæü Ð@þ¬QÅ BÌZ^èþ¯@þ.

JMæüõÜMæüÆæÿ×ý ç³ÇÐ@þ*×ê°² Ððþ…r¯óþ ™ðþË$¯@þ$Mø¯óþ Ð@þ*¯@þÐ@þ ç³ÇÑ$† {ç³fË¯@þ$. D BÌZ^èþ¯@þMæü$ §éÇ¡íÜ¯@þ  
§æþ–WÓçÙÄ¶ý*ËÌZ JMæüsìý M>Ð@þ^èþ$a. D “Mìü…¨ M>ÆæÿÅ^èþÆæÿ×ý¯@þ$ {ç³Ä¶ý$†²§éª….

{Mìü…¨ {ç³† ò³rtÌZ° Ð@þçÜ$¢Ð@þ#Ë çÜ…QÅ¯@þ$ ™èþÓÆæÿV> ÌñýMìüP…^èþ…yìþ.

ÌñýMìüP…^èþMæü$…yé¯óþ Ð@þçÜ$¢Ð@þ#Ë çÜ…QÅ¯@þ$  Ò$Ææÿ$ Ððþ…r¯óþ G…™èþ çÜÐ@þÊçßý ç³ÇÐ@þ*×ý… Ð@þÆæÿMæü$ 
Væü×ìý™èþ ^èþÆæÿa

 
Ð@þçÜ$¢Ð@þ#Ë¯@þ$ ^èþ*yæþVæüËÆæÿ$? ^éÌê Ð@þ$…¨ Ð@þ*¯@þÐ@þ#ËMæü$ JMóüÝëÇ 5 Ìôý§é A…™èþMæü…sôý GMæü$PÐ@þ  
Ð@þçÜ$¢Ð@þ#Ë$Ð@þ#¯é² çÜÐ@þÊàË¯@þ$ ÌñýMìüP…^èþyæþ… MæüçÙt…V>Ð@þ#…r$…¨.

D AÐ@þV>çßý¯@þ ç³ÇÑ$† ç³sìýtMæü 1 ÌZ ^èþ*í³¯@þ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ÌZ Mæü°í³…^óþ Ñ«§æþ…V> 5 Ð@þ*Ææÿ$PË {ç³† çÜÐ@þÊà°² Mö™èþ¢ 
_à²…™ø ¿¶ýÈ¢ ^óþÄ¶ý$yé°Mìü sêÅÍ Ð@þ*Ææÿ$PË¯@þ$ Eç³Äñý*W…^óþ Ð@þÅMæü$¢Ë¯@þ$ {õ³Æóÿí³…_ E…yæþÐ@þ^èþ$a.

JMóü ç³ÇÐ@þ*×ý…ÌZ° çÜÐ@þÊàËÌZ Ð@þ*{™èþÐóþ$ ÌñýMìüP…^èþºyóþ çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦¯@þ$ Eç³Äñý*W…^èþyæþ…ÌZ Cº¾…§æþ$Ë$ 
HÑ$sìý? 5s §éÓÆ> Ð@þ*{™èþÐóþ$ ÌñýMìüP…^èþºyóþ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ÌZ 1345  Ð@þ…sìý çÜ…QÅ¯@þ$ Ò$Ææÿ$ GÌê çÜ*_Ýë¢Ææÿ$?

JMæü °ÇªçÙt ç³ÇÐ@þ*×ý…ÌZ° çÜÐ@þÊàËÌZ ÌñýMìüP…^èþyæþ… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ §é° çÜ…QÅ {´ë†°«§æþÅ…MøçÜ…  
Eç³Äñý*W…^èþyæþ… ÌñýMìüP…ç³# Ð@þÅÐ@þçÜ¦ Mæü…sôý Ð@þ$Ç…™èþ çÜÐ@þ$Ææÿ¦Ð@þ…™èþ…V> E¯@þ²ç³µsìýMìü  D ç³§æþª† Cç³µsìýMîü ò³§æþª çÜ…QÅË¯@þ$ 
Cº¾…¨ MæüÆæÿ…V> Ð@þ*Ææÿ$™èþ$…¨. Ð@þÅÐ@þçÜ¦ D BÌZ^èþ¯@þ Äñý¬MæüP ò³Ææÿ$Væü$§æþË¯@þ$ ^èþ*ç³#™èþ$…¨.
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IV. ÆøÐ@þ$¯Œþ çÜ…QÅË$

20 Ð@þÆæÿMæü$ E¯@þ² ÆøÐ@þ$¯Œþ çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦¯@þ$ Ð@þ$¯@þ… Cç³µsìýMóü ^èþ*Ô>Ð@þ¬ (ç³sìýtMæü 1) C¨  1üMìü I, 5 üMìü V , 10 üMìü X 
Eç³Äñý*WçÜ$¢…§æþ° Ð@þ$¯@þ… ^èþ*Ô>Ð@þ¬.

39 Ð@þÆæÿMæü$ HO§ðþ¯@þ çÜ…QÅMæü$ ÆøÐ@þ$¯Œþ çÜ…QÅË$ ´÷…§æþyé°Mìü Ð@þ¬…§æþ$V> §é°° ÒOÌñý¯@þ°² GMæü$PÐ@þ 10Ë$V> 
Ñ$WÍ¯@þ Ðésìý° ÒOÌñý¯@þ°² GMæü$PÐ@þ 5Ë$V> _Ð@þÆæÿMæü$ Ñ$WÍ¯@þ Ðésìý° 1 Ë$V> Ð@þÈYMæüÇÝë¢Ææÿ$.

E§éçßýÆæÿ×ýMæü$: 27 çÜ…QÅ¯@þ$ ¡çÜ$Mö…§é….

27 = 10 + 10 + 5 + 1 + 1

M>ºsìýt ÆøÐ@þ$¯Œþ çÜ…QÅËÌZ  27 A¯óþ XXVII.

50  ° XXXXX V> çÜ*_…^èþyé°Mìü º§æþ$Ë$V> §é°Mìü JMæü “Mö™èþ¢ _çßý²… CÐ@þÓºyæþ$™èþ$…¨ L, 4 A¯óþ  
çÜ…QÅ 5 Mæü…sôý 1 ™èþMæü$PÐ@þ A§óþ  IV — 40 ¯@þ$ 50 Mæü$ Mæü…sôý 10 ™èþMæü$PÐ@þ. A…sôý XL V> çÜ*_…_¯@þ  
Ñ«§é¯@þ…¯@þ$ A¯@þ$çÜÇ…_ A…sôý 40 ̄ @þ$ 50¯@þ$ Mæü…sôý 10 ™èþMæü$PÐ@þV> çÜ*_…_¯@þ…§æþ$¯@þ & A…sôý XL V> AÆÿ¬™óþ. D 
Ð@þÅÐ@þçÜ¦¯@þ$ Eç³Äñý*W…^óþ Ð@þÅMæü$¢Ë$ GËÏç³µyæþ*. D A¿êÅçÜ…¯@þMæü$ A¯@þ$Væü$×ý…V> ÌôýÆæÿ$. Mö°² ÝëÆæÿ$Ï 40 °  XXXX 
V> Mæü*yé çÜ*_…^óþÐéÆæÿ$.

ÆøÐ@þ$¯Œþ çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ Mö°² ò³§æþª çÜ…QÅËMæü$ {Mö™èþ¢ _à²Ë¯@þ$ ç³Ç^èþÄ¶ý$… ̂ óþçÜ$¢…¨ “Mö™èþ¢ {´ë£æþÑ$Mæü _à²°² 
MæüÍWÐ@þ#¯@þ² D çÜ…QÅË$ A°²…sìýMìü ÌêÅ…yŠþ Ð@þ*ÆŠÿP çÜ…QÅË$V> í³Ë$§éª… CMæüPyæþ ÆøÐ@þ$¯Œþ çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ Äñý¬MæüP 
Mö°² ÌêÅ…yŠþ Ð@þ*ÆŠÿP çÜ…QÅË$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ðésìý A¯@þ$º…«§æþ çÜ…QÅÑÐ@þÆ>Ë$ E¯é²Æÿ¬.

I V X L C D M

1 5 10 50 100 500 1,000
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D _à²Ë$ C™èþÆæÿ çÜ…QÅË¯@þ$ çÜ*_…^èþyé°Mìü Mæü*yé Eç³Äñý*W…^èþ ºyæþ$™éÆÿ¬. çç³È„æü MøçÜ… 2367  

ç³ÇVæü×ìý…^èþ…. ©°° 1000 ¯@þ$…yìþ {´ëÆæÿ…¿¶ýÐ@þ$Äôý$ÅÌêÅ…yŠþ Ð@þ*ÆŠÿP çÜ…QÅ Äñý¬MæüP Ððþ¬™èþ¢…V> {ÐéõÜ¢  Ð@þ$¯@þ… ÒOÌñý¯@þ°² 
GMæü$PÐ@þ 1000Ë$ Ððþ¬§æþOÌñý¯@þÑ ¡çÜ$Mæü$…sêÐ@þ¬. Ð@þ$¯@þMæü$ËÀçÜ$¢…¨.

2367 = 1000 + 1000 + 100 + 100 + 100 + 50 + 10 + 5 + 1 + 1

D M>ºsìýt D ÆøÐ@þ$¯Œþ çÜ…QÅËÌZ D çÜ…QÅ MMCCCLXII.

§é°² Væü$Ç¢…^èþ…yìþ
	 1.	 “Mìü…¨ çÜ…QÅË¯@þ$ ÆøÐ@þ$¯Œþ çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ËÌZ çÜ*_…^èþ…yìþ.

(i) 1222   (ii) 2999   (iii) 302   (iv) 715

Ð@þ$¯@þ… ^èþ*í³¯@þ Ð@þ¬¯@þ$ç³sìý çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ËÌZ ´ùÍõÜ¢ D Ð@þÅÐ@þçÜ¦ G…™èþ çÜÐ@þ$ÆæÿÛÐ@þ…™èþ…V> E…§ø Ð@þ$¯@þ…  
^èþ*Ýë¢Ð@þ¬. D Ð@þÅÐ@þçÜ¦ “MîüçÜ$¢ ç³NÆæÿÓ… 8Ð@þ Ô¶ý™éºª…™ø ÆøÐ@þ$ ç³#Æ>™èþ¯@þ “XMæü$ çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ ¯@þ$…yìþ E§æþ¾Ñ…_…¨. M>Ë 
“MæüÐóþ$×ê AÀÐ@þ–¨® ^ðþ…¨¯@þr$Ï Mæü°í³çÜ$¢…¨. C¨ ÆøÐ@þ$¯Œþ Ýë{Ð@þ*fÅ ÑçÜ¢Ææÿ×ý™ø Ä¶ýÊÆæÿ‹³ A…™èþsê ÐéÅí³…_…¨..

D Ð@þÅÐ@þçÜ¦ Äñý¬MæüP  ÝëÐ@þ$Ææÿ¦Å… JMæü °Ç®çÙt çÜ…QÅ¯@þ$ JMæü çÜÐ@þÊçßý ç³ÇÐ@þ*×ý…™ø M>Mæü$…yé Ð@þ$¯@þ…  
ÌêÅ…yŠþ Ð@þ*ÆŠÿP çÜ…QÅË$ A°í³Í^óþ çÜÐ@þÊçßý ç³ÇÐ@þ*×êË “Ôóý×ìý™óþ Ð@þÆæÿY MæüÇ…^èþyæþ… §éÓÆ> BOò³ C_a¯@þ çÜ…QÅ¯@þ$ 
çÜ*_…^èþ§é°Mìü D ÌêÅ…yŠþ Ð@þ*ÆŠÿP çÜ…QÅË¯@þ$. Eç³Äñý*W…^èþyæþ… §éÓÆ>Ýë«¨…^èþ ºyæþ$™èþ$…¨. D BÌZ^èþ¯@þ 
çÜ…QÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦Ë ç³Ç×êÐ@þ$ ^èþÇ{™èþÌZ ™èþ§æþ$ç³Ç Ð@þ¬QÅOÐðþ$¯@þ ç³#ÆøVæü†

ÆøÐ@þ$¯Œþ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ Äñý¬MæüP Ýëõ³„æü ÝëÐ@þ$Ææÿ®Å… E¯@þ²ç³µsìýMìü C¨ A…Mæü Væü×ìý™èþ M>Æ>ÅMæüÌê´ëË$ Væü$×êM>Ææÿ… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 
¿êV>àÆ>°² çÜ$Ë¿¶ý…V> °ÆæÿÓíßý…^èþyé°Mìü A¯@þ$Væü$×ý…V> E…yæþ§æþ$.

E§éçßýÆæÿ×ý: “Mìü…¨ çÜ…QÅË¯@þ$ íßý…§æþ* çÜ…QÅË$V> Ð@þ*Ææÿa Mæü$…yé gZyìþ…^èþ§é°Mìü {ç³Ä¶ý$†²…^èþ…yìþ.

	 (a)	 CCXXXII + CCCCXIII

Ð@þ$¯@þ… Ððþ¬™èþ¢… Xs  Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Cs ° çÜ…QÅ¯@þ$ Mæü¯@þ$Vö° Ðésìý° çÜÐ@þÊçßýç³Ææÿ$§éª… 
A†ò³§æþª ÌêÅ…yŠþ Ð@þ*ÆŠÿP çÜ…QÅ¯@þ$…yìþ {´ëÆæÿ…¿¶ýÐ@þ$Ð@þ# ™èþ$…¨

çÜµçÙt…V> A† ò³§æþª çÜ…QÅ ÌêÅ…yŠþ Ð@þ*ÆŠÿP çÜ…QÅ  CBU ÌêV> Mæü°í³Ýù¢…¨ M>±  5 
Cs (100Ë$) JMæüD (500)¯@þ$ ^óþÝë¢Ä¶ý$° VæüÐ@þ$°…_…¨ M>ºsìýt Ððþ¬™èþ¢….
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©°° Ò$Ææÿ$ ^óþÄ¶ý$…yìþ.

(b)	 LXXXVII + LXXVIII

ÆøÐ@þ$¯Œþ çÜ…QÅËÌZ CÐ@þÓºyìþ¯@þ Æðÿ…yæþ$ çÜ…QÅË¯@þ$ íßý…§æþ* çÜ…QÅË$V> Ð@þ*ÆæÿaMæü$…yé GÌê Væü$×ìýÝë¢Ææÿ$? 
“Mìü…¨ ÌêÅ…yŠþ Ð@þ*ÆŠÿP çÜ…QÅË f™èþË Ë»ê®°² Mæü¯@þ$Vö¯@þyé°Mìü {ç³Ä¶ý$†²…^èþ…yìþ V × L, L × D, V × D,  
VII × IX.

Væü$×ìý…^èþ…yìþ 
CCXXXI Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 

MDCCCLII

ÆøÐ@þ$¯Œþ Ð@þÅÐ@þçÜ¦¯@þ$ Eç³Äñý*W…^óþ {ç³fË$ ™èþÐ@þ$ A…MæüVæü×ìý™èþ M>Æ>ÅMæüÌê´ëË¯@þ$ °ÆæÿÓíßý…^èþyé°Mìü A»êMæü‹Ü A¯óþ 
Væü×ý¯@þ Ýë«§æþ¯é°² Eç³Äñý*W…^éÆæÿ$. A¨ HÑ$sZ ™èþÆæÿ$Ðé™èþ Ñ¿êVæü…ÌZ ^èþ*§éª… AÆÿ¬™óþ {ç³™óþÅMæü…V> Õ„æü×ý ´÷…¨¯@þ 
 Ð@þÅMæü$¢Ë$ Ð@þ*{™èþÐóþ$ Væü×ý¯@þ MøçÜ… D Ýë«§é¯é°² Eç³Äñý*W…^éÆæÿ$.

Ò$Ææÿ$ 
^óþÄ¶ý$…yìþ
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Oò³¯@þ ^èþÇa…_¯@þ çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦Ë¯@þ$ ç³ÇÖÍçÜ$¢¯@þ²ç³µyæþ$. ^éÇ{™é™èþÃMæü…V> JMæü Ð@þÅÐ@þçÜ¦ Ð@þ$¯@þ$ç³sìý Ð@þÅÐ@þçÜ¦ Mæü…sôý 

Ððþ$Ææÿ$Væü$§æþËV> AÀÐ@þ–¨® ^ðþ…¨…§æþ° AÆæÿ®… ^óþçÜ$MøMæü*yæþ§æþ$. Æ>»ZÄôý$ çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦Ë¯@þ$ A«§æþÅ¯@þ… ^óþõÜrç³µyæþ$ Mæü*yé 
D ÑçÙÄ¶ý*°² Væü$Ææÿ$¢…^èþ$MøÐéÍ. {ç³† çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ GÌê AÀÐ@þ–¨® ^ðþ…¨…§ø ÐéçÜ¢Ð@þMæü£æþ ^éÌê MìüÏçÙt…V> E…r$…¨. 
 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ^éÌêÝëÆæÿ$Ï çÜµçÙt…V> ™ðþÍÄ¶ý$§æþ$. M>ºsìýt Ðóþ$Ð@þ¬ ©°° D A«§éÅÄ¶ý$…ÌZ Mæü¯@þ$Vö¯@þyé°Mìü {ç³Ä¶ý$†²…^èþÐ@þ¬.
§é°² Væü$Ç¢Ð@þ$^èþ…yìþ
	 1.	 ç³íÜíœMŠü ©Óç³…ÌZ° JMæü Ýë¦°Mæü {ç³fË çÜÐ@þÊçßý… ÐóþÆóÿÓÆæÿ$ Ð@þçÜ$¢Ð@þ#Ë¯@þ$ ÌñýMìüP…^èþ yé°Mìü ÐóþÆóÿÓÆæÿ$ 

Væü×ìý™èþ ^èþÆæÿaÐ@þÆæÿ$çÜ çÜ…QÅË õ³ÆæÿÏ¯@þ$ Eç³Äñý*WçÜ$¢…¨. ÐéÆæÿ$ CÌê G…§æþ$Mæü$ ^óþÝë¢Ææÿ° Ò$Ææÿ$ A¯@þ$Mæü$…
r$¯é²Ææÿ$?

	 2.	 2s ÌñýMìüP…ç³# ç³§æþª†ÌZ Væü$Ð@þ¬ËÌZ çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦¯@þ$ 6 §ésìý ÑçÜ¢Ç…^èþyé°² ç³ÇVæü×ìý…
Væü×ìý™èþ ^èþÆæÿa

 
^èþ…yìþ. D Ð@þÅÐ@þçÜ¦ÌZ çÜ…¿¶ýÑ…^óþ çÜ…QÅËMæü$ íßý…§æþ* çÜ…QÅË¯@þ$ Eç³Äñý*W…^èþMæü$…yé 
ÑÑ«§æþ A…MæüVæü×ìý™èþ Bç³ÆóÿçÙ¯@þÏ¯@þ$  (+, –, ×, ÷) °ÆæÿÓíßý…^èþ yé°Mìü Ð@þ*Æ>YË¯@þ$ Mæü¯@þ$Vö 
¯@þ…yìþ. {Mìü…¨ Ðér° Ð@þÊÌêÅ…Mæü¯@þ… ^óþÄ¶ý$§é°Mìü ©°² Eç³Äñý*W…^èþ…yìþ.

	 (i)	 (EM>çÜÆŠÿ & EM>çÜÆŠÿ & EM>çÜÆŠÿ & EM>çÜÆŠÿ & EÆæÿ´ù Œ̄þ) + (EM>çÜÆŠÿ &EM>çÜÆŠÿ &EM>çÜÆŠÿ &EM>´ù Œ̄þ )
	 (ii)	  (EM>çÜÆŠÿ &EM>çÜÆŠÿ &EM>çÜÆŠÿ & &EM>çÜÆŠÿ  & EÆæÿ´ù Œ̄þ ) –  (EM>çÜÆŠÿ &EM>çÜÆŠÿ &EM>çÜÆŠÿ )
	 (iii)	  (EM>çÜÆŠÿ &EM>çÜÆŠÿ &EM>çÜÆŠÿ & &EM>çÜÆŠÿ EÆæÿ´ù Œ̄þ ) ×  (EM>çÜÆŠÿ &EM>çÜÆŠÿ )
	 (iv)	  (EM>çÜÆŠÿ &EM>çÜÆŠÿ &EM>çÜÆŠÿ & EM>çÜÆŠÿ &EM>çÜÆŠÿ & EM>çÜÆŠÿ & EM>çÜÆŠÿ& EM>çÜÆŠÿ) ÷  (EM>çÜÆŠÿ &EM>çÜÆŠÿ )
	 3.	 ÆøÐ@þ$¯Œþ çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ÌZ ´ùÍa¯@þç³#yæþ$ íßý…§æþ* çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦¯@þ$ çÜÐ@þ$Ææÿ¦Ð@þ…™èþ…V> ^óþõÜ 

Væü×ìý™èþ ^èþÆæÿaËMæüÛ×êË¯@þ$ Væü$Ç¢…^èþ…yìþ.
	 4.	 D Ñ¿êVæüÐ@þ¬ÌZ ^èþÇa…_¯@þ BÌZ^èþ¯@þË¯@þ$ Eç³Äñý*W…_ Ò$Ææÿ$ C…™èþMæü$Ð@þ¬…§æþ$ ™èþÄ¶ý*Ææÿ$  

^óþõÜÐ@þ¬…§óþ çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦¯@þ$ Ððþ$Ææÿ$Væü$ ç³Ææÿ^èþyé°Mìü {ç³Ä¶ý$†²…^èþ…yìþ.
3.3 ^ðþ‹Ü Äñý¬MæüP BÌZ^èþ¯@þ

I. Dhí³tÄ¶ý$¯Œþ çÜ…RêÅÐ@þÅÐ@þçÜ¦

{ç³Ä¶ý$†² 
^èþ…yìþ
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
“MîüçÜ$¢ ç³NÆæÿÓ… 3000 {´ë…™èþ…ÌZ Dhí³tÄ¶ý$¯@þ$Ï AÀÐ@þ–¨® ^óþíÜ¯@þ ÍS™èþ çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦¯@þ$ Ð@þ$¯@þ… Cç³#yæþ$ ^èþ*yæþ 
»Z™èþ$¯é²… D Ð@þÅÐ@þçÜ¦ÌŸ C_a¯@þ çÜ…QÅ¯@þ$ çÜÐ@þÊçßýç³Ææÿ^èþyé°Mìü Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ çÜ*_…^èþyé°Mìü ÌêÅ…yŠþ Ð@þ*ÆŠÿP  
çÜ…QÅË¯@þ$ Eç³Äñý*W…^èþyé°² Ð@þ$¯@þ… ^èþ*Ýë¢Ð@þ¬. AÆÿ¬™óþ D Ð@þÅÐ@þçÜ¦¯@þ$ {ç³™óþÅMæü…V> ^óþõÜ¨ §é° ÌêÅ…yŠþ Ð@þ*ÆŠÿP 
çÜ…QÅË “MæüÐ@þ$….

Væü$ËMæüÆ>â¶ýå õÜMæüÆæÿ×ýË¯@þ$ Fíßý…^èþ$Mø…yìþ. Ððþ¬§æþsìý ÌêÅ…yŠþ Ð@þ*ÆŠÿPçÜ…QÅ ©° ç³ÇÐ@þ*×ý… Ð@þ¬¯@þç³r  
ÌêÅ…yŠþ Ð@þ*ÆŠÿP çÜ…QÅ (1) Ä¶ý¬ MæüP 10 õÜMæüÆæÿ×ýË¯@þ$ çÜÐ@þÊçßý ç³Ææÿ^èþ…yìþ. ©° ç³ÇÐ@þ*×ý… Æðÿ…yæþÐ@þ Ìê…yŠþ Ð@þ*ÆŠÿP  
çÜ…QÅ. C¨ 10 Ð@þ¬¯@þ$ç³sìý ÌêÅ…yŠþ Ð@þ*ÆŠÿP çÜ…QÅ (10) Äñý¬MæüP 10 õÜMæüÆæÿ×ýË¯@þ$ çÜÐ@þÊçßý ç³Ææÿ^èþ…yìþ. ©° ç³ÇÐ@þ*×ý…  
Ð@þÊyæþÐ@þ ÌêÅ…yŠþÐ@þ*ÆŠÿP çÜ…QÅ 10 × 10 = 100 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ððþ¬§æþOÌñý¯@þÑ.

{ç³† ÌêÅ…yŠþ Ð@þ*ÆŠÿP çÜ…QÅ Ð@þ¬¯@þ$ç³sìý çÜ…QÅMæü$ 10 Æðÿr$Ï E…r$…¨ '1' Ððþ¬§æþsìý ÌêÅ…yŠþ Ð@þ*ÆŠÿP çÜ…QÅ M>ºsìýt 
AÐ@þ±² 10 Ððþ¬MæüP çœ*™éË$ “Mìü…¨Ñ.  D çÜ…QÅËMæü$ CÐ@þÓºyìþ¯@þ _à²Ë$D

ÆøÐ@þ$¯Œþ çÜ…QÅË Ð@þ*¨ÇV>¯óþ C_a¯@þ çÜ…QÅ¯@þ$ ÌêÅ…yŠþ Ð@þ*ÆŠÿP çÜ…QÅË$ çÜÐ@þÊàËÌZ ÌñýMìüP…^èþºyæþ$™èþ$…¨. 
C_a¯@þ çÜ…QÅ Mæü…sôý ™èþMæü$PÐ@þ Ð@þ#¯@þ² A† ò³§æþª ÌêÅ…yŠþ Ð@þ*ÆŠÿP çÜ…QÅ¯@þ$…yìþ {´ëÆæÿ…¿¶ýÐ@þ¬ AÐ@þ#™èþ$…¨. C¨ ™èþÆæÿ$Ðé™èþ  
çÜ…QÅ¯@þ$MóüsêÆÿ¬…^èþyé°Mìü Eç³Äñý*W…^èþ ºyæþ$™èþ$…¨ 

E§éçßýÆæÿ×ýMæü$ 324 çÜÐ@þ*¯@þOÐðþ$¯@þ  100 + 100 + 100 + 10 + 10 + 4 ¯@þ$ D Ñ«§æþ…V>?  V> 
{ÐéÝë¢Ææÿ$.
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çÜ…QÅË Mæü£æþ
§é°² Væü$Ç¢…^èþ…yìþ
	 1.	 Dhí³tÄ¶ý$¯Œþ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ÌZ D “Mìü…¨ çÜ…QÅË¯@þ$ çÜ*_…^èþ…yìþ: 10458, 1023, 2660, 784, 1111, 70707.

	 2.	 D çÜ…QÅË$ H çÜ…QÅË¯@þ$ çÜ*_Ýë¢Æÿ¬.

II. Dhí³tÄ¶ý$¯Œþ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ B«§éÆæÿ… Oò³ OÐðþÑ«§éÅË$

ÌêÅ…yŠþÐ@þ*ÆŠÿP çÜ…QÅMæü$ çÜÐ@þ*¯@þOÐðþ$¯@þ ç³ÇÐ@þ*×ýÌZ E¯@þ² 10 õÜMæüÆæÿ×ýË¯@þ$ (Dhí³tÄ¶ý$¯Œþ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ÌZ....) çÜÐ@þÊçßý 
ç³Ææÿ^èþyé°Mìü º§æþ$Ë$V> Ð@þ¬¯@þ$ç³sìý ÌêÅ…yŠþ Ð@þ*ÆŠÿP çÜ…QÅ¯@þ$ 5 õÜMæüÆæÿ×ýË¯@þ$ MæüÍí³ çÜÐ@þÊçßý ç³Ææÿ^èþyæþ… §éÓÆ> JMæüP 
çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦¯@þ$ Ææÿ*´÷…¨…^éÆæÿ$? D 5¯@þ$ «§æþ¯@þ ç³NÆ>~…Mæü… §éÓÆ> ¿¶ýÈ¢ ^óþÄ¶ý$Ð@þ^éa?

 AÐ@þM>Ô>°² ç³ÇÖÍ§éª… 1 A¯óþ¨ Ððþ¬§æþsìý ÌêÅ…yŠþÐ@þ*ÆŠÿP çÜ…QÅ A¯@þ$Mæü$…§é… Ð@þ¬¯@þç³sìý ÌêÅ…yŠþÐ@þ*ÆŠÿP  
 (1).Mìü çÜÐ@þ*¯@þOÐðþ$¯@þ ç³ÇÐ@þ*×ý…ÌZ 5 õÜMæüÆæÿ×ýË¯@þ$ çÜÐ@þÊçßýç³Ææÿ^èþ…yìþ ©° ç³ÇÐ@þ*×ý… Æðÿ…yæþÐ@þ ÌêÅ…yŠþ Ð@þ*ÆŠÿP 
çÜ…QÅ. C¨ 5 Ð@þ¬¯@þç³sìý ÌêÅ…yŠþ Ð@þ*ÆŠÿP çÜ…QÅ (5) Mìü çÜÐ@þ*¯@þOÐðþ$¯@þ 5 õÜMæüÆæÿ×ýË¯@þ$ çÜÐ@þÊçßýç³Ææÿ^èþ…yìþ. ©° 
ç³ÇÐ@þ*×ý… Ð@þÊyæþÐ@þ ÌêÅ…yŠþ Ð@þ*ÆŠÿP çÜ…QÅ C¨ 5 × 5 = 25 Ð@þ¬¯@þ$ç³sìý ÌêÅ…yŠþ Ð@þ*ÆŠÿP çÜ…QÅ (5) Mìü  
çÜÐ@þ*¯@þOÐðþ$¯@þ ç³ÇÐ@þ*×ý…ÌZ 5 õÜMæüÆæÿ×ýË¯@þ$ çÜÐ@þÊçßýç³Ææÿ^èþ…yìþ. ©° ç³ÇÐ@þ*×ý… ¯éËYÐ@þ ÌêÅ…yŠþ Ð@þ*ÆŠÿP çÜ…QÅ C¨.

D Ñ«§æþ…V>, Ð@þ$¯@þMæü$ JMæü Mö™èþ¢ çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ E…¨ ©°ÌŸ {ç³† ÌêÅ…yŠþ Ð@þ*ÆŠÿP çÜ…QÅ Ð@þ¬¯@þ$ç³r çÜ…QÅ Mæü…sôý 
5 Æðÿr$Ï E…r$…¨ 1 Ððþ¬§æþsìý ÌêÅ…yŠþ Ð@þ*ÆŠÿP çÜ…QÅ M>ºsìýt AÐ@þ±² 5 Äñý¬MæüP çœ*™éË$.

50 = 1      51 = 5      52 = 25     53 = 125     54 = 625     55 = 3125

(i) (ii)
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
D Mö™èþ¢ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ÌZ 143 çÜ…QÅ¯@þ$ Ð@þÅMæü¢ç³Ææÿ^èþ…yìþ.

53 = 125 ç³ÇÐ@þ*×ý…™ø {´ëÆæÿ…À…_ çÜÐ@þÊà°² {´ëÆæÿ…À§éª…. G…§æþ$Mæü…sôý C¨  143 Mæü…sôý _¯@þ² A† 
ò³§æþª ÌêÅ…yŠþ Ð@þ*ÆŠÿP çÜ…QÅ Ð@þ$¯@þMæü$ ËÀçÜ$¢…¨.

143 = 125 + 5 + 5 + 5 + 1 + 1 + 1.

M>ºsìýt Mö™èþ¢ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ÌZ 143 çÜ…QÅ¯@þ$ .

ÌêÅ…yŠþ Ð@þ*ÆŠÿP çÜ…QÅË¯@þ$ MæüÍW Ð@þ#¯@þ² çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ H¨?

	 (a)	 Ððþ¬§æþr ÌêÅ…yŠþ Ð@þ*ÆŠÿP çÜ…QÅË¯@þ$ 1 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬

	 (b)	 {ç³† ™èþ§æþ$ç³Ç ÌêÅ…yŠþ Ð@þ*ÆŠÿP çÜ…QÅ¯@þ$ {ç³çÜ$¢™èþ ÌêÅ…yŠþ Ð@þ*ÆŠÿP çÜ…QÅ¯@þ$ Mö™èþ¢ íÜ¦Ææÿ çÜ…QÅ™ø Væü$×ìý…^èþyæþ… §éÓÆ> 
´÷…^èþÐ@þ^èþ$a n A¯óþ¨ »ôý‹Ü-n çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦V> ^ðþç³µºyæþ$™èþ$…¨.

Dhí³tÄ¶ý$¯Œþ çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ JMæü »ôý‹Ü 10 Ð@þÅÐ@þçÜ¦ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ð@þ$¯@þ… çÜµíÙt…_¯@þ çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ JMæü »ôý‹Ü & 5  
Ð@þÅÐ@þçÜ¦, JMæü »ôý‹Ü & 10 çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦¯@þ$ §æþÔ>…Ô¶ý çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ A°Mæü*yæþ A…sêÆæÿ$.

©°² Væü$Ç¢…^èþ…yìþ

	 1.	 Oò³¯@þ õ³Æö¯@þ² »ôý‹Ü & 5 Ð@þÅÐ@þçÜ¦ÌZ° “Mìü…¨ çÜ…QÅË¯@þ$ ç³sìýtMæü  2: 15, 50, 137, 293, 651 ÌZ° _à²Ë¯@þ$ 
Eç³Äñý*W…_ {ÐéÄ¶ý$…yìþ.

	 2.	 Oò³¯@þÐ@þ#¯@þ² Ð@þ$¯@þ »ôý‹Ü & 5 Ð@þÅÐ@þçÜÌZ çÜ*_…^èþÌôý° çÜ…QÅ HO§ðþ¯@þ Ð@þ#…§é? G…§æþ$Mæü$ Ìôý§é G…§æþ$Mæü$ M>§æþ$?

	 3.	 »ôý‹Ü & 7 Ð@þÅÐ@þçÜ¦ Äñý¬MæüP ÌêÅ…yŠþ Ð@þ*ÆŠÿP çÜ…QÅË¯@þ$ ÌñýMìüP…^èþ…yìþ Ýë«§éÆæÿ×ý…V> »ôý‹Ü -n Ð@þÅÐ@þçÜ¦ Äñý¬MæüP  
ÌêÅ…yŠþ Ð@þ*ÆŠÿP çÜ…QÅË$ HÑ

»ôý‹Ü -n çÜ…QÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ Äñý¬MæüP ÌêÅ…yŠþ Ð@þ*ÆŠÿP çÜ…QÅË$ ©° çœ*™éË$ n ™ø {´ëÆæÿ…¿¶ýÐ@þ$Äôý$Å n0 = 1, n, 
n2, n3,...

»ôý‹Ü -n Ð@þÅÐ@þçÜ¦ Äñý¬MæüP {ç³Äñý*f¯éË$

JMæü çÜ…QÅ Äñý¬MæüP çœ*™éË$ E…yóþ ÌêÅ…yŠþ Ð@þ*ÆŠÿP çÜ…QÅË¯@þ$. MæüÍW Ð@þ#…yæþr… Ð@þË¯@þ MæüÍX {ç³Äñý*f¯@þ… HÑ$sìý? 
©°° AÆæÿ®… ^óþçÜ$MøÐ@þyø°Mìü Ðésìý° Eç³Äñý*W…_Mö°² A…MæüVæü×ìý™èþ ç³ÇMæüËµ¯@þË$ ^óþ§éª….
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çÜ…QÅË Mæü£æþ
E§éçßýÆæÿ×ý: “Mìü…¨ Dhí³tÄ¶ý$¯Œþ çÜ…QÅË¯@þ$ gZyìþ…^èþ…yìþ:

Ð@þ$¯@þ… Ððþ¬™èþ¢… 1 çÜ…QÅ¯@þ$ Mæü¯@þ$Vö°. Ðésìý° A† ò³§æþª ÌêÅ…yŠþ Ð@þ*ÆŠÿP çÜ…QÅ AÆÿ¬¯@þ 1 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬  ÌZ  
çÜÐ@þÊçßý ç³Ææÿ$§éª… ©°ÌZ Ððþ¬™èþ¢… 

15  Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 15 |.

10  ™èþÆæÿ$Ðé™èþ ÌêÅ…yŠþ Ð@þ*ÆŠÿP çÜ…QÅ  ° CçÜ$¢…¨. M>ºsìýt Ððþ¬™èþ¢… CÌêÐ@þ#…yæþÐ@þ^èþ$a.

Ððþ¬™èþ¢… = 
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
M>Ð@þ#¯@þ 10| C^óþa¨  , Ð@þ$¯@þMæü$ M>Ð@þËíÜ¯@þ

Ððþ¬™èþ¢… = 

§é°² Væü$Ç¢…^èþ…yìþ.
	 1.	 Mìü…¨ Dhí³tÄ¶ý$¯Œþ çÜ…QÅË¯@þ$ gZyìþ…^èþ…yìþ.
(i) 

Ð@þ$ÇÄ¶ý¬

(ii) 

Ð@þ$ÇÄ¶ý¬
  

	 2.	 Ð@þ$¯@þ… çÜ–íÙt…_¯@þ »ôý‹Ü & 5 Ð@þÅÐ@þçÜ¦ÌZ Ð@þ#¯@þ² “Mìü…¨ çÜ…QÅË¯@þ$ gZyìþ…^èþ…yìþ.

		  JMæü Ð@þÅÐ@þçÜ¦ÌZ JMæü ÌêÅ…yŠþ Ð@þ*ÆŠÿP çÜ…QÅMæü$ 5 Æðÿr$Ï ^óþõÜ¢ ™èþ§æþ$ç³Ç çÜ…QÅ Ð@þçÜ$¢…§æþ° Væü$Ææÿ$¢…^èþ$Mø…yìþ.

+
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çÜ…QÅË Mæü£æþ

¯óþ¯@þ$ VæüÐ@þ$°…^èþ V> çÜ…QÅË¯@þ$ 
Mæü*yóþ Ñ«§é¯@þ…  Dhí³tÄ¶ý$¯Œþ  
Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ íßý…§æþ* Ð@þÅÐ@þçÜ¦ÌZ 

JMæüsìýV>Ð@þ#…¨.

+ +
  4   7
  5   6
10   3
+

1

(»ôý‹Ü-n çÜ…QÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ÌZ ^óþíÜ¯@þ §é°Mìü ÆøÐ@þ$¯Œþ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ÌZ ^óþíÜ¯@þ §é°Mìü À¯@þ²…V> ^óþÄ¶ý$…yìþ. ÆøÐ@þ$¯Œþ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ÌZ 
çÜÐ@þÊçßý… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ çç³#¯@þÆŠÿ Ð@þÅÐ@þïÜ¢MæüÆæÿ×ý gê“Væü™èþ¢V> ^óþÄ¶ý*Í. G…§æþ$Mæü…sôý {ç³† ÌêÅ…yŠþÐ@þ*ÆŠÿP çÜ…QÅ¯@þ$ ™èþ§æþ$ç³Ç 
§é°² ´÷…§æþyé°Mìü çÜÐ@þÊçßý ç³Ææÿ^èþyæþ… GËÏç³µyæþ* JMóü ç³ÇÐ@þ*×ý…ÌZ E…yæþ§æþ$. Væü$×êM>Æ>°² ç³ÇVæü×ýÌZMìü ¡çÜ$ 
Mæü$¯@þ²ç³µyæþ$ »ôý‹Ü E¯@þ² çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ Äñý¬MæüP {ç³Äñý*f¯@þ… Ð@þ$Ç…™èþ çÜµçÙt…V> Mæü°í³çÜ$¢…¨?

Dhí³tÄ¶ý$¯Œþ çÜ…QÅËÌZ Æðÿ…yæþ$ çÜ…QÅË¯@þ$ GÌê Væü$×ìý…^éÍ.

Ð@þ¬…§æþ$V>Æðÿ…yæþ$ ÌêÅ…yŠþ Ð@þ*ÆŠÿP çÜ…QÅË Ë»ê®°² ç³ÇÖÍ§éª….
1. 	� Ë»ê®Ë¯@þ$ HO§ðþ¯é ÌêÅ…yŠþ Ð@þ*ÆŠÿP çÜ…QÅ¯@þ$  (A…sôý 10)? ™ø Væü$×ìýõÜ¢ HÑ$Ð@þçÜ$¢…¨? “Mìü…¨ Mæü¯@þ$Vö¯@þ…¨D

	

	  �D {ç³† ÌêÅ…yŠþÐ@þ*ÆŠÿP çÜ…QÅ 10 Äñý¬MæüP Ô¶ýMìü¢ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ §é°° 10 ™ø Væü$×ìý…^èþyæþ…Ð@þË¯@þ 1 Ô¶ýMìü¢ ò³Ææÿ$Væü$™èþ$…¨.  
C¨ ™èþ§æþ$ç³Ç ÌêÅ…yŠþÐ@þ*ÆŠÿP çÜ…QÅ. 

2.	� HO§ðþ¯@þ ÌêÅ…yŠþ Ð@þ*ÆŠÿP çÜ…QÅ¯@þ$  (102)™ø Væü$×ìýõÜ¢ HÑ$ Ð@þçÜ$¢…¨? “Mìü…¨ Ë»ê®Ë¯@þ$ Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ.
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
	 D “Mìü…§æþÐésìý Ë»êªË¯@þ$ Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ.

A…§æþ$Ð@þËÏ HOÐðþ¯@þ Æðÿ…yæþ$ ÌêÅ…yŠþ Ð@þ*ÆŠÿP çÜ…QÅË E™èþµ†¢ Ð@þ$ÆöMæü ÌêÅ…yŠþÐ@þ*ÆŠÿP çÜ…QÅ AÐ@þ#™èþ$…¨!

Ð@þ$¯@þ… çÜ–íÙt…_¯@þ »ôý‹Ü 5 Ð@þÅÐ@þçÜ¦ÌZ D Ë„æü×ý… °fÐ@þ*? C¨ »ôý‹Ü E¯@þ² HO§ðþ¯@þ² çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦Mæü$  
Ð@þÇ¢çÜ$¢…§é?

Dhç³#t Ð@þÅÐ@þçÜ¦ÌZ JMæü çÜ…QÅ Äñý¬MæüP Ð@þ$ÇÄ¶ý¬  (10)Ë Ëº®… Væü$Ç…_ Ð@þ$¯@þ… HÑ$ ™óþËaÐ@þ^èþ$a.

A§óþÈ†V>

M>Ð@þ#¯@þ

CÑ çÜ…QÅË$ M>ºsìýt ç³…í³×îý ^èþrt… Ð@þÇ¢çÜ$¢…¨ M>ºsìýt.

(ii)    | × 
		    | V> A§óþÈ†V>  +  + |. A…§æþ$Ð@þË¯@þ
		    | ×  = (  +  + |) × 
		    �yìþíÜtº*ÅsìýÐŒþ BíÜ¢ CMæüPyæþ Mæü*yé E…r$…§é?   (a + b) × n Mìü E¯@þ²sôýt çÜ…QÅË E§éçßýÆæÿ×ýÌZ 

JMæüsìý E¯@þ²ç³µyæþ$ Mæü*yé C¨ E…r$…¨ GMæü$PÐ@þ ç³§éË$ E¯é²Æÿ¬ (a + b + c) × n = an + bn 
+ cn M>ºsìýt 2 Mæü…sôý.

Væü×îý™èþ^èþÆæÿa
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çÜ…QÅË Mæü£æþ
(  +  + |) ×  = (  × ) + (  × ) + (| × )

=  +  + 

						        =   

Cç³šyæþ$ D “Mìü…¨ Ë»ê®Ë¯@þ$ Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ.

(i) (ii) 

JMæü çÜ…QÅ™ø Væü$×ìý…^èþ yé°Mìü JMæüÝë«§éÆæÿ×ý °Ä¶ý$Ð@þ$… HÑ$sìý ?

Cç³µsìýMîü VæüÐ@þ$°…_¯@þr$ÏV> Æðÿ…yæþ$ çÜ…QÅË¯@þ$ Væü$×ìý…^óþ {ç³“MìüÄ¶ý$ÌZ ÌêÅ…yŠþ Ð@þ*ÆŠÿPË çÜ…QÅË Væü$×ýM>Ææÿ…  
E…r$…¨. ÌêÅ…yŠþÐ@þ*ÆŠÿP çÜ…QÅË$ JMæü çÜ…QÅ Äñý¬MæüP Ô¶ýMæü$¢Ë$ AÆÿ¬¯@þç³µyæþ$ ÐérËº®… Ð@þ*ÆöMæü ÌêÅ…yŠþ 
Ð@þ*ÆŠÿP çÜ…QÅ AÐ@þ#™èþ$…¨. D ÐéçÜ¢Ð@þ… Væü$×ýM>Ææÿ {ç³“MìüÄ¶ý$¯@þ$ çÜ$Ë¿¶ý™èþÆæÿ… ^óþçÜ$¢…¨ AÆÿ¬™óþ ÆøÐ@þ$¯Œþ çÜ…QÅË  
ÑçÙÄ¶ý$…ÌZ Cyìþ fÆæÿ$Væü§æþ$. A…§æþ$Móü Ðér° Eç³Äñý*W…_ Væü$×ìý…^èþyæþ… MæüçÙt…. 

A…§æþ$Ð@þËÏ ÌêÅ…yŠþÐ@þ*ÆŠÿP çÜ…QÅË$ çÜ…QÅ Äñý¬MæüP Ô¶ýMæü$¢Ë$V> E¯@þ² çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ A…sôý »ôý‹Ü MæüÍW¯@þ  
çÜ…RêÅÐ@þÅÐ@þçÜ¦ {´ë†°«§æþÅ…ÌZ Ð@þ*{™èþÐóþ$ M>Mæü$…yé A…MæüVæü×ìý™èþ M>Æ>ÅMæüË´ëË¯@þ$ °ÆæÿÓíßý…^èþyæþ…ÌZ §é°  
Eç³Äñý*Væü…ÌŸ Mæü*yé çÜÐ@þ$Ææÿ¦Ð@þ…™èþ…V> E…r$…¨.

»ôý‹Ü Mæü*yìþ¯@þ çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ BÌZ^èþ¯@þ ̂ èþÇ{™èþÌZ JMæü Ð@þ$Ë$ç³# Ð@þ$¯@þ B«§æþ$°Mæü íßý…§æþ* çÜ…RêÅÐ@þÅÐ@þçÜ¦ D °Æ>Ã×ý… 
Oò³ °ÇÃ…^èþºyìþ…¨.

§æþÔ>…Ô¶ý Ð@þÅÐ@þçÜ¦¯@þ$ Eç³Äñý*W…^óþ A»êMæü‹Ü 
11Ð@þ Ô¶ý™éº®…ÌZ Cç³µrMîü ÆøÐ@þ$¯Œþ çÜ…QÅË¯@þ$ Eç³Äñý*WçÜ$¢¯@þ² {ç³fË$ Mæü*yé §æþÔ>…Ô¶ý Ð@þÅÐ@þçÜ¦¯@þ$ Eç³Äñý*W…_  
°ÇÃ…_¯@þ Væü×ý¯@þ ç³ÇMæüÆæÿ…. A»êMæü‹Ü¯@þ$ Eç³Äñý*W…^èþyæþ… {´ëÆæÿ…À…^éÆæÿ$. C¨ _{™èþ… 3.1 ÌZ ^èþ*í³¯@þ Ñ«§æþ…V> 
ÆóÿQË™ø Mæü*yìþ¯@þ »ZÆæÿ$z 1 ° çÜ*_…^óþ ÆóÿQ ¯@þ$…yìþ 10 Äñý¬MæüP Ð@þÆæÿ$çÜ çœ*™é°² çÜ*_çÜ$¢…¨.

_{™èþ…  :  3.1 A»êMæü‹Ü
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
A…§æþ$ÌZ çÜ…QÅË$ D “Mìü…¨ Ñ«§æþ…V> çÜ*_…^èþ ºyézÆÿ¬. CÐ@þÓºyìþ¯@þ çÜ…QÅ¯@þ$ Ððþ¬§æþsìý ÌêÅ…yŠþ Ð@þ*ÆŠÿP  

çÜ…QÅË$V> (10 Äñý¬MæüP ççœ*™èþ…Ë$) Ð@þÈYMæüÇ…^éÆæÿ$. Cç³µsìý Ð@þÆæÿMæü$ Ð@þ$¯@þ… Ðésìý° çÜÐ@þÊçßý ç³Ææÿ$çÜ$¢¯@þ² Ñ«§æþ…V>¯óþ 
10 Äñý¬MæüP {ç³† çœ*™é°Mìü çÜÐ@þÊçßý…ÌZ G°²ÝëÆæÿ$Ï çÜ…¿¶ýÑ…_…§ø §é° ÆóÿQOò³ A¯óþMæü Mú…rÆæÿ$Ï E…^èþºyézÆÿ¬. 
JMæü ÆóÿQ Oò³ JMæü Mú…rÆŠÿ Ð@þ#…yæþr… 5 ÑË$Ð@þ Mæü$§øçßý§æþ ç³yæþ$™èþ$…¨. 

E§éçßýÆæÿ×ýMæü$ 3426 çÜ…QÅ¯@þ$ ¡çÜ$Mö…§é… ©°°
�3426 = 1000 + 1000 + 1000 + 100 + 100 + 100 + 100 + 10 + 10+ 1 + 1 + 1 + 1 + 1 + 1

V> Ð@þÈYMæüÇ…^èþÐ@þ^èþ$a. D çÜ…QÅ¯@þ$ _{™èþ… 3.1 ÌZ ^èþ*í³¯@þ Ñ«§æþ…V> çÜ*_…^èþºyìþ…¨. 6 Ðésìý° GÌê çÜ*_
Ýë¢Æø VæüÐ@þ$°…^èþ…yìþ.

Væü×ý¯@þËMæü$ A»êMæü‹Ü GÌê Eç³Äñý*W…^èþºyæþ$™èþ$…§ø JMæü Ýë«§éÆæÿ×ý Mæü*yìþMæü çÜÐ@þ$çÜÅ¯@þ$ ç³ÇÖÍ§éª…  
2907 + 43 Æðÿ…yæþ$ çÜ…QÅË$ °Ë$Ð@þ# Ñ¿¶ýf¯@þMæü$ CÆæÿ$ OÐðþç³#Ìê ¡çÜ$Mø ºyézÆÿ¬. 

Ððþ¬™é¢°Mìü Mæü¯@þ$Vö¯@þyé°Mìü Ò$Ææÿ$ ©°² GÌê Eç³Äñý*WÝë¢Ææÿ$?

{ç³† ÆóÿQÐðþ…r E¯@þ²Mú…rÆæÿÏ¯@þ$ MæüÍí³ E…^éÆø 10 §ésìý¯@þ ç³…Mìü¢ÌZ d A…sôý HÑ$sìý?

çÜ*^èþ¯@þ: D çÜÐ@þ$çÜÅÌŸ JMæüsìý Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 3 MæüÍíÜ 10 V> HÆæÿµyæþ$™éÆÿ¬. C¨ 10 Ë¯@þ$ çÜ*_…^óþ ÆóÿQMæü$ {ç³† Ææÿ*ç³…
V> Eç³Äñý*Væü ç³yæþ$™èþ$…¨.

III. Dhç³#t Ð@þÅÐ@þçÜ¦ Äñý¬MæüPÌZ´ëË$

Møsìý (107) Ð@þÆæÿMæü$ E¯@þ² çÜ…QÅËMæü$ Ýëõ³„æü…V> çÜÐ@þ$Ææÿ¦ Ð@þ…™èþOÐðþ$¯@þ çÜ…RêÅ {´ë†°«§éÅË¯@þ$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ýëõ³„æü…V> 
çÜ$Ë¿¶ýOÐðþ$¯@þ Væü$×ý¯@þË¯@þ$ A¯@þ$Ð@þ$†…^óþ çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ AÆÿ¬¯@þç³µsìýMìü Dhí³tÄ¶ý$¯Œþ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ÌZ JMæüÌZç³… E…¨.

ò³§æþª Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ò³§æþª çÜ…QÅË¯@þ$ çÜ*_…^éÍÞ¯@þ AÐ@þçÜÆæÿ… E…sôý 10 Äñý¬MæüP E¯@þ²™èþ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ E¯@þ²™èþ çœ*™éË 
MøçÜ… _à²Ë A…™èþ$Ìôý° “MæüÐ@þ*°² Mæü¯@þò³rtÐ@þËíÜ¯@þ AÐ@þçÜÆæÿ… E…¨. CMæüPyæþ Ð@þ$¯@þ… çÜ…RêÅ {´ë†°«§æþÅ… Äñý¬MæüP 
AçÜË$ çÜÐéË$¯@þ$ ÐóþÆóÿ Ææÿ*ç³…ÌZ †ÇW ^èþ*çÜ$¢¯é²Ð@þ¬.
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çÜ…QÅË Mæü£æþ
çÜ…RêÅÐ@þÅÐ@þçÜ¦Ë ç³Ç×êÐ@þ$ ^èþÇ{™èþÌZ ™èþ§æþ$ç³Ç Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ _Ð@þÇ BÌZ^èþ¯@þ D çÜÐ@þ$çÜÅ¯@þ$ ç³ÇçÙPÇ…^èþyæþÐóþ$  

M>Mæü$…yé çÜ…RêÅ {´ë†°«§æþÅ… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Væü×ý¯@þË¯@þ$ Mæü*yé AÝë«§éÆæÿ×ý…V> çÜ$Ë¿¶ý™èþÆæÿ… ^óþçÜ$¢…¨.

§é°² Væü$Ç¢…^èþ…yìþ
	 1.	 çÜ…QÅËÌZ {´ë†°«§æþÅ… Ð@þíßý…^óþ Ððþ$çÜ´ùsôý°Ä¶ý$¯@þÏ çÜ…QÅ 10 °Ä¶ý$Ð@þ$…¯@þ$ Ìôý§é A…™èþMæü…sôý 

GMæü$PÐ@þÝëÆæÿ$Ï çÜ…QÅËÌZ çÜ…¿¶ýÑ…^óþ _à²Ë¯@þ$ MæüÍW E…r$…§é?

	 2.	 Ò$ çÜÓ…™èþ »ôý‹Ü 4 çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦¯@þ$ çÜ–íÙt…^èþ…yìþ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 1 ¯@þ$…yìþ 16 Ð@þ çÜ…QÅË¯@þ$ 
çÜ*_…^èþ…yìþ.

	 3.	 Ð@þ$¯@þ… çÜ–íÙt…_¯@þ »ôý‹Ü & 5 çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ÌZ C_a¯@þ çÜ…QÅ¯@þ$ 5 ÌZ Væü$×ìý…^èþyé°Mìü JMæü Ýë«§éÆæÿ×ý  CÐ@þÓ…yìþ.

3.4. Ýë¦¯@þÑË$Ð@þ {´ë†°«§æþÅ…

I. Ððþ$Ýë´÷sôý°Ä¶ý$¯@þÏ çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦

{´ëÆæÿ…¿¶ý…ÌZ ç³#Æ>™èþ¯@þ Ððþ$Ýë´÷sôýÑ$Ä¶ý*ÌZ Eç³Äñý*W…_¯@þ çÜ…RêÅÐ@þÅÐ@þçÜ¦ ÐóþÆóÿÓÆæÿ$ ÌêÅ…ÉŠþ Ð@þ*ÆŠÿP çÜ…QÅËMæü$ 
ÐóþÆóÿÓÆæÿ$ _à²Ë¯@þ$ MæüÍW Ð@þ#…¨. ™èþÆæÿ$Ðé™èþ M>Ë…ÌZ C¨ ^éÌê çÜÐ@þ$Ææÿ®Ð@þ…™èþOÐðþ$¯@þ çÜ…RêÅ {´ë†°«§æþÅ…ÌZ »ôý‹Ü & 60  
Ð@þÅÐ@þçÜ¦V> Ð@þ*Ç…¨. ©°° çÙçÙÅÐ@þ*¯@þ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ V>í³Ë$Ýë¢Ææÿ$. 

ÐéÆæÿ$ »ôý‹Ü & 60 ° G…§æþ$Mæü$ G…^èþ$Mø¯é²Æø ^éÌê Ð@þ$…¨Mìü AÆæÿ¦…M>Ìôý§æþ$. 60 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Mö°² Ð@þ¬QÅOÐðþ$¯@þ  
çÜ…çœ$r¯@þ M>ÌêË Ð@þ$«§æþÅ çÜ…º…«§æþ… ÐéÆæÿ$^èþ…{§æþ¯ðþË ´÷yæþÐ@þ# 30 Æøk Ìôý§æþ$ ¿¶ý*Ñ$ íÜ¦Ææÿ…V> Ð@þ#…§æþ°  
¡çÜ$Mö¯@þ²ç³µyæþ$. çÜ*ÆæÿÅyæþ$. ¿¶ý*Ñ$ ^èþ$r*t JMæü ^èþ$r$t çœ#Ç¢ ^óþÄ¶ý$yé°Mìü ç³sñýt çÜÐ@þ$Ä¶ý$… Ð@þ…sìý°) À¯é²Ë$¯@þ$  
çÜ*_…^óþ ÝûË¿¶ýÅ… (Ò$Ð@þ¬ CMæüPyæþ ©°ÌZMìü Ððþâ¶ýåÐ@þ¬) Ðér Ð@þ¬¯@þ$ç³r ÌêÅ…yŠþ Ð@þ*ÆŠÿP “MæüÐ@þ$… &1, 10, 60, 600, 
3600, 36000....... 60 Äñý¬MæüP çœ*™éË$ Ð@þ*{™èþÐóþ$ ™èþWY…^èþ ºyæþr… Ððþ¬§æþOÌñý¯@þ Ðésìý¯@þ$…yìþ. ©°° ÑÐ@þÇ…^èþyæþ…¯@þMæü$ 
ÑÑ«§æþ íÜ§éª…™éË$ Ð@þ#¯é²Æÿ¬.

Væü×ìý™èþ ^èþÆæÿa
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
»ê¼ÌZ°Ä¶ý$¯Œþ çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ A°í³Ë$Ð@þ ºyóþ Ððþ$Ýë´÷sôýÑ$Ä¶ý* çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ Äñý¬MæüP {ç³¿êÐ@þ… Ð@þ$¯@þMæü$ ÒsìýMìü 

Ð@þ$¯@þ çÜÐ@þ$Ä¶ý$ MöË™èþË Ä¶ýÊ°rÏÌZ ^èþ*yæþÐ@þ^èþ$a. 1 Væü…r = 60 °Ñ$ÚëË$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 1 °Ñ$çÙ… = 60 òÜMðü¯@þ$Ï D  
Ð@þÅÐ@þçÜ¦ 1 Mìü Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 10 Mìü 7 _à²°² Eç³Äñý*W…_…¨ Cç³µyæþ$. Ðésìý çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦¯@þ$ A«§æþÅÄ¶ý$¯@þ…^óþÄ¶ý$yæþ…Oò³ 
Mæü$Ïç³¢…V> BW Cç³µsîýÐ@þÆæÿMæü$ ^èþ*íÜ¯@þ Ððþ$Ýë´ùsôýÑ$Ä¶ý* Ë„æü×êË¯@þ$ Eç³Äñý*W…_ çÜÐ@þ$Ææÿ®Ð@þ…™èþ…V> çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦¯@þ$ 
GÌê °ÇÓ…_ sìý^óþa BÌZ_§éª….

ÐéÇ ÌêÅ…yŠþ Ð@þ*ÆŠÿP çÜ…QÅËMæü$ Ð@þ$¯@þ çÜÓ…™èþ _à²Ë¯@þ$ C§éª…
1         60       602 = 3600   603 = 216000 ... 

1 ...2 3

D _à²ËMæü$ çÜ–íÙt…^èþyæþ…ÌZ Ðóþ$Ð@þ¬ ÐéçÜ¢Ð@þ…¯@þMæü$ ¿êÆæÿ¡Ä¶ý$ çÜ…QÅË¯@þ$ Eç³Äñý*W…^éÐ@þ$° VæüÐ@þ$°Ð@þ$^èþ…yìþ. 
Ðóþ$Ææÿ$Ð@þ* çÜÓ…™èþ _à²Ë¯@þ$ Mæü°ò³sìýt E…yæþÐ@þ^èþ$a. M>± çÜ$Ë¿¶ý…V>  Væü$Ææÿ$¢…^èþ$ Mæü$¯óþ…§æþ$Mæü$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Eç³Äñý*W…
^èþyé°Mìü Ðóþ$Ð@þ¬ çÜ$ç³Ç_OÐðþ$¯@þ çÜ…QÅË$ 1, 2, 3...... çÜàÄ¶ý$… G…^èþ$Mö¯é²Ð@þ¬.

Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Eç³Äñý*W…_ 1 ¯@þ$…¨ 59 Ð@þÆæÿMæü$ çÜ…QÅË¯@þ$ çÜ*_…^èþÐ@þ^èþ$a.

1      2       3       4       5       6       7        8       9

10      11      12      20      30        40      50       59  

Ððþ$çÜ´÷sôýÑ$Ä¶ý$¯Œþ sê»ñýÏsŒý Äñý¬MæüP ç³#¯@þÆæÿ$™èþµ†¢
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çÜ…QÅË Mæü£æþ
E§éçßýÆæÿ×ý : D Ð@þÅÐ@þçÜ¦ÌZ 640 çÜ…QÅ¯@þ$ çÜ*_Ýë¢Ð@þ¬. §é°° ÌêÅ…yŠþ Ð@þ*ÆŠÿP çÜ…QÅË$V> çÜÐ@þÊçßý ç³ÇõÜ¢  
Ð@þ$¯@þMæü$ Mæü°í³çÜ$¢…¨.

640 = (10) × 60 + 40.

Ð@þ$¯@þ… Dhí³tÄ¶ý$¯Œþ BÌZ^èþ¯@þ¯@þ$ Eç³Äñý*WõÜ¢, D çÜ…QÅ¯@þ$  10 1 s Eç³Äñý*W…_ çÜ*_Ýë¢Ææÿ$. 40°  
4 s Eç³Äñý*W…_ çÜ*_Ýë¢Ææÿ$.

©°² Ð@þ$¯@þ… Ð@þ$Ç…™èþ çÜ…„ìüç³¢…V> çÜ*_…^èþVæüËÐ@þ*?

Ð@þ$¯@þ… D çÜ…QÅ¯@þ$ CÌê ^èþ*í³…^èþÐ@þ^èþ$a.

©°° Ð@þ$¯@þ… çÜÒ$MæüÆæÿ×ý… {ÐéíÜ¯@þr$ÏV> ç³¨ 60Ë$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ JMæü 40V> ^èþ§æþÐ@þÐ@þ^èþ$a.

E§éçßýÆæÿ×ý : Ð@þ$¯@þ… Ð@þ$ÆöMæü çÜ…QÅ¯@þ$ {ç³Ä¶ý$†²§éª… - 7530.

7530 = (2) ×3600 + (5) × 60 + 30

M>ºsìýt, §é° {´ë†°«§æþÅ… E…r$…¨.

JMæü çÜ…QÅ¯@þ$ §é° {´ë™èþ°«§æþÅ… MøçÜ… 60 çœ*™éË$V> Ð@þÈYMæü Ç…_¯@þç³#yæþ$. 60 çœ*™éË$, 60 Ìôý§æþ$ A…™èþMæü…sôý 
GMæü$PÐ@þ ÝëÆæÿ$Ï çÜ…¿¶ýÑ…^èþ$¯@þ° VæüÐ@þ$°…^èþ…yìþ. C¨ fÇW™óþ ÐésìýÌZ 60 ° çÜÐ@þÊàç³Ææÿ_ 60 Äñý¬MæüP ™èþ§æþ$ç³Ç çœ*™é°² 
HÆæÿµÆæÿ^èþÐ@þ^èþ$a.

E§éçßýÆæÿ×ýMæü$, Ð@þÅMîü¢MæüÆæÿ×ý¯@þ$ ç³ÇVæü×ìý…^èþ…yìþ.
(1) × 3600 + (70) × 60 + 2	 = (1) × 602 + (60 + 10) × 60 + 2

					     = (1) × 602 + 602 + (10) × 60 + 2

					     = (2) × 602 + (10) × 60 + 2
M>ºsìýt H çÜ…QÅOÌñý¯@þ ÌêÅ…yŠþ Ð@þ*ÆŠÿP çÜ…QÅË MøçÜ… çÜ…QÅË™ø ´ër$ 1 & 59 çÜ…QÅ¯@þ$ Eç³Äñý*W…_ H  

çÜ…QÅO¯ðþ¯@þ çÜ*_…^èþÐ@þ^èþ$a. Cç³µyæþ$ Ð@þ$¯@þ…  {´ë†°«§éÅ°² Ð@þ$Ç…™èþ ò³…_, 60 Äñý¬MæüP ÑÀ¯@þ² çœ*™éË _à²Ë¯@þ$  
Ð@þ¨ÍõÜ¢ GÑ$ fÆæÿ$Væü$™èþ$…¨?
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†

Ð@þ* 
Ð@þ¬¯@þ$ç³sìý 
{´ë†°™èþÅ… 

Ð@þ* 
Mæü$¨…^èþºyìþ¯@þ 
{´ë†°™èþÅ… 

640 7530

Ððþ$Ýë´÷sôýÑ$Ä¶ý$¯@þ$Ï çÜÇV>Y C§óþ ^óþÔ>Ææÿ$. 1 ÐéÇ çÜ…QÅÌZ Mæü$yìþOÐðþç³#¯@þ Ð@þ#¯@þ² _à²Ë çÜÑ$† 1 Ë çÜ…QÅ¯@þ$. 
§é° Gyæþç³#OÐðþç³#¯@þ E¯@þ² _à²Ë çÜÑ$† 60 Ë çÜ…QÅ¯@þ$ ™èþ§æþ$ç³Ç 3600 Ë çÜ…QÅ¯@þ$ ̂ èþ*í³…_…¨. 60 Äñý¬MæüP çœ*™èþ… 
çÜ…¿¶ýÑ…_¯@þç³#yæþÌêÏ BÝë¦¯@þ…ÌZ RêäçÜ¦Ë… CÐ@þÓ ºyìþ…¨.

Ððþ$Ýë´ùsôýÑ$Ä¶ý$¯@þ$Ï D BÌZ^èþ¯@þ Ð@þ$¯@þMæü$ Ð@þ_a¯@þ Ñ«§æþ…V>¯óþ Ð@þ_a¯@þr$Ï A°í³…^èþyæþ… Ìôý§æþ$. Mö…™èþ Ð@þ$…¨ ç³…
yìþ™èþ$Ë$ ÐéÇ Ð@þ¬¯@þç³sìý çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ÌZ ÌêÅ…yŠþ Ð@þ*ÆŠÿP çÜ…QÅË$ 1 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 60 ËMæü$ CÐ@þÓºyìþ¯@þ _à²Ë ÝëÆæÿ*ç³Å™èþ 
Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ðésìý° {ç³Ð@þ*§æþÐ@þÔ>™èþ$¢ Eç³Äñý*W…^èþyæþ… Ð@þË¯@þÐéÆæÿ$ D BÌZ^èþ¯@þ¯@þ$ ^èþ*íÜ E…yæþÐ@þ^èþ$a A°çÜ*_çÜ$¢¯é²Ææÿ$.

§é°² Væü$Ç¢…^èþ…yìþ 
	 1.	 Ððþ$Ýë´÷sôý°Ä¶ý$¯@þ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ÌZ “Mìü…¨ çÜ…QÅË¯@þ$ çÜ*_…^èþ…yìþ.

(i) 63  (ii) 132  (iii) 200  (iv) 60  (v) 3605

D Ñ«§æþ…V> Ððþ$Ýë´÷sôýÑ$Ä¶ý* Ð@þÅÐ@þçÜ¦ _à²Ë$ {ÐéÄ¶ý$ºyìþ¯@þ Ýë¦¯éË¯@þ$. Eç³Äñý*W…^èþyæþ… §éÓÆ>  
ÌêÅ…yŠþ Ð@þ*ÆŠÿP çÜ…QÅËMæü$ A…™èþ$Ìôý° _à²Ë “MæüÐ@þ*°² çÜ–íÙt…^éÍÞ¯@þ AÐ@þçÜÆæÿ…¯@þ$ GÌê ™öËWçÜ$¢…§ø Ð@þ$¯@þ…  
^èþ*yæþÐ@þ^èþ$a. {ç³†_à²…°Ææÿ~Æÿ¬…^èþyæþ…ÌZ Eç³Äñý*W…^èþ$Mø¯óþ Ar$Ð@þ…sìý çÜ…RñýÅÐ@þÅÐ@þçÜ¦ (B«§éÆæÿ… MæüÍW E…r$…¨)¯@þ$ 
Ýë¦¯@þ çÜ…QÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ Ìôý§é Ýë¦¯@þ ÑË$Ð@þ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ A…sêÆæÿ$.

çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦Ë ç³Ç×ê… ^èþÇ{™èþÌZ Ýë¦¯@þ ÑË$Ð@þ Äñý¬MæüP D BÌZ^èþ¯@þ A™èþ$Å¯@þ²™èþ çœ$sêt°² çÜ*_çÜ$¢…¨. 
ç³ÇÑ$™èþ çÜ…QÅÌZ ÑÀ¯@þ² _à²Ë¯@þ$ Eç³Äñý*W…_ çÜ…QÅË A…™èþ… Ìôý° {MæüÐ@þ*°² çÜ*_…^óþ çÜÐ@þ$çÜÅMæü$ ^éÌê Ý÷VæüOòÜ¯@þ 
ç³ÇçÙPÆ>°² A…¨çÜ$¢…¨.

AÆÿ¬™óþ Ððþ$çÜ´÷sôýÑ$Ä¶ý* Ð@þÅÐ@þçÜ¢¯@þ$ ç³NÇ¢V> AÀÐ@þ–¨®^ðþ…¨¯@þ Ýë¦¯@þ ÑË$Ð@þ Ð@þÅÐ@þçÜ¦V> ç³ÇVæü×ìý…^èþÌôýÐ@þ¬. ©°ÌZ 
Mö°²ÌZ ´ëË$Ð@þ#¯é²Æÿ¬. AÑ çÜ…QÅ¯@þ$ ^èþ¨Ðóþrç³µyæþ$ Væü…§æþÆæÿVøâ¶ý…¯@þMæü$ §éÇ ©Ýë¢Æÿ¬.
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çÜ…QÅË Mæü£æþ
 60 Äñý¬MæüP {´ë†°«§éÅ°² ^èþ*yæþ…yìþ. 3600Mæü$ G…™èþ {´ë†°«§æþÅ… Ð@þ#…r$…¨?

çÜ…QÅË¯@þ$ {ÐéõÜrç³µyæþ$ _à²Ë Ð@þ$§æþÅ A…™èþÆæÿ… Ð@þ$¯@þ… CMæüPyæþ C_a¯@þ Ñ«§æþ…V> CÐ@þÓºyæþÌôý§æþ$. ÐóþÆóÿÓÆæÿ$ Ð@þÅMæü$¢Ë$ 
Æ>íÜ¯@þ ÑÑ«§æþ Ð@þ*¯@þ$ÅíÜP–ËÌZ RêäËMæü$ íÜ¦ÆæÿOÐðþ$¯@þ A…™èþÆ>°² °ÆæÿÓíßý…^èþyæþ… Mæü*yé MæüçÙt…. CÑ AçÜ–çÙt ™èþË¯@þ$ çÜ–íÙt…
^éÆÿ¬ E§éçßýÆæÿ×ýMæü$ “Mìü…¨ çÜ…QÅË {´ë†°«§éÅË¯@þ$ ç³ÇVæü×ìý…^èþ…yìþ.

Ð@þ$¯@þ{´ë†°«§æþÅ…

çÜ…QÅË$

Ððþ$Ýë´÷sôý°Ä¶ý$¯@þÏ {´ë†°«§æþÅ…

60 Äñý¬MæüP Hçœ*™éËMæü$ H _à²Ë$ çÜÇ´ùÄ¶ý$™éÄñý* Mæü¯@þ$Vö¯@þyæþ…ÌZ AçÜµçÙt™èþ M>Ææÿ×ý…V> JMóü çÜ…QÅ¯@þ$ 
ÐóþÆóÿÓÆæÿ$ Ñ«§æþ…V> ^èþ§æþÐ@þÐ@þ^èþ$a. 60 Äñý¬MæüP ÐóþÆóÿÓÆæÿ$ çœ*™éËMæü$ _à²Ë Ð@þ$«§æþÅ HM>…™èþÆæÿA…™èþÆæÿ…¯@þ$. Eç³Äñý*W…_  
Ð@þ$¯@þ {´ë†°«§æþÅ…ÌZ Mæü*yæþ 36002 Äñý¬MæüP {´ë†°«§æþÅ…ÌZ Ð@þÌñý Æðÿ…yæþ$ f™èþË _à²Ë Ð@þ$§æþÅ RêäË çÜ…QÅ¯@þ$ ™ðþË$çÜ$Mø 
Ð@þyæþ… MæüçÙt….

Rêä çÜ¦ÌêË¯@þ$…yìþ E™èþµ¯@þ²Ð@þ#Äôý$Å çÜÐ@þ$çÜÅ¯@þ$ ç³ÇçÙPÇ…^èþyé°Mìü ÌêsŒý Ððþ$Ýë´ùsôý°Ä¶ý$Ð@þ$Ï Rêä ççÜ¦Ë…¯@þ$ 
çÜ*_…^èþ$rMæü$ õ³Ï‹Ü çßŸËzÆæÿ$ _à²° MúsêÆÿ¬…^óþ A§æþ$Â™èþOÐðþ$¯@þ BÌZ^èþ¯@þ Eç³Äñý*W…^éÆæÿ$. C¨ Ð@þ$¯@þ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ÌZ Ð@þ$¯@þ… 
Eç³Äñý*WÐ@þ$^óþ 0 (çÜ$¯é²) Ìê…sìý. A…§æþ$Ð@þËÏ {ÐéÄ¶ý$ºyìþ¯@þ Ýë¦¯@þÑË$Ð@þ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ÌZ õ³Ï‹Ü çßŸÌŒýzÆŠÿV> çÜ$¯é² ™èþç³µ°çÜÇ

Rêä çÜ¦ÌêËÐ@þËÏ ™èþÌñýOO™ðþ çÜÐ@þ$çÜÅ ç³ÇçÙPÇ…^èþ ºyìþ¯@þç³µrMìü C™èþÆæÿ AçÜ–çÙt™èþË$ Cç³µrMîü Ð@þÅÐ@þçÜ¦ÌZ E¯é²Æÿ¬. 
E§éçßýÆæÿ×ýMæü$ õ³Ï‹Ü çßZËzÆŠÿ Væü$Ææÿ$¢ {ç³«§é¯@þ…V> çÜ…QÅË Ð@þ$«§æþÅÌZ Eç³Äñý*W…^èþ ºyìþ…¨ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ _Ð@þÆæÿÌZ M>§æþ$ M>ºsìýt 
ÐéÆæÿ$§é°° 3600 (Ð@þ$¯@þ… CÌê {ÐéÝë¢Ð@þ¬) Ð@þ…sìý çÜ…QÅ¯@þ$ çÜ*_…^èþyé°Mìü Eç³Äñý*W…^éÆæÿ$.
II.  Ð@þ*Ä¶ý$¯Œþ çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦    
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
Ð@þ$§æþÅ AÐðþ$ÇM>ÌZ Ð@þ*Ä¶ý$¯Œþ ¯éVæüÇMæü™èþ A° í³Ë$Ð@þ ºyóþ JMæü ¯éVæüÇMæü™èþ AÀÐ@þ–¨® ^ðþ…¨…¨. C¨ 3Ð@þ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 10 
Ô¶ý™é»ê®Ë Ð@þ$§æþÅ Vöç³µ Ðóþ$«§ø Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ýë…çÜP –†ç³#ÆøVæü†° Ýë¨…_…¨. ÐéÇ Ðóþ$£ø ç³ÆæÿOÐðþ$¯@þ °fÄ¶ý*ËÌZ BíÜÄ¶ý*ÌZ 
E¯@þ² ÐéÇ™ø çÜ…º…«§æþ… ÌôýMæü$…yé Ææÿ*´÷…¨…^èþ ºyìþ¯@þ ÐéÇÝë¦¯@þ ÑË$Ð@þ E…¨. ÐéÆæÿ$ B«§æþ$°Mæü "0' MøçÜ… õ³Ï‹Ü ççßZËzÆæÿ$ 
_à²° Eç³Äñý*W…^éÆæÿ$. C¨ çÜÐ@þ¬{§æþç³# òÙÌŒýÌêV> Mæü°µ…_…¨.

    
    

    
    

 @
KTBS 

NOT TO BE R
EPUBLIS

HED



8383

çÜ…QÅË Mæü£æþ
CMæüPyæþ Ð@þ$¯@þMæü$ JMæü _Mæü$PÐ@þ¬yìþ° MæüÍW…^óþ §æþ–WÓíÙÄ¶ý$… Mæü°í³çÜ$¢…¨. ÐéÇÐ@þÊyæþÐ@þ ÌêÅ…yŠþ Ð@þ*ÆŠÿP çÜ…QÅ 

400  Mæü…sñý 360 G…§æþ$Mæü$? Mö…™èþ Ð@þ$…¨ ç³…yìþ™èþ$Ë$ ©°Mìü ÐéÇ M>ÅÌñý…yŠþËÆøË™ø HO§ðþ¯@þ çÜ…º…«§æþ… MæüÍW Ð@þ#…yæþ  
Ð@þ^èþ$a¯@þ° ¿êÑçÜ$¢¯é²Ææÿ$.

ÐóþÆóÿÓÆæÿ$ ÌêÅ…yŠþ Ð@þ*ÆŠÿP çÜ…QÅË™ø A¯@þ$º…¨…^èþ ºyìþ¯@þ _à²Ë JMæü§é° “Mìü…§æþ JMæüsìý {ÐéÄ¶ý$ ºyézÆÿ¬.  
¨Væü$Ð@þ¯@þ E¯@þ² _à²Ë çÜÑ$† 1Ë çÜ…QÅMæü$ A¯@þ$Væü$×ý…V> Ð@þ#…r$…¨. Oò³ Ð@þ#¯@þ² çÜÑ$† 20Ë çÜ…QÅMæü$ A¯@þ$Væü$×ý…V> 
Ð@þ#…r$…¨. Oò³ Ð@þ#¯@þ² çÜÑ$† 360Ë çÜ…QÅMæü$ A¯@þ$Væü$×ý…V> Ð@þ#…r$…¨ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ððþ¬§æþOÌñý¯@þÑ.

Ð@þ*Ä¶ý$¯Œþ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ Eç³Äñý*W…_ “Mìü…¨ çÜ…QÅË¯@þ$ çÜ*_…^èþ…yìþ.

(i) 77  (ii) 100  (iii) 361  (iv) 721

Ð@þ*Ä¶ý$¯Œþ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ ÐéçÜ¢Ð@þ…V> »ôý‹Ü & 20 Ð@þÅÐ@þçÜ¦ M>¯@þ…§æþ$¯@þ Væü×ý ¯@þËMæü$ »ôýíÜ Ð@þ#¯@þ² Ð@þÅÐ@þçÜ¦Mæü$ E¯@þ² {ç³Äñý*f¯éË$ 
©°Mìü ÌôýÐ@þ#. AÆÿ¬¯@þç³µsìýMìü ÐésìýÝë¦¯@þ ÑË$Ð@þ çÜ…gêqÐ@þ*¯@þ… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ çÜ$¯é² MøçÜ… õ³Ï‹Ü çßŸËzÆŠÿ _à²° Eç³Äñý*W…
^èþyæþ… çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ ^èþÇ{™èþÌZ JMæü Ð@þ¬QÅOÐðþ$¯@þ ç³#ÆøVæü† ç³ÇVæü×ìý…^èþºyæþ$™èþ$…¨. BçÜMìü¢ MæüÆæÿOÐðþ$¯@þ ÑçÙÄ¶ý$… HÑ$r…sôý. 
Mö°² Ä¶ý¬Æøí³Ä¶ý$¯Œþ ¿êçÙÌZ õ³ÆæÿÏÌZ »ôý‹Ü & 20 Ðéyæþ$M>°² Ð@þ$¯@þ… Cç³µsìýMìü Mæü¯@þ$Vö¯@þÐ@þ^èþ$a.

III. O^ðþ±Ä¶ý¬Ë$ Æðÿ…yæþ$ çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦Ë¯@þ$

O^ðþ±Ä¶ý¬Ë$ Æðÿ…yæþ$ çÜ…QÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦Ë¯@þ$ Eç³Äñý*W…^éÆæÿ$. ç³ÇÐ@þ*×êË¯@þ$ ¯@þÐðþ*§æþ$ ^óþÄ¶ý$yé°Mìü JMæü Ææÿ*´ë…™èþÆæÿ 
Ð@þÅÐ@þçÜ¦ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Væü×ý¯@þË¯@þ$ °ÆæÿÓíßý…^èþyé°Mìü JMæü Ð@þÅÐ@þçÜ¦. Æ>yŠþ&B«§éÇ™èþ çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ÌZ° çÜ…QÅË¯@þ$ Æ>yŠþ  
çÜ…QÅË$ A…sêÆæÿ$. CMæüPyæþ Ð@þ$¯@þ… Æ>yŠþ çÜ…QÅË Væü$Ç…_ ^èþÇaÝë¢Ð@þ¬. CÑ O^ðþ±Ä¶ý¬Ë {´ë™èþ ç³NÆæÿÓMæü Ð@þÅÐ@þçÜ¦ Mæü…sôý  
çÜ…QÅË™ø {ÐéÄ¶ý$yæþ…ÌZ Væü×ìý…^èþyæþ…ÌZ Ð@þ$Ç…™èþ çÜÐ@þ$ÆæÿµÐ@þ…™èþ…V> ç³° ^óþÝë¢Æÿ¬.
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
Æ>yŠþ çÜ…QÅË$ O^ðþ¯éÌZ Mæü±çÜ… 3Ð@þ Ô¶ý™éºª… AD ÐésìýMìü AÀÐ@þ–¨® ^ðþ…§éÆÿ¬. Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 17Ð@þ Ô¶ý™éºª… Ð@þÆæÿMæü$ 

Eç³Äñý*W…^èþ ºyézÆÿ¬. C¨ §æþÔ>…Ô¶ý Ð@þÅÐ@þçÜ¦ (»ôý‹Ü 10) 1 ¯@þ$…yìþ 9 Ð@þÆæÿMæü$ _à²Ë$ D “Mìü…¨ Ñ«§æþ…V> Ð@þ#¯é²Æÿ¬.

CHINESE NUMBER SYSTEM

Base-10 or Decimal 

�Note: The zongs represent units, hundreds, tens of thousands, etc., and the hengs tens, thousands, 
hundreds of thousands, etc.

How is this to be read?

2 (Heng) 6 (Zong) 3 (Heng) 4 (Zong)

Landmark number 
positions 103 102 10 1

= (2) × 103 + (6) × 10² + (3) × 10 + (4) × 1

= 2634

A numeral

Ððþ$Ýë´÷sôýÑ$Ä¶ý$¯@þ$Ï Ð@þ*¨ÇV>¯óþ Æ>yŠþ çÜ…QÅË$ Ýë¦¯@þ ÑË$Ð@þ Äñý¬MæüP §ésìýÐóþ™èþ¯@þ$. çÜ*_…^èþ yé°Mìü Rêä  
çÜ¦Ë…¯@þ$. Eç³Äñý*W…^éÆæÿ$. AÆÿ¬™óþ JMæüsìý ¯@þ$…yìþ ™öÐ@þ$Ã¨ Ð@þÆæÿMæü$ _à²Ë ç³ÇÐ@þ*×êË$ HMæüÈ†V> Ð@þ#…yæþr…Ð@þËÏ 
Ððþ$Ýë´÷sôýÑ$Ä¶ý$¯Œþ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ Mæü…sôý Rêä çÜ¦Ë…Ë¯@þ$ Væü$Ç¢…^èþyæþ… çÜ$Ë¿¶ý….
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çÜ…QÅË Mæü£æþ
Æ>yŠþ çÜ…QÅË$ íßý…§æþ*  Ð@þÅÐ@þçÜ¦Mæü$ G…™èþ çÜÓÆæÿ*ç³…V> E¯é²Äñý* VæüÐ@þ$°…^èþ…yìþ. çÜ$¯é²Mìü _à²…™ø Mæü*yìþ¯@þ 

O^ðþ±‹Ü Ð@þÅÐ@þçÜ¦ ç³NÇ¢V> AÀÐ@þ–¨® ^ðþ…¨¯@þ Ýë¦¯@þ ÑË$Ð@þ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ AÐ@þ#™èþ$…¨.

IV. íßý…§æþ* çÜ…RêÅÐ@þÅÐ@þçÜ¦

çÜ…RêÅ {´ë†°«§æþÅ BÌZ^èþ¯@þË ç³ÇÐ@þ*×ý…ÌZ íßý…§æþ*/¿êÆæÿ¡Ä¶ý$ çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ GMæüPyæþ Mæü°í³çÜ$¢…¨? §é° 
 ÌêÅ…yŠþ Ð@þ*ÆŠÿP çÜ…QÅË$ HÑ$sìý? Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ A§óþ Ýë¦¯@þ ÑË$Ð@þ Ð@þÅÐ@þçÜ¦¯@þ$ Eç³Äñý*WçÜ$¢…§é? 

Hindu Number System

Base-10 or Decimal

Ten symbols 0, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9

A numeral    375

How is this to be read? 3 7 5

Landmark number positions

=  (3) × 10²     + (7) × 10      + (5) × 1

102 10 1

= 375
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
^èþ*yæþVæüÍW¯@þr$ÏV> íßý…§æþ* çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ JMæü Ýë¦¯@þ ÑË$Ð@þ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ íßý…§æþ* çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ Mæü±çÜ…  200 

BCE ¯ésìýMóü  0 Mìü JMæü _à²°² MæüÍWÐ@þ#…¨. 0 ¯@þ$ A…MðüV> Eç³Äñý*W…^èþyæþ… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ {ç³† Ýë¦¯@þ…ÌŸ JMóü  
A…Mðü¯@þ$ Eç³Äñý*W…^èþyæþ… Ð@þËÏ, D Ð@þÅÐ@þçÜ¦ GÌê…sìý AçÜ–çÙt™èþMæü$ §éÇ ¡Ä¶ý$§æþ$.

çÜ…QÅË¯@þ$ ^èþ§æþÐ@þyæþ… Ìôý§é {ÐéÄ¶ý$yæþ… D M>Ææÿ×ý…™ø H1 íßý…§æþ* çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ Cç³µyæþ$ {ç³ç³…^èþ  
ÐéÅç³¢…V> Eç³Äñý*W…^èþ$ ºyæþ$™ø…¨.

"0' ° A…MðüV> °gê°Mìü JMæü çÜ…QÅV> Eç³Äñý*W…^èþyæþ… °f…V> Væü×ìý™èþ… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ô>ïÜˆÄ¶ý$ Væü×ìý™èþ {ç³ç³…^é°² 
Ð@þ*ÇaÐóþíÜ…¨. °gê°Mìü çÜ$¯é²¯@þ$. õ³Ï‹Ü àÌŒý ÑË$Ð@þ Ð@þÅÐ@þçÜ¦V> Ð@þ*{™èþÐóþ$ Eç³Äñý*W…^èþ Ìôý§æþ$. M>± C™èþÆæÿ çÜ…QÅË™ø 
çÜÐ@þ*¯@þ…V> çÜ…QÅ à§é Mæü*yæþ CÐ@þÓºyìþ…¨. A…MæüVæü×ìý™èþ Ë„æü×êË$ (E§éçßýÆæÿ×ýMæü$ "0' ° ç³Ï‹Ü GO§ðþ¯é çÜ…QÅ JMóü  
çÜ…QÅ A° Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ '0' ° HO§ðþ¯@þ çÜ…QÅMæü$ çÜ$¯é² A°) BÆæÿÅ¿¶ýrt  499 CE ™ø ™èþ¯@þ BÆæÿÅ¿êçÙÌŸ íßý…§æþ*  
çÜ…QÅË¯@þ$ ç³Äñý*W…_ Væü×ìý…^èþyé°Mìü Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ÑçÜ¢  –™èþOÐðþ$¯@þ Ô>ïÜˆÄ¶ý$ Væü×ý¯@þË¯@þ$ ^óþÄ¶ý$yé°Mìü çÜµçÙt…V> 
Eç³Äñý*W…^éyæþ$. {´ë£æþÑ$Mæü A…MæüVæü×ìý™èþ M>ÆæÿÅMæüÌê´ëË¯@þ$ °ÆæÿÓíßý…^èþVæüË HO§ðþ¯@þ C™èþÆæÿ çÜ…QÅ Ð@þÌñý "0' ° çÜ…QÅV> 
Eç³Äñý*W…^èþyé°² {ºçßýÃVæü$ç³#¢yæþ$  628 CE ÌZ ™èþ¯@þ {ºàÃº¬íÙ íÜ§éª…™èþÆæÿ^èþ¯@þÌZ “MøyìþMæüÇ…^éyæþ$, Ð@þ$¯@þ…  
Ð@þ$¯@þ$ç³r ™èþÆæÿVæü†ÌZ ¯óþÆæÿ$aMæü$¯@þ²r$ÏV>.

{ºçàÃVæü$ç³#¢yæþ$ º¬×ýçÜ…QÅË™ø ´ër$ 0 ¯@þ$ JMæü çÜ…QÅV> {ç³ÐóþÔ¶ý ò³rtyæþ… §éÓÆ> B«§æþ$°Mæü ç³Ç¿êçÙÌZ  
"Ð@þËÄ¶ý$…' A°í³Ë$Ð@þ J§óþ §é°° çÜ–íÙt…^éyæþ$. A¯@þV> Mæü*yìþMæü ¡íÜÐóþ™èþ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Væü$×ýM>Ææÿ… “Mìü…§æþ Ð@þÊíÜ ÐóþÄ¶ý$ºyìþ¯@þ 
çÜ…QÅË çÜÑ$† (A¯@þV> çÜÑ$†ÌZ° HOÐðþ¯@þ Æðÿ…yæþ$ çÜ…QÅË¯@þ$ ´÷…yìþÐ@þ^èþ$a) ¡íÜÐóþÄ¶ý$Ð@þ^èþ$a Ìôý§é Væü$×ìý…^èþÐ@þ^èþ$a. 
B çÜÑ$†ÌZ Ð@þ$ÆöMæü çÜ…QÅ¯@þ$ ́ ÷…§æþÐ@þ^èþ$a. D Mö™èþ¢ BÌZ^èþ¯@þË$ B«§æþ$°Mæü Væü×ìý™èþ Ô>{Ýë°Mìü Ð@þ¬QÅ…V> ½fVæü×ìý™èþ…  
Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ÑÔóýÏçÙ×ý Ææÿ…V>ËMæü$ ç³#¯é§æþ$Ë$ ÐóþÝëÆÿ¬.

BÔ>f¯@þMæü…V> C¨¯óþyæþ$D Ð@þ$¯@þ… ^óþõÜ Ñ«§æþ…V> çÜ…QÅË™ø Æ>Ä¶ý$yæþ… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Væü$×ìý…^èþyæþ…ÌZ fÇW¯@þ A°² 
BÌZ^èþ¯@þË Væü$Ç…_ Ò$Mæü$ JMæü BÐ@þV>çßý¯@þ MæüÍµçÜ$¢…¨. 0 Äñý¬MæüP BÑçÙPÆæÿ×ý Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ §é° çœÍ™èþ…V> Ð@þ_a¯@þ 
¿êÆæÿ¡Ä¶ý$ çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ °f…V> A°² M>ÌêËÌZ¯@þ* Vöç³µ A™èþÅ…™èþ {ç³¿êÐ@þ…™èþOÐðþ$¯@þ BÑçÙPÆæÿ×ýËÌZ JMæüsìý. C¨  
Ð@þ$¯@þ O§ðþ¯@þ…¨¯@þ iÑ™èþ…ÌŸ °Ææÿ…™èþÆæÿ… Mæü°í³çÜ$¢…¨ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ B«§æþ$°Mæü Ô>çÜˆ… Ýë…Móü†Mæü™èþ, Mæü…ç³NÅsìý…VŠü,  
BMú…sìý…VŠü, çÜÆóÿÓÆÿ¬…VŠü Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ð@þ$Ç°²…sìýMìü B«§éÆæÿ… AÐ@þ#™èþ$…¨. ™èþ§æþ$ç³Ç Ò$Ææÿ$ çÜ…QÅË¯@þ$ {ÐéçÜ$¢¯@þ²ç³µyæþ$  
ÐésìýÐðþ¯@þ$Mæü Ð@þ#¯@þ² A§æþ$¾™èþOÐðþ$¯@þ ^èþÇ{™èþ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ðésìý BÑçÙPÆæÿ×ýÌZ Ð@þ#¯@þ² A°²ÌZ™ðþ¢¯@þ BÌZ^èþ¯@þË Væü$Ç…_ 
BÌZ_…^èþ…yìþ.

Evolution of Ideas in Number Representation

1.	 Count in groups of a single number.
	 ukasar-ukasar-urapon
2.	 Group using landmark numbers.
	 I  V  X  L  C  M
3.	� Choosing powers of a number as landmark numbers — the 

idea of a base.
     1  101  102  103  104 …

4.	� Using positions to denote the landmark numbers — the idea of 
place value system.

	 1  7  2  9 
5.	� The idea of 0 as a positional digit and as a number.
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çÜ…QÅË Mæü£æþ
§é°² Væü$Ç¢…^èþ…yìþ
	 1.	 O^ðþ±Ä¶ý¬Ë$ gZ…VŠü Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ òßý…VŠü _à²Ë Ð@þ$§æþÅ G…§æþ$Mæü$ {ç³Ä¶ý$™èþ²…V> Ð@þ*Æ>Ð@þ° Ò$Ææÿ$ 

Væü×ìý™èþ ^èþÆæÿa
 

A¯@þ$Mö…r$¯é²Ææÿ$? gZ…VŠü _à²Ë¯@þ$ Ð@þ*{™èþÐóþ$ Eç³Äñý*WÐ@þ$_¯@þr$ÏÆÿ¬™óþ 41° GÌê 
^èþ*í³Ýë¢Ææÿ$? Æðÿ…yæþ$Ð@þÆæÿ$çÜ Ýë¦¯éË Ð@þ$§æþÅ Væü×ý±Ä¶ý$ OÐðþ$¯@þ A…™èþÆæÿ… ÌôýMæü´ù™óþ D çÜ…QÅ¯@þ$ ÌôýMæü 
D Ñ«§æþ…V> AÆæÿ®… ^óþççÜ$ MøÐ@þ^éa?

	 2.	 DM>çÜÆŠÿ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ FÆæÿ´÷¯ŒþË¯@þ$ A…MðüË$V> Eç³Äñý*W…_ »ôý‹Ü & 2 Ýë¦¯@þ ÑË$Ð@þ Ð@þÅÐ@þçÜ¦¯@þ$. Ææÿ*´÷…¨…^èþ…¨. 
D Ð@þÅÐ@þçÜ¦¯@þ$ Væü$Ð@þ¬ËÏÌZ Ð@þÅÐ@þçÜ¦™ø ´ùÍa…¨.

	 3.	 Ò$ O§ðþ¯@þ…¨¯@þ iÑ™èþ…ÌŸ H E§øÅV>ËÌZ íßý…§æþ* çÜ…QÅË$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 0 GMæüPyæþ Ð@þ¬QÅOÐðþ$¯@þ ´ë{™èþ ´ùíÙÝë¢Æÿ¬?  
Ð@þ$¯@þ çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ "0' Mæü¯@þºyæþMæüMæü´ù™óþ Ìôý§é Eíßý…^èþ ºyæþMæü´÷™óþ Ð@þ$¯@þ iÑ™éË$ GÌê À¯@þ²…V>  
E…yóþÑ?

	 4.	 Ð@þ* @̄þÐ@þ#ËMæü$ 10 Ðóþâ¶ý$å Ð@þ#…sêÆÿ¬. M>ºrt Ð@þ$ @̄þ… ÌñýMìüP… è̂þyé°Mìü Ð@þ$ @̄þ Ðóþâ¶ýå @̄þ$ Eç³Äñý*W… è̂þÐ@þ è̂þ$a. 
M>ºsìýt {´ë`¯@þ ¿êÆæÿ¡Ä¶ý¬Ë$ íßý…§æþ* çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦Mæü$ »ôý‹Ü 10 ¯@þ$ Eç³Äñý*W…^éÆæÿ$. M>±  
Ð@þ$¯@þMæü$ 8 Ðóþâ¶ý$å Ð@þ*{™èþÐóþ$ E…sôý? Aç³#yæþ$ Ð@þ$¯@þ… çÜ…QÅË¯@þ$ GÌê {ÐéÝë¢Ð@þ¬? Ð@þ$¯@þ º§æþ$Ë$V> "0' 
»ôý‹Ü & 8 ¯@þ$ Eç³Äñý*WçÜ$¢…sôý íßý…§æþ* çÜ…QÅË$ GÌêÐ@þ#…sêÆÿ¬? »ôý‹Ü & 5? »ôý‹Ü 10 íßý…§æþ* çÜ…RêÅ  
25¯@þ$ Ð@þÆæÿ$çÜV> »ôý‹Ü & 8 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ »ôý‹Ü & 5 íßý…§æþ* çÜ…QÅV> {ÐéÄ¶ý$yé°Mìü {ç³Ä¶ý$†²…^èþ…yìþ.

Map not to scale

Ð@þ*Å‹³ ÑÑ«§æþ ¯éVæüÇMæü™èþË Ýë¦¯éË¯@þ$ ^èþ*í³çÜ$¢…¨. AÑ ÐóþÆóÿÓÆæÿ$ M>ÌêÌZÏ Ð@þ#¯é²Æÿ¬.

Væü×ìý™èþ  
^èþÆæÿa
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†

�	 çÜ…QÅË¯@þ$ çÜ*_…^èþyé°Mìü Ð@þ$¯@þMæü$ íÜ¦Ææÿ {MæüÐ@þ*°² MæüÍWÐ@þ#¯@þ² Ð@þçÜ$¢Ð@þ#Ë$ õ³Ææÿ*Ï Ìôý§é ÍS™èþ _à²Ë 
{´ëÐ@þ*×ìýMæü ÆæÿMæü…V> AÐ@þçÜÆæÿ… D {´ëÐ@þ*×ìýMæü “Ôóý×ìý° çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¢ A…sêÆæÿ$.

�	 ÍS™èþ çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ÌZ çÜ…QÅË¯@þ$ çÜ*_…^óþ _à²Ë¯@þ$ çÜ…QÅË$ A…sêÆæÿ$.
�	 çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ÌZ ÌêÅ…yŠþ Ð@þ*ÆŠÿP çÜ…QÅË$ A¯óþÑ çÜ$Ë¿¶ý…V> Væü$Ç¢…^èþ¨W¯@þ çÜ…QÅË$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 

C™èþÆæÿ çÜ…QÅË¯@þ$ AÆæÿ¦… ^óþçÜ$MøÐ@þyé°Mìü Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ðésìý™ø H°^óþÄ¶ý$ §é°Mìü çÜ*^èþ¯@þ _…§æþ$Ð@þ#Ë$V> 
Eç³Äñý*W…^èþ ºyæþ$™éÆÿ¬. AÑ çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ÌZ Ë…VæüÆæÿ$Ë$V> HÑ$ ̂ óþÝë¢Æÿ¬. {ç³fË$ ™èþÐ@þ$Mæü$™éÐ@þ¬ 
 KÇÄ¶ý$…sŒý ^óþçÜ$MøÐ@þyé°Mìü çÜàÄ¶ý$ç³yæþ$™éÆÿ¬.

�	 n A¯óþçÜ…QÅ Äñý¬MæüP çœ*™éË$ ÌêÅ…yŠþ Ð@þ*ÆŠÿP çÜ…QÅË$V> E…yóþ çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¢¯@þ$ »ôý‹Ü & n çÜ…RêÅ 
Ð@þÅÐ@þçÜ¦ B…sêÆæÿ$.

�	 JMæü _à² Äñý¬MæüP Ýë¦¯@þ…¯@þ$ Eç³Äñý*W…_ §é°Mìü çÜ…º…«¨…_¯@þ ÌêÅ…yŠþ Ð@þ*ÆŠÿP çÜ…QÅ¯@þ$ °Ææÿ~Æÿ¬…^óþ 
»ôý‹Ü MæüÍW¯@þ çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦Ë¯@þ$ Ýë¦¯@þ çÜ…QÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦Ë$ Ìôý§é Ýë¦¯@þ ÑË$Ð@þ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ A…sêÆæÿ$.

�	 Ððþ$çÜ´÷sôýÑ$Ä¶ý* (»ê¼ÌZ°Ä¶ý$¯Œþ) Ð@þ*Ä¶ý$¯Œþ, O^ðþ±‹Ü Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ¿êÆæÿ¡Ä¶ý$ ̄ éVæüÇMæü™èþËÌZ Ýë¦¯@þ ÑË$Ð@þ 
{´ë†°«§éÅË$ Eç³Äñý*W…^èþºyézÆÿ¬.

�	 ¯óþyæþ$ Ð@þ$¯@þ… {ç³ç³…^èþ ÐéÅç³¢…V> Eç³Äñý*W…^óþ çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ íßý…§æþ* çÜ…QÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ (Mö°²ÝëÆæÿ$Ï 
©°° ¿êÆæÿ¡Ä¶ý$ çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ Ìôý§é íßý…§æþ* AÆæÿ¼MŠü çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ A° Mæü*yæþ í³Ë$Ýë¢Ææÿ$) C¨ 
Ýë«§éÆæÿ×ý…V> 10 A…MðüË™ø Mæü*yìþ¯@þ Ýë¦¯@þ ÑË$Ð@þ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ C…§æþ$ÌZ "0' A¯óþ A…Mðü Mæü*yé E…r$…¨. 
C¨ C™èþÆæÿ A…MðüË™ø çÜÐ@þ*¯@þ…V> ç³ÇVæü×ìý…^èþ ºyæþ$™èþ$…¨. "0'  ° çÜ…QÅV> Eç³Äñý*W…^èþyæþ… Ð@þËÏ

	 D Ð@þÅÐ@þçÜ¦ A°² çÜ…QÅË¯@þ$ °çÜÞ…§óþçßý…V> {ÐéÄ¶ý$yé°Mìü ÒË$ MæüÍµçÜ$¢…¨ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ çÜÐ@þ$Ææÿ¦Ð@þ…
™èþOÐðþ$¯@þ Væü×ý¯@þ¯@þ$ Mæü*yé A¯@þ$Ð@þ$† CçÜ$¢…¨. D Ð@þÅÐ@þçÜ¦ 2000 çÜ…Ð@þ™èþÞÆ>Ë$ “Mìü™èþ… ¿êÆæÿ™èþ§óþÔ¶ý…ÌZ 
E§æþ¾Ñ…_…¨ BOò³  {ç³ç³…^èþ ÐéÅç³¢…V> ÐéÅí³¢…_…¨. Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ð@þ*¯@þÐ@þ ^èþÇ{™èþÌZ Vöç³µ BÑçÙPÆæÿ×ýÌZ 
JMæüsìýV> ç³ÇVæü×ìý…^èþ ¼yæþ$™èþ$…¨.

ÝëÆ>…Ô¶ý…
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D A«§éÅÄ¶ý$…ÌZ Ð@þ$¯@þ… Mö°² BçÜMìü¢ MæüÆæÿOÐðþ$¯@þ ¯éË$Væü$ ¿¶ý$gêË _{™éË¯@þ.  »ŸÐ@þ$ÃË¯@þ$ A«§æþÅÄ¶ý$¯@þ… 
^óþÝë¢Ð@þ¬. Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ðésìý B«§éÆæÿ…V> çÜÐ@þ$çÜÅË¯@þ$ ç³ÇçÙPÇÝë¢Ð@þ¬. Ar$Ð@þ…sìý _{™éË¯@þ$ Ýë«§éÆæÿ×ý…V> ^èþ™èþ$Ææÿ$¾gêË$ 
A° í³Ë$Ýë¢Ææÿ$. ""^èþ™èþ$Ææÿ$¾f…'' A¯óþ ç³§æþ… Ìêsìý¯Œþ ç³§æþ…¯@þ$…yìþ E§æþ¾Ñ…_…¨. {M>{yìþ (Quadri) A…sôý ̄ éË$Væü$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 
Ìêsìý¯Œþ (Latus) A¯óþ¨ ¿¶ý$gêË¯@þ$ çÜ*_çÜ$¢…¨.

D “Mìü…¨ _{™éË¯@þ$ VæüÐ@þ$°…^èþ…yìþ..

(i) (ii) (iii)

(iv) (v)

^èþ™èþ$Ææÿ$¾gêË$
QUADRILATERALS

4
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
_{™èþ… (i), (ii), Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ (iii) ^èþ™èþ$Ææÿ$¾gêË$ Ñ$WÍ¯@þÑ M>Ð@þ# G…§æþ$Mæü$?

^èþ™èþ$Ææÿ$¾gêOÌñý¯@þ  (i), (ii), Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ (iii) Äñý¬MæüP Mø×êË$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ¿¶ý$gêË$ Væü$Ç¢…^èþ ºyézÆÿ¬.

Ð@þ$¯@þMæü$ ç³Ç^èþÄ¶ý$OÐðþ$¯@þ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾gêOÌñý¯@þ ©ÆæÿY^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ…, ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… Væü$Ç…_ ™ðþË$çÜ$ Mö…§éÐ@þ¬.

4.1 ©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{ÝëË$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ^èþ™èþ$Ææÿ{ÝëË$
Ð@þ$¯@þMæü$ ©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{ÝëË$ HÑ$sZ ™ðþË$çÜ$ Ðésìý° °ÆæÿÓ_…^èþ$…§é….

©Ææÿƒ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ…: JMæü ©ÆæÿY ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… JMæü ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… ©°ÌZ 
(i)	 Mø×êË±² Ë…ºMø×êË$ (90°), Ð@þ$ÇÄ¶ý¬
(ii)	 Ð@þÅ†ÆóÿMæü ¿¶ý$gêË$ çÜÐ@þ*¯@þ ´÷yæþÐ@þ# MæüÍWÐ@þ#…sêÆÿ¬ D °ÆæÿÓ^èþ¯@þ… JMæü ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f…¯@þ$ 

©ÆæÿY^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… A° í³Ë$Ð@þ ºyæþ$rMæü$ çÜ…™èþ–í³¢ ç³Ç^éÍÞ¯@þ ç³ÇíÜ¦™èþ$Ë¯@þ$ Q_a™èþ…V> ÐóþÆöP…r$…¨.
©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… °ÆæÿÓ_…^èþyé°Mìü C™èþÆæÿ Ð@þ*Æ>YË$ Ð@þ#¯é²Ä¶ý*?

©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{ÝëË °Æ>Ã×ê°Mìü çÜ…º…«¨…_¯@þ “Mìü…¨ çÜÐ@þ$çÜÅ¯@þ$ ç³ÇÖÍ§éª….

JMæü Ð@þ{yæþ…W çÜÐ@þ$çÜÅ

JMæü Ð@þ{yæþ…W Æðÿ…yæþ$ çÜ @̄þ²° ð̂þMæüP Ð@þ¬MæüPË @̄þ$  MæüÍí³ E…^éÍ.   
_{™èþ… 1ÌZ è̂þ*í³ @̄þ Ñ«§æþ…V> JMæü §éÆ>°² Ðésîý  
Ð@þ¬W…ç³# ¼…§æþ$Ð@þ#Ë Væü$…yé ç³…í³¯@þ ç³#yæþ$. A¨ JMæü 
©Ææÿƒ ^èþ™èþ$…{Ýë°² HÆæÿµÆæÿ$çÜ$¢…¨. BÐðþ$Mæü$ Cç³µsìýMìü 8 
òÜ….Ò$. 11 ´÷yæþÐ@þ#¯@þ$. JMæü  {íÜt‹³  Ð@þ#…¨. Ð@þ$ÆöMæü {íÜt‹³ 
´÷yæþÐ@þ# G…™èþ Ð@þ#…yéÍ? Æðÿ…yìþ…sìý¯Œþ GMæüPyæþ MæüË´ëÍ? 
Ð@þ¬…§æþ$V> Ð@þ…{yæþ…W ™èþÄ¶ý*Ææÿ$^óþÄ¶ý*ÍÞ¯@þ °Æ>Ã×ê°² 
Ð@þ*¨Ç Ððþ*yæþâŒý ̂ óþ§éª… {íÜt‹³ Ðésìý _Ð@þÆæÿ ©Ææÿƒ ̂ èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… 
§éÓÆ> HÆæÿµyìþ¯@þ OÌñý¯Œþ òÜVðü²…sZË$V> ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… V> Ððþ*yæþÌŒý ^óþÄ¶ý$Ð@þ^èþ$a Ð@þ$¯@þ… “Mìü…¨ {ç³Ô¶ý²ËMæü$ çÜÐ@þ*«§é¯@þ…^ðþ´ëµÍ.

1. �Ð@þ$ÆöMæü MæüÆæÿ~… ¯@þMæü$ ´÷yæþÐ@þ# G…™èþÐ@þ#…yéÍ? 

2. Æðÿ…yæþ$ MæüÆ>~Ë$ Q…yìþ…^èþ$ Mö¯óþ Q…yæþ¯@þ ¼…§æþ$Ð@þ# HÑ$sìý?

A

B

D

C

O

_{™èþ… 1
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^èþ™èþ$Ææÿ$¾gêË$
3. �Æðÿ…yæþ$ MæüÆ>~Ë Ð@þ$«§æþÅ Mø×ý… G…™èþÐ@þ#…yéÍ?

D {ç³Ô¶ý²ËMæü$ ...... ¿êV>àÆæÿ ™éÇPMæü…V> (BVæü 
Ð@þ$¯@þ)Eç³Äñý*W…_ çÜÐ@þ*«§é¯@þ… C§éª…. sZí³ 
çÜÐéË$™ø Mæü*yæþ$Mæü$¯@þ²¨. Mö°² ©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ 
{ÝëË¯@þ$ MöËÐ@þyæþ… {ç³Ä¶ý$†²…^èþ…yìþ.

D {ç³Ô¶ý²ËMæü$ çÜÐ@þ*«§é¯éË$ Mæü¯@þ$Vö¯@þyé°Mìü  
Ð@þ$¯@þ… MæüÆ>~Ë¯@þ$ Ðésìý Ð@þ¬W…ç³# ¼…§æþ$Ð@þ#Ë$ JMæü  
©Ææÿƒ ̂ èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… Äñý¬MæüP ÖÆ>ÛË¯@þ$ HÆæÿµÇ^óþ Ñ«§æþ…V>  
E…sêÄ¶ý$° A¯@þ$Mö…§é… C¨ _{™èþ… 2 ÌZ 
^èþ*ç³ºyìþ…¨.

Ñ$¯@þàÆÿ¬…ç³# & 1 C™èþÆæÿ MæüÆæÿ~… Äñý¬MæüP ´÷yæþÐ@þ# G…™èþ?

©°° D “Mìü…¨ Ñ«§æþ…V> ÝëÆæÿ*Ð@þÅ™èþ¯@þ$ Eç³Äñý*W…_ Fíßý…^èþÐ@þ^èþ$a.

ABCD JMæü ©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ…M>ºsìýtÐ@þ$¯@þMæü$
  AB = CD
∠BAD = ∠CDA = 90°
Æðÿ…yæþ$ {†¿¶ý$gêËMæü$ AD EÐ@þ$ÃyìþV> Ð@þ#…r$…¨.

M>ºsìýt SAS çÜÐ@þ$Ææÿ*ç³™èþ °Ä¶ý$Ð@þ$… §éÓÆ>

∆ADC ≅ ∆DAB

M>ºsìýt AC = BD G…§æþ$Mæü…sôý AÑ çÜÆæÿÓ 
çÜÐ@þ*¯@þ {†¿¶ý$gêË A¯@þ$Ææÿ*ç³ ¿¶ý$gêË$. C¨ ©ÆæÿY ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… Äñý¬MæüP MæüÆ>~Ë$ GËÏç³šyæþ* JMóü ´÷yæþÐ@þ#¯@þ$ MæüÍW  
E…sêÄ¶ý$° ^èþ*í³çÜ$¢…¨.

M>ºsìýt C…MöMæü MæüÆæÿ~… Mæü*yé 8 òÜ….Ò$. ´÷yæþÐ@þ# E…yéÍ. Ò$Ææÿ$ Mö°² ©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{ÝëË¯@þ$ °ÇÓ_…^èþyæþ…/
MöËÐ@þyæþ… §éÓÆ> D Ë„æü×ý…¯@þ$ §æþ–ÒMæüÇ…^èþÐ@þ^èþ$a.

Ñ$¯@þàÆÿ¬…ç³# 2 Æðÿ…yæþ$ MæüÆ>~Ë$ Q…yæþ¯@þ ¼…§æþ$Ð@þ# HÑ$sìý?

©°° çÜÐ@þ$Ææÿ*ç³™èþ Eç³Äñý*W…_ Mæü*yæþ Mæü¯@þ$Vö¯@þÐ@þ^èþ$a.  OA Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ OC Ë Ð@þ$«§æþÅ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ OB Ð@þ$ÇÄ¶ý¬  
OD Ë Ð@þ$«§æþÅ çÜ…º…«§æþË¯@þ$. Ð@þ$¯@þ… ™ðþË$çÜ$MøÐ@þËÄ¶ý¬¯@þ$ M>ºsìýt. ABCD ©ÆæÿY ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ…ÌZ° HÆðÿ…yæþ$ 
{†¿¶ý$gêË¯@þ$ ç³ÇVæü×ìý…^éÍ?

A D

B C

_{™èþ… 2

AC = 8 cm

ÝëÐ@þ*¯@þÅ ¿¶ý$f…
A

B

D

C
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†

±ÍÆæÿ…Væü$Ð@þ#¯@þ² Mø×êË$ çÜÐ@þ*¯@þ… G…§æþ$Mæü¯@þV> 
AÑ ÖÆ>Û«À Mø×êË$

çÜÐ@þ$Ææÿ*ç³™èþ °Ä¶ý$Ð@þ$… B«§éÆæÿ…V> ∠1  
Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ∠2 çÜÐ@þ*¯@þÐ@þ*?

O

1

2

A

B

D

C

A

B

D

C

O

∠B = 90°, 
∠3 + ∠1 = 90°.

∆BCD ÌZ
∠3 + ∠2 + 90 = 180,
∠3 + ∠2 = 90°.

1

3

O

A

B

D

C

2

3

O

A

B

D

C

M>ºsìýt   ∠1 = ∠2 (= 90° – ∠3).

A…§æþ$Ð@þË¯@þ ∆AOB ≅ ∆CODC AAS çÜÐ@þ$Ææÿ*ç³™èþ°Ä¶ý$Ð@þ$… {ç³M>Ææÿ…

M>ºsìýt  OA = OC Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ OB = OD G…§æþ$Mæü…sôý çÜÆæÿÓçÜÐ@þ*¯@þ {†¿¶ý$gêË$ A¯@þ$Ææÿ*ç³ ¿¶ý$gêË$ 
M>ºsìýt  O A¯óþ¨ AC Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ BD Ð@þ$«§æþÅ ¼…§æþ$Ð@þ#.

C¨ JMæü ©ÆæÿY ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… Äñý¬MæüP MæüÆ>~Ë$ Ðésìý Ð@þ$«§æþÅ ¼…§æþ$Ð@þ# Ð@þ§æþª GËÏç³šyæþ$ Q…yìþ…^èþ$ 
Væü×ìý™èþ ^èþÆæÿaMö…sêÆÿ¬ A°^èþ*í³çÜ$¢…¨ M>ºsìýt JMæü ©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… ´÷…§æþyé°Mìü Ð@þ$«§æþÅ ¼…§æþ$Ð@þ# Ð@þ§æþª 

çÜÐ@þ*¯@þ…V> E…yìþ Q…yìþ…^èþ$Mæü$¯óþ MæüÆ>~Ë$¯@þ$ XÄ¶ý*Í.

Æðÿ…yæþ$ MæüÆ>~Ë Ðésìý Ð@þ$«§æþÅ ¼…§æþ$Ð@þ#ËÐ@þ§æþª Q…yìþ…^èþ$Mæü$sôý A° JMæü§é°MöMæüsìý Q…yìþ…^èþ$ Mö…sêÄ¶ý$° 
A° Ð@þ$¯@þ… A…sêÐ@þ¬. JMæü ç³ÇÐ@þ*×ý…¯@þ$ Ñ¿¶ýh…^èþyæþ… A…sôý §é°° Æðÿ…yæþ$ çÜÐ@þ*¯@þ ¿êV>Ë$V> Ñ¿¶ýh…^èþyæþ…. 
D Ë„æü×ý…¯@þ$ Mö°² ©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{ÝëË¯@þ$ °ÇÃ…_ Ðésìý MæüÆ>~Ë¯@þ$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Q…yæþ¯@þ ¼…§æþ$Ð@þ# MöËÐ@þyæþ… §éÓÆ> 
§æþ–ÒMæüÇ…^èþÐ@þ^èþ$a.
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^èþ™èþ$Ææÿ$¾gêË$
∆AOD ≅ ∆COB A° Ýë¦í³…^èþ$rMæü$ D “Mìü…¨ çÜÐ@þ*¯@þ™èþË¯@þ$ Eç³Äñý*W…^èþÐ@þ^éa?

AO = CO  (Oò³¯@þ °Ææÿ*í³…^èþ ºyìþ…¨)

∠AOB = ∠COD (ÖÆ>Û«¨Mø×ý…Ë$)
AD = CB 

Ñ$¯@þàÆÿ¬…ç³#  3 : MæüÆ>~Ë Ð@þ$«§æþÅ Mø×êË$ HÑ$sìý?
Mæü$yìþOÐðþç³# _{™èþ…ÌZ ^èþ*í³¯@þ Ñ«§æþ…V> Æðÿ…yæþ$ MæüÆ>~Ë$. Ðésìý ´÷yæþÐ@þ#Ë$ 
çÜÐ@þ*¯@þ…V> Ð@þ#…yóþÌê JMæü§é°¯öMæüsìý Q…yìþ…^èþ$ Mö¯óþÌê Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 60°,  
A¯@þ$Mæü$…§é… Ðésìý Ð@þ$«§æþÅ Ä¶ý*§æþ–_aMæüMø×ý… Ð@þ#…yóþÌê XõÜ¢ Ð@þ$¯@þMæü$ ËÀ…^óþ 
^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… HÑ$sìý ç³ÇÖÍ§éª….

Ñ$WÍ¯@þ A°² Mø×êË¯@þ$ Ò$Ææÿ$ Mæü¯@þ$Vö¯@þVæüËÆ>?

O

A B

D C

60°

60°

120°120°

°Ë$Ð@þ#V>, Ð@þÅ†ÆóÿMæü Mø×êË$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ÆóÿTÄ¶ý$ f™èþËOò³ 
Ð@þ$ @̄þMæü$ @̄þ² AÐ@þV>çßý @̄þ @̄þ$ Eç³Äñý*W…_ MæüÆ>~Ë Ð@þ$«§æþÅ Ñ$WÍ @̄þ Mø×êË @̄þ$ Mæü @̄þ$Vö @̄þÐ@þ è̂þ$a.

∆AOB ÌZ OA A¯óþ¨ OB M>ºsìýt ÐésìýMìü 

O

a a
A B

D C

60°

60°

120°120°

 
Ð@þÅ†ÆóÿMæüMø×êË$ çÜÐ@þ* @̄þ…V> Ð@þ#…sêÆÿ¬ (a A @̄þ$Mö…§é…)

a Äñý¬MæüP ÑË$Ð@þ Mæü¯@þ$Vö¯@þVæüËÆ>? 
∆AOB ÌZ Ð@þ$¯@þMæü$                                                                  

O

60°

60°

120°120°

60°60°

60°60°

30° 30°

30° 30°

A B

D C

a + a + 60 = 180 ({†¿¶ý$f… Äñý¬MæüP A…™èþÆæÿMø×êË$).
M>Ð@þ#¯@þ 2a = 120.
A…§æþ$Ð@þË¯@þ a = 60.
A§óþÑ«§æþ…V> Ð@þ$¯@þ… A°² C™èþÆæÿ Mø×êË¯@þ$ ÑË$Ð@þ¯@þ$. Mæü¯@þ$Vö¯@þÐ@þ^éa ?

60°

A B

D C

O
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
Cç³#µyæþ$ Ð@þ$¯@þ… HÆæÿMæüOÐðþ$¯@þ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… ABCD ° Væü$Ç¢…^èþVæüËÐ@þ*? §é°Mø×ý…Ë¯@þ$ A±² MæüÍí³™óþ Ððþ¬™èþ¢… 90° 
AÐ@þ#™èþ$…§æþ° VæüÐ@þ$°…^èþ…yìþ. (30° + 60°)

§é° ¿¶ý$gêË Væü$Ç…_ HÑ$ ^ðþç³µVæüËÐ@þ¬?

60°

60°

O

A B

D C

120°120°
O

A B

D C

∆AOB ≅ ∆COD Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ∆AOD ≅ ∆COB A° Ð@þ$¯@þ… 
^èþ*yæþÐ@þ^èþ$a. A…§æþ$Ð@þËÏ AB = CD, Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ AD = CB G…§æþ$Mæü…sôý 
A¨ çÜÆæÿÓ çÜÐ@þ*¯@þ {†¿¶ý$f… çÜ…º…«¨…_¯@þ ¿êV>Ë$ M>ºsìýt  ABCD JMæü 
©Ææÿƒ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… G…§æþ$Mæü…sôý JMæü ©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… Äñý¬MæüP °ÆæÿÓ^èþ¯@þ…¯@þ$  
çÜ…™èþ–í³¢ ç³Ææÿ$çÜ$¢…¨..

 Æðÿ…yæþ$ MæüÆ>~Ë Ð@þ$«§æþÅ Mø×ý… Ð@þ*Ç™óþ ABCD ©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ…V>¯óþ E…r$…§é? 
©°° Ð@þ$¯@þ… Ýë«§éÆæÿ×îýMæüÇ…^èþÐ@þ^éa?

MæüÆ>~Ë Ð@þ$«§æþÅE¯@þ² Mø×êËÌZ JMæü§é°²   x V> ¡çÜ$Mö…§é…

MæüÆ>~Ë Ð@þ$«§æþÅ ¯éË$Væü$ Mø×êË$ x, x, 180 – x, Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 180 – x V> {ÐéÄ¶ý$Ð@þ^èþ$a.

Ò$Ææÿ$ C™èþÆæÿ Mø×êË¯@þ$ Mæü¯@þ$Vö¯@þVæüËÆ>?

∆AOB A¯óþ¨ çÜÐ@þ$¨Ó»êçßý$ {†¿¶ý$f… M>ºsìýt Ðésìý Æðÿ…yæþ$ »ôý‹Ü Mø×êË MöË™èþË¯@þ$ a ™øçÜ*_…^èþ Ð@þ^èþ$a.

 x ÌZ E¯@þ² a (yìþ“XËÌŸ) ÑË$Ð@þ G…™èþ?

Ð@þ$¯@þ§æþVæüYÆæÿ

x

B

D C

A

O
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^èþ™èþ$Ææÿ$¾gêË$
a + a + x = 180 ({†¿¶ý$f…)

(Äñý¬MæüP A…™èþÆæÿ Mø×êË Ððþ¬™èþ¢…)

2a = 180 – x 

a = 
(180 – x)

2  = 90 – 
 x
2 .

A§óþÑ«§æþ…V> ∆AOD çÜÐ@þ$¨Ó»êçßý$ {†¿¶ýf…ÌZ »ôý‹Ü Mø×êË$  b A¯@þ$Mæü…sôý.
b + b + 180 – x = 180° 

2b = 180° – (180° – x)

2b = 180° – 180° + x

2b = x

b = 
x
2 .

^èþ™èþ$Ææÿ$¾f…ÌZ° A°² Mø×êË$ a + b, AÆÿ¬™óþ

90° – 
x
2 + 

x
2 = 90.

A…§æþ$Ð@þË¯@þ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… ABCD Äñý¬MæüP ¯éË$Væü$ Mø×êË$ 90°.

AB Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ CD Ð@þ$ÇÄ¶ý¬  AD Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ BC Væü$Ç…_ Ð@þ$¯@þ… HÑ$ ^ðþç³µVæüË…?

Ð@þ$¯@þMæü$ ∆AOB ≅ ∆COD Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ∆AOD ≅ ∆COB E¯é²Æÿ¬ M>ºsìýt AB = CD Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ AÑ 
çÜÆæÿÓ çÜÐ@þ*¯@þ {†¿¶ý$gêË Äñý¬MæüP çÜ…º…«¨™èþ ¿êV>Ë$ M>ºsìýt A…§æþ$Ð@þËÏ MæüÆ>~Ë Ð@þ$«§æþÅ Mø×êË$ GÌê E¯é² MæüÆ>~Ë$ 
çÜÐ@þ*¯@þ…V> E…¨. AÑ JMæü§é°¯öMæüsìý Q…yìþ…^èþ$Mö…sôý HÆæÿµyìþ¯@þ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… Äñý¬MæüP Mø×êË$ JMöPMæüPsìý  90°  
 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ð@þÅ†ÆóÿMæü ¿¶ý$gêË$ çÜÐ@þ*¯@þ…V> Ð@þ#…sêÆÿ¬. A…§æþ$Ð@þË¯@þ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… JMæü©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… Äñý¬MæüP  
ÖÆ>ÛË¯@þ$ HÆæÿµÆæÿ^èþyé°Mìü GÌê MæüÍí³ E…^éÌZ ™ðþË$çÜ$! AÑ çÜÐ@þ*¯@þ…V> Ð@þ#…yéÍ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ðésìý Ð@þ$«§æþÅ ¼…§æþ$Ð@þ#Ë 
Ð@þ§æþª A¯@þ$ çÜ…«§é°…^èþºyìþ E…yéÍ.
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
D ç³§æþª†° ÐéçÜ¢Ðé°Mìü B^èþÆæÿ×ýÌZ ©ÆæÿY ^èþ™èþ$Ææÿ{ÝëË¯@þ$ ™èþÄ¶ý*Ææÿ$ 

^óþÄ¶ý$yé°Mìü Eç³Äñý*WÝë¢Ææÿ$. Ä¶ýÊÆæÿ‹³ÌZ° Ð@þ{…yæþ…WË$ ©ÆæÿY ^èþ™èþ$Ææÿ{ÝëM>Ææÿ 
^èþsêt°² ´÷…§æþyé°Mìü D ç³§æþª†° Eç³Äñý*WÝë¢Ææÿ$. B{íœM>ÌZ° JMæü §óþÔ¶ýOÐðþ$¯@þ 
Ððþ¬gê¼MŠüÌZ° OÆðÿ™èþ$Ë$ C…sìýç³#¯é¨° ©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{Ýë M>Ææÿ…ÌZ ´÷…§æþyé°Mìü 
Câ¶ý$å °ÇÃ…^óþrç³µyæþ$D ç³§æþª†° Eç³Äñý*WÝë¢Ææÿ° Mæü*yæþ ™ðþË$çÜ$.

Ë„æü×êË¯@þ$ Mæü¯@þ$Vö¯óþ {ç³“MìüÄ¶ý$
Ð@þ$¯@þ… ¨Væü$Ð@þ ™èþÆæÿVæü™èþ$Ë¯@þ$…yìþ ^èþ*çÜ$¢¯@þ²r$ÏV> çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ ÆóÿQË$, Mø×êË$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ {†¿¶ý$gêË$Ð@þ…sìý. ÆóÿRêVæü×ìý™èþ  
Ð@þçÜ$¢Ð@þ#Ë Ë„æü×êË¯@þ$ ÆóÿRê Væü×ìý™èþ ™éÇPMæü… §éÓÆ> Fíßý…^èþÐ@þ^èþ$a. D A«§éÅÄ¶ý$…ÌZ {ç³™óþÅMæü ÆæÿM>Ë ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f  
Ë„æü×êË¯@þ$ Fíßý…^èþyæþ… MöÐ@þÝëWÝë¢Ð@þ¬.

Ò$Ææÿ$ JMæü ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… Äñý¬MæüP Ë„æü×ê°² Fíßý…_¯@þ ™èþÆæÿ$Ðé™èþ §é°° ÐéçÜ¢Ð@þ {ç³ç³…^èþ…ÌZ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾ 
f…¯@þ$ M>W™èþ…Oò³ °ÇÃ…_¯@þ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… Ìôý§é ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f BM>Ææÿ…¯@þ$ MæüÍW Ð@þ#¯@þ² Eç³Ç™èþË…™ø §æþ–ÒMæüÇ…^èþyæþ…  
Ð@þ$…_¨. Ò$Ææÿ$ ™èþWY…ç³# Ë„æü×ý… Væü$Ç¢…^èþ ÌôýMæü´ù™óþ ÐéçÜ¢Ð@þ {ç³ç³…^èþ…ÌZ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾gêË¯@þ$ ¡çÜ$Mö°  
Ñ$Ð@þ¬ÃË¯@þ$ ç³ÇÖÍ…^èþyæþ… §éÓÆ> Ò$Ææÿ$ {ç³Äñý*Væü…^óþÄ¶ý$Ð@þ^èþ$a. D ç³ÇÖË¯@þË$ Ë„æü×ý… Væü$Ç…_ Eç³Äñý*Væü MæüÆæÿOÐðþ$¯@þ 
CÝë¢Ä¶ý$° VæüÐ@þ$°…^èþ…yìþ. M>° ÐésìýÌZ Ð@þ$¯@þ… JMæü Eçßý¯@þ$ Ð@þ*{™èþÐóþ$ Ææÿ*´÷…¨…^èþVæüËÐ@þ¬. A…sôý Ð@þ$¯@þMæü$ ^éÌê  
¯@þÐ@þ$ÃMæü…V> E¯@þ²{ç³Mæür¯@þ, M>± A¨ GËÏç³µyæþ$ °fÐðþ* M>§ø C…M> Q_a™èþ…V> ™ðþÍÄ¶ý$§æþ$. E§éçßýÆæÿ×ýMæü$ Mö°² ©Ææÿƒ 
^èþ™èþ$Ææÿ{ÝëË¯@þ$ °ÇÃ…^èþyæþ… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ MöË™èþË§éÓÆ> Ðésìý MæüÆ>~Ë$ JMæü §é° ¯öMæüsìý Ñ¿¶ýh…^èþyé°²  VæüÐ@þ$°…^èþyæþ…  
A…sôý C¨ GËÏç³µyæþ* fÆæÿ$Væü$™èþ$…§æþ° AÆæÿ®…M>§æþ$. Ð@þ$¯@þ… °ÇÃ…^óþ 1000 Ð@þ ©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… Mæü*yé D Ë„æü×ý… MæüÍW 
E…r$…§æþ° Ð@þ$¯@þ… Q_a™èþ…V> ^ðþç³µVæüËÐ@þ*? D Ë„æü×ý… Væü$Ç…_ Ð@þ$¯@þ… Q_a™èþ…V> ^ðþç³µVæüË HOMðüMæü Ð@þ*ÆæÿY… Ð@þ$¯@þ…  
Ñ$¯@þçßýÆÿ¬…ç³# 2ÌZ ^óþíÜ¯@þr$ÏV> {ç³Mæür¯@þ¯@þ$ çÜÐ@þ$Ç®…^èþyæþ… Ìôý§é °Ææÿ*í³…^èþyæþ… .

E´ë«§éÅÄ¶ý$°Mæü VæüÐ@þ$°Mæü : Ñ§éÅÆæÿ$¦Ë¯@þ$ Ë„æü×êË¯@þ$ ™èþWY…^èþ Ð@þ$° Ìôý§é çÜÐ@þ$Ç®…^èþÐ@þ$° çÜ$°²™èþ…V> {´ù™èþÞíßý…
^èþ…yìþ Ñ§éÅÆæÿ$¦Ë$ ©°² ^óþÄ¶ý$yæþ…ÌZ çÜÐéâ¶ý$å G§æþ$ÆöP¯@þ²ç³µ yæþÌêÏ ÐéÆæÿ$ {ç³Äñý*V>Ë$ ^óþÄ¶ý$yé°Mìü {´ù™èþÞíßý… 
^èþ…yìþ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ë„æü×êË¯@þ$ Væü$Ç¢…^èþyé°Mìü ÐéÇ A…™èþÆŠÿ §æþ–íÙt Eç³Äñý*W…^èþ…yìþ.

Ð@þ{yæþ…W çÜÐ@þ$çÜÅ ©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{ÝëË¯@þ$ D “Mìü…¨ Ñ«§æþ…V> Mæü*yæþ °ÆæÿÓ_…^èþÐ@þ^èþa° ^èþ*í³çÜ$¢…¨.
©Ææÿƒ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… : JMæü ©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… A¯óþ¨ JMæü ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… ©° MæüÆ>~Ë$ çÜÐ@þ*¯@þ…V> E…sêÆÿ¬. Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ JMæü §é° 
¯öMæüsìý Q…yìþ…^èþ$ Mö…sêÆÿ¬.

D °ÆæÿÓ^èþ¯@þ… Ð@þ¬¯@þ$ç³sìý §é°¯@þ$…yìþ. G…™èþ À¯@þ²…V> E…§ø VæüÐ@þ$°…^èþ…yìþ. AÆÿ¬¯@þç³µrMîü Æðÿ…yæþ* JMóüÆæÿMæüOÐðþ$¯@þ 
^èþ™èþ$Ææÿ$¾gêË¯@þ$ ççÜ*_Ýë¢Æÿ¬ C…M> Ððþ¬§æþr °ÆæÿÓ^èþ¯@þ…¯@þ$ çÜÆæÿäMæüÇ…^èþ Ð@þ^èþa° C¨ ^èþ*í³çÜ$¢…¨.
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^èþ™èþ$Ææÿ$¾gêË$
Ð@þ¬¯@þ$ ç³sìý °ÆæÿÓ^èþ¯@þ…ÌZ JMæü ©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… (a) çÜÐ@þ*¯@þ Ð@þ–†ÆóÿMæü ¿¶ý$gêË$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ (b) A°² Mø×êË$ 90° Mìü 
çÜÐ@þ*¯@þ… A° Ð@þ$¯@þ… ^ðþ´ëµÐ@þ¬. A°² Mø×êË$ 90° Ð@þ$¯@þ… JMæü ©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{Ýë°² E¯@þ² ©Ææÿƒ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f…V> 
°ÆæÿÓ_…_ ¯@þrÏÆÿ¬™óþ A¨ ™èþ´ëµ?

D °ÆæÿÓ^èþ¯@þ… AçÜ…ç³NÆæÿ~…V> E…§æþ° Ò$Ææÿ$ A¯@þ$Mæü$…sôý Mø×êË$ A°² 90° E…¨ Ð@þÅ†ÆóÿMæü ¿¶ý$gêË$ çÜÐ@þ*¯@þ…V>  
Ð@þ#¯@þ² ^èþ™èþ$Ææÿ$¾gê°² °ÇÃ…^èþyé°Mìü {ç³Ä¶ý$†²…^èþ…yìþ.

Ò$Ææÿ$ AÌê…sìý ^èþ™èþ$Ææÿ$¾gê°² °ÇÃ…^èþVæüËÆ>?

C¨ G…§æþ$Mæü$ AÝë««§æþÅÐðþ* Ð@þ$¯@þ… °Ææÿ*í³§éª….

Ñ$¯@þàÆÿ¬…ç³# & 4 : A°² Mø×êË$ 90° Mìü çÜÐ@þ*¯@þOÐðþ$¯@þ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… BM>Ææÿ… HÑ$sìý?

A°²  Mø×êË$ 90°  MöÍ^óþ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… ABCD ° ç³ÇVæü×ìý…^èþ…yìþ. Ar$Ð@þ…sìý ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… Äñý¬MæüP Ð@þÅ†ÆóÿMæü 
¿¶ý$gêË$ Væü$Ç…_ Ð@þ$¯@þ… HÑ$ ^ðþç³µVæüËÐ@þ¬?

 BDÌZ ∆BAD Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ∆DCB çÜÐ@þ*¯@þ…V> 
Mæü°í³çÜ$¢¯é²Æÿ¬. D Ðé§æþ¯@þ¯@þ$ çÜÐ@þ$Ç®…^èþ VæüËÐ@þ*? 
{†¿¶ý$gêËÌZ Æðÿ…yæþ$ çÜÐ@þ* @̄þ™èþË @̄þ$ ó̄þÆæÿ$V> è̂þ*yæþÐ@þ è̂þ$a.  
∠1 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ∠2 Væü$Ç…_ Ð@þ$ @̄þ… HÑ$ ð̂þç³µVæüËÐ@þ¬?  

Ñ$¯@þçßZÆÿ¬…ç³# 2ÌZ Ð@þ$¯@þ… CÌê…sìý çÜÐ@þ$çÜÅ¯@þ$ ç³ÇçÙPÇ…^éÐ@þ$° Væü$Ææÿ$¢…^èþ$Mø…yìþ Ð@þ$¯@þ… CMæüPyæþ Mæü*yé A§óþ  
™éÇPMæü™èþ¯@þ$ Eç³Äñý*W…^èþÐ@þ^èþ$a.

M>Ð@þ#¯@þ ∠B = 90°, 
∠3 + ∠1 = 90°.

∆BCD AÆÿ¬™óþ
∠3 + ∠2 + 90° = 180°,
∠3 + ∠2 = 90°.
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
AÆÿ¬™óþ ∠1 = ∠2 M>Ð@þ#¯@þ Mø×ý…, Mø×ý… ¿¶ý$f… °Ä¶ý$Ð@þ$Ð@þ¬ {ç³M>Ææÿ… ∆BAD ≅ ∆DCB. AÆÿ¬™óþ    
AD = CB, Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ DC = BA G…§æþ$Mæü…sôý CÑ çÜÆæÿÓçÜÐ@þ*¯@þ {†¿¶ý$f ¿¶ý$gêË$
∆BAD ≅ ∆CDB Æ>Ä¶ý$yæþ… ™èþ´ëµ? G…§æþ$Mæü$?

D Ñ«§æþ…V> ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f…ÌZ° A°² Mø×êË$ Ë…ºMø×êË$ AÆÿ¬™óþ Ð@þÅ†ÆóÿMæü ¿¶ý$gêË$ çÜÐ@þ*¯@þ ´÷yæþÐ@þ# MæüÍW 
E…sêÄ¶ý$° Ðóþ$Ð@þ¬ °Æ>ªÇ…^éÐ@þ¬. M>ºsìýt ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… JMæü ©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… A…§æþ$Ð@þËÏ ©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ…¯@þ$ D {Mìü…¨ 
Ñ«§æþ…V> °ÆæÿÓ_…^èþÐ@þ^èþ$a.

©Ææÿƒ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ…: JMæü ©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… A¯óþ¨ A°² Mø×êË$  90° E¯@þ² ^èþ™èþ$Ææÿ$¾fÐ@þ¬.

JMæü ©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… Äñý¬MæüP Ë„æü×êË$ ç³sìýtMæü ^óþ§éª…

Ë„æü×ý… 1 : ©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… Äñý¬MæüP A°² Mø×êË$ 90°.

Ë„æü×ý… 2 : ©ÆæÿY ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… Äñý¬MæüP Ð@þÅ†ÆóÿMæü  ¿¶ý$gêË$ 
çÜÐ@þ*¯@þ…V> E…sêÆÿ¬.

©Ææÿƒ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… Äñý¬MæüP Ð@þÅ†ÆóÿMæü  ¿¶ý$gêË$ çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ…V> 
Ð@þ#¯é²Ä¶ý*?

AÑ Q_a™èþ…V> AÌêVóü Mæü°í³Ýë¢Æÿ¬. D ÐéçÜ¢Ð@þ…¯@þ$ ÑÌZÐ@þ$ Ë„æü×êËÌZ JMæü §é°° Eç³Äñý*W…_ 
¯@þÐ@þ$Ç®…^èþÐ@þ^èþ$a. 

AB A¯óþ¨, AD,  BC, Mìü  Ð@þÅ†ÆóÿMæü¿¶ý$f… A°  VæüÐ@þ$°…^èþ…yìþ. Ð@þ$ÇÄ¶ý¬  ∠A + ∠B = 90° + 90° = 180° 
A° VæüÐ@þ$°…^èþ…yìþ. ÑÌZÐ@þ$ ÆóÿQ Äñý¬MæüP JMóü OÐðþç³#¯@þÐ@þ#¯@þ² A…™èþÆæÿY™èþ Mø×êË Ððþ¬™èþ¢…  180° AÆÿ¬¯@þç³µyæþ$ ÆóÿQË$ 
çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ…V> E…sêÆÿ¬. D ÐéçÜ¢Ð@þ…¯@þ$  Eç³Äñý*W…_ Ð@þ$¯@þ…  AD Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ BC ÆóÿQË$ çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ…V> 
E¯é²Ä¶ý$° °Æ>®Ç…^èþÐ@þ^èþ$a. Òsìý° Ð@þ$¯@þ… AD || BC V> çÜ*_Ýë¢Ð@þ¬.

A§óþ Ñ«§æþ…V> ABC, D (AB||DC) çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ…V> E…§æþ° Ò$Ææÿ$ ^èþ*í³…^èþVæüËÆ>?

Ë„æü×ý… 3 : ©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… Äñý¬MæüP ¿¶ý$gêË$ JMæü §é° ¯öMæüsìý çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ…V> E…sêÆÿ¬.

Ë„æü×ý… 4 : ©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… Äñý¬MæüP MæüÆ>~Ë$ çÜÐ@þ*¯@þ ´÷yæþÐ@þ# MæüÍW Ð@þ#…sêÆÿ¬ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ AÑ JMæü§é° ¯öMæüsìý 
Q…yìþ…^èþ$ Mö…sêÆÿ¬.
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^èþ™èþ$Ææÿ$¾gêË$
JMæü {ç³™óþÅMæü ©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ…
D “Mìü…¨ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾gêËÌZ ©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… M>°Ñ HOÐðþ¯@þ Ð@þ#¯é²Ä¶ý*??

D ^èþ™èþ$¾gêË±²  (iv) ™ø ©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{ÝëË$ ^èþ™èþ$ÆæÿÂf… (iv) A¯óþ¨ JMæü ©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… G…§æþ$ Mæü…sôý 
§é° A°² Mø×êË$ 90° AÆÿ¬™óþ C¨ A°² OÐðþç³#Ë çÜÐ@þ*¯@þ ´÷yæþÐ@þ# MæüÍW¯@þ JMæü {ç³™óþÅMæü ÆæÿMæüOÐðþ$¯@þ ©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… D 
^èþ™èþ$Ææÿ$¾f…¯@þ$ ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… A° Mæü*yæþ A…sêÆæÿ$.

^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ…: ̂ èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… A¯óþ¨ JMæü ̂ èþ™èþ$Ææÿ$¾f… ©°ÌZ A°² Mø×êË$  90°Mìü çÜÐ@þ*¯@þOÐðþ$¯@þ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ A°² ¿¶ý$gêË$ 
çÜÐ@þ*¯@þ ´÷yæþÐ@þ# MæüÍW E…sêÆÿ¬.

A…§æþ$Ð@þË¯@þ {ç³† ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… Mæü*yé ©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜÐóþ$ M>° çÜµçÙt…V> {ç³† ©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… JMæü  
^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ…M>§æþ$.

¯óþ¯@þ$ ¿êÆæÿ¡  
Ä¶ý¬yæþ¯@þ$ ¯óþ¯@þ$  
Ð@þ$ËÄ¶ý*ä°

M>çÜ¢ BÌZ_…^èþ*¯@þ$Ð@þ#Ó 
¿êÆæÿ¡Ä¶ý¬yìþÐéÌôýMæü Ð@þ$ËÄ¶ý*äÐé? 

C§æþªÆæÿ* AÐ@þÓyæþ… GÌê Ýë«§æþÅ…?

D çÜ…º…«§æþ…¯@þ$ Ððþ¯Œþ ÆóÿRê _{™èþ… Eç³Äñý*W…_ _{™èþ Ææÿ*ç³…ÌŸ çÜ*_…^èþÐ@þ^èþ$a. Ð@þ$¯@þ… D ÆóÿRê _{™éË¯@þ$ 
C…™èþMæü$ Ð@þ¬…§æþ$ ^èþ*Ô>Ð@þ¬. Ððþ¯Œþ ÆóÿRê _{™èþ…ÌZ Ð@þçÜ$¢Ð@þ#Ë¯@þ$ çÜÑ$†° Ð@þÊÄ¶ý$ºyìþ¯@þ Ð@þ“MæüÐ@þ¬ÌZ H ¼…§æþ$Ð@þ#Ë$V> 
çÜ*_Ýë¢Ææÿ$.

(i) (ii) (iii) (iv)

5 cm

5 cm

2 
cm 6 

cm

3.6 cm

5 cm

5 cm

1 
cm

2 cm

6 cm

3.6 cm
1 cm

4 cm

4 cm

4 
cm

4 cm
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
Ýë«§éÆæÿ×ý…V> D MøÏgŒýz Ð@þ“Mæü™èþË$ A…yéM>Æ>Ë$ Ìôý§é Ð@þ–™é¢Ë$. E§éçßýÆæÿ×ýMæü$ A°² ^èþ™èþ$Ææÿ{ÝëË çÜÑ$†° CÌê 

çÜ*_Ýë¢Ææÿ$.

^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ…

B {´ë…™èþ…ÌZ° {ç³† ¼…§æþ$Ð@þ# JMæü ̂ èþ™èþ$Ææÿ{çÜ…¯@þ$ çÜ*_çÜ$¢…¨. ™èþ§éÓÆ> Ýë«§æþÅÐ@þ$Äôý$Å A°² ̂ èþ™èþ$Ææÿ{ÝëË¯@þ$ MæüÐ@
þÆŠÿ ^óþçÜ$¢…¨. {ç³† ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… JMæü ©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… M>ºsìýt D Æðÿ…yæþ$ çÜÐ@þÊàË Äñý¬MæüP Ððþ¯Œþ ÆóÿRê _{™èþ… {´ë†°«§æþÅ… 
D “Mìü…¨ Ñ«§æþ…V> Ð@þ#…r$…¨.

Ð@þ$äå Ð@þ{yæþ…W ç³ÇÖÍ§éª… ̂ ðþMæüP Ð@þ¬MæüPË¯@þ$ Ðésìý _Ð@þÆæÿË Væü$…yé Ððþâôýå §éÆæÿ… ̂ èþ™èþ$Ææÿ{Ýë°² HÆæÿµÆæÿ$^èþ$ Mæü$¯óþÌê E…^èþ  
Ð@þËíÜ Ð@þõÜ¢ HÑ$^óþÄ¶ý*Í?

Ð@þ¬¯@þç³sìý çÜ…§æþÆæÿ¾…ÌZ HÑ 8 òÜ….Ò$. ́ ÷yæþÐ@þ# VæüË MæüÆ>~Ë$ MæüÍW¯@þ JMæü ̂ èþ™èþ$Ææÿ{Ýë°² °ÇÓ…^èþyé°Mìü {ç³Ä¶ý$†²§éª….

JMæü ©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… ÑçÙÄ¶ý$…ÌZ Ð@þ{yæþ…W çÜÐ@þ$çÜÅ¯@þ$ ç³ÇçÙPÇçÜ$¢ 
¯@þ²ç³µyæþ$. A°² Mø×êË$ 90°  ç(Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ çÜÐ@þ*¯@þ ´÷yæþÐ@þ# VæüË Ð@þÅ†ÆóÿMæü 
¿¶ý$gêË$ MæüÍW¯@þ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f…¯@þ$ ´÷…§æþyé°Mìü MæüÆ>~Ë$ D Ñ«§æþ…V> XÄ¶ý*Ë° 
Ð@þ$¯@þ… ^èþ*ÝëÐ@þ¬.

(i)  AÑ çÜÐ@þ*¯@þ ´÷yæþÐ@þ# MæüÍW E…sêÆÿ¬ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬
(ii)  AÑ JMæü §é°¯öMæür Q…yìþ…^èþ$ Mö…sêÆÿ¬ Ð@þ$¯@þ… ^èþ*Ô>Ð@þ¬.

©Ææÿƒ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ…

^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ…
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^èþ™èþ$Ææÿ$¾gêË$
çÜÐ@þ*¯@þ ¿¶ý$gêË ́ ÷yæþÐ@þ#Ë$  ́ ÷…§æþyé°Mìü C…M> HÑ$ ̂ óþÄ¶ý*Í? MæüÆ>~Ë Ð@þ$«§æþÅ Mø×ê°² çÜÇV>Y G…^èþ$ MøÐ@þyæþ… §éÓÆ> 
©°° Ýë«¨…^èþÐ@þ^éa? ©°²  Væü$Ç¢…^èþyé°Mìü Ò$Ææÿ$ ÌñýMìüP…^èþVæüËÆø Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ìôý§é {ç³Äñý*Væü… ^óþÄ¶ý$VæüËÆø ^èþ*yæþ…yìþ.
Ñ$¯@þàË…ç³#  5 : MæüÆ>~Ë §éÓÆ> HÆæÿµyóþ Mø×ý… G…™èþ E…yéÍ?

MæüÆ>~Ë Ð@þ$«§æþÅ Mø×ý…¯@þ$ Mæü¯@þ$Vö¯@þÐ@þËÄ¶ý¬¯@þ…sôý çÜÐ@þ$Ææÿ*ç³™èþ A¯óþ°Ä¶ý$Ð@þ$Ð@þ¬ Eç³Äñý*W…_ Mæü¯@þ$Vö…sêÆæÿ$.  
Ð@þ$¯@þ… çÜÐ@þ*¯@þ MæüÆ>~Ë¯@þ$ MæüË$ç³™éÐ@þ¬. ™èþ§éÓÆ> AÑ JMæü §é°¯öMæüsìý Q…yìþ…^èþ$ Mö…sêÆÿ¬. Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ çœÍ™èþ…V> JMæü 
^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… Ð@þçÜ$¢…¨. ^èþ™èþ$Ææÿ{Ýë°²  ABCD A° Væü$Ç¢Ýë¢Ð@þ¬.

D

A

C

B

O

Com
mon

 Side

çÜÐ@þ$Ææÿ*ç³™èþ °Ä¶ý$Ð@þ¬Ð@þ¬  SSS (¿¶ý$.¿¶ý$.¿¶ý$) {ç³M>Ææÿ… 
∆BOA ≅ ∆BOC

MæüÆ>~Ë §éÓÆ> HÆæÿµyìþ¯@þ ∠BOA Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ∠BOC Mø×êË$ Mæü¯@þ$Vö¯@þyé°Mìü ©°° Eç³Äñý*W…^èþÐ@þ^éa?

D Mø×êË$ çÜÐ@þ$Ææÿ*ç³ {†¿¶ý$gêË Äñý¬MæüP çÜ…º…«¨™èþ ¿¶ý$gêË$ M>ºsìýt AÑ çÜÐ@þ*¯@þ…V> E…sêÆÿ¬. C…M> D 
Mø×êË$ MæüÍíÜ JMæü çÜÆæÿâ¶ý Mø×ê°² HÆæÿµÆæÿ$Ýë¢Æÿ¬. M>ºsìýt   ∠BOA + ∠BOC = 180° A…§æþ$Ð@þË¯@þ D Mø×êË$ 
JMöPMæüPsìý 90° E…yéÍ.

©° AÆæÿ®… JMæü ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… Äñý¬MæüP MæüÆ>~Ë$ JMæü§é° ¯öMæüsìý Ë…º…V> Q…yìþ…^èþ$ Mö…sêÆÿ¬. ©° AÆæÿ®…
MæüÆ>~Ë¯@þ$ çÜÐ@þ*¯@þ ´÷yæþÐ@þ#Ë$ E…yóþÌê XÄ¶ý*Í Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ë…º…V> JMæü§é° ¯öMæüsìý Q…yìþ…^èþ$MøÐéÍ. MæüÆ>~Ë  
_Ð@þÆæÿ ¼…§æþ$Ð@þ#Ë$ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… Äñý¬MæüP ÖÆ>ÛË¯@þ$ {ç³™óþÅMæü…V> °Ææÿ~Æÿ¬Ýë¢Æÿ¬. M>ºsìýt MæüÆ>~Ë¯@þ$ D Ñ«§æþ…V> MæüÍí³¯@þç³µyæþ$ 
Ð@þ$¯@þMæü$ ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… ËÀçÜ$¢…¨.

D ÐéçÜ¢Ð@þ…¯@þ$ Eç³Äñý*W…_ 8 òÜ….Ò$. ´÷yæþÐ@þ#VæüË MæüÆæÿ~…™ø JMæü ^èþ™èþ$Ææÿ{Ýë°² °ÇÃ…^èþ…yìþ.

^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… Äñý¬MæüP Ë„æü×êË$

^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… A¯óþ¨ JMæü {ç³™óþÅMæü ÆæÿMæü… ©Ææÿƒ ^èþ™èþ$ÆæÿçÜ… M>ºsìýt ©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… Äñý¬MæüP A°² Ë„æü×êË$ ^èþ™èþ$Ææÿ{Ýë°Mìü  
Ð@þÇ¢Ýë¢Æÿ¬.
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
Ñ$¯@þàÆÿ¬…ç³# 1 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ñ$¯@þàÆÿ¬…ç³# 2 ËÌZ ÆóÿRêVæü×ìý™èþ… ™éÇPMæü™èþ¯@þ$ ç³ÇÖÍ…^èþyæþ… §éÓÆ> C¨ °fÐðþ* 
M>§ø «§æþ–ÒMæüÇ…^èþ…yìþ. Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ A°² Ë„æü×êË$ ^èþ™èþ$Ææÿ{Ýë°Mìü Ð@þÇ¢Ýë¢Æÿ¬ 

Ë„æü×ý… 1 : ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… Äñý¬MæüP A°² ¿¶ý$gêË* JMæü §é°¯öMæüsìý çÜÐ@þ*¯@þ…V> Ð@þ#…sêÆÿ¬.

Ë„æü×ý… 2 : ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… Äñý¬MæüP Ð@þÅ†ÆóÿMæü ¿¶ý$gêË$ JMæü §é°¯öMæüsìý çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ…V> E…sêÆÿ¬.

Ë„æü×ý… 3 : ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… Äñý¬MæüP Mø×êË±² 90°.

Ë„æü×ý… 4 : ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… Äñý¬MæüP MæüÆ>~Ë$ çÜÐ@þ*¯@þ ´÷yæþÐ@þ# MæüÍW Ð@þ#…sêÆÿ¬. Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 90° Ð@þ§æþª JMæü§é° ¯öMæüsìý  
Q…yìþ…^èþ$ Mö…sêÆÿ¬.

^èþ™èþ$Ææÿ{Ýë°Mìü Ð@þ$ÆöMæü {ç³™óþÅMæü Ë„æü×ý…Ð@þ#…¨.

∠1, ∠2, ∠3, Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ∠4 Äñý¬MæüP MöË™èþË$ HÑ$sìý? Ò$Ææÿ$ ©°° Væü$Ç¢…^èþyé°Mìü ™èþÇP…^èþVæüËÆø  
 Ìôý§é {ç³Äñý*Væü… ^óþÄ¶ý$VæüËÆø ^èþ*yæþ…yìþ.

∆ADC ÌZ Ð@þ$¯@þMæü$
∠1 + ∠3 + 90 = 180
AÆÿ¬™óþ AD = DC Ð@þ$¯@þMæü$ ∠1 = ∠3.
∠1 = ∠3 = 45°. 

A§óþÑ«§æþ…V> ∠2 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ∠4 Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ. 

A…§æþ$Ð@þË¯@þ Ð@þ$¯@þMæü$ ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… Äñý¬MæüP Ð@þ$ÆöMæü Ë„æü×ý…Ð@þ#…¨.

Ë„æü×ý… 5 : JMæü ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… Äñý¬MæüP MæüÆ>~Ë$ ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… Äñý¬MæüP Mø×êË¯@þ$ çÜÐ@þ*¯@þ ¿êV>Ë$V> Ñ¿¶ýhÝë¢Æÿ¬. ©°° 
CÌê Mæü$yé Ð@þÅMîü¢MæüÇ…^èþÐ@þ^èþ$a. ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… Äñý¬MæüP MæüÆ>~Ë$ ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… Äñý¬MæüP Mø×êË¯@þ$ Q…yìþÝë¢Æÿ¬.

A B

D C

1

2

3

4
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^èþ™èþ$Ææÿ$¾gêË$
§é°² Væü$Ç¢…^èþ…yìþ
	 1.	 “Mìü…¨ ©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{ÝëË Äñý¬MæüP A°² C™èþÆæÿ A…™èþÆæÿY™èþ Mø×êË¯@þ$ Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ.	  

	 2.	 8 òÜ….Ò$. çÜÐ@þ*¯@þ ´÷yæþÐ@þ#VæüË Mø×ý…ÌZ Q…yìþ…^èþ$Mö¯óþ MæüÆ>~Ë$ MæüÍW¯@þ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾gê°² XÄ¶ý$…yìþ. 

	 (i) 30°	 (ii) 40°	 (iii) 90°	 (iv) 140°

	 3.	 O Móü…{§æþ… V>Ð@þ#¯@þ² Ð@þ–™é¢°² ç³ÇVæü×ìý…^èþ…yìþ. PL Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ AM ÆóÿRê Q…yéË$ Ð@þ–™èþ¢… Äñý¬MæüP Æðÿ…yæþ$ Ë…º 
ÐéÅÝëË$ APML A¯óþ _{™èþ… HÑ$sìý? ©°° Væü$Ç¢…^èþyé°Mìü M>Ææÿ×ý… Ìôý§é {ç³Äñý*Væü…  
^óþÄ¶ý$…yìþ..

	 4.	 M>W™èþ… Ð@þ$yæþ™èþ ò³rtyæþ… §éÓÆ>  90° Ò$. JMæü ¡Væü MæüÍW¯@þ ´÷…§æþ$ÌZ Ð@þ$¯@þ… ^èþ*Ô>Ð@þ¬ 
Cç³#yæþ$ Ð@þ$¯@þ §æþVæüYÆæÿ M>W™èþ… Ìôý§æþ$ M>± çÜÐ@þ*¯@þ ´÷yæþÐ@þ#VæüË Æðÿ…yæþ$ Væü×ìý™èþ Mæü“ÆæÿË$ E¯é²Æÿ¬ 
A¯@þ$Mö…§é… Òsìý° Eç³Äñý*W…_ Ð@þ$¯@þ… Q_a™èþOÐðþ$¯@þ 90° GÌê ™èþÄ¶ý*Ææÿ$ ^óþÄ¶ý*Í? 

	 5.	 ©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… Äñý¬MæüP Ë„æü×êËÌZ JMæü §é°¯öMæüsìý Ð@þÅ†ÆóÿMæü ¿¶ý$gêË$ çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ…V>  
E…yæþr… Ð@þ$¯@þ… ^èþ*Ô>Ð@þ¬. ©°° ©Ææÿƒ ^èþ™èþÆæÿ{çÜ… Äñý¬MæüP °ÆæÿÓ^èþ¯@þ…V> G…^èþ$MøÐ@þ^èþ$a?  
Ð@þ$Æø Ð@þ*rÌŸ ^ðþ´ëµË…sôý Ð@þÅ†ÆóÿMæü ¿¶ý$gêË$ {ç³† ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ…V> Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 
çÜÐ@þ*¯@þ…V> E…§é? 

4.2 ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f…ÌZ Mø×êË$
Ð@þÊyæþ$ Mø×êË$ 90° Mìü çÜÐ@þ*¯@þ… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ¯éËYÐ@þ Mø×ý…  90° çÜÐ@þ*¯@þ…M>° ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… °ÇÃ…^èþyæþ… 
Ýë«§æþÅÐóþ$¯é? 

°Æ>Ã×êË §éÓÆ> C¨ Ýë«§æþÅ… M>Mæü´ùÐ@þ^èþ$a A° Ò$Ææÿ$ VæüÐ@þ$°…_ E…yæþÐ@þ^èþ$a.

30°

110°

(i) (ii) S

R

P

Q
D C

A B

Væü×ìý™èþ ^èþÆæÿa

{ç³Ä¶ý$†²…^èþ…yìþ    
    

    
    

 @
KTBS 

NOT TO BE R
EPUBLIS

HED



104104

Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
M>± G…§æþ$Mæü$ M>§æþ$?

C¨ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾gêË Äñý¬MæüP Ýë«§éÆæÿ×ý Ë„æü×ý… C¨ Ðésìý Mø×êËMæü$ çÜ…º…¨…_¯@þ¨?

JMæü {†¿¶ýf… Äñý¬MæüP Mø×ý…Ë Ððþ¬™èþ¢… 180° A° Ð@þ$ @̄þ… è̂þ*Ô>Ð@þ¬ 
^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… Äñý¬MæüP Mø×ý… Ððþ¬™èþ¢…ÌZ Mæü*yé CÌê…sìý “MæüÐ@þ$ º§æþª™èþ  
Ð@þ#…r$…¨.

^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… SOME ° ç³ÇVæü×ìý…^èþ…yìþ.

JMæü MæüÆæÿ~…  SM ¯@þ$ XÄ¶ý$…yìþ Ð@þ$¯@þMæü$ ∆SEM Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 
∆SOM A¯óþ Æðÿ…yæþ$ {†¿¶ý$gêË$ ËÀÝë¢Æÿ¬.

∆SEM ÌZ Ð@þ$¯@þMæü$ ∠1 + ∠2 + ∠3 = 180°. 

E…r$…¨ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ∆SOM ÌZ ∠4 + ∠5 + ∠6 = 180° 

Ð@þ$¯@þ… BÆæÿ$ çÜ…QÅË¯@þ$ MæüÍí³™óþ Ð@þ$¯@þMæü$ HÑ$ ËÀçÜ$¢…¨. 
∠1+ ∠2 + ∠3 + ∠4 + ∠5 + ∠6 = 180° + 180° = 360°.

Ìôý§æþ (∠1+ ∠4) + (∠3 + ∠6) +∠2 + ∠5 = 360°.

M>¯óþ (∠1 + ∠4), (∠3 + ∠6), ∠2 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ∠5 ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… Äñý¬MæüP Mø×êË$ M>ºsìýt Ð@þ$¯@þMæü$ D 
{Mìü…¨ çœÍ™èþ… ËÀçÜ$¢…¨.

HO§ðþ¯@þ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f…ÌZ° A°² Mø×êË$ Ððþ¬™èþ¢…360°.

C¨ JMæü ^èþ™èþ$Ææÿ$¾gê°Mìü Ð@þÊyæþ$ Ë…ºMø×êË$ E…yæþr… G…§æþ$Mæü$ AÝë«§æþÅÐðþ$Ìê ÑÐ@þÇçÜ$¢…¨ ¯éËYÐ@þ Mø×ý…  
Ë…ºMø×ý… M>§æþ$.

4.3 çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ…V> G§æþ$Ææÿ$V> E¯@þ² ¿¶ý$gêË$ MæüÍW¯@þÐ@þ$Ç°² ^èþ™èþ$Ææÿ$¾gêË$ çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ…V>
©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{ÝëË$ (Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ A…§æþ$Ð@þËÏ ^èþ™èþ$Ææÿ{ÝëË$) çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ Ð@þÅ†ÆóÿMæü ¿¶ý$gêË¯@þ$ MæüÍWÐ@þ#…sêÆÿ¬.

©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{ÝëË$ M>° çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ Ð@þÅ†ÆóÿMæü ¿¶ý$gêË$ MæüÍW¯@þ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾gêË$ E¯é²Ä¶ý*?

CÌê…r¨ °ÇÃ…^èþyé°Mìü {ç³Ä¶ý$†²§éª…

1

2 3

4
5

6

S

E
M

O

    
    

    
    

 @
KTBS 

NOT TO BE R
EPUBLIS

HED



105105

^èþ™èþ$Ææÿ$¾gêË$
Æðÿ…yæþ$ f™èþË çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ ÆóÿQË¯@þ$ XÄ¶ý$yæþ… §éÓÆ> AÑË…º Mø×êËÌZ MæüË$çÜ$ M>Mæü$…yé ^èþ*çÜ$MøÐ@þyæþ… 

§éÓÆ>©°² çÜ$Ë¿¶ý…V> ^óþÄ¶ý$Ð@þ^èþ$a.

õÜPË$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ð@þÊËÐ@þ$sêtË §éÓÆ> ¨Mæü*Þ_ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ õÜPË$ 
Eç³Äñý*W…_ çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ ÆóÿQË¯@þ$ GÌê °ÇÃ…^èþÐ@þ^øa Væü$Ææÿ$¢ ^óþçÜ$Mø 
Ð@þyæþ… §éÓÆ> Ar$Ð@þ…sìý _{™èþ…¯@þ$ °ÇÃ…^èþ…yìþ.

ABCD ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f…¯@þ$ VæüÐ@þ$°…^èþ…yìþ ©°Mìü çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ…V> 
Ð@þÅ†ÆóÿMæü ¿¶ý$gêË$ Ð@þ#…sêÆÿ¬ M>° ©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… M>§æþ$. 

A…§æþ$Ð@þËÏ Ð@þÅ†ÆóÿMæü ¿¶ý$gêË$ çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ…V> E…§óþ ò³§æþª 
^èþ™èþ$Ææÿ$¾gêË ò³§æþª çÜÐ@þÊçßý… Ð@þ#…¨. Ar$Ð@þ…sìý ^èþ™èþ$Ææÿ$¾gêË¯@þ$ 
çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… A…§æþ$Ææÿ$.

 JMæü  ©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾fÐ@þ*?

JMæü ©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ…V> Ð@þÅ†ÆóÿMæü ¿¶ý$gêË¯@þ$ MæüÍW E…r$…¨. M>ºsìýt C¨ çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ 
^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… °ÆæÿÓ^èþ¯é°² çÜ…™èþ–í³¢ ç³Ææÿ$çÜ$¢…¨. A…§æþ$Ð@þËÏ C¨ °gê°Mìü JMæü çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… Ð@þ$Ç…™èþ  
{ç³™óþÅMæü…V> ^ðþ´ëµË…sôý JMæü ©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… A¯óþ¨ §é° A°² Mø×êË$  90° Mìü çÜÐ@þ*¯@þOÐðþ$¯@þ JMæü {ç³™óþÅMæü ÆæÿMæüOÐðþ$¯@þ 
çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f….

D çÜ…º…«§æþ…¯@þ$ Ððþ¯Œþ ÆóÿRê _{™èþ… Eç³Äñý*W…_ {´ë†°«§æþÅ… Ð@þíßý…^éÍ.

çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ ^èþ™èþ$Ææÿ$Âf… Äñý¬MæüP ¿¶ý$gêË$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Mø×êË Ð@þ$«§æþÅ çÜ…º…«§éË¯@þ$ AÆæÿ®… ^óþçÜ$MøÐ@þyé°Mìü D 
“Mìü…¨ _{™èþ…¯@þ$ °ÇÃÝë¢Ð@þ¬.

A B

D C

©Ææÿƒ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ…

^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ…

çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f…
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
4 òÜ….Ò$. Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 5 òÜ….Ò$.  ´÷yæþÐ@þ#VæüË {ç³MæüP {ç³MæüPË$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ðésìý Ð@þ$«§æþÅ 30° Mø×ý… E…yóþÌê JMæü 
çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾gê°² XÄ¶ý$…yìþ.

§æþÔ¶ý 1: AB = 4 òÜ….Ò$. Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ AD = 5 òÜ….Ò$. ÆóÿRê Q…yéË¯@þ$ Ðésìý Ð@þ$§æþÅ 30° Mø×ý…™ø X™èþË¯@þ$ 
XÄ¶ý$…yìþ.

§æþÔ¶ý  2: D ¼…§æþ$Ð@þ# §éÓÆ> AB  Mìü çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ…V> 
JMæü X™èþ¯@þ$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ B §éÓÆ> AD Mìü çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ…V> 
JMæü X™èþ¯@þ$ XÄ¶ý$…yìþ. D ÆóÿQË$ Q…yìþ…^èþ$ Mö¯óþ  ¼…§æþ$ 
Ð@þ#¯@þ$ C V> Væü$Ç¢…^èþ…yìþ ABCD B¯óþ¨ AÐ@þçÜÆæÿOÐðþ$¯@þ  
çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f….

çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… Äñý¬MæüP Ñ$WÍ¯@þ HÑ$sìý? 
Ñ$WÍ¯@þ ¿¶ý$gêË ´÷yæþÐ@þ#Ë$ HÑ$sìý? Òr°  
Væü$Ç¢…^èþyé°Mìü Ò$Ææÿ$ ™èþÇP…^èþ VæüËÆ> Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ìôý§é 
{ç³Äñý*Væü…^óþÄ¶ý$ VæüËÆ> A° ^èþ*yæþ…yìþ.

Ñ$¯@þçàÆÿ¬…ç³# 6 : çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… Äñý¬MæüP Mø×êË Væü$Ç…_ Ð@þ$¯@þ… HÑ$ ^ðþç³µVæüË…?

çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… ABCD ÌZ AB||CD Ð@þ$ÇÄ¶ý¬  AD ÐésìýMìü Ayæþz…V> E…sêÆÿ¬.
∠A + ∠D = 180° (JMæü Ayæþz…V>  
Ð@þ#…yóþ ÆóÿQ Äñý¬MæüP JMæü OÐðþç³#Ð@þ#¯@þ² A…™èþÆæÿY™èþ Mø×êË 
Ððþ¬™èþ¢…)
∠D = 180 – ∠A 
= 180 – 30 = 150°.

 30°

5 cm

4 cmA B

D C

30°

5 cm

4 cmA B

D C

30°

5 cm

4 cm B

D

A

 30°

5 cm

4 cmA B

D C
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^èþ™èþ$Ææÿ$¾gêË$
A§óþÑ«§æþ…V> AD||BC, Ð@þ$ÇÄ¶ý¬  AB Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ CD Ë$ Ðésìý Q…yæþÐ@þË$ E…sêÆÿ¬.

M>ºsìýt  ∠A + ∠B = 180°.
M>ºsìýt  ∠C + ∠D = 180°.

D çÜÒ$MæüÆæÿ×êË¯@þ$ Eç³Äñý*W…_ Ð@þ$¯@þMæü$ ∠B = 150° Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ∠C = 30°Ð@þçÜ$¢…¨.
D çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f…ÌZ “ç³MæüP¯@þÐ@þ#¯@þ² Mø×êË f™èþË Ððþ¬™èþ¢… 180° AÐ@þ#™èþ$…§æþ° Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ð@þÅ†ÆóÿMæü 

Mø×êË f™èþË çÜÐ@þ*¯@þ… A° Ð@þ$¯@þ… ^èþ*Ýë¢Ð@þ¬ A…§æþ$Ð@þË¯@þ

∠A + ∠B = 180°, ∠A + ∠D = 180°, ∠C + ∠D = 180° Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ∠B + ∠C = 180°.

Ð@þ$ÇÄ¶ý¬  ∠A = ∠C Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ∠B = ∠D. 

{ç³MæüP¯óþ Ð@þ#¯@þ² Mø×êË$ JMæü f™èþ çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ ÆóÿQËMæü$ Ayæþz…V> Ð@þ#¯@þ² Mø×ê°²Mìü JMóü OÐðþç³#¯@þ Ð@þ#¯@þ² A…™èþÆæÿY™èþ Mø×êË$ 
M>ºsìýt Ðésìý Ððþ¬™èþ¢… 180° Ð@þÆæÿMæü$ E…yéÍ. Ð@þÅ†ÆóÿMæü Mø×êË çÜ…Væü† HÑ$sìý? A°² çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾gêËÌZ 
çÜÐ@þ*¯@þ…V> E…sêÄ¶ý*? AÆÿ¬™óþ Ð@þ$¯@þ… GÌê Q_a™èþ…V> ^ðþç³µVæüË…?

AÀÐ@þ¬Q Mø×êË$ Væü$Ç…_ HÑ$ ^ðþº$™éÆæÿ$? A°² çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾gêËÌZ çÜÐ@þ*¯@þ…V> E…sêÄ¶ý*? AÐ@þ#¯@þ$ 
AÆÿ¬™óþ Ð@þ$¯@þ… GÌê Q_a™èþ…V> ^ðþç³µVæüËÐ@þ¬.

Mø×êËÌZ JMæü §é°² x V> ¡çÜ$Mö…§é…

C™èþÆæÿ Mø×êË$ HÑ?

∠P + ∠R = 180° M>ºsìýt
∠R = 180 – ∠P = 180 – x.
A§óþÑ«§æþ…V> ∠A + ∠R = 180°, 
∠A = 180 – ∠R = 180 – (180 – x) 
= 180 – 180 + x = x A…§æþ$Ð@þË¯@þ 
∠P = ∠A = x  A§óþÑ«§æþ…V> 
∠ R = ∠E = 180 – x A° °Ææÿ~Æÿ¬…^èþÐ@þ^èþ$a
M>ºrt C¨ çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… Äñý¬MæüP AÀÐ@þ¬Q Mø×êË¯@þ$ ^èþ*í³çÜ$¢…¨, GËÏç³µyæþ* çÜÐ@þ*¯@þ…V> E…sêÆÿ¬.
Ñ$¯@þàÆÿ¬…ç³# 7 : M>ºsìýt çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… Äñý¬MæüP ¿¶ý$gêË Væü$Ç…_ Ð@þ$¯@þ… HÑ$ ^ðþç³µVæüË…?

JMæü çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾gê°² ^èþ*õÜ¢ AÀÐ@þ¬Q ¿¶ý$gêË$ çÜÐ@þ*¯@þ…V> E¯@þ²r$Ï Mæü°í³çÜ$¢…¨ ©°°  
^èþ*í³…^èþyé°Mìü Ð@þ$äÏ çÜÐ@þ$Ææÿ*ç³™èþ¯@þ$ Eç³Äñý*W…^èþ Ð@þ^éa? ©°MøçÜ… HÆðÿ…yæþ$ {†¿¶ý$gêË¯@þ$ ç³ÇVæü×ìý…^èþÐ@þ^èþ$a.

∆ABD Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ∆CDB ËÌZ JMóü ^éç³…™ø Væü$Ç¢…^èþºyìþ¯@þ Mø×êË çÜÐ@þ*¯@þ…V> E…sêÆÿ¬.  
G…§æþ$Mæü…sôý AÑ çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ ^èþ™èþ$Ææÿf¾… Äñý¬MæüP AÀÐ@þ¬Q Mø×êË$ AÆÿ¬¯éÆÿ¬ M>Ð@þ#¯@þ çÜÐ@þ*¯@þ….

 x
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
M>ºsìýt   (AAS)  Mø.Mø.¿¶ý$. °Ä¶ý$Ð@þ$… {ç³M>Ææÿ… {†¿¶ý$gêË$

A B

D C

ÝëÐ@þ*¯@þÅ ¿¶ý$gêË$

 
çÜÐ@þ*¯@þ…V> E…sêÆÿ¬. A…sôý ∆ABD ≅ ∆CDB.

M>ºsìýt AD = CB Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ AB = CD A…§æþ$Ð@þË¯@þ 
çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… Äñý¬MæüP AÀÐ@þ¬Q ¿¶ý$gêË$ çÜÐ@þ*¯@þ…
V> E…sêÆÿ¬.
∆ABD ≅  ∆CBD A° Æ>Ä¶ý$yæþ… ™èþ´ëµ? G…§æþ$Mæü$?

D Ñ$¯@þàÆÿ¬…ç³# Ð@þ$¯@þ… çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ ̂ èþ™èþ$Ææÿ$¾f… Äñý¬MæüP 
Ñ$WÍ¯@þ ¿¶ý$gêË$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Mø×êË¯@þ$ Mæü¯@þ$Vö¯@þÐ@þ^èþ$a.

 30°

5 cm

4 cmA B

D C

5 cm

4 cm

 30°

 150°

 150°

çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… Äñý¬MæüP  Ë„æü×êË¯@þ$ çç³sìýtMæü ^óþ§éª…
Ë„æü×ý… 1 : çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… Äñý¬MæüP AÀÐ@þ¬Q ¿¶ý$gêË$ çÜÐ@þ*¯@þ…V> E…sêÆÿ¬.
Ë„æü×ý… 2 : çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… Äñý¬MæüP AÀÐ@þ¬Q ¿¶ý$gêË$ çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ…V> E…sêÆÿ¬.
Ë„æü×ý… 3 : JMæü çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f…ÌZ ç´ëÆæÿÅ Mø×êË Ððþ¬™èþ¢…180° AÐ@þ#™èþ$…¨. Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ AÀÐ@þ¬Q Mø×êË$ 
çÜÐ@þ*¯@þ…V> Ð@þ#…sêÆÿ¬.
çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… Äñý¬MæüP MæüÆ>~Ë$ GËÏç³µyæþ* çÜÐ@þ*¯@þ…V> E…sêÄ¶ý*? Ò$Ææÿ$ °ÇÃ…_¯@þ çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ 
^èþ™èþ$Ææÿ$¾f…™ø ™èþ±T ^óþÄ¶ý$…yìþ.

çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… Äñý¬MæüP MæüÆ>~Ë$ çÜÐ@þ*¯@þ…V> E…yæþ¯@þ AÐ@þçÜÆæÿ… Ìôý§æþ° Ð@þ$¯@þ… ^èþ*Ýë¢Ð@þ¬.
AÑ JMæü §é°¯öMæüsìý Q…yìþ…^èþ$ Mö…sêÄ¶ý*? (Ðésìý Ð@þ$§æþÅ ¼…§æþ$Ð@þ#Ë Ð@þ§æþª Q…yìþ…^èþ$ Mæü$…sêÄ¶ý*) ©°° Væü$Ç¢…^èþ 
§é°Mìü M>Ææÿ×ý… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ìôý§é {ç³Äñý*Væü È†V> ç³Ç„îü…^èþ…yìþ.
Ñ$¯@þàÆÿ¬…ç³# 8 : çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f…ÌZ Æðÿ…yæþ$ MæüÆ>~Ë Q…yæþ¯@þ ¼…§æþ$Ð@þ# HÑ$sìý?

©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ ÑçÙÄ¶ý$…ÌZ ÌêV>¯óþ  EASY.  çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f…ÌZ ∆AOE Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ∆YOS Ë  
çÜÐ@þ$Ææÿ*ç³™èþ¯@þ$ ç³ÇÖÍ…^èþyæþ… §éÓÆ> MæüÆ>~Ë$ JMæü §é°¯öMæüsìý Q…yìþ…^èþ$ Mö…sêÄñý* Ìôý§ø Ð@þ$¯@þ… Mæü¯@þ$Vö¯@þ Ð@þ^èþ$a.

AE = YS (AÑ çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾gê°Mìü AÀÐ@þ¬Q ¿¶ý$gêË$ M>ºsìýt)
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^èþ™èþ$Ææÿ$¾gêË$
^é´ë°² Eç³Äñý*W…_ Væü$Ç¢… è̂þºyìþ @̄þ Mø×êË$ çÜÐ@þ* @̄þ…V>  

E…sêÆÿ¬ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Æðÿ…yæþ$ ^éç³…Ë¯@þ$  Eç³Äñý*W…_ Væü$Ç¢…^èþ 
ºyìþ¯@þ Mø×êË$ çÜÐ@þ*¯@þ…V> Ð@þ#…sêÆÿ¬. G…§æþ$Mæü…sôý AÑ çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ 
ÆóÿQË Äñý¬MæüP HM>…™èþÆæÿ Mø×êË °Ä¶ý$Ð@þ$….

M>º$sìýt (ASA) ¿¶ý$.Mø.¿¶ý$  °Ä¶ý$Ð@þ$…  {ç³M>Ææÿ… 
{†¿¶ý$gêË$ çÜÐ@þ*¯@þ…V> Ð@þ#…sêÆÿ¬. 

∆AOE ≅ ∆YOS.

M>ºsìýt OA = OY, Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ OE = OS G…§æþ$ Mæü…sôý AÑ çÜÆæÿÓçÜÐ@þ*¯@þ {†¿¶ý$gêË A¯@þ$Ææÿ*ç³ ¿¶ý$gêË$.

A…§æþ$Ð@þË¯@þ  O A¯óþ¨ Æðÿ…yæþ$ MæüÆ>~Ë Ð@þ$«§æþÅ ¼…§æþ$Ð@þ# 

∆AOE ≅ ∆SOY A° Æ>Ä¶ý$yæþ… ™èþ´ëµ? G…§æþ$Mæü$?

Ë„æü×ý… 4 : çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… Äñý¬MæüP MæüÆ>~Ë$ JMæü §é° ¯öMæüsìý Q…yìþ…^èþ$ Mö…sêÆÿ¬.

çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… Äñý¬MæüP MæüÆ>~Ë$ JMæü °ÇªçÙx Mø×ý…ÌZ Q…yìþ…^èþ$ Mö…sêÄ¶ý*?

4.4 çÜÐ@þ*¯@þ ¿¶ý$gêË MæüÍW¯@þ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾gêË$
çÜÐ@þ*¯@þ ¿¶ý$gêË$ MæüÍW¯@þ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾gêË$ ^èþ™èþ$Ææÿ{ÝëË$ Ð@þ*{™èþÐóþ$¯é D 
{ç³Ô¶ý²¯@þ$ çÜ*{¡MæüÇ…^èþyæþ… §éÓÆ> A¯óþÓíÙ§éª….

 JMæü §é° ̄öMæüsìý Ë…º…V> Ìôý° Æðÿ…yæþ$ çÜÐ@þ*¯@þ ¿¶ý$gêË$  AD Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ AB  
Ë¯@þ$ XÄ¶ý$…yìþ.

D ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… Äñý¬MæüP A°² OÐðþç³#Ìê JMóü ´÷yæþÐ@þ# E…yóþÌê Ð@þ$¯@þ… 
§é°° ç³NÇ¢ ^óþÄ¶ý$VæüËÐ@þ*?

B Ð@þ$ÇÄ¶ý¬  D Ë¯@þ$…yìþ §æþ*Ææÿ… AB (Ìôý§é AD) 
Mæü$ çÜÐ@þ*¯@þOÐðþ$¯@þ ¼…§æþ$Ð@þ#  C ° Væü$Ç¢…^èþ…yìþ. ©° MøçÜ… 
¨Mæü*Þ_° Eç³Äñý*W…_ AB ° MöËÐ@þ…yìþ. D ´÷yæþ 
Ð@þ#¯@þ$ ÐéÅÝëÆæÿ®…V> E…^èþ$Mö° B  Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ D Ë ¯@þ$…yìþ  
^é´ëË¯@þ$ Mæü†¢Ç…^èþ…yìþ.

 50°

 A  B

 D

50°

A B

D C

E Y

A S

O
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
Cç³šyæþ$ Ð@þ$¯@þMæü$ A Mìü çÜÐ@þ*¯@þ ¿¶ý$gêË ´÷yæþÐ@þ# Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ §é° Mø×êËÌŸ JMæüsìý 50° MæüÍY…yæþÐ@þ^èþ$a A¯óþ 

^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… E…¨  180° Mæü…sôý ™èþMæü$PÐ@þ Mø×ý…¯@þ$  (50° Ýë¦¯@þ…ÌZ) Ð@þ$¯@þ… A…sêÆæÿ$. ^èþ™èþ$Ææÿ$¾gê°² °ÇÃ…^èþ   
Ð@þ^èþ$a VæüÐ@þ$°…^èþ…yìþ.

A°² ¿¶ý$gêË$ JMóü ´÷yæþÐ@þ# MæüÍW¯@þ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾gê°² Æ>…º‹Ü A…sêÆæÿ$.

Ð@þ$¯@þ… °ÇÃ…_¯@þ Æ>…º‹Ü ABCD Äñý¬MæüP C™èþÆæÿ Mø×êË$ HÑ$sìý? ©°° Væü$Ç¢…^èþyé°Mìü M>Ææÿ×ý… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ìôý§é 
{ç³Äñý*Væü…^óþÄ¶ý$…yìþ.

Ñ$¯@þàÆÿ¬…ç³# 9 : Æ>…º‹Ü ÌZ° Mø×êË Væü$Ç…_ Ð@þ$¯@þ… HÑ$ ^ðþç³µVæüË…?

JMæü Æ>…º‹Ü GAME ¯@þ$ ç³ÇVæü×ìý…^èþ…yìþ..
∆GAE ÌZ GE = GA, a = d.
A§óþÑ«§æþ…V> ∆MAE ÌZ ME = MA M>ºsìýt b = c. 

∆GAE ≅ ∆MAE (GÌê?) A° ^èþ*yæþÐ@þ^èþ$a.

M>ºsìýt  a = b, c = d Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ∠G = ∠M (AÑ 
çÜÆæÿÓ çÜÐ@þ*¯@þ {†¿¶ý$gêË A¯@þ$Ææÿ*ç³ ¿¶ý$gêË$).
A…§æþ$Ð@þË¯@þ Ð@þ$¯@þMæü$  a = b = c = d Ð@þçÜ$¢…¨.

D ÐéçÜ¢ÐéË$ H Æ>…º‹ÜMæü$ AÆÿ¬¯é Ð@þÇ¢Ýë¢Æÿ¬. Ð@þ$¯@þ… Ð@þ¬…§æþ$V> °ÇÃ…_¯@þ Æ>…º‹Ü  ABCD Mìü Òsìý° 
Ð@þÇ~…ç³^óþ§éª…. _{™èþ…ÌŸ ^èþ*í³¯@þ Ñ«§æþ…V> MæüÆæÿ~… §éÓÆ> HÆæÿµyìþ¯@þ ¯éË$Væü$ çÜÐ@þ*¯@þ Mø×êË¯@þ$ a V> ¿êÑ…^èþ…yìþ.

∆ADB ÌZ Ð@þ$¯@þMæü$
a + a + 50° = 180° E…¨
M>ºsìýt a = 65°.

M>ºsìýt Æ>…º‹Ü ABCD Äñý¬MæüP Mø×êË$ 50°, 
130°, 50° Ð@þ$ÇÄ¶ý¬  130°.

M>ºsìýt JMæü Æ>…º‹ÜÌZ Ð@þÅ†ÆóÿMæü Mø×êË$ JMæü §é° 
¯öMæüsìý çÜÐ@þ*¯@þ…V> E…sêÆÿ¬.

Æ>…º‹Ü ABCD Äñý¬MæüP (65°) C™èþÆæÿ  
Mø×êË¯@þ$ Mæü¯@þ$Vö¯@þ VæüÍVóü Ð@þ$ÆøÐ@þ*ÆæÿY… E…¨ Ýë«§éÆæÿ×ý…
V> Æ>…º‹ÜÌZ ^èþ*ç³ºyìþ…¨ MæüÆæÿ~…§éÓÆ> HÆæÿµyìþ¯@þ ¯éË$Væü$ 
Mø×êË$ JMæü§é° ¯öMæüsìý çÜÐ@þ*¯@þ…V> E…sêÆÿ¬.

G A

E M

 a
 b

 d
 c

BA

D C

 a
a

a
a

 50°

50°

A B

D C

 65°

 50°

 50° 65°

 65°
 65°
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^èþ™èþ$Ææÿ$¾gêË$

G A

E M
 a

 a

G A

E M

a

 a

EM Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ GA ÆóÿQË¯@þ$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ðésìý  
Ë…º…V> E…yóþ AE. ÆóÿQË¯@þ$ ç³ÇVæü×ìý…^èþ…yìþ.ç³Æ>ÅÄ¶ý$ 
Mø×êË$ çÜÐ@þ*¯@þ…V> Eç…sêÆÿ¬ M>ºsìýt EM||GA.

A§óþ Ñ«§æþ…V>  GE Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ AM ÆóÿQË¯@þ$ 
 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ðér Ë…º… AE ° ç³ÇVæü×ìý…^èþ…yìþ. 
ç³Æ>ÅÄ¶ý$ Mø×êË$ çÜÐ@þ*¯@þ…V> E…sêÆÿ¬. M>ºsìýt  
GE||AM.

Ð@þÅ†ÆóÿMæü ¿¶ý$gêË$ çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ… M>ºsìýt  GAME A¯óþ¨ 

50°

A B

D C
çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾fÐ@þ¬. M>Ð@þ#¯@þ {ç³† JMæü Æ>…º‹Ü Mæü*yæþ 
çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f…. çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f Ë„æü×êË$ 
Æ>…º‹Ü Mæü*yæþ °f… A…§æþ$Ð@þËÏ Æ>…º‹Ü Äñý¬MæüP Mø×êË 
Ððþ¬™èþ¢…  180° AÐ@þ#™èþ$…¨. Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ AÀÐ@þ¬Q Mø×êË$ 
çÜÐ@þ*¯@þ…V> AÐ@þ#™éÆÿ¬. (Ñ$¯@þàÆÿ¬…ç³# 6 Ðé§æþ¯@þË¯@þ$  
Æ>…º‹ÜMæü$ Mæü*yé Ð@þÇ¢…^èþÐ@þ^èþa° §æþ–ÒMæüÇ…^èþ…yìþ)

A…§æþ$Ð@þË¯@þ Æ>…º‹Ü ABCD ÌZ 

∠A = ∠C = 50°

Ð@þ$ÇÄ¶ý¬  ∠D = ∠B = 180  –  50 = 130°.

M>ºsìýt Æ>…º‹Ü JMæü çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… Mæü*yæþ JMæü çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾fÐóþ$. Ððþ¯Œþ 
ÆóÿRê _{™èþ… Eç³Äñý*W…_ ©°° GÌê çÜ*_…^èþÐ@þ^èþ$a.

D _{™èþ…ÌZ ^èþ™èþ$Ææÿ{ÝëË çÜÐ@þÊàÐ@þ¬¯@þ$ GMæüPyæþ Mæü¯@þ$Vö¯@þ VæüËÆæÿ$?

^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… JMæü ©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… A° Ð@þ$¯@þMæü$ ™ðþË$çÜ$ ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… Äñý¬MæüP AÀÐ@þ¬Q ¿¶ý$gêË$ çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ…V>  
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
Ð@þ#…sêÆÿ¬ M>ºsìýt ̂ èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… Mæü*yæþ JMæü çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ ̂ èþ™èþ$Ææÿ$¾fÐóþ$ C…M> ̂ èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… Äñý¬MæüP A°² ¿¶ý$gêË$ JMóü ́ ÷yæþÐ@þ# 
MæüÍWÐ@þ#…sêÆÿ¬ M>ºsìýt ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… Mæü*yé JMæü Æ>…º‹Ü AÐ@þ#™èþ$…¨. A…§æþ$Ð@þË¯@þ Ððþ¯Œþ ÆóÿRê _{™èþ… D “Mìü…¨ Ñ«§æþ…V> 
Ð@þ#…r$…¨.

©Ææÿƒ^èþ™èþ…ÆæÿçÜ…

^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ…

Æ>…º‹Ü ©Ææÿƒ^èþ™èþ…ÆæÿçÜ… Æ>…º‹Ü

çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f…

^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ…

Æ>…º‹Ü Äñý¬MæüP Ë„æü×êË¯@þ$ ç³sìýtMæü ^óþ§éª…

Ë„æü×ý… 1 : Æ>…º‹Ü Äñý¬MæüP  A°² OÐðþç³#Ìê JMæü §é°¯öMæüsìý çÜÐ@þ*¯@þ…V> E…sêÆÿ¬.

Ë„æü×ý… 2 : Æ>…º‹Ü Äñý¬MæüP G§æþ$Æðÿ§æþ$Ææÿ$ ¿¶ý$gêË$ JMæü §é°¯öMæüsìýMìü çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ…V> Ð@þ#…sêÆÿ¬.

Ë„æü×ý… 3 : JMæü Æ>…º‹ÜÌZ, ´ëÆæÿÅ  Mø×êË Ððþ¬™èþ¢… 180°Ð@þÅ†ÆóÿMæü Mø×êË$ çÜÐ@þ*¯@þ…V> E…sêÆÿ¬

Æ>…º‹Ü Äñý¬MæüP Æðÿ…yæþ$ MæüÆ>~Ë$ çÜÐ@þ*¯@þ…V> E¯é²Ä¶ý*?

Ë„æü×ý… 4 : Æ>…º‹Ü Äñý¬MæüP Æðÿ…yæþ$ MæüÆ>~Ë$ JMæü§é° ¯öMæüsìý Q…yìþ…^èþ$ Mö…sêÆÿ¬.

Ë„æü×ý… 5 : Æ>…º‹Ü Äñý¬MæüP MæüÆ>~Ë$ §é°Mø×êË¯@þ$ Q…yìþÝë¢Æÿ¬.

Æ>…º‹Ü Äñý¬MæüP MæüÆ>~Ë$ HO§ðþ¯@þ °ÇªçÙt Mø×ý…ÌZ Q…yìþ…^èþ$ Mæü$…sêÄ¶ý*? ©°° Væü$Ç¢…^èþyé°Mìü M>Ææÿ×ý… ^ðþç³µ…yìþ  
Ìôý§é {ç³Äñý*Væü… ^óþÄ¶ý$…yìþ.

Ñ$¯@þàÆÿ¬…ç³# 10 : Æ>…º‹Ü Äñý¬MæüP MæüÆ>~Ë$ Ðésìý Q…yæþ¯@þ ¼…§æþ$Ð@þ# Ð@þ§æþª HÆæÿµyìþ¯@þ Mø×êË Væü$Ç…_ Ð@þ$¯@þ… HÑ$ 
^ðþç³µVæüË…?

Æ>…º‹Ü GAME ÌZ Ð@þ$¯@þMæü$ ∆GEO ≅ ∆MEO 
(G…§æþ$Mæü$?) E…r$…¨.

M>ºsìýt ∠GOE = ∠MOE G…§æþ$Mæü…sôý AÑ 

G A

E M

O
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^èþ™èþ$Ææÿ$¾gêË$
çÜÆæÿÓ çÜÐ@þ*¯@þ {†¿¶ý$gêË Äñý¬MæüP çÜ…º…«¨™èþ ¿¶ý$gêË$ AÑ  180° Ð@þÆæÿMæü$ gZyìþ…_¯@þç³#yæþ$ AÑ JMöMæüPsìý 90°  
Ð@þ#…yéÍ.

Ë„æü×ý… 6 : Æ>…º‹Ü Äñý¬MæüP MæüÆ>~Ë$ 90°Mø×ý…ÌZ JMæü §é°¯öMæüsìý Q…yìþ…^èþ$ Mö…sêÆÿ¬.

§é°² Væü$Ç¢…^èþ…yìþ.
	 1.	 “Mìü…¨ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾gêËÌZ Ñ$WÍ¯@þ Mø×êË¯@þ$ Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ.

	 2.	 MæüÆ>~Ë Ë„æü×êË¯@þ$ Eç³Äñý*W…_ 7 òÜ….Ò$. Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 5 òÜ….Ò$. ´÷yæþÐ@þ#VæüË MæüÆ>~Ë$ MæüÍW¯@þ çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ 
^èþ™èþÆæÿ$¾gê°² °ÇÃ…_ 140° Mø×ý…ÌZ Q…yìþ…^èþ$Mö…¨.

	 3.	 MæüÆ>~Ë Ë„æü×êË¯@þ$ Eç³Äñý*W…_ 4 òÜ….Ò$. Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 5 òÜ….Ò$. ´÷yæþÐ@þ#VæüË MæüÆ>~Ë$ MæüÍW¯@þ Æ>…º‹Ü¯@þ$  
°ÇÃ…^èþ…yìþ.

4.5 ^èþ™èþ$Ææÿ$¾gêË™ø Byæþ$MøÐ@þyæþ… 

hÄñý*»ZÆŠÿª M>Æ>Å^èþÆæÿ×ý…
JMæü hÄñý*»ZÆŠÿ® Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Mö°² Ææÿº¾Ææÿ$ »êÅ…yæþ$Ï ¡çÜ$Mö…yìþ. Ò$ §æþVæüYÆæÿ CÑ ÌôýMæü´ù™óþ ç³#çÜ¢Mæü… _Ð@þÆæÿ CÐ@þÓºyìþ¯@þ ^èþ$MæüPË  
“XyŠþ õ³ç³ÆæÿÏ¯@þ$ D Mæü–™èþÅ…¯@þMæü$ Eç³Äñý*W…^èþÐ@þ^èþ$a.

S R

P Q

110°

R A

P E
40°

(iii)

U V

X W

30°
A

O I

E
20°

(i) (ii)

(iv)
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†

Æðÿ…yæþ$ Ææÿº¾Ææÿ$ »êÅ…yæþÏ¯@þ$ JMæü§é° ¯öMæüsìý Ë…º…V> Ð@þ#…¨. çÜÐ@þ*¯@þ ´÷yæþVæüË MæüÆ>~Ë¯@þ$ HÆæÿµÆæÿ^èþ$Mø…yìþ  
_Ð@þÆæÿË¯@þ$ MæüËç³…yìþ.

Ð@þ$¯@þMæü$ ËÀ…_¯@þ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… HÑ$sìý? Ò$ çÜÐ@þ*«§é°² çÜÐ@þ$Çª…^èþ…yìþ. Æðÿ…yæþ$ OÐðþç³#Ìê E¯@þ² MæüÆ>~ËÌZ JMæü§é°° 
2 òÜ….Ò$.  ´÷yìþW…^èþ…yìþ.

Cç³šyæþ$ Ò$Mæü$ H ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… ËÀçÜ$¢…¨ Ò$ çÜÐ@þ*«§é¯@þ…¯@þ$ çÜÐ@þ$Çª…^èþ…yìþ.
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^èþ™èþ$Ææÿ$¾gêË$
{†¿¶ý$gêË¯@þ$ gZyìþ…^èþ…yìþ
	 1.	 8 òÜ….Ò$. ´÷yæþÐ@þ#¯@þ² çÜÐ@þ*»êçßý$ {†¿¶ýf… Äñý¬MæüP Æðÿ…yæþ$ M>ÆŠÿz»ZÆŠÿz Ð@þ¬MæüPË¯@þ$ ¡çÜ$Mø…yìþ.

8 cm

8 c
m 8 cm

8 cm

8 c
m 8 cm

^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… ´÷…§æþyé°Mìü Ò$Ææÿ$ Òsìý° gZyìþ…^èþVæüËÆ>?

8 
cm

8 cm

8 cm 8 cm

8 cm

C¨ H ÆæÿMæüOÐðþ$¯@þ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f…? çÜÐ@þ*«§é¯é°² çÜÐ@þ$Ç®…^èþ…yìþ.
	 2.	 8 òÜ….Ò$. 8 òÜ….Ò$. Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 6 òÜ….Ò$. ´÷yæþÐ@þ#¯@þ² çÜÐ@þ$»êçßý$ {†¿¶ý$f… Äñý¬MæüP Æðÿ…yæþ$ M>ÆŠÿz»ZÆŠÿz  

Ð@þ¬MæüPË¯@þ$ ¡çÜ$Mø…yìþ.

6 cm

8 
cm

8 cm

6 cm

8 
cm

8 cm
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… ´÷…yæþyé°MìüOò³ {†¿¶ý$gêË¯@þ$ H Ñ«§æþ…V>  gZyìþ…^èþÐ@þ^èþ$a?

6 cm

8 cm8 cm

8 cm8 cm

8 
cm

6 cm

6 cm

8 
cm

8 cm

D Ñ«§æþ…V> Ðésìý™ø ^óþÆæÿ¾yæþ…Ð@þËÏ 
Ò$Ææÿ$ ´÷…§æþ$™éÆæÿ$

D Ñ«§æþ…V> Òsìý° ^óþÆæÿayæþ… Ð@þËÏ 
Ò$Ææÿ$´÷…§æþ$™éÆæÿ$

CÑ H ^èþ™èþ$Ææÿ$¾gêË$? Ò$ çÜÐ@þ*«§é¯éË¯@þ$ çÜÐ@þ$Ç®…^èþ…yìþ.

	 3.	 6 òÜ….Ò$., 9òÜ….Ò$. Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 12 òÜ….Ò$. ¿¶ý$gêË$ MæüÍW¯@þ ÑçÙÐ@þ$»êçßý$ {†¿¶ý$f… Äñý¬MæüP Æðÿ…yæþ$ M>ÆŠÿz»ZÆŠÿz 
Ð@þ¬MæüPË¯@þ$ ¡çÜ$Mö…yìþ.

^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… ´÷…§æþyé°Mìü Ðésìý° H Ñ«§æþOÐðþ$¯@þ Ð@þ*Æ>YÌZÏ gZyìþ…^èþÐ@þ^èþ$a?

Æðÿ…yæþ$ {†¿¶ý$gêË¯@þ$gZyìþ…^èþÐ@þ^èþ$a §éÓÆ> ËÀ…^óþ ÑÑ«§æþ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾gêË¯@þ$ Ò$Ææÿ$ Væü$Ç¢…^èþVæüËÆ>? Ò$Ææÿ$ 
^èþ™èþ$Ææÿ$¾f…¯@þ$ Væü$Ç¢…^èþyæþ…Ð@þËÏ Ò$ çÜÐ@þ*«§é¯@þ…¯@þ$ çÜÐ@þ$Ç®…^èþ…yìþ.

4.6 V>Íç³r… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ {sñýíœhÄ¶ý$…

V>Íç³r…
6 òÜ….Ò$., 9 òÜ….Ò$. Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 12 òÜ….Ò$. ¿¶ý$gêË$ MæüÍW¯@þ Æðÿ…yæþ$ {†¿¶ý$gêË¯@þ$ MæüÍõ³ Ð@þ*Æ>YËÌZ JMæüsìý D 
“Mìü…¨ Ñ«§æþ…V> E…r$…¨.—

6 c
m 9 cm

12 cm

6 c
m

9 cm

12 cm
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^èþ™èþ$Ææÿ$¾gêË$

                                       

6 cm

9 cm

12 cm

6 c
m

9 cm

                             

D ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… V>Íç³r…Ìê Mæü°í³çÜ$¢…¨. {ç³MæüP¯óþ E¯@þ² 
¿¶ý$gêË$ JMóü ´÷yæþÐ@þ# E¯é²Ä¶ý$° VæüÐ@þ$°…^èþ…yìþ. 
V>Íç³r…: A¯óþ¨ JMæü ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… ©°° ABCD A° 
í³Ë$Ýë¢Ææÿ$ A…sôý AB = BC Ð@þ$ÇÄ¶ý¬  CD = DA. 

Ë„æü×ý… 1 : V>Íç³r…ÌZ MæüÆæÿ~… BD ^èþ*í³…^èþ$.

	 (i)	 ∠ABC Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ∠ADC Q…yìþ…^èþ…
yìþ.

	 (ii)	 MæüÆæÿ~… AC A…sôý AO = OC ° Q…
yìþçÜ$¢…yìþ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ §é°Mìü Ë…º…V> E…r$…¨.

çÜ*^èþ¯@þ : ∆AOB ≅ ∆COB?

{sñýíœhÄ¶ý$…
çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾gêË$ A…sôý çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ Ð@þÅ†ÆóÿMæü 
¿¶ý$gêË$ MæüÍWÐ@þ#¯@þ² ^èþ™èþ$Ææÿ$¾gêË$. D ç³ÇíÜ¦†°  
Ð@þ$¯@þ… çÜyæþÍõÜ¢ Ð@þ$¯@þMæü$ Mö™èþ¢ ÆæÿMæüOÐðþ$¯@þ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… ËÀçÜ$¢…¨ 
{sñýïœhÄ¶ý$… A…sôý Mæü±çÜ… JMæüf™èþ çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ G§æþ$Æðÿ§æþ$Ææÿ$ 
¿¶ý$gêË$ MæüÍW¯@þ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f….

A

B

C

D

O

P Q

RS
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
{sñýíœhÄ¶ý$… °ÇÃ…^èþ…yìþ. ´ë§éË  Mø×êË¯@þ$ MöËÐ@þ…yìþ (_{™èþ…ÌZ Væü$Ç¢…^èþºyìþ¯@þ¨.)

Ñ$WÍ¯@þ Mø×êË¯@þ$ MöËÐ@þMæü$…yóþ¯óþ Ò$Ææÿ$ Mæü¯@þ$Vö¯@þVæüËÆ>? 

PQ||SR ¯@þ$…yìþ Ð@þ$¯@þMæü$

Ë„æü×ý… 1 ":  ∠ S + ∠P = 180° Ð@þ$ÇÄ¶ý¬  ∠R + ∠Q = 180°.

D ÐéçÜ¢Ð@þ…Ë¯@þ$ Eç³Äñý*W…_ Ñ$WÍ¯@þ Mø×êË¯@þ$ çÜ$Ë¿¶ý…V> Mæü¯@þ$Vö¯@þÐ@þ^èþ$a. Ðésìý° Mæü¯@þ$Vö¯@þ² ™èþÆ>Ó™èþ  
Ò$ çÜÐ@þ*«§é¯@þ…¯@þ$ §æþ–ÒMæüÇ…^èþ…yìþ.

JMæü {sñýíœhÄ¶ý$… Äñý¬MæüP çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ…V> †íÜ ¿¶ý$gêË$ JMóü ´÷yæþÐ@þ# MæüÍW E¯@þ²ç³µyæþ$ A {sñýíœhÄ¶ý$…¯@þ$ çÜÐ@þ$ 
{sñýíœhÄ¶ý$… A…sêÆæÿ$.

çÜÐ@þ$ {sñýíœhÄ¶ý$…¯@þ$ GÌê °ÇÃÝë¢Ð@þ¬?

UVWX ÌZ çÜÐ@þ${sñýíœhÄ¶ý$… UV||XW ¯@þ$ °ÇÃ…^èþ…yìþ ∠U ° MöËÐ@þ…yìþ.

X Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ W  AÆÿ¬™óþ UX = VW

X W

VU

X W

VU

Ñ$WÍ¯@þ Mø×êË¯@þ$ MöËÐ@þMæü$…yé Ò$Ææÿ$ Mæü¯@þ$Vö¯@þVæüËÆ>?

çÜÐ@þ*¯@þ ¿¶ý$gêËMæü$ G§æþ$Æðÿ§æþ$Ææÿ$ Mø×êË$ çÜÐ@þ*¯@þ…V> E¯@þ²r$Ï Mæü¯@þ$VöËÐ@þ*?  ∠U Ë$ Mæü*yæþ çÜÐ@þ*¯@þÐ@þ*? 
CMæüPyæþ Ð@þ$¯@þ… çÜÆæÿÓçÜÐ@þ*¯@þ {†¿¶ý$gêË¯@þ$ Mæü¯@þ$Vö¯@þ VæüËÐ@þ*?

UV Mìü Ë…º…V>Ð@þ#¯@þ² XY Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ WZ ÆóÿRê Q…yéË¯@þ$ ç³ÇVæü×ìý…^èþ…yìþ 
XWZY HÆæÿMæüOÐðþ$¯@þ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… ?

XW||UV ¯@þ$…yìþ
a = 180° – ∠XYZ = 90° Ð@þ$ÇÄ¶ý¬
b = 180° – ∠WZY = 90° (JMæüOÐðþç³# A…™èþÆæÿY Mø×êË$ M>ºsìýt  
180° Ð@þÆæÿMæü$ Mæü*yìþ™óþ) V

X W

U Y Z

a b
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^èþ™èþ$Ææÿ$¾gêË$
XWZY JMæü ©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ…

Cç³šyæþ$ ∆UXY ≅ ∆VWZ A° ^èþ*í³…^èþ Ð@þ^èþ$a (GÌê?)
A…§æþ$Ð@þË¯@þ ∠U = ∠V.

D ÐéçÜ¢Ð@þÌê¯@þ$ Eç³Äñý*W…_ çÜÐ@þ$»êçßý$ {sñýíœhÄ¶ý$… Äñý¬MæüP Ñ$WÍ¯@þ Mø×êË¯@þ$ °Ææÿ~Æÿ¬…^èþÐ@þ^èþ$a MöË™èþ 
§éÓÆ> Mø×êË¯@þ$ §æþ–ÒMæüÇ…^èþ…yìþ.

Ë„æü×ý… 2: çÜÐ@þ$»êçßý$ {sñýíœhÄ¶ý$…ÌZ çÜÐ@þ*¯@þ ¿¶ý$gêËMæü$ G§æþ$Æðÿ§æþ$Ææÿ$ Mø×êË$ çÜÐ@þ*¯@þ…V> Ð@þ#…sêÆÿ¬.

©°² ÌñýMìüP…^èþ…yìþ.
	 1.	 4 òÜ….Ò$. ¿¶ý$gêË$ MæüÍW¯@þ Æðÿ…yæþ$ çÜÐ@þ$»êçßý$ {†¿¶ý$gêË¯@þ$ gZyìþ…^èþyæþ…  §éÓÆ> ́ ÷…¨¯@þ ̂ èþ™èþ$Ææÿ$¾f… Äñý¬MæüP 

A°² ¿¶ý$gêË$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Mø×êË¯@þ$ Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ.

	 2.	 6 òÜ….Ò$. Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 8 òÜ….Ò$. ´÷yæþÐ@þ#VæüË MæüÆ>~Ë$ MæüÍW¯@þ V>Í ç³sê°² °ÇÃ…^èþ…yìþ.

	 3.	 “Mìü…¨ {sñýíœhÄ¶ý$…ÌZ Ñ$WÍ¯@þ Mø×êË¯@þ$ Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ.

105°135°

 100°

	 4.	 çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾gêË$, Æ>…º‹ÜË$, ©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{ÝëË$, Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ^èþ™èþ$Ææÿ{ÝëË çÜÑ$†° ^èþ*í³…^óþ Ððþ¯Œþ  
_{™é°² XÄ¶ý$…yìþ ™èþÆæÿ$Ðé™èþ D “Mìü…¨ {ç³Ô¶ý²ËMæü$ çÜÐ@þ*«§é¯@þ… CÐ@þÓ…yìþ.

(i)	 V>Íç³r… çÐ@þ$ÇÄ¶ý¬ çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… Æðÿ…yìþ…sìý° MæüÍW E…yóþ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… HÑ$sìý?
(ii)	 V>Í ç³r… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… Æðÿ…yìþ…sìý° MæüÍW E…yóþ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… E…r$…§é?
(iii)	 {ç³† V>Í ç³r… JMæü Æ>…º‹Ü AÐ@þ#¯é? ÌôýMæü´ù™óþ D Æðÿ…yæþ$ ÆæÿM>Ë ^èþ™èþ$Ææÿ$¾gêË Ð@þ$«§æþÅ çÜOÆðÿ¯@þ 

çÜ…º…«§æþ… HÑ$sìý?
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
	 5.	 f™èþ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬   RODS Æðÿ…yæþ$ ©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{ÝëË$ AÆÿ¬™óþ ∠IOD Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ.

30°

AP

I DR

O

S

5 cm

5 cm

	 6.	 Ð@þ–™èþ¢ ÌôýS° Eç³Äñý*W…^èþMæü$…yæþ 6 òÜ….Ò$. MæüÆæÿ~…™ø JMæü ^èþ™èþ$Ææÿ{Ýë°² °ÇÃ…^èþ…yìþ.

	 7.	  CASE  A¯óþ¨  JMæü ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… U, V, W Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ X ¼…§æþ$Ð@þ#Ë$ ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… Äñý¬MæüP ¿¶ý$gêËÐ@þ$§æþÅ 
¼…§æþ$Ð@þ#Ë$ UVWX  HÆæÿMæüOÐðþ$¯@þ ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ…? ÆóÿRêVæü×ìý™èþ ™éÇPMæü… Eç³Äñý*W…_ AÌêVóü °Æ>Ã×ý…  
Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ MöË™èþ §éÓÆ> ©°° Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ. _{™èþ… (b) ÌZ ^èþ*í³¯@þ Ñ«§æþ…V> ÌZç³Í^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… Äñý¬MæüP 
ÖÆ>ÛË$ ºÄ¶ý$r ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… OÐðþç³#Ìê E…yóþÌê ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ…ÌZç³Ë ^èþ™èþ$Ææÿ{Ýë°² °ÇÃ…^èþyé°Mìü C™èþÆæÿ  
Ð@þ*Æ>YË¯@þ$ Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ..

	 8.	 JMæü ^èþ™èþ$Ææÿ$¾gê°Mìü ¯éË$Væü$ çÜÐ@þ*¯@þ ¿¶ý$gêË$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬  90° Mø×ý… E…sôý A¨ ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… AÐ@þ#™èþ$…§é? 
ÆóÿRêVæü×ìý™èþ ™éÇPMæü… Eç³Äñý*W…_ AÌêVóü °Æ>Ã×ý… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ MöË™èþ §éÓÆ> çÜÐ@þ*«§é¯@þ… Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ.

	 9.	 Ð@þÅ†ÆóÿMæü ¿¶ý$gêË$ çÜÐ@þ*¯@þ…V> E…yóþ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… HÆæÿMæüOÐðþ$¯@þ¨? Ò$ çÜÐ@þ*«§é¯@þ…¯@þ$ çÜÐ@þ$Çª…^èþ…yìþ. 

		  çÜ*^èþ¯@þ : JMæü MæüÆ>~°² XíÜ çÜÐ@þ$Ææÿ*ç³ {†¿¶ý$gêË MøçÜ… ™èþ°T ^óþÄ¶ý$…yìþ.

E S

C AU

V

W

X

(a) (b)
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^èþ™èþ$Ææÿ$¾gêË$
	 10.	 “Mìü…¨ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f…ÌZ° Mø×êË Ððþ¬™èþ¢… Mæü…sñý ™èþMæü$PÐ@þ 360°AÐ@þ#™èþ$…§é? ÆóÿRêVæü×ìý™èþ ™éÇPMæü™èþ¯@þ$ 

Eç³Äñý*W…_ AÌêVóü D _{™èþ…¯@þ$ °ÇÃ…_ MöËÐ@þyæþ… §éÓÆ> çÜÐ@þ*«§é¯é°² Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ.

D

A

B

C

	 11.	 “Mìü…¨ {ç³Mæür¯@þË$ °fÐðþ* M>§ø õ³ÆöP¯@þ…yìþ. Ò$ çÜÐ@þ*«§é¯éË¯@þ$ çÜÐ@þ$Ç®…^èþ…yìþ.
	 (i)	 MæüÆ>~Ë$ çÜÐ@þ*¯@þ…V> E…¨, JMæü§é°¯öMæüsìý Q…yìþ…^èþ$Mæü$¯óþ ^èþ™èþ$Ææÿ$jf… JMæü ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… AÆÿ¬Ð@þ#…yéÍ.
	 (ii)	 Ð@þÊyæþ$ Ë…ºMø×êË$ MæüÍW¯@þ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… ™èþç³µ° çÜÇV> JMæü ©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… AÆÿ¬Å Ð@þ#…yéÍ.
	 (iii)	 MæüÆ>~Ë$ JMæü§é° ¯öMæüsìý Q…yìþ…^èþ$ Mæü$¯óþ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f…  AÆÿ¬Å  Ð@þ#…yéÍ.

	 (iv)	 JMæü ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… Äñý¬MæüP MæüÆ>~Ë$ JMæü§é° ¯öMæüsìýË…º…V> A¨ ™èþç³µ° çÜÇV> Æ>…º‹Ü AÆÿ¬Å  
Ð@þ#…yéÍ.

	 (v)	 Ð@þÅ†ÆóÿMæü Mø×êË$ çÜÐ@þ*¯@þ…V> E…yóþ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… AÐ@þ#™èþ$…¨.
	 (vi)	 A°² Mø×êË$ çÜÐ@þ*¯@þ…V> E…yóþ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f…¯@þ$ ©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… A…sêÆæÿ$.
	 (vii)	 çÜÐ@þ$»êçßý$ {sñýíœhÄ¶ý$…Ë$ çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾gêË$.

	 JMæü ©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… A¯óþ¨ JMæü ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… ©°ÌZ A°² Mø×ê…Ë$ 90° E…sêÆÿ¬. 
		 ©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… Äñý¬MæüP Ë„æü×êË$ &
	 •	 JMæü ©Ææÿƒ  ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… Äñý¬MæüP Ð@þÅ†ÆóÿMæü ¿¶ý$gêË$ çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ…V> E…sêÆÿ¬.
	 •	 JMæü ©Ææÿƒ ̂ èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… Äñý¬MæüP MæüÆ>~Ë$ çÜÐ@þ*¯@þ ́ ÷yæþÐ@þ# MæüÍW Ð@þ#…sêÆÿ¬. Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ AÑ JMæü§é°¯öMæüsìý  

Q…yìþ…^èþ$ Mö…sêÆÿ¬.
	 •	 JMæü ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… A¯óþ¨ JMæü ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… ©°ÌZ A°² Mø×êË$ 90° Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ A°² ¿¶ý$gêË$ 

çÜÐ@þ*¯@þ ´÷yæþÐ@þ# MæüÍWÐ@þ#…sêÆÿ¬.

ÝëÆ>…Ô¶ý…
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†

 çÜÐ@þ$»êçßý$ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f…

V>Íç³r…

{sñýíœhÄ¶ý$…

©Ææÿƒ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ…,

^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ…
 Æ>…º‹Ü 

^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… Äñý¬MæüP Ë„æü×êË$
	 	 JMæü ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… Äñý¬MæüP Ð@þÅ†ÆóÿMæü ¿¶ý$gêË$ JMæü §é°MöMæüsìý çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ…V> Ð@þ#…sêÆÿ¬.
	 	 JMæü ̂ èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… Äñý¬MæüP MæüÆ>~Ë$ çÜÐ@þ*¯@þ ́ ÷yæþÐ@þ# MæüÍWÐ@þ#…sêÆÿ¬. Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ AÑ  90°  Ð@þ§æþª JMæü §é¯öMæüsìý  

Q…yìþ…^èþ$Mö…sêÆÿ¬.
	 	 JMæü ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… Äñý¬MæüP MæüÆ>~Ë$ §é°  Mø×êË¯@þ$ Q…yìþÝë¢Æÿ¬.
	 	 çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… A¯óþ¨ JMæü ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f…  ©°ÌZ Ð@þÅ†ÆóÿMæü ¿¶ý$gêË$ çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ…V> E…sêÆÿ¬.
çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… Äñý¬MæüP Ë„æü×êË$
	 	 çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… Äñý¬MæüP Ð@þÅ†ÆóÿMæü ¿¶ý$gêË$ çÜÐ@þ*¯@þ…V> E…sêÆÿ¬.
	 	 JMæü çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f…ÌZ {ç³MæüP¯óþ Ð@þ#¯@þ² Mø×êË$ Ððþ¬™èþ¢…  180°  AÐ@þ#™èþ$…¨. Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ð@þÅ†ÆóÿMæü 

Mø×êË$ çÜÐ@þ*¯@þ… V>Ð@þ#…sêÆÿ¬.
	 	 çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… Äñý¬MæüP MæüÆ>~Ë$ JMæü §é°¯öMæüsìý Q…yìþ…^èþ$Mö…sêÆÿ¬.
	 	 Æ>…º‹Ü A¯óþ¨ JMæü ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f… ©°ÌZ A°² ¿¶ý$gêË$ JMóü ´÷yæþÐ@þ# MæüÍWÐ@þ#…sêÆÿ¬.
Æ>…º‹Ü Äñý¬MæüP Ë„æü×êË$
	 	 Æ>…º‹Ü Äñý¬MæüP Ð@þÅ†ÆóÿMæü ¿¶ý$gêË$ JMæü§é°¯öMæüsìý çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ…V> Ð@þ#…sêÆÿ¬.
	 	 JMæü Æ>…º‹ÜÌZ {ç³MæüP¯óþ Ð@þ#¯@þ² Mø×êË Ððþ¬™èþ¢… 180° AÐ@þ#™èþ$…¨. Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ð@þÅ†ÆóÿMæü Mø×êË$ çÜÐ@þ*¯@þ…V>  

Ð@þ#…sêÆÿ¬.
	 	 Æ>…º‹Ü Äñý¬MæüP MæüÆ>~Ë$ Ë…º…V> JMæü§é° ¯öMæüsìý Q…yìþ…^èþ$ Mö…sêÆÿ¬.
	 	 JMæü Æ>…º‹Ü Äñý¬MæüP MæüÆ>~Ë$ §é° Mø×êË¯@þ$ Q…yìþÝë¢Æÿ¬.
	 	 V>Í ç³r… A¯óþ¨ JMóü ´÷yæþÐ@þ# MæüÍW¯@þ Æðÿ…yæþ$ A† ÐéÅí³¢ ^ðþ…§æþ° {ç³MæüP {ç³MæüPË f™èþË™ø Mæü*yìþ¯@þ 

^èþ™èþ$Ææÿ$¾f….
	 	 {sñýíœhÄ¶ý$… A¯óþ¨ JMæü f™èþ çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ Ð@þÅ†ÆóÿMæü ¿¶ý$gêË¯@þ$ MæüÍW Ð@þ#¯@þ² ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f….
	 	 JMæü ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f…ÌZ Mø×êË Ððþ¬™èþ¢… 360°    
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^èþ™èþ$Ææÿ$¾gêË$

VóüÐŒþ$õ³Ï (Gameplay)

1.   	õ³ç³Ææÿ$ çÜV>°Mìü Ð@þ$yæþÐ@þ…yìþ.

2.	   Cç³šyæþ$ §é°² Ð@þ$äå ´ëÐ@þ# Ð@þ…™èþ$V> Ð@þ$yæþÐ@þ…yìþ.

3.	    M>W™èþ… Ð@þ$«§æþÅ Ð@þÊËÌZ JMæü {†¿¶ý$f… XÄ¶ý$…yìþ.

4.	  õ³ç³Ææÿ$ ™ðþÆæÿÐ@þ…yìþ ÆóÿQË §éÓÆ> H BM>Ææÿ… 
HÆæÿµyæþ$™èþ$…¨.

5.	 “Mìü…¨ E¯@þ² _{™èþ…ÌZ ^èþ*í³¯@þ ÆóÿQË¯@þ$ ´÷…§æþyé°Mìü Ò$Ææÿ$ JMæü ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ M>W™é°²  
GÌêÐ@þ$yæþ$Ýë¢Ææÿ$.

""ç³hÌŒý çÜÐ@þ$Ä¶ý$…''
H ^èþ™èþ$Ææÿ$¾f…

6.  	JMæü ^èþ™èþ$Ææÿ{Ýë°² HÆæÿµÆæÿ^èþyé°Mìü M>W™èþ…¯@þ$ ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ…¯@þ$ GÌê Ð@þ$yæþ^éÍ?
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5.1 CÑ Væü$×ìýgêÌê?

Ð@þÆæÿ$çÜ çÜ…QÅË Ððþ¬™èþ¢…
A¯@þ$ÛÛ Ð@þÆæÿ$çÜ çÜ…QÅË Ððþ¬™é¢Ë¯@þ$ B¯óþÓíÙçÜ$¢¯é²yæþ$ A™èþ¯@þ$ D “Mìü…¨ Ðésìý° {ÐéÔ>yæþ$.

7   = 3 + 4
10 = 1 + 2 + 3 + 4
12 = 3 + 4 + 5
15 = 7 + 8
     = 4 + 5 + 6
     = 1 + 2 + 3 + 4 + 5

Aç³µyæþ$ A™èþ¯@þ$ BÔ¶ýaÆæÿ ´ù™èþ$¯é²yæþ$
	 •	 ¯óþ¯@þ$ ç³† çÜçßýf çÜ…QÅ¯@þ$ Ð@þÆæÿ$çÜ çÜ…QÅË Ððþ¬™èþ¢…V> {ÐéÄ¶ý$Ð@þ^èþ$a¯é.
	 •	 ¯óþ¯@þ$ H çÜ…QÅË¯@þ$ Ð@þÆæÿ$çÜ çÜ…QÅË Ððþ¬™èþ¢…V> JMæüsìý Mæü…sôý GMæü$PÐ@þ Ñ«§éË$V> {ÐéÄ¶ý$VæüË¯é?
	 •	 K‹ßý A°² »ôýíÜ çÜ…QÅË¯@þ$ Æðÿ…yæþ$ Ð@þÆæÿ$çÜ çÜ…QÅË Ððþ¬™èþ¢…V> {ÐéÄ¶ý$Ð@þ^èþa° ¯éMæü$ ™ðþË$çÜ$. Ð@þ$¯@þ… A°² çÜÇ  

çÜ…QÅË¯@þ$ Ð@þÆæÿ$çÜ çÜ…QÅË$V> {ÐéÄ¶ý$VæüËÐ@þ*?
	 •	 ¯óþ¯@þ$ Ð@þÆæÿ$çÜ çÜ…QÅË Ððþ¬™èþ¢…V> "0' ¯@þ$ {ÐéÄ¶ý$Ð@þ^éa? ¯óþ¯@þ$ AÐ@þçÜÆæÿOÐðþ$™óþ º¬×ê™èþÃMæü çÜ…QÅË¯@þ$  

Eç³Äñý*W…^éÍ?
 D {ç³Ô¶ý²Ë¯@þ$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ò$™èþÆæÿVæü†ÌZ ™èþÌñý™óþ¢ HOÐðþ¯@þ C™èþÆæÿ {ç³Ô¶ý²Ë¯@þ$ ^èþÇa…^èþ…yìþ?

 HOÐðþ¯@þ 4 Ð@þÆæÿ$çÜ çÜ…QÅË¯@þ$ ¡çÜ$Mø…yìþ E§éçßýÆæÿ×ýMæü$ 3, 4, 5, Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 6 çÜ…QÅË Ð@þ$«§æþÅ ‘+’. ‘–’ 
Væü$Ææÿ$¢Ë¯@þ$ E…^èþ…yìþ. G°² ÑÀ¯@þ² AÐ@þM>Ô>Ë$ E¯é²Äñý* Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ðésìý¯@þ²…sìý° {ÐéÄ¶ý$…yìþ.

3 + 4 – 5 + 6 
3 – 4 – 5 – 6  

Væü×ìý™èþ  
^èþÆæÿa

çÜ…QÅË Br
 NUMBER PLAY

5
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AÌê…sìý G°Ñ$§æþ Ð@þÅMîü¢MæüÆæÿ×ýË$ E¯é²Æÿ¬ A°² AÐ@þM>Ô>Ë$ {MæüÐ@þ$ç³§æþ®†ÌZ gê¼™é ^óþÄ¶ý$yé°Mìü Ò$Ææÿ$ “Mìü…§æþ  
E¯@þ² _{™èþ… Eç³Äñý*W…^èþÐ@þ^èþ$a.

{ç³† çÐ@þ˜ÌêÅ…Mæü¯@þ… ^óþíÜ §é° {ç³MæüP¯@þ çœÍ™é°² Æ>Ä¶ý$…yìþ. Ò$Ææÿ$ BçÜMìü¢ MæüÆæÿ…V> HO§ðþ¯@þ 
VæüÐ@þ$°…^éÆ>?

Cç³µyæþ$ Ð@þÆæÿ$çÜV> Ð@þ$Æø¯éË$Væü$ çÜ…QÅË¯@þ$ ¡çÜ$Mø…yìþ Ò$Ææÿ$ C…™èþMæü$ Ð@þ¬…§æþ$. ^óþíÜ¯@þr$ÏV> ‘+’   
Ð@þ$ÇÄ¶ý¬   ‘–’ çÜ…Móü™éË¯@þ$ E…^èþ…yìþ. {ç³† Ð@þÅMîü¢MæüÆæÿ×ý çœÍ™é°² Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ. Ò$Ææÿ$ HÑ$ 
 VæüÐ@þ$°Ýë¢Ææÿ$?

Ð@þÆæÿ$çÜV> 4 çÜ…QÅË çÜÑ$™èþ$Ë MøçÜ… ©°² ç³#¯éÆæÿ$Ð@þ–™èþ¢… ^óþÄ¶ý$…yìþ Ò$Ææÿ$ Mæü¯@þ$Vö¯@þ²Ðésìý° 
 ç³…^èþ$Mø…yìþ.

3 + 4 – 5 + 6 = 8
3 – 4 – 5 – 6  = – 12

.

.

.

5 + 6 – 7 + 8 = 12
5 – 6 – 7 – 8  = – 16

.

.

.

__ + __ – __ + __  = __
__ – __ – __ – __  =  __

.

.

.

Ð@þÆæÿ$çÜV>  4 çÜ…QÅË¯@þ$  G…^èþ$Mö¯é² Mö°² Ððþ¬™é¢Ë$ GËÏç³µyæþ* Mæü°í³Ýë¢Æÿ¬. A¨ BçÜMìü¢MæüÆæÿ…V> Ìôý§é?

Ð@þÆæÿ$çÜV> H 4 çÜ…QÅË¯@þ$ G…^èþ$Mö¯é² D ¯@þÐ@þÊ¯éË$ çÜ…¿¶ýÑÝë¢Ä¶ý*? ™éÇPMæü…V> §éÓÆ> ™ðþË$çÜ$ MøÐ@þyé°Mìü 
HO§ðþ¯@þ Ð@þ*ÆæÿY… E…§é?

3

4

4

5

5

5

5

6

6

6

6

6

6

6

6

+

–

–

+

+

–

–

–

–

–

+

+

+

+

3 + 4 + 5 + 6

3 + 4 + 5 – 6

Væü×ìý™èþ ^èþÆæÿa
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
çÜ*^èþ¯@þ : ½fVæü×ìý™èþ…¯@þ$ Eç³Äñý*W…_ 8 ½fVæü×ìý™èþ çÜÐ@þ*ÝëË¯@þ$ Ýë«§éÆæÿ×ý Ææÿ*ç³…ÌZ ÑÐ@þÇ…^èþ…yìþ.

A°² çÜÐ@þ*ÝëË çœÍ™éË$ çÜÇçÜ…QÅË$ A° Ò$Ææÿ$ VæüÐ@þ$°…_ E…yæþÐ@þ^èþ$a. çÜÇ çÜ…QÅË$ 2 Äñý¬MæüP M>Ææÿ×ê…M>Ë$  
2 Äñý¬MæüP M>Ææÿ×ê…M>Ë$ E¯@þ² Ææÿ$×ê™èþÃMæü çÜ…QÅË$ Mæü*yé çÜÇçÜ…QÅÌôý. E§éçßýÆæÿ×ýMæü$  – 2, – 4, – 6,  
Ððþ¬§æþOÌñý¯@þ¨ Ò$ ™èþÆæÿVæü†ÌZ GÐ@þÆæÿOMðü¯é »ôýíÜ çÜ…QÅ Ð@þ_a…§ø Ìôý§ø ç³È„ìü…^èþ…yìþ.

4  Ð@þÆæÿ$çÜ çÜ…QÅË¯@þ$ G…^èþ$Mæü$¯@þ²ç³µyæþ$ Ðésìý Ð@þ$«§æþÅ  ‘+’ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ‘–’ Væü$Ææÿ$¢Ë¯@þ$ E…^èþ$™éÆæÿ$  
çœÍ™èþ… Ð@þÅMîü¢MæüÆæÿ×ýË$ GËÏç³µyæþ* çÜµçÙt…V> E¯é²Æÿ¬ HOÐðþ¯@þ 4 çÜ…QÅË$ + Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ -& çÜ…Móü™éË$  G°Ñ$¨ 
ÐóþÆóÿÓÆæÿ$¡çÜ$Mø…yìþ. Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ çœÍ™èþ… Ð@þÅMîüMæüÆæÿ×ý¯@þ$ ÑÔóýÏíÙ…^èþ…yìþ. Ò$Ææÿ$ Ðér çÜÐ@þ*¯@þ™èþÓ… Væü$Ç…_  
™ðþË$çÜ$MøÐ@þ^èþ$a.   

C¨ G…§æþ$Mæü$ fÆæÿ$Væü$™èþ$…§ø ÑÐ@þÇ…^èþyé°Mìü JMæü Ð@þ*ÆæÿY… E…§é?

4 çÜ…QÅË C™èþÆæÿ çÜÐ@þÊàË™ø ç³#¯@þÆ>Ð@þ–™èþ…^óþÄ¶ý$…yìþ

çÜ*^èþ¯@þ:  Æðÿ…yæþ$ çÜ…QÅË Ððþ¬™èþ¢… Ìôý§é Ð@þÅ™éÅçÜ… Äñý¬MæüP çÜÐ@þ*¯@þ™èþÓ MøçÜ… °Ä¶ý$Ð@þ*Ë Væü$Ç…_  
BÌZ_…^èþ…yìþ.

ÑÐ@þÆæÿ×ý 1 : a,  b,  c Ð@þ$ÇÄ¶ý¬  d A¯óþ ¯éË$Væü$  çÜ…QÅË™ø HÆæÿµyìþ¯@þ 8 ½fVæü×ìý™èþ çÜÐ@þ*ÝëËÌZ §óþ°O¯ðþ¯@þ 
ç³ÇÖÍ§éª…. §é° Væü$Ææÿ$¢ËÌZ JMæü §é°² Ð@þ*Ça¯@þç³#yæþ$ §é° ÑË$Ð@þ GËÏç³µyæþ* çÜÇçÜ…QÅ™ø ò³Ææÿ$Væü$™èþ$…¨ Ìôý§é 
™èþVæü$Y™èþ$…¨  G…§æþ$Mø ^èþ*§éª….

a + b – c – d  + b ° –b  ™ø ¿¶ýÇ¢^óþõÜ¢Ð@þ$¯@þMæü$ ËÀçÜ$¢…¨.
a – b – c – d.

çÜ…QÅ G…™èþ Ð@þ*Ææÿaºyìþ…yìþ? A¨ G…™èþ Ð@þ*Ææÿaºyìþ…yìþ

(a + b – c – d) –  (a – b – c – d)

= a + b – c – d – a + b + c + d (Ð@þ$¯@þ… Æðÿ…yæþÐ@þ {»êMðürÏ òÜsŒý¯@þ$ ™ðþÇ_¯@þç³µyæþ$ çÜ…Móü™éË$ GÌê Ð@þ*Ç 
´ùÄ¶ý*Ðø VæüÐ@þ$°…^èþ…yìþ).

= 2b (çÜÇçÜ…QÅ)
Æðÿ…yæþ$ çÜ…QÅË Ð@þ$«§æþÅ Ð@þÅ™éÅçÜ… çÜÇ çÜ…QÅ AÆÿ¬™óþ ÐésìýMìü ÐóþÆóÿÓ çÜÇçÜ…QÅË$ E…yæþÐ@þ^éa? M>§æþ$! M>ºsìýt  

Æðÿ…yæþ$ çÜÇ çÜ…QÅË$ Ìôý§é Æðÿ…yæþ* »ôýíÜ çÜ…QÅË$ Cç³µyæþ$ JMæü  º¬×ê™èþÃMæü Væü$Ææÿ$¢¯@þ$  «§æþ¯é™èþÃMæü Væü$Ææÿ$¢Mæü$ Ð@þ*Ça¯@þç³µyæþ$ 
HÑ$ fÆæÿ$Væü$™èþ$…§ø ^èþ*§éª….

 a + b – c – d  A¯óþ Ð@þÅMîü¢MæüÆæÿ×ýÌZ° HO§ðþ¯@þ º¬×ê™èþÃMæü Væü$Ææÿ$¢¯@þ$ Ýë¯@þ$Mæü*Ë Væü$Ææÿ$¢™ø ¿¶ýÈ¢ ^óþíÜ Æðÿ…yæþ$ çÜ…QÅË  
Ð@þ$«§æþÅ Ð@þÅ™éÅÝë°² Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ.

Væü×ìý™èþ  
^èþÆæÿa
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çÜ…QÅË Br
D ç³ÇÖË¯@þ ¯@þ$…yìþ Ò$Ææÿ$ HÑ$ VæüÐ@þ$°…^éÆæÿ$?

HO§ðþ¯@þ Ð@þÅMîü¢MæüÆæÿ×ý¯@þ$…yìþ {´ëÆæÿ…À…_þ ‘+’ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬‘–’  çÜ…Móü™éË Ð@þ$«§æþÅ íÜÓ^Œþ C¯Œþ ^óþÄ¶ý$yæþ… §éÓÆ> Ìôý§é 
A…™èþ Mæü…sôý GMæü$PÐ@þ 7 ½iÄ¶ý$ çÜÐ@þ*ÝëË¯@þ$ ´÷…§æþÐ@þ^èþ$a A…§æþ$Ð@þË¯@þ B±² Ð@þÅMîü¢MæüÆæÿ×ýË$ JMóü pa ¯@þ$ MæüÍWÄ¶ý¬…
sêÆÿ¬.

ÑÐ@þÆæÿ×ý 2: Ð@þ$¯@þMæü$ ™ðþË$çÜ$

»ôýíÜ ± »ôýíÜ= çÜÇ
çÜÇ ± çÜÇ = çÜÇ
 »ôýíÜ ± çÜÇ = »ôýíÜ

a Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ b  Ë çÜÐ@þ*¯@þ™éÓË™ø çÜ…º…«§æþ… ÌôýMæü$…yé  a + b Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ a + b Ë çÜÐ@þ*¯@þ™èþÓ… JMæüsôý  
E…r$…§æþ° Ð@þ$¯@þ… ^èþ*Ô>….

ÑÐ@þÆæÿ×ý 3 : Ò$Ææÿ$ ç³NÆ>~…M>Ë A«§éÅÄ¶ý¬ÌZ Ò$Ææÿ$ A«§æþÅÄ¶ý$¯@þ… ^óþíÜ¯@þ 
Ýë¯@þ$Mæü*Ë Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ {ç³†Mæü*Ë sZMðü¯Œþ ¯@þÐ@þÊ¯é a ° Eç³Äñý*W…_ 
GÌêVø BÌZ_…^èþyé°Mìü {ç³Ä¶ý$†²…^èþ…yìþ.

a, b, c, d A¯óþ 4 çÜ…QÅË¯@þ$ G…^èþ$Mö° Ðésìý° ‘+’  
Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ‘–’ çÜ…Móü™éË$ Eç³Äñý*W…_ E…¨ A¯@þ…™èþ…  a ± b 
± c ± d A¯óþ A°² MæüËÆÿ¬MæüË$ GËÏç³µyæþ* JMóü çÜÐ@þ*¯@þ™èþÓ… MæüÍW  
E…sêÄ¶ý$° Ðésìý §éÓÆ> ÐðþâêåÍÞ¯@þ AÐ@þçÜÆæÿ… ÌôýMæü$…yé¯óþ °Ææÿ*í³…
^éyé°Mìü Væü×ìý™èþ ™éÇPMæü… Ð@þ$¯@þMæü$ A¯@þ$Ð@þ$†çÜ$¢…¨.

Væü×ìý™èþ Ô>çÜˆ…ÌZ A¯óþMæü çÜÐ@þ$çÜÅË$ BÌZ_…^èþÐ@þ^èþ$a. ÑÑ«§æþ Ð@þ*Æ>YËÌZ ç³ÇçÙPÇ…^èþ ºyìþ…¨. Ò$Ææÿ$ 
¡çÜ$Mö¯@þ² ç³§æþ®† Ò$Mæü$ {í³Ä¶ý$OÐðþ$¯@þ¨ M>Ð@þ^èþ$a. A¨ Ñ¯ø§æþ ¿¶ýÇ™èþ…V> Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ çÜ$çÜ…ç³¯@þ²…V> 
 Ð@þ#…r$…¨. Æðÿ…yæþ$ _¯@þ² ÑçÙÄ¶ý*Ë$ ç³…^èþ$MøÐ@þyæþ… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ñ¯@þyæþ….

A°² çÜÐ@þ*ÝëË$ JMóü çÜÐ@þ*¯@þ ™éÓ°² MæüÍWÐ@þ#…yæþr… A¯óþ §æþ“WÓíÙÄ¶ý$… 4 çÜ…QÅË¯@þ$ ¡çÜ$MøÐ@þyé°Mìü ç³ÇÑ$™èþ…
^óþÄ¶ý$ºyìþ…§é? Ò$Ææÿ$ HÑ$ A¯@þ$Mö…r$¯é²Ææÿ$?

a

b

b

c

c

c

c

d

d

d

d

d

d

d

d

+

–

–

+

+

–

–

–

–

–

+

+

+

+
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†

HOÐðþ$™óþ? A¨ GËÏç³µyæþ* fÆæÿ$Væü$™èþ$…§é? BÌZ_…^èþyæþ… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ {ç³Ô¶ý²Ë$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ A…^èþ¯éË* 
ÐóþÄ¶ý$yæþ… Væü×ìý™èþ…ÌZ çÜÐ@þ$çÜÅ ç³ÇÚëPÆæÿ…ÌZ JMæü ¿êVæü….

çÜÐ@þ$…V> Ñ¿¶ýh…^èþ$r$({»ôýMìü…VŠü DÐðþ¯Œþ)
çÜÇçÜ…QÅË¯@þ$ GÌê Væü$Ç¢…^éÌZ Ð@þ$¯@þMæü$ ™ðþË$çÜ$. Ðésìý° ÌñýMìüP…^èþMæü$…yé¯óþ, Mìü…¨ A…MæüVæü×ìý™èþ çÜÐ@þ*ÝëËÌZ H¨  
çÜÇçÜ…QÅ Mæü¯@þ$MøP…yìþ.

ÑÑ«§æþ {ç³“MìüÄ¶ý$Ë “Mìü…§æþ çÜÐ@þ*¯@þ™èþÓ… GÌê {ç³Ð@þÇ¢çÜ$¢…§ø Ð@þ$¯@þ AÐ@þV>çßý¯@þ¯@þ$. Eç³Äñý*W…_ “Mìü…¨ ÐésìýÌZ  ½fVæü×ìý™èþ… 
 A„æüÆæÿ & çÜ…QÅËMæü$ HO§ðþ¯@þ ç³NÆ>~…Mæü ÑË$Ð@þMæü$ çÜÐ@þ*¯@þ…V>¯@þ$ C^óþa Ð@þÅMîüMæüÆæÿ×ý$¯@þ$ Væü$Ç¢…^èþ…yìþ.

3g + 5h2a + 2b 2u – 4v4m + 2n

6m – 3n13k – 5k b2 + 1 4k × 3jx2 + 2

m  Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ q  HO§ðþ¯@þ ç³NÆ>~…Mæü ÑË$Ð@þËMæü$  4m + 2q A¯óþ ½iÄ¶ý$ çÜÐ@þ*çÜ… GËÏç³µyæþ* çÜÇçÜ…QÅËMæü$  
Ð@þÊÌêÅ…Mæü¯@þ… ^óþçÜ$¢…¨. ©°° Ð@þ$¯@þ… Æðÿ…yæþ$ ÆæÿM>Ë$V> çÜÐ@þ$Ç®…^èþÐ@þ^èþ$a.

•	 m  Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ q  ç³NÆ>~…M>Ë$Mæü$  4m çÜÇ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 2q çÜÇ A° Ð@þ$¯@þMæü$ ™ðþË$çÜ$. M>ºsìýt Ðésìý Ððþ¬™èþ¢… 
Mæü*yé çÜÇ AÐ@þ#™èþ$…¨.

•	 4m + 2q A¯óþ ½iÄ¶ý$çÜÐ@þ*çÜ… 2(2m + q) A¯óþ ½iÄ¶ý$ çÜÐ@þ*çÜ…Mæü$ çÜÐ@þ*¯@þÐ@þ¬. CMæüPyæþ  
2(2m + q) A¯óþ  ½iÄ¶ý$çÜÐ@þ*çÜ… 2 ÝëÆæÿ$Ï 2m + q A° AÆæÿ®… Ð@þ$ÆøÐ@þ*rÌZ ^ðþ´ëµË…sôý  2 A¯óþ¨ D 
½iÄ¶ý$çÜÐ@þ*çÜ… Äñý¬MæüP  M>Ææÿ×ê…Mæü… M>ºsìýt D ½iÄ¶ý$çÜÐ@þ*çÜ…ý GËÏç³µyæþ* m Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ q A¯óþ HO§ðþ¯@þ 
ç³NÆ>~…M>Ë$ çÜÇçÜ…QÅ CçÜ$¢…¨.
E§éçßýÆæÿ×ýMæü$ :  m = 4 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ q = – 9 AÆÿ¬™óþ 4m + 2q Ð@þÅMîü¢MæüÆæÿ×ý 4 × 4 + 2 × (–9) = – 2, 

AÐ@þ#™èþ$…¨. C¨ çÜÇçÜ…QÅ

672 – 34843 + 37 708 – 4774 × 347 × 3

119 × 303809 + 214 5133543 – 479
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çÜ…QÅË Br
x2 + 2 A¯óþ ½iÄ¶ý$çÜÐ@þ*çÜ… x çÜÇçÜ…QÅ AÆÿ¬™óþ x2  çÜÇçÜ…QÅ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ x »ôýíÜçÜ…QÅ AÆÿ¬™óþ x2 »ôýíÜ 

çÜ…QÅ M>ºsìýt x2 + 2 A¯óþ ½iÄ¶ý$çÜÐ@þ*çÜ… GËÏç³µyæþ*, çÜÇçÜ…QÅ¯@þ$ CÐ@þÓ§æþ$. ½iÄ¶ý$çÜÐ@þ*çÜ… çÜÇçÜ…QÅMæü$  
Ð@þÊÌêÅ…Mæü¯@þ… ̂ óþíÜ¯@þç³µyæþ$ E§éçßýÆæÿ×ý Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ E§éçßýÆæÿ×ýM>°¨. (i) x = 6, AÆÿ¬™óþ  x2 + 2 = 38, Ð@þ$ÇÄ¶ý¬  
(ii) x = 3, AÆÿ¬™óþ x2 + 2  = 11.

A§óþ Ñ«§æþ…V> C™èþÆæÿ ½iÄ¶ý$çÜÐ@þ*ÝëËÌZ H¨ GËÏç³µyæþ* çÜÇçÜ…QÅË¯@þ$ CçÜ$¢…§ø °Ææÿ~Æÿ¬…_ ÑÐ@þÇ…^èþ…yìþ. Æðÿ…yæþ$ 
E§éçßýÆæÿ×ýË$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ E§éçßýÆæÿ×ýË$ M>°Ðésìý° CÌê {ÐéÄ¶ý$…yìþ.

GËÏç³µyæþ* çÜÇ çÜ…QÅ¯@þ$ C^óþa Mö°² ½iÄ¶ý$ çÜÐ@þ*ÝëË¯@þ$ {ÐéÄ¶ý$…yìþ.

4Ë Væü$…ç³# Ìôý§é 4 f™èþË$

JMæü f™èþ çÜÇçÜ…QÅË¯@þ$ ¡çÜ$Mø…yìþ Ðésìý° Mæü*yæþ…yìþ Ððþ¬™èþ¢… 4 ^óþ ¿êW…^èþºyæþ$™èþ$…§é? ÑÑ«§æþ f™èþË çÜÇ 
çÜ…QÅË™ø §é°² {ç³Ä¶ý$†²…^èþ…yìþ.

JMæü Ððþ¬™èþ¢… GËÏç³µyæþ$ 4 Äñý¬MæüP Væü$×ýMæü… AÐ@þ#™èþ$…¨ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Gç³µyæþ* M>§æþ$? ©°Mìü HO§ðþ¯@þ Ýë«§éÆæÿ×ý  
°Ä¶ý$Ð@þ$… Ìôý§é çÜÐ@þÊ¯é E…§é?

4 ™ø ¿êW…_¯@þç³µyæþ$ Ñ$WÍ ´ùÄôý$ÔóýÚëË B«§éÆæÿ…V> çÜÇçÜ…QÅË$ Æðÿ…yæþ$ ÆæÿM>Ë$V> Ð@þ#…sêÆÿ¬.

.

.

.

.

.

.

.

4 Äñý¬MæüP Væü$×ìýgêË$V> Ð@þ#¯@þ² çÜÇ  
çÜ…QÅË¯@þ$ 4 ™ø ¿êW…_¯@þç³#yæþ$ 0  

ÔóýçÙ…V> Ð@þ#…r$…¨.

4 Äñý¬MæüP Væü$×ýgêË$ M>° çÜÇ çÜ…QÅË¯@þ$ 4 
^óþ ¿êW…_¯@þç³#yæþ$ 2 ÔóýçÙ… Ñ$Væü$Ë$™èþ$…yìþ

Gç³µyæþ$ Æðÿ…yæþ$ çÜÇ çÜ…QÅË$ MæüÍí³ 4 Äñý¬MæüP Væü$×ýMæü… AÐ@þ#™èþ$…¨?

D çÜÐ@þ$çÜÅ Æðÿ…yæþ$ çÜ…QÅË¯@þ$ MæüÍí³™óþ çÜÇ çÜ…QÅV> GËÏç³µyæþ$ MæüÍíÜ¯@þ Væü$Ç¢…^óþ {ç³Ô¶ý²Mæü$ çÜÐ@þ*¯@þ…V> E…r$…¨.  
Ò$Ææÿ$ ©°² Væü$Ç¢…^èþVæüËÆ>?

ç³ÇÖÍ…^èþyé°Mìü Ð@þÊyæþ$ §æþ–Ô>ÅË$ Ð@þ#¯é²Æÿ¬?
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†

½fVæü×ìý™èþ… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ §æþ–ÖMæüÆæÿ×ý™ø  ÑÐ@þÆæÿ×ý E§éçßýÆæÿ×ýË$
4 Äñý¬MæüP Væü$×ìýgêOÌñý¯@þ  

Æðÿ…yæþ* çÜÇ  
çÜ…QÅË¯@þ$ 

Mæü*yìþ™óþ GËÏç³µyæþ* 
4 Äñý¬MæüP 

Væü$×ìýf… Ð@þçÜ$¢…¨

4p Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 4q.

4p + 4q
= 4 (p + q).

p Ayæþz Ð@þÆæÿ$çÜ

.

.

.

.

q Ayæþz  Ð@þÆæÿ$çÜ

.

.

.

.+

=

.

.

.

.

.

.

.

.

(p+
q)A.Ð@þ

4, 12, 16, 24, 
36.

12 + 16 
= 4 (3 + 4) 

= 28.

16 + 28 
= 4 (4 + 7)  

= 44.

4 Äñý¬MæüP 
Væü$×ìýgêË$M>° 
Æðÿ…yæþ$ çÜÇ çÜ…
QÅË¯@þ$ Mæü*yìþ™óþ 
GËÏç³µyæþ* 4 

Äñý¬MæüP Væü$×ìýf…  
Ð@þçÜ$¢…¨. 

G…§æþ$Mæü…sôý Ðésìý 
2 Äñý¬MæüP ÔóýÚëË$ 

Mæü*yìþ™óþ  
4 Ð@þçÜ$¢…¨.

(4p + 2) Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ (4q 
+ 2).

(4p + 2) + (4q + 2) 
= 4p + 4q + 4
= 4 (p + q + 1).

p row
s

q Ayæþz  Ð@þÆæÿ$çÜ+

=

(p + q + 1) Ayæþz Ð@þÆæÿ$çÜË$

.

.

.

.

.

.

.

.

.

.

.

.

p A.Ð@þ

1 A.Ð@þ

q A.Ð@þ

2, 6, 10, 18, 
22, 42.

2 + 6 = 8.
6 + 10 = 16.
22 + 6 = 28.

4 Äñý¬MæüP Væü$×ìýf… M>Mæü$…yé çÜÇ çÜ…QÅMæü$ 4 Äñý¬MæüP Væü$×ìýgê°² gZyìþ…_¯@þç³#yæþ$ HÑ$ fÆæÿ$Væü$™èþ$…¨? C¨ 
JMæü çÜÇ çÜ…QÅ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ »ôýíÜ çÜ…QÅ Äñý¬MæüP Ððþ¬™èþ¢… Äñý¬MæüP çÜÐ@þ*¯@þ™èþÅ…¯@þ$ ´ùÍÐ@þ#…r$…¨.

“Mìü…¨ Ð@þÅMîü¢MæüÆæÿ×ý Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ §æþ–ÖÅMæüÆæÿ×ýË¯@þ$ ^èþ*yæþ…yìþ §é°Mìü  çÜ…º…«¨™èþ ÑÑÆæÿ×ý Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ E§éçßýÆæÿ×ýË$ 
{ÐéÄ¶ý$…yìþ.
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çÜ…QÅË Br
½fVæü×ìý™èþ… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ §æþ–ÖMæüÆæÿ×ý ÑÐ@þÆæÿ×ý E§éçßýÆæÿ×ýË$
4p Ð@þ$ÇÄ¶ý¬
 (4q + 2)
= 4p + (4q + 2)
= 4p + 4q + 2
= 4 (p + q) + 2.

p  Ð@þÆæÿ$çÜ

qÐ@þÆæÿ$çÜ+

=
(p +

 q) row
s w

ith 
a rem

ainder 2

.

.

.

.

.

.

.

.

.

.

.

.

.

.

½fVæü×ìý™èþ…¯@þ$ Eç³Äñý*W…_ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ §æþ–ÖÅMæüÆæÿ×ý Eç³Äñý*W…_. A…Mæü Væü×ìý™èþ Ë„æü×êË¯@þ$ Ýë«§éÆæÿ×îý MæüÇ…_ 
°Ææÿ*í³…^èþVæüËÐ@þ* VæüÐ@þ$°…^èþ…yìþ.
GËÏç³µyæþ*, Mö°²ÝëÆæÿ$Ï Ìôý§é Gç³µyæþ* 
Ðóþ$Ð@þ¬ M>Ææÿ×ê…M>Ë$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Væü$×ìýgêË Væü$Ç…_ ÐóþÆóÿÓÆæÿ$ {ç³MæürË¯@þ$ ç³ÇÖÍÝë¢Ð@þ¬ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ B {ç³Mæür¯@þ 
""GËÏç³µyæþ* °f… ""Mö°² ÝëÆæÿ$Ï °f… Ìôý§é'' Gç³µsìýMîü °f… M>§æþ$. A° °Ææÿ~Æÿ¬Ýë¢Ð@þ¬.

2 Äñý¬MæüP HOÐðþ¯@þ Æðÿ…yæþ$ Væü$×ìýgêË Ððþ¬™èþ¢… Mæü*yé 2 Äñý¬MæüP Væü$×ìýf Ðóþ$ A°  Ð@þ$¯@þMæü$ ™ðþË$çÜ$
 1. Æðÿ…yæþ$ çÜ…QÅË¯@þ$ ÑyìþÑyìþV>  Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Q_a™èþ…V> ¿êW…^éÍ 8 §éÓÆ> ¿êW…^èþ ºyìþ™óþ A¨ Ðésìý  
Ððþ¬™èþ¢…¯@þ$ Q_a™èþ…V> ¿êW…^éÍ.

½fVæü×ìý™èþ… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ §æþ–ÖMæüÆæÿ×ý ÑÐ@þÆæÿ×ý E§éçßýÆæÿ×ýË$
Æðÿ…yæþ$ çÜ…QÅËMæü$ 8 A¯óþ 
M>Ææÿ×ê…Mæü E…r$…¨.  
Ð@þ$ÆøÐ@þ*r ^ðþ´ëµË…sôý   

A Æðÿ…yæþ$ çÜ…QÅË$ 8 Äñý¬MæüP 
Væü$×ìýgêË$

8a Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 
8b.

8 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 16.
16 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 56.

80 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 120. 

8 Äñý¬MæüP Væü$×ìýgêËMæü$ 
´ù…§æþyé°Mìü  ç³§óþ ç³§óþ 8° 
Mæü*yìþ™óþ Ð@þçÜ$¢…¨ M>ºsìýt

8 Äñý¬MæüP Æðÿ…yæþ$ Væü$×ìýgêË 
Ððþ¬™èþ¢… Mæü*yé 8 Äñý¬MæüP 

Væü$×ìýgêÌê

8a + 8b
= 8 (a + b).

a Ð@þÆæÿ$çÜ
b Ð@þÆæÿ$çÜ

.

.

.

.

.

.

.

.

(a+
b) Ð@þÆæÿ$çÜ

8 + 16 = 8(1 + 2) 
= 24.

16 + 56 = 72.
80 + 120 = 200.
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
°ÆæÿÓ^èþ¯@þ… 1 : GËÏç³µyæþ* °f… Ñ$¯@þàÆÿ¬…ç³# A¨ °fÐðþ* M>§ø °Ææÿ~Æÿ¬…^èþ…yìþ.

Ýë«§éÆæÿ×ý…V> a A¯óþ¨ M ° ¿êWõÜ¢ a A¯óþ¨ N ° ¿êWõÜ¢ a A¯óþ¨ M + N ° ¿êW…çÜ$¢…¨  
Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ a  A¯óþ¨ M – N ° ¿êWçÜ$¢…¨, Ð@þ$ÆöÐ@þ*rÌZ ̂ ðþ´ëµË…sôý M Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ N Ë$  a  Äñý¬MæüP Væü$×ìýgêË$ AÆÿ¬™óþ  
M + N AÆÿ¬™óþ M – N Mæü*yé a Äñý¬MæüP Væü$×ìýgêË$ AÐ@þ#™éÆÿ¬.

2.	 JMæü çÜ…QÅ¯@þ$ 8 ^óþ ¿êW…^èþVæüÍW ™óþ B çÜ…QÅMæü$ Mæü*yé HOÐðþ¯@þ Æðÿ…yæþ$ çÜ…QÅË¯@þ$ (MæüÍí³™óþ)  AÑMæü*yé 
ÑyìþÑyìþV> 8 ^óþ ¿êW…^èþºyæþ$™éÆÿ¬.

½fVæü×ìý™èþ… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ §æþ–ÖMæüÆæÿ×ý  ÑÐ@þÆæÿ×ý E§éçßýÆæÿ×ýË$
JMæü çÜ…QÅ 8 ^óþ ¿êW…^èþ 

§æþW¯@þ¨ 8 Äñý¬MæüP 
Væü$×ýMæü…

8 Ò$. 8, 16, 56, 72.

8 §éÓÆ> ¿êW…^èþºyóþ  
çÜ…QÅ¯@þ$ 8 Äñý¬MæüP  

Æðÿ…yæþ$ Væü$×ìýgêË Ððþ¬™èþ¢…
V> Ìôý§é 8 Äñý¬MæüP Æðÿ…yæþ$ 
M>° Væü$×ìýgêË  Ððþ¬™èþ¢…V> 

Ð@þÈYMæüÇ…^èþÐ@þ^èþ$a.

8m = 8a + 8b
8m = p + q
(p, q Ë$ 8 

Äñý¬MæüP 
Væü$×ìýgêË$ 

M>§æþ$)

a row
s

b row
s

.

.

.

.

.

.

.

.

m
 =

 (a+
b) row

s

.

.p

.

.

.

.

.
q

=

72 = 48 + 24
(8×9 

= 8×6 + 8×3).

72 = 50 + 22

M>ºsìýt {ç³Mæür¯@þ 2 Mö°²ÝëÆæÿ$Ï °f… AÐ@þ#™éÆÿ¬.

3.	 JMæü çÜ…QÅ¯@þ$ 7 ^óþ ¿êW…^èþ VæüÍW™óþ B çÜ…QÅ Äñý¬MæüP A°² M>Ææÿ×ê…M>Ë$ 7 ^óþ ¿êW…^èþ ºyæþ$™éÆÿ¬.

½fVæü×ìý™èþ… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ §æþ–ÖMæüÆæÿ×ý ÑÐ@þÆæÿ×ý E§éçßýÆæÿ×ýË$

7 ^óþ ¿êW…^èþ ºyóþ çÜ…QÅËMæü$ 7 
JMæü M>Ææÿ×ê…Mæü…V>  

E…r$…¨.

7j 14 = 7 × 2 (j = 2).
42 = 7 × 6 (j = 6).

98 = 7 × 14 (j = 14).

C…§æþ$ÌZ Ððþ¬™èþ¢… mj Ð@þÆæÿ$çÜË$ 
E¯é²Æÿ¬. M>ºsìýt C¨ Mæü*yé 

7 Äñý¬MæüP Væü$×ýMæü…

(7j) × m .
.
.
.
.

jA.Ð@þÆæÿ$çÜË$

.

.

.

.

.

j A.Ð@þÆæÿ$çÜË$

.

.

.

.

.

j row
s

.

.

.

.

m
 ÝëÆæÿ$Ï

14 Äñý¬MæüP Mö°² Væü$×ìýgêË$ 
1:

28 = (7 × 2) × 2.
70 = (7 × 2) × 5.

154 = (7 × 2) × 11
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çÜ…QÅË Br
7jm Ìôý§é (7 × j × m) çÜ…QÅMæü$ 7 M>Ææÿ×ê…Mæü…V> E…r$…¨. Ð@þ$¯@þ… ^èþ*yæþV> 3 °ÆæÿÓ^èþ¯éË$ GËÏç³µyæþ* °fÐóþ$.

Ýë«§éÆæÿ×ý…V> A @̄þ$ k ™ø ¿êW… è̂þºyæþ™óþ  A Äñý¬MæüP A°² Væü$×ìýgêË$ k ™ø ¿êW… è̂þ ºyæþ$™éÆÿ¬.
4.	 JMæü çÜ…QÅ 12 ^óþ ¿êW…^èþ ºyìþ™óþ B çÜ…QÅ 12 Äñý¬MæüP A°² M>Ææÿ×ê…M>Ë™ø ¿êW…^èþºyæþ$™èþ$…¨.

½fVæü×ìý™èþ… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ §æþ–ÖMæüÆæÿ×ý ÑÐ@þÆæÿ×ý E§éçßýÆæÿ×ýË$
12 ^óþ ¿êW…^èþºyóþ çÜ…QÅ 12 
Äñý¬MæüP Væü$×ýMæü…

12m 12, 24, 36, 48, 108, 
132. 

12 Äñý¬MæüP Væü$×ìýgêË M>Ææÿ×ê…
M>Ë¯@þ$ 12 Äñý¬MæüP M>Ææÿ×ý…M>Ë$  
Ð@þ#…sêÆÿ¬

12m 
= 2 × 6 × m
= 3 × 4 × m .

.

.

.

.

m
 row

s

.   .   .   .

.   .   .   .

12

12 Äñý¬MæüP M>Ææÿ×ê…MæüË$ JMæü Ð@þÆæÿ$çÜ¯@þ$ 
ç³NÇ¢V> MæüÐ@þÆŠÿ ^óþçÜ$¢…¨ M>ºsìýt C¨ 12 
Äñý¬MæüP A°² Væü$×ýgêË¯@þ$ ç³NÇ¢V> MæüÐ@þÆŠÿ 
^óþçÜ$¢…¨.

24 Äñý¬MæüP 
M>Ææÿ×ê…Mæü…Ë$ 24: 
1, 2, 3, 4, 6, 8, 

12, 24.

Ýë««§éÆæÿ×ý…V>  A @̄þ$ k ™ø ¿êWõÜ¢ A, k Äñý¬MæüP A°² M>Ææÿ×ê…M>Ë™ø ¿êWÝë¢Ææÿ$. M>ºsìýt, °ÆæÿÓ è̂þ @̄þ… 4 GËÏç³µyæþ* °f….
5 JMæü çÜ…QÅ 7 ^óþ ¿êW…^èþ ºyìþ™óþ A¨ 7 Äñý¬MæüP HO§ðþ¯é Væü$×ìýf…™ø Mæü*yæþ ¿êW…^èþºyæþ™èþ$…¨.

½fVæü×ìý™èþ… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ÑkÐ@þOÌñýgôýçÙ¯Œþ  ÑÐ@þÆæÿ×ý E§éçßýÆæÿ×ýË$
7 ^óþ ¿êW…^èþ ºyóþ çÜ…QÅË$

7 Äñý¬MæüP Væü$×ýgêË$

7k
.
.
.
.
.

k row
s

7 Äñý¬MæüP Væü$×ìýM>Ë$

m A ó̄þ¨ k Äñý¬MæüP M>Ææÿ×ê…Mæü… 
AÆÿ¬™óþ Ð@þ*{™èþÐóþ$ 

7k ¯@þ$ 7m §éÓÆ>  
¿êW…^èþÐ@þ^èþÐ@þ^èþ$a.

7m

If k = ym

Aç³µyæþ$ 7k ÷ 
7m =  

7ym ÷ 7m
   = y 

.

.

.

.

.

m
 row

s

.

.

.

.

.

m
 row

s

.

.

.

.

.

m
 row

s

.

.

.

.

k row
s

42 (7 × 6) ¯@þ$ 7 ^óþ ¿êW…^èþ  
Ð@þ^èþ$a M>± A¨ 28 (7 × 4) ^óþ

 ¿êW…^èþ ºyæþ§æþ$.
42 (7 × 6) ¯@þ$ 7 ^óþ ¿êW…^èþ 
Ð@þ^èþ$a  Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 14 (7 × 2) 

^óþ ¿êW…^èþ ºyæþ§æþ$.
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
D {ç³Mæür¯@þ Mö°²ÝëÆæÿ$Ï Ð@þ*{™èþÐóþ$ °fÐ@þ$° Ð@þ$¯@þ… ^èþ*yæþÐ@þ^èþ$a.

{Mìü…¨ °ÆæÿÓ^èþ¯@þ…ËÌZ {ç³†§é°² ç³ÇÖÍ…_ ""A¨ GËÏç³µyæþ* °f…'' Mö°²ÝëÆæÿ$Ï °f… ""GËÏç³µyæþ* 
°f… M>§æþ$'' A° °Ææÿ~Æÿ¬…^èþ…yìþ.

6 JMæü çÜ…QÅ 9 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 4 Æðÿ…yìþ…sìý §éÓÆ> ¿êW…^èþ ºyìþ™óþ B¨ 36 §éÓÆ> ¿êW…^èþ ºyéÍ
7 JMæü çÜ…QÅ 6 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 4 Æðÿ…yìþ…sìý §éÓÆ> ¿êW…^èþ ºyìþ™óþ A¨ 24 §éÓÆ> ¿êW…^èþ ºyéÍ.

Ýë«§æþÆæÿ×ý…V> A ¯@þ$ k ™ø ¿êW…^èþ VæüÍW™óþ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ A ¯@þ$ m ™ø Mæü*yæþ ¿êW…^èþ ºyìþ™óþ A A¯óþ¨ k Ð@þ$ÇÄ¶ý¬  
Væü$×ýMæü…§éÓÆ> m Ë ¿êW…^èþºyæþ$™èþ$…¨. G…§æþ$Mæü…sôý A A¯óþ¨ k Äñý¬MæüP Væü$×ýMæü… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ m Äñý¬MæüP Væü$×ýMæü… 
Mæü*yé M>ºsìýt A Äñý¬MæüP {ç³«§é¯@þ M>Ææÿ×ê…Mæü…ÌZ (km) Äñý¬MæüP Væü$×ýMæü… Äñý¬MæüP M>Ææÿ×ê…Mæü…V> Ð@þ#…yéÍ.

8 JMæü çÜÇ çÜ…QÅMæü$ »ôýíÜ çÜ…QÅ¯@þ$ MæüÍí³™óþ Ð@þ$¯@þMæü$ 6 Væü$×ýMæü… Ð@þçÜ$¢…¨.

6 Äñý¬MæüP Væü$×ìýgêË°² çÜÇçÜ…QÅ A° Ð@þ$¯@þMæü$ ™ðþË$çÜ$. »ôýíÜ çÜ…QÅ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ çÜÇçÜ…QÅË Ððþ¬™èþ¢… »ôýíÜ çÜ…QÅ 
AÐ@þ#™èþ$…¨ M>ºsìýt D {ç³Mæür¯@þ GËÏç³µyæþ* °f…M>§æþ$. ©°°Ð@þ$¯@þ… ½fVæü×ìý™èþ…V> Mæü*yé ÑÐ@þÇ…^èþÐ@þ^èþ$a.

(2n) + (2m + 1) = 6j A° A¯@þ$Mæü*…§é…,

CMæüPyæþ 2n JMæü çÜÇçÜ…QÅ 2m + 1 JMæü »ôýíÜ çÜ…QÅ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 6j A¯óþ¨ 6 Äñý¬MæüP Væü$×ýMæü… Aç³µyæþ$
2n + 2m = 6j – 1

 2 (n + m) = 6j – 1

2(n + m) C¨ çÜÇçÜ…QÅ AÐ@þ#™èþ$…¨. A…sôý 6j – 1 çÜÐ@þ*¯@þ…V> E…
yéÍ.C¨ »ôýíÜ çÜ…QÅ C¨ Gç³µyæþ* °f… M>§æþ$.

HÑ$ Ñ$WÍ E…¨?

5 ™ø ¿êW…_¯@þç³#yæþ$ 3 ÔóýçÙ… Ð@þ#¯@þ² çÜ…QÅ¯@þ$ Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ.  B  
çÜ…QÅË¯@þ$ {ÐéÄ¶ý$…yìþ. 
H ½fVæü×ìý™èþ çÜÐ@þ*çÜ…(Ë$) Ar$Ð@þ…sìý çÜ…QÅË°²…sìý° çÜ…“VæüíßýÝë¢Æÿ¬.

(i) 3k + 5  (ii) 3k – 5  (iii) 
3k
5  

(iv) 5k + 3  (v) 5k – 2  (vi) 5k – 3

Væü×ìý™èþ ^èþÆæÿa

¯óþ¯@þ$ çÜÇ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ »ôýíÜ çÜ…QÅË¯@þ$  
2n Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 2n+1 V> {ÐéÄ¶ý$Ð@þ^éa?
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çÜ…QÅË Br
5 ^óþ ¿êW…_¯@þç³#yæþ$ 0 ÔóýçÙ…¯@þ$  Ð@þ¨Í ÐóþõÜçÜ…QÅË$ 5 Äñý¬MæüP Væü$×ìýgêË$. M>° 5 ™ø ¿êW…_ ºyìþ¯@þç³#yæþ$ 3 

ÔðýçÙ… Ñ$WÍ E…yóþ çÜ…QÅË$ Ð@þ$¯@þMæü$ M>ÐéÍ. D çÜ…QÅË$ 5 Äñý¬MæüP Væü$×ìýgêË Mæü…sôý 3 GMæü$PÐ@þ 5 Äñý¬MæüP Væü$×ìýgêË$ 
5k Ææÿ*ç³…ÌZ Ð@þ#…sêÆÿ¬. M>ºsìýt 5 ™ø ¿êW…_¯@þç³šyæþ$ 3 ÔóýçÙ… Ð@þ¨ÍÐóþõÜ çÜ…QÅË$ 5k + 3 ÌZ E…sêÆÿ¬.

Ð@þ$ÆöMæü Ð@þÅMîü¢MæüÆæÿ×ý 5k – 2 ° ç³ÇÖÍ§éª… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ k Äñý¬MæüP ÑÀ¯@þ² ÑË$Ð@þËMæü$ A¨ ¡çÜ$Mæü$¯óþ ÑË$Ð@þË¯@þ$ 
^èþ*§éª….

5 ™ø ¿êW…_¯@þç³#yæþ$ 3 ÔóýçÙ…V> E…yóþ çÜ…QÅË¯@þ$ 5 
Äñý¬MæüP Væü$×ìýgêË Mæü…sôý 2 ™èþMæü$PÐ@þV> ^èþ*yæþÐ@þ^èþ$a ; 5k – 2, 
CMæüPyæþ k ≥ 1.

5 Äñý¬MæüP Væü$×ìýf…Mæü…sôý 3 GMæü$PÐ@þ çÜ…QÅË¯@þ$ E™èþµ†¢ ^óþõÜ C™èþÆæÿ Ð@þÅMîü¢MæüÆæÿ×ýË$ E¯é²Ä¶ý*?

§é°² Væü$Ç¢…^èþ…yìþ (Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ)
	 1.	 ¯éË$Væü$ Ð@þÆæÿ$çÜ çÜ…QÅË Ððþ¬™èþ¢… 34 AÆÿ¬™óþ B çÜ…QÅË$ HÑ?

	 2.	 I§æþ$Ð@þÆæÿ$çÜ çÜ…QÅË$ E¯@þ²¯éË$Væü$ çÜ…QÅËÌZ  p A† ò³§æþª§æþ° ¿êÑ…^èþ…yìþ çÜ…QÅ  p ç³Ææÿ…V> ç³§éËÌZ ÑÐ@
þÇ…^èþ…yìþ

	 3.	 “Mìü…§æþ Ð@þ#¯@þ² {ç³† °ÆæÿÓ^èþ¯@þ…¯@þMæü$ A¨ GËÏç³µyæþ* °fÐóþ$¯é, Mö°² ÝëÆæÿ$Ï °fÐóþ$¯é, Ìôý§é Gç³µyæþ* °f… 
M>§æþ$  A° °Ææÿ~Æÿ¬…^èþ…yìþ. Ò$ çÜÐ@þ*«§é¯@þ…¯@þ$ E§éçßýÆæÿ×ýË$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ E§éçßýÆæÿ×ýË™ø M>° ½fVæü×ìý™èþ…¯@þ$ 
Eç³Äñý*W…_ °ÆæÿÓ^èþ¯@þ…¯@þ$ çÜÐ@þ$Ç¦…^èþ…yìþ.

(i)	 Æðÿ…yæþ$ çÜÇ çÜ…QÅË$ Ððþ¬™èþ¢… 3 Äñý¬MæüP Væü$×ýMæü…
(ii)	 JMæü çÜ…QÅ 18 ^óþ ¿êW…^èþºyæþMæü ´ù™óþ A¨ 9 ^óþ ¿êW…^èþºyæþ§æþ$.

(iii)	 Æðÿ…yæþ$ çÜ…QÅË$ 6 ^óþ ¿êW…^èþ ºyæþMæü´ù™óþ Ðésìý Ððþ¬™èþ¢… 6 ^óþ  ¿êW…^èþºyæþ§æþ$.
(iv)	 6  Äñý¬MæüP Væü$×ìýf… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 9  Äñý¬MæüP Væü$×ìýf… Ððþ¬™èþ¢… 3 Äñý¬MæüP Væü$×ìýf….
(v)	 6 Äñý¬MæüP Væü$×ìýf… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 3 Äñý¬MæüP Væü$×ìýf… Ððþ¬™èþ¢…  9 Äñý¬MæüP Væü$×ìýf….

.

.

.

k Ð@þÆæÿ$çÜ

5

k =  0   1    2     3     4

5k + 3 =  3   8   13   18   23

k =  1   2    3     4     5

5k – 2 =  3   8   13   18   23
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
	 4.	 3 ^óþ ¿êW…_¯@þç³µyæþ$ 2 ÔóýçÙ… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 4 ^óþ ¿êW…_¯@þç³µyæþ$ 2 ÔóýçÙ… Ñ$WÍÐ@þ#…yóþ Mö°²çÜ…QÅË¯@þ$  

Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ. Ar$Ð@þ…sìý çÜ…QÅË$ A°²…sìý°  ÑÐ@þÇ…^èþyé°Mìü ½fVæü×ìý™èþ çÜÐ@þ*Ýë°² Æ>Ä¶ý$…yìþ.

	 5.	 ¯óþ¯@þ$ Mö°² Væü$ËMæü Æ>â¶ýå¯@þ$ ¡çÜ$Mö¯é²¯@þ$ ¯óþ¯@þ$ Ðésìý° 3 V> çÜÐ@þÊçßý 
ç³Ç_¯@þç³šyæþ$ JMæüsìý ¯é™ø¯óþ Ð@þ#…r$…¨. ¯óþ¯@þ$ Ðésìý° f™èþ^óþÄ¶ý$yé°Mìü 
{ç³Ä¶ý$†²…^èþ…yìþ. A¨ ç³°^óþÄ¶ý$§æþ$. ¯é §æþ–íÙtÌZ JMæü Ððþ¬…yìþ Ñ…™èþ 
Væü$ËMæüÆ>Æÿ¬ Ñ$WÍÐ@þ#…¨. ¯óþ¯@þ$ Ðésìý° 5 Ë$V> çÜÐ@þÊçßý ç³Ææÿ^èþ…yìþ. 
AÆÿ¬¯@þç³µsìýMîü JMæüsìý C…M> E…¨. M>± Hyæþ$ §éÓÆ>çÜÐ@þÊçßýç³Ææÿ^èþyæþ…. 
ç³Çç³NÆæÿ~™èþ Mæü¯@þ$Vö¯@þºyìþ…¨. Ð@þ…§æþMæü…sôý GMæü$PÐ@þ ^éÌê O«§ðþÆæÿÅ…V> E…
r$…¨. ¯é §æþVæüYÆæÿ G°² Væü$ËMæüÆ>â¶ý$å E¯é²Äñý* Ò$Ææÿ$ ¯éMæü$ ^ðþç³µVæüËÆ>?

	 6.	 ™èþ£éVæü™Œþ A¯óþMæü çÜ…QÅË¯@þ$ {ÐéÝëyæþ$ Ðésìý° 6 ™ø ¿êWõÜ¢ 2 ÔóýçÙ…V> E…r$…¨. A™èþ¯@þ$ CÌê Ðé¨çÜ$¢¯é²yæþ$. 
""Ò$Ææÿ$ AÌê…sìý Ð@þÊyæþ$ çÜ…QÅË¯@þ$ gZyìþõÜ¢ Ððþ¬™èþ¢… GËÏç³µyæþ* 6 Äñý¬MæüP Væü$×ýM>Ææÿ…V> E…r$…¨. ™èþ£é Væü™Œþ 
Ðé§æþ¯@þ °fÐóþ$¯é?

	 7.	 661 çÜ…QÅ¯@þ$ 7 ™ø ¿êW…_¯@þç³µyæþ$ çÜ…QÅ 3 ÔóýçÙ…V> E…r$…¨. Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 4779   5 ÔóýçÙ…V> E…r$…¨. ÌñýMìüP…^èþ 
Mæü$…yé {Mìü…¨ 7 ™ø ¿êW…_¯@þç³µyæþ$ G…™èþ ÔóýçÙ… E…r$…§ø Ò$Ææÿ$ ^ðþç³µVæüËÆ>? ½fVæü×ìý™èþ ç³Ææÿ…V>  
Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ §æþ–ÖÅMæüÆæÿ×ý…V> ç³ÇÚëPÆ>°² ^èþ*í³…^èþ…yìþ.

(a)	 (i) 4779 + 661	 (ii) 4779 – 661

	 8.	 3™ø ¿êW…_¯@þç³µyæþ$ 2 ÔóýçÙ…, 4 ™ø ¿êW…_¯@þç³šyæþ$ 3 ÔóýçÙ…, 5 ™ø ¿êW…_¯@þç³µyæþ$ 4 ÔóýçÙ…, Ð@þ^óþa  
3 çÜ…QÅ¯@þ$ Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ. Ar$Ð@þ…sìý çÜ…QÅËÌZ A† _¯@þ²¨ H¨? A¨ G…§æþ$Mæü$ _¯@þ²§ø Ò$Ææÿ$ çÜÆæÿâ¶ýOÐðþ$¯@þ 
ÑÐ@þÆæÿ×ýCÐ@þÓVæüËÆ>?

5.2 Ñ¿¶ýf¯@þ¯@þ$ ™èþÓÆæÿV> ™èþ±T ^óþÄ¶ý$yæþ…
§éÓÆ> ¿êW…^èþºyæþ$™èþ$…§ø Ìôý§ø ™èþ±T ^óþÄ¶ý$yé°Mìü çÜ™èþÓÆæÿÐ@þ*Æ>YË$ ¯óþÆæÿ$aMö¯é²Ææÿ$. ¿êÆæÿ¡Ä¶ý$ çÜ…RêÅ Ð@þÅÐ@þçÜ¦ÌZ 
{ÐéÄ¶ý$ºyìþ¯@þ 2, 4, 5, 8 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 10 §éÓÆ> ¿êW…^èþÐ@þ^øa.

10, 5, Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 2 §éÓÆ> ¿êW…^èþ ºyóþ Væü$×ý…; JMæü çÜ…QÅ Äñý¬MæüP JMæürÏ A…Mðü ‘0’AÆÿ¬™óþ A¨ 
10 §éÓÆ> ¿êW…^èþºyæþ$™èþ$…¨. C¨ ½fVæü×ìý™èþ… §éÓÆ> G…§æþ$Mæü$ çÝë«§æþÅÐðþ* AÆæÿ¦… ^óþçÜ$¢Mæü$…§é…. ¿êÆæÿ¡Ä¶ý$  
Ð@þÅÐ@þçÜ¦ÌZ JMæü çÜ…QÅ Äñý¬MæüP Ýë«§éÆæÿ×ý Ææÿ*´ë°² Ð@þ$¯@þ… A„æüÆ>Ë çÜ…QÅË çÜÑ$†° Eç³Äñý*W…_ {ÐéÄ¶ý$Ð@þ^èþ$a. 
E§éçßýÆæÿ×ýMæü$ 5 & A…MðüË çÜ…QÅ¯@þ$ edcba V> Ð@þÅMîü¢MæüÇ…^èþÐ@þ^èþ$a. C¨ e × 10000 + d × 1000 + c × 100 
+ b × 10 + a ° çÜ*_çÜ$¢…¨ e, d, c, b  Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ a A¯óþ A„æüÆ>Ë$ çÜ…QÅË$ 5& A…MðüË çÜ…QÅ Äñý¬MæüP {ç³† 
A…Mðü¯@þ$ çÜ*_Ýë¢Æÿ¬.
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çÜ…QÅË Br
H çÜ…QÅ AÆÿ¬¯@þ Ýë«§éÆæÿ×ý Ææÿ*ç³…ÌZ  dcba V> {ÐéÄ¶ý$Ð@þ^èþ$a. CMæüPyæþ a, b, c Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ d A¯óþ A„æüÆ>Ë  

Ð@þÆæÿ$çÜV> JMæür$Ï, I§æþ$Ë*, Ð@þ…§æþË$, ÐóþË$ A…MðüË¯@þ$ çÜ*_Ýë¢Æÿ¬ Ýë¦¯@þ ÑË$Ð@þ Ððþ¬™èþ¢…V> D çÜ…QÅ E§éçßýÆæÿ×ýMæü$ 
4075 çÜ…QÅÌZ d = 4, c = 0, b = 7 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬  a = 5 Ä¶ýÊ°rÏ Ýë¦¯@þ… Ñ$¯@þà {ç³†Ýë¦¯@þ ÑË$Ð@þ 10 Äñý¬MæüP 
Væü$×ýMæü… A° Ð@þ$¯@þMæü$ ™ðþË$çÜ$ M>ºrt  10b, 100c, A°² 10 Äñý¬MæüP Væü$×ýM>Ë$ AÐ@þ#™éÆÿ¬. A…§æþ$Ð@þËÏ JMæürÏ 
A…Mðü  a A¯óþ¨ 0 AÆÿ¬™óþ Ð@þ*{™èþÐóþ$ B çÜ…QÅ10 §éÓÆ> ¿êW…^èþ ºyæþ$™èþ$…¨.

A§óþ Ñ«§æþ…V>5, 2, 4, Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 8 ËMæü$ ¿êV>àÆæÿ çÜ™èþÓÆæÿ Ð@þ*Æ>YË$ G…§æþ$Mæü$ ç³° ^óþÝë¢Äñý* ½fVæü×ìý™èþ…¯@þ$ 
Eç³Äñý*W…_ ÑÐ@þÇ…^èþ…yìþ.

Cç³µyæþ$ Ð@þ$¯@þ… Mö°² C™èþÆæÿ çÜ…QÅË™ø ¿êV>àÆæÿ…¯@þ$ ™èþ°T ^óþÄ¶ý$yé°Mìü çÜ™èþÓÆæÿ Ð@þ*Æ>YË¯@þ$ ç³ÇÖÍ§éª…  
Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ AÑ H Ñ«§æþ…V> ç³° ^óþÝë¢Äñý* ÑÐ@þÇÝë¢Ð@þ¬.

9 ™ø¿êW…^èþ ºyæþsê°Mìü JMæü ÚëÆŠÿtMæüsŒý ç³§æþ®†

ÐéçÜ¢Ð@þ…¯@þMæü$ ÌñýMìüP…^èþMæü$…yé¯óþ D çÜ…QÅËÌZ H¨ 9 ™ø: 999, 909, 900, 90, 990  ¿êW…^èþ ºyæþ$™èþ$…§ø 
Ò$Ææÿ$ ^ðþç³µVæüËÆ>?

AÐ@þ±²

‘0’ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ‘9’ A…MðüË$ Ð@þ*{™èþÐóþ$ E¯@þ² H çÜ…QÅ AÆÿ¬¯@þ, H “MæüÐ@þ$…ÌZ Ð@þ#¯@þ² GËÏç³µyæþ* 9 §éÓÆ> ¿êW…^èþ  
Ð@þ^èþa° Ð@þ$¯@þ… ^ðþç³µVæüËÐ@þ*?

AÐ@þ#¯@þ$ {ç³† A…Mðü 0 Ìôý§é  9 AÆÿ¬™óþ §é° ÑçÜ¢Ç…_¯@þ Ææÿ*ç³…ÌZ {ç³† ç³§æþ… 9 ×  Ìôý§é 0 ×  (‘   ’ 
A¯óþ¨ Ýë¦¯@þÑË$Ð@þ¯@þ$ çÜ*_çÜ$¢…¨). ©° AÆæÿ®… {ç³† ç³§æþ… 9 Äñý¬MæüP Væü$×ýMæü… AÐ@þ#™èþ$…¨. E§éçßýÆæÿ×ýMæü$

99009 = 9 × 10000 + 9 × 1000 + 0 × 100 + 0 × 10 + 9 × 1.

M>° D çÜ™èþÓÆæÿ Ð@þ*ÆæÿY… Ð@þ*{™èþÐóþ$ 9 Äñý¬MæüP A°² Væü$×ìýgêË¯@þ$ Væü$Ç¢…^èþ§æþ$. 2, 5  
Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 10 çÜ…QÅË Ð@þ*¨ÇV> M>Mæü$…yé Ä¶ýÊ°sŒý Äñý¬MæüP A…Mðü¯@þ$ ^èþ*yæþr… §éÓÆ>  
Ð@þ$¯@þ… 9 Äñý¬MæüP Væü$×ìýgêË¯@þ$ Væü$Ç¢…^éÐ@þ¬.

99 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 109 A¯óþÑ JMæürÏA…MðüV> 9 Ð@þ#¯@þ² Æðÿ…yæþ$ çÜ…QÅË$ M>° 99   
9 §éÓÆ> ¿êW…^èþ ºyæþ$™èþ$…¨. AÆÿ¬™óþ 109 M>§æþ$.

10 ° 9 ™ø ¿êW…^èþÐ@þ^éa? ÌôýMæü´ù™óþ Ñ$WÍ¯@þ¨ G…™èþ?

10 (10, 20, 30, ...) Äñý¬MæüP C™èþÆæÿ Væü$×ìýgêË ¿êV>àÆ>°² 9 ™ø ™èþ±T ^óþÄ¶ý$…yìþ. 10 Äñý¬MæüP HO§ðþ¯@þ 
Væü$×ìýgê°Mìü ÔóýçÙ… ç³§æþ$Ë çÜ…QÅMæü$ çÜÐ@þ*¯@þ… A° Ò$Ææÿ$ VæüÐ@þ$°…^èþÐ@þ^èþ$a.

99

99

1

1

9 1

9 1

9 1
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
A§óþ Ñ«§æþ…V> 100 (100, 200, 300, … ) Äñý¬MæüP Væü$×ìýgêË¯@þ$ 9 ™ø ¿êW…_¯@þç³šyæþ$ ÔóýÚë°² ^èþ*yæþ…yìþ Ò$Ææÿ$ 
VæüÐ@þ$°…^éÆæÿ$?

Ñ$WÍ¯@þ¨ 100  Mìü Ð@þ…§æþË çÜ…QÅMæü$ çÜÐ@þ*¯@þ…

D ç³ÇÖË¯@þ$ Eç³Äñý*W…_ 427 ¯@þ$ 9 ™ø ¿êW…_¯@þç³µyæþ$ ÔóýçÙ… Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ.

99 1

9 1

9 1

99 1

99 1

99 1

1

1
1

1
1

1
1

400 20 7

427 Mìü 4 Ð@þ…§æþË$ E¯é²Ä¶ý$° Ð@þ$¯@þ… ^èþ*Ýë¢Ð@þ¬. A…§æþ$Ð@þËÏ §é° çÜ…º…«¨…_¯@þ ÔóýçÙ… (9 ™ø  
¿êW…^èþ¯@þºyìþ¯@þç³µyæþ$) 4 AÐ@þ#™èþ$…¨. 427 Mìü 2 ç³§æþ$Ë$ Ð@þ#…sêÆÿ¬ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ §é° çÜ…º…«¨…_¯@þ ÔóýçÙ… 
2  AÐ@þ#™èþ$…¨. Ð@þ$¯@þMæü$ JMæür$Ï Mæü*yé Ñ$WÍ Ð@þ#¯é²Æÿ¬ A°² ÔóýÚëË¯@þ$ MæüÍí³™óþ Ð@þ$¯@þMæü$  4 + 2 + 7 = 13  
Ð@þçÜ$¢…¨ Ð@þ$¯@þ…  13 ™ø 9 Äñý¬MæüP Ð@þ$ÆöMæü çÜÐ@þÊà°² ™èþÄ¶ý*Ææÿ$ ^óþÄ¶ý$Ð@þ^èþ$a 4 Äñý¬MæüP ÔóýÚë°² Ð@þ¨Í ÐóþÝë¢Ð@þ¬ 
M>ºsìýt  427 ÷ 9  Äñý¬MæüP ÔóýÚë°² CçÜ$¢…¨.

99 1

9 1

9 1

99 1

99 1

99 1

1

1
1

1
1

1
1

4

9

ÔóýçÙ…

C¨ ò³§æþª çÜ…QÅË™ø ç³° ^óþçÜ$¢…§é?

HO§ðþ¯@þ Ýë¦¯@þ ÑË$Ð@þËMæü$ C¨ °fÐ@þ$° Ò$Ææÿ$ ^èþ*yæþÐ@þ^èþ$a
1 = 0 + 1

9 199 1

999 1

9999 1
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çÜ…QÅË Br
10 = 9 + 1
100 = 99 + 1
1000 = 999 + 1
10000 = 9999 + 1 Ððþ¬§æþOÌñý¯@þÑ {ç³† A…Mðü çÜ…º…«¨…_¯@þ Ýë¦¯@þ ÑË$Ð@þ¯@þ$ 9 ™ø ¿êW…_¯@þç³#yæþ$ ÔóýÚë°² 
çÜ*_çÜ$¢…¨. E§éçßýÆæÿ×ýMæü$ 7309 Äñý¬MæüP ÔóýÚë°² 9 §éÓÆ> ¿êW…_¯@þç³µyæþ$ Mæü¯@þ$Vö¯@þyé°Mìü Ð@þ$¯@þ… A°² A…MðüË¯@
þ$  – 7 + 3 + 0 + 9 gZyìþõÜ¢ 19 Ð@þçÜ$¢…¨. ©°° ^èþ*yæþÐ@þ^èþ$a.

7 × 1000 3 × 100 9 × 1

999 1
999 1
999 1
999 1
999 1
999 1
999 1

99 1

99 1

99 1

1 1

1 1

1 1

1 1 1

7 × 999 3 × 99 937

999

999

999
999

999

999

999

99

99

99

1 1

1 1

1 1

1 1 1

1

1

1

1

1

1

1

1

1

1

C¨ 9 Äñý¬MæüP 
Væü$×ýMæü…

M>ºrt Ð@þ$¯@þÐ@þ¬ C¨ D 
¿êV>°² (i.e., 7 + 3 + 9 = 19 

ç³ÇVæü×îý…^éÎ)

   7 × 1000 + 3 × 100 + 0 × 10 + 9 × 1
= 7 × (999 + 1) + 3 × (99 + 1) + 0 × (9 + 1) + 9 × (0+1)
= (7 × 999 + 3 × 99 + 0 × 9 + 9 × 0) + (7 × 1 + 3 × 1 + 0 × 1 + 9 × 1)
= (7 × 999 + 3 × 99 + 0 × 9 + 9 × 0) + (7 + 3 + 0 + 9).

©° AÆæÿ®…  7309 A¯óþ çÜ…QÅ 9 Äñý¬MæüP Væü$×ìýf… Mæü…sôý 19 GMæü$PÐ@þ  1 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 9 AMðü…Ë¯@þ$ Ð@þ$Ç…™èþ 
gZyìþ…_ 1 + 9 = 10  ´÷…§æþÐ@þ^èþ$a. Cç³šyæþ$  7309 A¯óþ¨ 9 Äñý¬MæüP Væü$×ìýf… Mæü…sôý 10 GMæü$PÐ@þ A° Ð@þ$¯@þ…  
A¯@þ$Mö…sê Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ D §æþÔ¶ýçÜ…QÅ 10 °ç³#¯éÆæÿ$ Ð@þ–™èþ¢… ^óþõÜ¢ Ð@þ$¯@þMæü$ ÔóýçÙ… 1 + 0 = 1 AÐ@þ#™èþ$…¨. A…sôý 
7309  A¯óþ¨ 9 Äñý¬MæüP Væü$×ìýf… Mæü…sôý  GMæü$PÐ@þ M>ºsìýt 7309 ÷ 9 Äñý¬MæüP ÔóýÚë°² CçÜ$¢…¨.

JMæü çÜ…QÅ Äñý¬MæüP A…MðüË Ððþ¬™èþ¢… 9 ^óþ ¿êW…^èþ ºyìþ™óþ¯óþ A¨ 9 ^óþ ¿êW…^èþ ºyæþ$™èþ$…¨. AÌêVóü JMóü 
A…Mðü Ð@þ^óþaÐ@þÆæÿMæü$ Ð@þ$¯@þ… JMæü çÜ…QÅ Äñý¬MæüP A…MðüË¯@þ$ ç³§óþ ç³§óþ gZyìþ…^èþÐ@þ^èþ$a. D JMóü A…Mðü A çÜ…QÅ¯@þ$ 9 ^óþ  
¿êW…_¯@þç³šyæþ$ Ð@þ^óþa ÔóýçÙ….

9 Äñý¬MæüP Væü$×ýMæü… D ¿êVæü…¯@þ$ Ðóþ$Ð@þ¬ “Væüíßý…^éÍ
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
“Mìü…¨ {ç³Mæür¯@þËÌZ {ç³† §é°² ^èþ*yæþ…yìþ. HÑçÜOÆðÿ¯@þÑ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ G…§æþ$Mæü$ çÜOÆðÿ¯@þÑ?

	 (i)	 JMæü çÜ…QÅ 9 ^óþ ¿êW…^èþºyìþ™óþ §é° A…MðüË Ððþ¬™èþ¢… 9 ^óþ ¿êW…^èþ  ºyìþ™èþ$…¨.

	 (ii)	 JMæü çÜ…QÅ Äñý¬MæüP A…MðüË Ððþ¬™èþ¢… 9 ^óþ ¿êW…^èþ ºyìþ™óþ, B çÜ…QÅ 9 ^óþ ¿êW…^èþ ºyæþ$™èþ$…¨.

	 (iii)	 JMæü çÜ…QÅ 9 ^óþ ¿êW…^èþ ºyæþ Mæü´ù™óþ, §é° A…MðüË Ððþ¬™èþ¢ 9 ^óþ ¿êW…^èþºyæþ$§æþ$.

	 (iv)	 JMæü çÜ…QÅ Äñý¬MæüP A…MðüË Ððþ¬™èþ¢…  9 ^óþ ¿êW…^èþºyæþMæü ´ù™óþ, A çÜ…QÅ 9 §éÓÆ> ¿êW…^èþºyæþ§æþ$.

Væü×ìý™èþ… ¯óþÆæÿ$aMøÐ@þyæþ… A…sôý Mö°² çÜ™èþÓÆæÿ Ð@þ*Æ>YË¯@þ$ ™ðþËçÜ$MøÐ@þyæþ… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ñ«§é¯éË¯@þ$  
A¯@þ$çÜÇ…^èþyæþ… Ð@þ*{™èþÐóþ$ M>§æþ$. HO§ðþ¯@þ G…§æþ$Mæü$ ç³° ^óþçÜ$¢…§ø AÆæÿ®… ^óþçÜ$MøÐ@þyæþ….

 Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ
	 1.	 “Mìü…¨ çÜ…QÅË$ 9 ™ø ¿êW…^èþ ºyæþ™éÄñý* Ìôý§ø Ñ¿¶ýh…^èþMæü$…yé Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ.

(a)	 (i) 123  (ii) 405  (iii) 8888  (iv) 93547  (v) 358095

	 2.	 »ôýíÜ A…MðüË$ ÌôýMæü$…yóþ 9 Äñý¬MæüP A† _¯@þ² Væü$×ýM>°² Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ.

	 3.	 6000 çÜ…QÅMæü$ §æþVæüYÆæÿV> E¯@þ² 9 ^óþ Væü$×ìýgê°² Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ.

	 4.	 4300 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 4400 çÜ…QÅË Ð@þ$«§æþÅ 9 Äñý¬MæüP G°² Væü$×ìýgêË$ E¯é²Æÿ¬?

3 §éÓÆ> ¿êW…^èþ ºyæþsê°Mìü JMæü ÚëÆŠÿtMæüsŒý ç³§æþ®†/™èþÓÇ™èþ ç³§æþª†
9 Äñý¬MæüP Væü$×ìýgêË±² Mæü*yé 3 Äñý¬MæüP Væü$×ìýgêÌôý A° Ð@þ$¯@þMæü$ ™ðþË$çÜ$ A…sôý JMæü çÜ…QÅ 9 §éÓÆ> ¿êW…^èþºyìþ™óþ A¨ 
3 §éÓÆ> Mæü*yæþ ¿êW…^èþºyæþ$™èþ$…¨ AÆÿ¬™óþ 9 Äñý¬MæüP Væü$×ìýgêË$ M>° 3 Äñý¬MæüP Væü$×ìýgêË$ C™èþÆæÿ E¯é²Æÿ¬. 
E§éçßýÆæÿ×ýMæü$ 15   33 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 87.

3 §éÓÆ> ¿êVæüàÆæÿ™èþ¯@þ$ Mæü¯@þ$Vö¯@þyé°Mìü ™èþÓÇ™èþ 9 ç³§æþª†Mìü çÜÐ@þ*¯@þ…V> E…r$…¨. JMæü çÜ…QÅ §é°  
A…MðüË Ððþ¬™èþ¢… 3 §éÓÆ> ¿êW…^èþ ºyìþ™óþ A¨ 3 §éÓÆ> ¿êW…^èþ ºyæþ$™èþ$…¨.  10 Äñý¬MæüP çœ*™éË¯@þ$ 3 §éÓÆ>  
¿êW…^èþ¯@þç³µyæþ$ ÔóýÚëË¯@þ$ A¯óþÓíÙ…^èþ…yìþ. D ç³§æþ®† G…§æþ$Mæü$ ç³° ^óþçÜ$¢…§ø ÑÐ@þÇ…^èþ…yìþ.

11 §éÓÆ> ¿êW…^èþ ºyæþsê°Mìü JMæü ÚëÆŠÿtMæüsŒý ç³§æþ®†/™èþÓÇ™èþ ç³§æþª†
BçÜMìü¢ MæüÆæÿ…V> 11 Mìü ™èþÓÇ™èþ Mæü*yé Ýë¦¯@þ ÑË$Ð@þ™ø Mæü*yìþ¯@þ ÔóýÚëË Oò³ B«§éÆæÿç³yìþ E…r$…¨ HÌêVø ^èþ*§éª….

Math 
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çÜ…QÅË Br
“Mìü…¨ {ç³Mæür¯@þËÌZ {ç³† §é°² ^èþ*yæþ…yìþ. HÑçÜOÆðÿ¯@þÑ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ G…§æþ$Mæü$ çÜOÆðÿ¯@þÑ?

	 (i)	 JMæü çÜ…QÅ 9 ^óþ ¿êW…^èþºyìþ™óþ §é° A…MðüË Ððþ¬™èþ¢… 9 ^óþ ¿êW…^èþ  ºyìþ™èþ$…¨.

	 (ii)	 JMæü çÜ…QÅ Äñý¬MæüP A…MðüË Ððþ¬™èþ¢… 9 ^óþ ¿êW…^èþ ºyìþ™óþ, B çÜ…QÅ 9 ^óþ ¿êW…^èþ ºyæþ$™èþ$…¨.

	 (iii)	 JMæü çÜ…QÅ 9 ^óþ ¿êW…^èþ ºyæþ Mæü´ù™óþ, §é° A…MðüË Ððþ¬™èþ¢ 9 ^óþ ¿êW…^èþºyæþ$§æþ$.

	 (iv)	 JMæü çÜ…QÅ Äñý¬MæüP A…MðüË Ððþ¬™èþ¢…  9 ^óþ ¿êW…^èþºyæþMæü ´ù™óþ, A çÜ…QÅ 9 §éÓÆ> ¿êW…^èþºyæþ§æþ$.

Væü×ìý™èþ… ¯óþÆæÿ$aMøÐ@þyæþ… A…sôý Mö°² çÜ™èþÓÆæÿ Ð@þ*Æ>YË¯@þ$ ™ðþËçÜ$MøÐ@þyæþ… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ñ«§é¯éË¯@þ$  
A¯@þ$çÜÇ…^èþyæþ… Ð@þ*{™èþÐóþ$ M>§æþ$. HO§ðþ¯@þ G…§æþ$Mæü$ ç³° ^óþçÜ$¢…§ø AÆæÿ®… ^óþçÜ$MøÐ@þyæþ….

 Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ
	 1.	 “Mìü…¨ çÜ…QÅË$ 9 ™ø ¿êW…^èþ ºyæþ™éÄñý* Ìôý§ø Ñ¿¶ýh…^èþMæü$…yé Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ.

(a)	 (i) 123  (ii) 405  (iii) 8888  (iv) 93547  (v) 358095

	 2.	 »ôýíÜ A…MðüË$ ÌôýMæü$…yóþ 9 Äñý¬MæüP A† _¯@þ² Væü$×ýM>°² Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ.

	 3.	 6000 çÜ…QÅMæü$ §æþVæüYÆæÿV> E¯@þ² 9 ^óþ Væü$×ìýgê°² Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ.

	 4.	 4300 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 4400 çÜ…QÅË Ð@þ$«§æþÅ 9 Äñý¬MæüP G°² Væü$×ìýgêË$ E¯é²Æÿ¬?

3 §éÓÆ> ¿êW…^èþ ºyæþsê°Mìü JMæü ÚëÆŠÿtMæüsŒý ç³§æþ®†/™èþÓÇ™èþ ç³§æþª†
9 Äñý¬MæüP Væü$×ìýgêË±² Mæü*yé 3 Äñý¬MæüP Væü$×ìýgêÌôý A° Ð@þ$¯@þMæü$ ™ðþË$çÜ$ A…sôý JMæü çÜ…QÅ 9 §éÓÆ> ¿êW…^èþºyìþ™óþ A¨ 
3 §éÓÆ> Mæü*yæþ ¿êW…^èþºyæþ$™èþ$…¨ AÆÿ¬™óþ 9 Äñý¬MæüP Væü$×ìýgêË$ M>° 3 Äñý¬MæüP Væü$×ìýgêË$ C™èþÆæÿ E¯é²Æÿ¬. 
E§éçßýÆæÿ×ýMæü$ 15   33 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 87.

3 §éÓÆ> ¿êVæüàÆæÿ™èþ¯@þ$ Mæü¯@þ$Vö¯@þyé°Mìü ™èþÓÇ™èþ 9 ç³§æþª†Mìü çÜÐ@þ*¯@þ…V> E…r$…¨. JMæü çÜ…QÅ §é°  
A…MðüË Ððþ¬™èþ¢… 3 §éÓÆ> ¿êW…^èþ ºyìþ™óþ A¨ 3 §éÓÆ> ¿êW…^èþ ºyæþ$™èþ$…¨.  10 Äñý¬MæüP çœ*™éË¯@þ$ 3 §éÓÆ>  
¿êW…^èþ¯@þç³µyæþ$ ÔóýÚëË¯@þ$ A¯óþÓíÙ…^èþ…yìþ. D ç³§æþ®† G…§æþ$Mæü$ ç³° ^óþçÜ$¢…§ø ÑÐ@þÇ…^èþ…yìþ.

11 §éÓÆ> ¿êW…^èþ ºyæþsê°Mìü JMæü ÚëÆŠÿtMæüsŒý ç³§æþ®†/™èþÓÇ™èþ ç³§æþª†
BçÜMìü¢ MæüÆæÿ…V> 11 Mìü ™èþÓÇ™èþ Mæü*yé Ýë¦¯@þ ÑË$Ð@þ™ø Mæü*yìþ¯@þ ÔóýÚëË Oò³ B«§éÆæÿç³yìþ E…r$…¨ HÌêVø ^èþ*§éª….

Math 
Talk

JMæürÏ Ýë¦¯@þ… (1) 11 × 0 = 0
1 = 11 × 0 + 1

1 A¯óþ¨ 11 Äñý¬MæüP 
Væü$×ìýf… Mæü…sôý JMæür 

GMæü$PÐ@þ
ç³§æþ$Ë  Ýë¦¯@þ… 

(10)
11 × 1 = 11

10 = 11×1 – 1
10 A¯óþ¨ 11 Äñý¬MæüP 
Væü$×ìýf… Mæü…sôý JMæür 

GMæü$PÐ@þ
11

Ð@þ…§æþË Ýë¦¯@þ… 
(100)

11 × 9 = 99
100 = 11×9 + 1

100 A¯óþ¨ 11 Äñý¬MæüP 
Væü$×ìýf… Mæü…sôý JMæüsìý 

GMæü$PÐ@þ
11

.

.

.
9

ÐóþË Ýë¦¯éË$ 
(1000)

11 × 91 = 1001
1000 = 11×91 

– 1

1000 A¯óþ¨ 11 Äñý¬MæüP 
Væü$×ìýf… Mæü…sôý JMæüsìý 

™èþMæü$PÐ@þ

11

.

.

.

.

.

.

91

.

.

.

.

.

.

.

.

.

.

.

.

.

.

.

.

11 Mæü…sôý JMæüsìý GMæü$PÐ@þ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 11 Mæü…sôý ™èþMæü$PÐ@þ A¯óþ D {ç³™éÅÐ@þ*²Ä¶ý$ ¯@þÐ@þÊ¯é A«¨Mæü Ýë¦¯é ÑË$Ð@þËMæü$ Mö¯@
þÝëVæü$™èþ$…¨.

400 ÌZ 4 Ð@þ…§æþË$ E…sêÆÿ¬. M>ºsìýt 400 A¯óþ¨ 11 Äñý¬MæüP Væü$×ìýf… Mæü…sôý 4  GMæü$PÐ@þ  
 11 (396 + 4). 60 ÌZ 6 ç³§æþ$Ë$ E…sêÆÿ¬. M>ºsìýt  60 A¯óþ¨ 11 Äñý¬MæüP Væü$×ìýf… Mæü…sôý 6 ™èþMæü$PÐ@þ (66 – 6) 
2 ÌZ 2  JMæür$Ï E…sêÆÿ¬ M>ºsìýt 2 A¯óþ¨ 11 Äñý¬MæüP Væü$×ìýf… Mæü…sôý 2 GMæü$PÐ@þ B…sôý 2 = (0 + 2).

D ç³ÇÖË¯@þË¯@þ$ Eç³Äñý*W…_ 462 çÜ…QÅ11 ^óþ ¿êW…^èþ ºyæþ$™èþ$…§ø Ìôý§ø Ò$Ææÿ$ ^ðþç³µVæüËÆ>? 

JMæü çÜ…QÅ 11 §éÓÆ> ¿êW…^èþ ºyæþ$™èþ$…§ø  §é°² ™èþ±T ^óþÄ¶ý$yé°Mìü Ýë«§éÆæÿ×ý ç³§æþ®† Ìôý§é 
çÜ™èþÓÆæÿ Ð@þ*ÆæÿY… HÑ$sìý?

Væü×ìý™èþ ^èþÆæÿa

Væü×ìý™èþ ^èþÆæÿa

Væü×ìý™èþ ^èþÆæÿa
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
Ýë¦¯@þ ÑË$Ð@þË$   11 Äñý¬MæüP Væü$×ìýgêË Mæü…sôý 1 GMæü$PÐ@þ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 1 ™èþMæü$PÐ@þ A° {ç³™éÅÐ@þ*² Ä¶ý$…V> 

E¯é²Ä¶ý$° Ð@þ$¯@þ… ^èþ*Ô>Ð@þ¬. D ç³ÇÖË¯@þ¯@þ$ Eç³Äñý*W…_.

§æþÔ¶ýË$ {ç³Äñý*f¯@þ… 320185 E§éçßýÆæÿ×ýMæü$

1. Ýë¦¯@þ ÑË$Ð@þË A…MðüË¯@þ$  
gZyìþ…^èþ…yìþ AÑ 1 GMæü$PÐ@þ (11 
Væü$×ìýf… Mæü…sôý) A…sôý 1, 100, 

10000, Ððþ¬§æþOÌñý ÐésìýMìü  
A¯@þ$Væü$×ýOÐðþ$¯@þ  
Ýë¦¯@þ ÑË$Ð@þË$

D Ýë¦¯@þ ÑË$Ð@þË$ 
çÜ…º…«¨…_  

Ð@þ$¯@þ…  
Væü$×ìýf…¯@þMæü$ G…™èþ  

GMæü$PÐ@þV> 
 E¯é²Äñý* ™ðþË$çÜ$MøÐ@

þyé°Mìü
11

.

.

.
9

320185

11

.

.

.

.

.

.
909

11

.

.

.

.

.

.

909

2 × 10,000

1 × 100 5 × 1

Ððþ¬™èþ¢… A§æþ¯@þÐ@þ#  2 + 1 + 5 = 8.
2. Ýë¦¯@þÑË$Ð@þ A…MðüË¯@þ$ 

 gZyìþ…^èþ…yìþ. AÑ 11 Væü$×ìýf… 
Mæü…sôý ™èþMæü$PÐ@þ A…sôý 10, 1000, 
100000 Ððþ¬§æþOÌñý¯@þ ÐésìýMìü A¯@
þ$Væü$×ýOÐðþ$¯@þ Ýë¦¯@þ ÑË$Ð@þË$.

D Ýë¦¯@þ ÑË$Ð@þËMæü$ 
çÜ…º…«¨…_  

Ð@þ$¯@þ… 11 Væü$×ýf…¯@þMæü$ 
G…™èþ  

™èþMæü$PÐ@þV> E¯é²Ððþ* 
™ðþË$çÜ$MøÐ@þyé°Mìü.

320185

11

.

.

.

.

.

.

.

.

9091

3 × 10,000
0 × 100 8 × 10

11

.

.

.

.

.

.

.

.

9091

11

.

.

.

.

.

.

.

.

9091

1111

1111

1111

1111

Ððþ¬™èþ¢… A§æþ¯@þÐ@þ#  3 + 0 + 8 = 11.

3. �  D Æðÿ…yæþ$ Ððþ¬™é¢Ë Ð@þ$«§æþÅ  
Ð@þÅ™éÅÝë°² ÌñýMìüP…^èþ…yìþ A¯@þV> 
(A§æþ¯@þç³#çÜ…QÅ)  – (™èþMæü$PÐ@þ  

çÜ…QÅ ).

11 ^óþ ¿êW…_¯@þç³šyæþ$ 
ËÀ…^óþ ÔóýÚë°² ™ðþË$çÜ$Mø 

Ð@þyé°Mìü
8 – 11 = – 3.

(11 Äñý¬MæüP Væü$×ìýgê°Mìü 3 ™èþMæü$PÐ@þ)  

D  Æðÿ…yæþ$ Ððþ¬™é¢Ë Ð@þ$«§æþÅ Ð@þÅ™éÅçÜ… 8 – 11 = – 3 C¨  3,28,105 ¯@þ$ çÜ…QÅ 11 Äñý¬MæüP Væü$×ìýf…  
Mæü…sôý  3 ™èþMæü$PÐ@þ Ìôý§é 8 GMæü$PÐ@þ  A° çÜ*_çÜ$¢…¨.

D Ð@þÅ™éÅçÜ… 11 Ìôý§é 11 Äñý¬MæüP Væü$×ýMæü… AÆÿ¬™óþ, B çÜ…QÅ  11 §éÓÆ> ¿êW…^èþ ºyìþ¯@þç³µyæþ$ ËÀ…^óþ ÔóýçÙ… 
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çÜ…QÅË Br
Væü$Ç…_ §é° AÆæÿ®… HÑ$sìý?

D çÜ™èþÅÆæÿ Ð@þ*Æ>Y°² Eç³Äñý*W…^óþ Mìü…¨ çÜ…QÅË$  11 §éÓÆ> ¿êW…^èþ ºyæþ™éÄñý* Ìôý§ø ™ðþË$çÜ$Mø…yìþ C…M>  
B çÜ…QÅ  11 §éÓÆ> ¿êW…^èþ ºyæþMæü ´ù™óþ ÔóýÚë°² Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ.

(i) 158  (ii) 841  (iii) 481  (iv) 5529  (v) 90904  (vi) 857076

“Mìü…¨ Ñ«§é¯é°² ^èþ*yæþ…yìþ—

A¯@þ$çÜÇ…^éÍÞ¯@þ §æþÔ¶ýË$ 328105 çÜ…QÅMæü$ E§éçßýÆæÿ×ý
1.	 JMæür$Ï A…Mðü¯@þ$…yìþ {´ëÆæÿ…¿¶ýÐ@þ$Äôý$Å {ç³†  

A…MðüMæü$ Ð@þ¬…§æþ$  ‘+’ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ‘–’ çÜ…Móü™éË¯@þ$ 
{ç³™éÅÐ@þ*²Ä¶ý$…V> E…^èþ…yìþ.

–3 + 2 – 8 + 1 – 0 + 5

2.	 çÜÐ@þ*¯é°² A…^èþ¯é ÐóþÄ¶ý$…yìþ –3 + 2 – 8 + 1 – 0 + 5 = – 3

3.	 B çÜ…QÅ¯@þ$  11 ™óþ ¿êW…_¯@þç³µyæþ$ ËÀ…^óþ ÔóýÚë°² 
çœÍ™èþ… çÜ*_çÜ$¢…¨.

328105 A¯óþ¨ 11 Væü$×ìýf… Mæü…sôý 3 ™èþMæü$PÐ@þ Ìôý§é 
8 GMæü$PÐ@þ

 çD ç³§æþ®† Ð@þ$¯@þ… C…™èþMæü$ Ð@þ¬…§æþ$ ^èþ*íÜ¯@þ ç³§æþª†Mìü ÝëÆæÿ*ç³Å…V> E…§é Ìôý§é À¯@þ²…V> E…§é?

“Mìü…¨ ç³sìýtMæü¯@þ$ ç³NÇ…^èþ…yìþ ©°² ^óþÄ¶ý$yé°Mìü Ö{çœ$ Ð@þ*Æ>Y°² Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ.

çÜ…QÅ
§éÓÆ> ¿êW…^èþ ºyæþ$™èþ$…¨

2 3 4 5 6 8 9 10 11
128 AÐ@þ#¯@þ$ Ìôý§æþ$ Ìôý§æþ$ Ìôý§æþ$ Ìôý§æþ$ AÐ@þ#¯@þ$ Ìôý§æþ$ Ìôý§æþ$ Ìôý§æþ$
990
1586
275
6686
639210
429714

2856
3060
406839

Ð@þ$Ç°² À¯@þ² çÜ™èþÓÆæÿÐ@þ*Æ>YË$/™èþÓÇ™èþ Ð@þ*Æ>YË$
C™èþÆæÿ çÜ…QÅËMæü$ ¿êV>àÆæÿ…¯@þMæü$ çÜ™èþÓÆæÿ Ð@þ*Æ>YË$

Væü×ìý™èþ  
^èþÆæÿa
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
JMæü çÜ…QÅ 6 ^óþ ¿êW…^èþ ºyæþ$™èþ$…§ø Ìôý§ø Ð@þ$¯@þ… GÌê Mæü¯@þVö¯@þVæüË…?

 JMæü çÜ…QÅ §é° ¿êV>àÆæÿ™èþ¯@þ$ §é° 2 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 3 M>Ææÿ×ê…M>Ë™ø ™èþ±T^óþÄ¶ý$yæþ… ç³° ̂ óþçÜ$¢…§é? D çÜ…QÅË Oò³  
2 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 3 MøçÜ… ™èþÓÇ™èþ ç³§æþª†° Eç³Äñý*W…_ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ {ç³† çÜ…QÅ¯@þ$ 6 ^óþ ¿êW…_  38, 225, 186, 64 
Ë¯@þ$ §æþ–ÒMæüÇ…^èþ…yìþ.

24 §éÓÆ> ¿êV>àÆæÿ™èþ¯@þ$ ™èþ±T ^óþÄ¶ý$yæþ… GÌê? §é° M>Ææÿ×ê…MæüOÌñý¯@þ 4 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 6 §éÓÆ> ¿êV>àÆæÿ…¯@þ$ ™èþ°T 
^óþÄ¶ý$yæþ… ç³° ^óþçÜ$¢…§é? G…§æþ$Mæü$ Ìôý§é G…§æþ$Mæü$ M>§æþ$?

4 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 6 §éÓÆ> ¿êV>àÆæÿ… ™èþ±T ^óþÄ¶ý$yæþ… §éÓÆ> 24 §éÓÆ> ¿êV>àÆ>°² °Ææÿ~Æÿ¬…^èþyæþ… ç³° 
^óþÄ¶ý$§æþ$. E§éçßýÆæÿ×ýMæü$ 12 A¯óþ çÜ…QÅ 4 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 6 Æðÿ…yìþ…sìý §éÓÆ> ¿êW…^èþ ºyæþ$™èþ$…¨. M>± 24 §éÓÆ> M>§æþ$.

24 §éÓÆ> ¿êV>àÆ>°² ™èþ°T ^óþÄ¶ý$yé°Mìü Ð@þ$¯@þ… 3 §éÓÆ> ¿êV>àÆæÿ…¯@þ$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 8 §éÓÆ> ¿êV>à 
Ææÿ…¯@þ$ ™èþ°T ^óþÄ¶ý$Ð@þ^èþ$a.

24 §éÓÆ> ¿êV>àÆæÿ…¯@þ$ ™èþ°T ^óþÄ¶ý$yé°Mìü Ð@þ$¯@þ… 3 §éÓÆ> ¿êV>àÆæÿ…¯@þ$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 8 §éÓÆ>  
¿êV>àÆæÿ…¯@þ$ ™èþ°T ^óþÄ¶ý$yæþ… G…§æþ$Mæü$ ç³° ^óþçÜ$¢…§ø, M>± 4 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 6 §éÓÆ> ¿êV>àÆ>°² ™èþ°T ^óþÄ¶ý$yæþ… 24 
§éÓÆ> ¿êV>àÆæÿ…¯@þ$ ™èþ°T^óþÄ¶ý$yé°Mìü G…§æþ$Mæü$ çÜÇ´ù§ø {ç³«§é¯@þ M>Ææÿ×ê…Mæü… Eç³Äñý*W…_ ÑÐ@þÇ…^èþ…yìþ.

100 Ð@þÆæÿMæü$ {ç³† çÜ…QÅË @̄þ* 100 Mæü…sñý GMæü$PÐ@þ E @̄þ² çÜ…QÅËMæü$ ¿êV>àÆæÿ… @̄þ$ ™èþ±T ó̂þÄ¶ý$yé°Mìü Cr$Ð@þ…sìý  
çÜ™èþÓÆæÿ Ð@þ*Æ>YË$ E¯é²Æÿ¬. E¯@þ²™èþ ™èþÆæÿVæü™èþ$ÌZÏ Mö°² ¿êÐ@þ¯@þË¯@þ$ ¯óþÆæÿ$aMö¯@þ² ™èþÆ>Ó™èþ CÑ GÌê ç³° ^óþÝë¢Äñý* AÆæÿ®… 
^óþçÜ$MøÐ@þyé°Mìü Ò$Ææÿ$ {ç³Ä¶ý$†²…^èþÐ@þ^èþ$a.

yìþhrÌŒý (Ææÿ*sŒýÞ) Ð@þÊÌêË$
JMæü çÜ…QÅ¯@þ$ ¡çÜ$Mø…yìþ. Ò$Mæü$ JMóü A…Mðü çÜ…QÅ Ð@þ^óþa Ð@þÆæÿMæü$ §é° A…MðüË¯@þ$ ç³§óþ ç³§óþ gZyìþ…^èþ…yìþ. D JMóü B…Mðü  
çÜ…QÅ¯@þ$ B çÜ…QÅ Äñý¬MæüP yìþhrÌŒý Ð@þÊË… A…sêÆæÿ$. E§éçßýÆæÿ×ýMæü$ 489710 çÜ…QÅ Äñý¬MæüP yìþhrÌŒý Ð@þÊË…

2 (4 + 8 + 9 + 7 + 1 + 0 = 29, 2 + 9 = 11, 1 + 1 = 2).

D yìþhrÌŒý (Ææÿ*sŒý) Ð@þÊË… H Ë„æü×ý…¯@þ$ MæüÍWÐ@þ#…r$…¨ A° Ò$Ææÿ$ A¯@þ$Mæü$…r$¯é²Ææÿ$? 9 Äñý¬MæüP ¿êfMæü… MøçÜ… 
çÜ™èþÓÆæÿ Ð@þ*ÆæÿY…¯@þ$. Mæü¯@þ$Vö¯óþrç³µyæþ$. Ð@þ$¯@þ… ©°² ^óþÔ>Ð@þ$° Væü$Ææÿ$¢…^èþ$Mø…yìþ..

600 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 700 çÜ…QÅË Ð@þ$«§æþÅ E¯@þ² H çÜ…QÅËMæü$ yìþhrÌŒý Ð@þÊË… E…r$…¨. 
(i) 5, (ii) 7, (iii) 3?
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çÜ…QÅË Br
HOÐðþ¯@þ 12 Ð@þÆæÿ$çÜ çÜ…QÅË yìþhrÌŒý Ð@þÊÌêË¯@þ$ {ÐéÄ¶ý$…yìþ. Ò$Ææÿ$ HÑ$ VæüÐ@þ$°Ýë¢Ææÿ$?

9 Äñý¬MæüP Væü$×ìýgêË yìþhrÌŒý Ð@þÊË… GËÏç³µyæþ* 9 A° Ð@þ$¯@þ… ^èþ*Ô>Ð@þ¬.

Cç³šyæþ$ (i) 3, (ii) 4, Ð@þ$ÇÄ¶ý¬  (iii) 6 Ë Äñý¬MæüP Mö°² Ð@þÆæÿ$çÜ Væü$×ìýgêË yìþhrÌŒý Ð@þÊÌêË¯@þ$ Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ.

6 Äñý¬MæüP Væü$×ìýf… Mæü…sôý  1 GMæü$PÐ@þ E¯@þ² çÜ…QÅË yìþhrÌŒý Ð@þÊÌêË$ HÑ$sìý? Ò$Ææÿ$ HÑ$ VæüÐ@þ$°…^éÆæÿ$? 
 VæüÐ@þ$°…_¯@þ ç¯@þÐ@þÊ¯éË¯@þ$ ÑÐ@þÇ…^èþ$rMæü$ {ç³Ä¶ý$†²…^èþ…yìþ.
¯óþ¯@þ$ A…MðüË™ø ™èþÄ¶ý*Ææÿ$ AÄ¶ý*Å¯@þ$. 
{ç³† JMæüPsìý ^éÌê _¯@þ²¨ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ »ôýíÜ 1  A¯óþ «§é™èþ$Ð@þ# ™ø B«§éÆæÿ… Ìôý§æþ$ 
G…™èþÑ$†? ¯é A…MðüË$ ÌñýMìüP…^èþ ºyæþ$™éÆÿ¬ Ðésìý Ððþ¬™èþ¢… Ð@þÊË… A±² 
JMæü Ýëàõ³™èþOÐðþ$¯@þ çÜ…QÅ Äñý¬MæüP A¯óþÓçÙ×ý¯@þ$ çÜ*_Ýë¢Æÿ¬. ¯óþ¯@þ$ VæüÆæÿÓ…V> 
^ðþç³µMæü$¯óþ  A† ò³§æþª »ôýíÜ JMæü A…Mðü çÜ…QÅ HÑ$sìý? ¯é õ³Ææÿ$ HÑ$sìý

BÆæÿÅ¿¶ýrt II (c. 950 CE) Æ>íÜ¯@þ Ð@þ$à íÜ§éª…™èþ… A¯óþ  
“Væü…«§æþ…ÌZ JMóü A…Móü çÜ…QÅ Ð@þ^óþaÐ@þÆæÿMæü$ çÜ…QÅ Äñý¬MæüP yìþhrÌŒý Ð@þÊÌê°² 
ç³§óþ ç³§óþ gZyìþ…^èþyæþ… §éÓÆ> ÌñýMìüP…^óþ ç³§æþª†° {ç³Ýë¢ÑçÜ$¢…¨. D ç³§æþª†° 
A…MæüVæü×ìý™èþ M>Æ>Å MæüÌê´ëË Væü×ý¯@þË¯@þ$ ™èþ±T^óþÄ¶ý$yé°Mìü Eç³Äñý* 
W…_¯@þr$Ï ™ðþÍíÜ…¨.

§é°² Væü$Ç¢…^èþ…yìþ /Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ
	 1.	 8 A…MðüË çÜ…QÅ Äñý¬MæüP yìþhrÌŒý Ð@þÊË… 5 B çÜ…QÅ Mæü…sôý  10 GMæü$PÐ@þ E…sôý yìþhrÌŒý Ð@þÊË… G…™èþ 

AÐ@þ#™èþ$…¨.

	 2.	 HO§ðþ¯@þ çÜ…QÅ¯@þ$ Æ>Ä¶ý$…yìþ §é°Mìü ç³§óþ ç³§óþ   11 ° gZyìþ…^èþyæþ… §éÓÆ> çÜ…QÅË “Ôóý×ìý° çÜ–íÙt…^èþ…yìþ. D 
“Ôóý×ìýÌZ° çÜ…QÅË Äñý¬MæüP yìþhrÌŒý Ð@þÊÌêË$ HÑ$sìý? Ò$ ç³ÇÖË¯@þË¯@þ$ ç³…^èþ$Mø…yìþ.

	 3.	 9a + 36b + 13 çÜ…QÅ Äñý¬MæüP yìþhrÌŒý Ð@þÊË… G…™èþ AÐ@þ#™èþ$…¨?

	 4.	 Òsìý Ð@þ$§æþÅ HO§ðþ¯@þ ¯@þÐ@þÊ¯éË Ìôý§é çÜ…º…«§éË$ E¯é²Ä¶ý* A° ç³ÇÖÍ…^èþyæþ… §éÓÆ>  
Eíßý…^èþ…yìþ.

	 (i)	 JMæü çÜ…QÅ Äñý¬MæüP çÜÐ@þ*¯@þ™èþÓ… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ §é° yìþhrÌŒý Ð@þÊË….
	 (ii)	 JMæü çÜ…QÅ Äñý¬MæüP yìþhrÌŒý Ð@þÊË… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ B çÜ…QÅ @̄þ$ 3 Ìôý§é 9 §éÓÆ> ¿êW…_ @̄þç³#yæþ$ 

ËÀ… ó̂þ ÔóýçÙ….

Væü×ìý™èþ ^èþÆæÿa

Væü×ìý™èþ ^èþÆæÿa
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5.3 Ð@þ*Ææÿ$ ÐóþçÙ…ÌZ E¯@þ²»ŸÐ@þ$ÃË$
Væü™èþçÜ…Ð@þ™èþÞÆæÿ… Ðóþ$Ð@þ¬ {Mìü´ëtÇ£æþÐŒþ$Þ ç³hÌŒýÞ ^èþ*Ô>Ð@þ¬. CMæüPyæþ {ç³† A„æüÆæÿ… JMæü A…Mðü¯@þ$ çÜ*_çÜ$¢…¨.
{ç³† A…Mðü VæüÇçÙx…V> JMæü A„æüÆæÿ…™ø çÜ*_…^èþ ºyæþ$™èþ$…¨. Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ JMæü çÜ…QÅÌZ Ððþ¬§æþsìý A…Mðü Gç³µyæþ* 0 M>§æþ$.
“Mìü…§æþ CÐ@þÓyìþ¯@þ {Mìü´ëtÇ£æþÐŒþ$Ë¯@þ$ ç³ÇçÙPÇ…^èþ…yìþ.

(i)  
 A1
+ 1B

B0
  (ii)  

 AB
 + 37

6A
  (iii)  

 ON
 ON
 + ON

PO
  (iv)  

 QR
 QR
 + QR

PRR
  

Cç³šyæþ$ Væü$×ýM>Æ>°Mìü çÜ…º…«¨…_¯@þ Mö°² Mìü´ëtÇ£æþÐŒþ$ÞË¯@þ$ (Væü*Éæ Íí³ íÜ§é®…™èþ…Ë¯@þ$) ç³ÇçÙPÇ…^èþyé°Mìü {ç³Ä¶ý$†²§éª….

(v) PQ × 8 = Ææÿ*
Væü$×ý CÌê A…sêyæþ$. ""KçßZ §é° AÆæÿ®… 2 A…MðüË çÜ…QÅ¯@þ$ 

8 ™ø Væü$×ìýõÜ¢ Ð@þ$ÆöMæü 2 A…Mðü çÜ…QÅ Ð@þçÜ$¢…¨.  10 × 8 = 80 M>° A¨ 
¯éMæü$ ™ðþË$çÜ$ Mø° 10 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 80 Äñý¬MæüP JMæürÏ A…MðüË$ JMæüsôý A¨  
Ð@þ$¯@þMæü$ AMæüPÆóÿÏ§æþ$. A§óþ M>Ææÿ×ý…™ø PQ  11 M>Mæü*yæþ§æþ$ G…§æþ$ Mæü…sôý P  
Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Q ÐóþÆóÿÓÆæÿ$. A…MðüËMæü$ A¯@þ$Væü$×ý…V> E…sêÆÿ¬. 12 × 8 = 96 A°²  
ç³ÇíÜ¦™èþ$…Mæü$ ççÜÇ´ù™èþ$…¨. PQ  13 AÐ@þ#™èþ$…§é? BÌZ_…^èþ…yìþ.

13 × 8 = 104 M>ºsìýt C¨ Ýë«§æþÅ…M>§æþ$.  12 Mæü…sôý GMæü$PÐ@þ E¯@þ² A°² 2 A…MðüËMæü$ 8 E¯@þ² Ëº®… 3  
A…MðüË çÜ…QÅ.

(vi) Cç³šyóþ ©°² {ç³Ä¶ý$†²…^èþ…yìþ GH × H = 9K.
©° AÆæÿ®… 2- A…MðüË çÜ…QÅ 1-A…MðüË çÜ…QÅ™ø Væü$×ìýõÜ¢ 90 ËÌZ Ð@þ$ÆöMæü 2  

A…MðüË çÜ…QÅ Ð@þçÜ$¢…¨. D “Mìü´ëtÇ£æþÐŒþ$ÌZ° JMæürÏ A…MðüËMæü$ çÜ…º…«¨…_¯@þ  
A„æüÆ>Ë¯@þ$ VæüÐ@þ$°…^èþ…yìþ CÐ@þÓºyìþ¯@þ G…í³MæüË ¯@þ$…yìþ D {ç³Ô¶ý²Mæü$ ç³ÇÚëPÆ>°² 
G…^èþ$Mø…yìþ.
11 × 9 = 99, 12 × 8 = 96, 46 × 2 = 92, 24 × 4 = 96, 47 × 2 = 94, 31 × 3 = 93, 16 × 6 = 96.

(vii) CMæüPyæþ C…MöMæüsìý Ð@þ#…¨ BYE × 6 = RAY.

Ëº®… 3 A…MðüË çÜ…QÅ M>ºsìýt B Ìôý§é 2 A…™èþMæü…sôý GMæü$PÐ@þ E…yæþ Mæü*yæþ§æþ$. B = 2 A…sôý  2 Ð@þ…§æþË$ 
AÆÿ¬™óþ Ëº®… 1200 Mæü…sôý GMæü$PÐ@þV> E…r$…¨ M>ºsìýt  B = 1” A° A¯@þ$Û A…sêÆæÿ$.
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Y’ Væü$Ç…_ Ò$Ææÿ$ HÑ$ ^ðþç³µVæüËÆæÿ$? H A…MðüË$ Ýë«§æþÅÐ@þ$Ð@þ#™éÆÿ¬? Ýë«§æþÅ… M>Ð@þ#?

“Y Ìôý§é 7  A…™èþMæü…sôý GMæü$PÐ@þ E…yæþMæü*yæþ§æþ$. G…§æþ$Mæü…sôý Y = 7 AÆÿ¬™óþ 170 × 6 = 1020 M>± 
 Ð@þ$¯@þMæü$  3-A…MðüË Ëº®…M>ÐéÍ. AÌêVóü Y çÜÇ çÜ…QÅ AÐ@þ#™èþ$…¨. A° A¯@þ$Û ÑÐ@þÇçÜ$¢…¨.

Ð@þ$¯@þ… MìüÏ´ëtÇ£æþÐŒþ$Ë¯@þ$ Eç³Äñý*W…_ çÜ…QÅË M>ÆæÿÅMæüÌê´ëËMæü$ çÜ…º…«¨…_¯@þ ̄ @þÐ@þÊ¯éË$ Ë„æü×êË$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 
™éÇPMæü™èþ¯@þ$ ç³ÇçÙPÇ…^èþ VæüËÐ@þ¬.

“Mìü…¨ Ðésìý° ç³ÇçÙPÇ…^èþ…yìþ.

   (i)	 UT × 3 = PUT	 (ii)	 AB × 5 = BC	 (iii)	 L2N × 2 = 2NP
(iv)	 XY × 4 = ZX	  (v)	 PP × QQ = PRP	  (vi)	 JK × 6 = KKK

§é°² Væü$Ç¢…^èþ…yìþ/Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ

	 1.	 31z5 A¯óþ¨ 9 Äñý¬MæüP Væü$×ýMæü… AÆÿ¬™óþ  Z A¯óþ¨ JMæü A…Mðü AÆÿ¬™óþ Z ÑË$Ð@þ G…™èþ? D çÜÐ@þ$çÜÅMæü$  
Æðÿ…yæþ$ çÜÐ@þ*«§é¯éË$ G…§æþ$Mæü$ E¯é²Äñý* ÑÐ@þÇ…^èþ…yìþ.

	 2.	 ¯óþ¯@þ$ JMæü çÜ…QÅ¯@þ$ ¡çÜ$Mö° 12 ™ø ¿êW…_¯@þç³µyæþ$ 8 ÔóýçÙ… Ñ$WÍ¯@þ¨. 12 Væü$×ìýgê°Mìü 4 ™èþMæü$PÐ@þ Ð@þ#¯@þ² Ð@þ$ÆöMæü 
çÜ…QÅ¯@þ$ ¡çÜ$Mö…sê¯@þ$ Ðésìý Ððþ¬™èþ¢… GËÏç³µyæþ$. 8 Væü$×ìýf…V> Ð@þ#…r$…¨. A° õÜ²à™ø Ðé¨çÜ$¢¯é²yæþ$. 
A™èþ° Ðé§æþ¯@þ¯@þ$ ç³ÇÖÍ…_ Ò$ ¡Æ>Ã¯é°² çÜÐ@þ$Ç®…^èþ$Mø…yìþ. 

	 3.	 3 Äñý¬MæüP Æðÿ…yæþ$ Væü$×ìýgêË Ððþ¬™èþ¢… Gç³šyæþ$  9  Äñý¬MæüP Væü$×ìýf… Gç³šyæþ$   Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ A¨ Gç³šyæþ$  M>§æþ$?  
ÑÀ¯@þ² Ýë«§æþÅÐ@þ$Äôý$Å çÜ…§æþÆ>ÂË¯@þ$ ÑÐ@þÇ…^èþ…yìþ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ¯@þÐ@þÊ¯é¯@þ$ Ýë«§éÆæÿ×îýMæüÇ…^èþ…yìþ.

	 4.	 }Ë™èþ CÌê A…r$…¨. ""¯é §æþVæüYÆæÿ 9 ^óþ ¿êW…^èþ ºyóþ JMæü çÜ…QÅ E…¨. ¯óþ¯@þ$ §é° A…MðüË¯@þ$ †í³µ Mösìýt¯@þç³µsìýMìü 
A¨ Cç³µqsìýMîü 9 ^óþ ¿êW…^èþºyæþ$™èþ$…¨.

  (i)	 BÐðþ$ A…^èþ¯é 9 Äñý¬MæüP HO§ðþ¯@þ Væü$×ýM>Æ>°Mìü °fÐðþ* M>§ø ç³ÇÖÍ…^èþ…yìþ.
(ii)	�  9 Äñý¬MæüP HOÐðþ¯@þ A…MðüË¯@þ$ †í³µMörtyæþ… §éÓÆ> HÆæÿµyìþ¯@þ çÜ…QÅ Cç³µsìýMìü 9 Äñý¬MæüP Væü$×ýM>Ææÿ…V> 

E…r$…§é?
	 5.	 48a23b A¯óþ¨ 18 Äñý¬MæüP Væü$×ýMæü… AÆÿ¬™óþ a Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ b ËMæü$ Ýë«§æþÅÐ@þ$Äôý$Å A°² f™èþË ÑË$Ð@þË¯@þ$ 

ç³sìýtMæü ^óþÄ¶ý$…yìþ.

	 6.	 3p7q8 ¯@þ$ 44 §éÓÆ> ¿êW…^èþºyìþ™óþ  p Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ q ËMæü$ Ýë«§æþÅÐ@þ$Äôý$Å A°² f™èþË ÑË$Ð@þË¯@þ$ gê¼™é 
^óþÄ¶ý$…yìþ.
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	 7.	 Ððþ¬§æþsìý çÜ…QÅ 2 Äñý¬MæüP Væü$×ýMæü…, Æðÿ…yæþÐ@þ çÜ…QÅ  3 Äñý¬MæüP Væü$×ýMæü… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ð@þÊyæþÐ@þ 

 çÜ…QÅ 4 Äñý¬MæüP Væü$×ýMæü… AÄôý$ÅÌê  Ð@þÊyæþ$ Ð@þÆæÿ$çÜ çÜ…QÅË¯@þ$ Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ. CÌê…sìý  
çÜ…QÅË$ C…M> HOÐðþ$¯é  E¯é²Ä¶ý*? AÑ G…™èþ ÝëÆæÿ$Ï çÜ…¿¶ýÑÝë¢Æÿ¬? 

	 8.	 45,000 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬  47,000 Ð@þ$«§æþÅ 36 Äñý¬MæüP I§æþ$ Væü$×ìýgêË¯@þ$ {ÐéÄ¶ý$…yìþ  
Ò$Ñ«§é¯@þ…¯@þ$ ™èþÆæÿVæü†™ø ç³…^èþ$Mø…yìþ.

	 9.	 Ð@þÆæÿ$çÜV> Ð@þ^óþa 5 Ð@þÆæÿ$çÜ çÜ…QÅË “Ôóý×ìýÌZ Ð@þ$«§æþÅ çÜ…QÅ 5p Ñ$WÍ¯@þ ¯éË$Væü$ çÜ…QÅË¯@þ$ p ç³Ææÿ…V> Ð@þÆæÿ$çÜV> Ð@
þÅMæü¢ ç³Ææÿ^èþ…yìþ.

	10.	 15 ^óþ ¿êW…^èþºyóþ 6-A…MðüË çÜ…QÅ¯@þ$ A…MðüË¯@þ$ ™éÆæÿ$Ð@þ*Ææÿ$ ^óþíÜ¯@þç³#yæþ$. A¨ 6 ^óþ ¿êW…^èþ ºyæþ$™èþ$…¨ 
™èþÆæÿ$Ðé™èþ B çÜ…QÅ¯@þ$ {ÐéÄ¶ý$…yìþ

	 11.	 ©ç³MŠü CÌê A…r$¯é²yæþ$ ""11 Äñý¬MæüP Mö°²  Væü$×ìýgêË$ Ð@þ#¯é²Æÿ¬. Ðésìý° Æðÿsìýt…ç³#. AÆÿ¬¯@þç³µsìýMìü AÑ 
Cç³µsìýMóü 11 Äñý¬MæüP Væü$×ìýgêË$V> Ð@þ#…sêÆÿ¬. M>±  11 Äñý¬MæüP C™èþÆæÿ Væü$×ìýgêË$. Æðÿsìýt…ç³# ^óþíÜ¯@þç³#yæþ$ 11 
Äñý¬MæüP Væü$×ìýgêË$V> Ñ$WÍ´ù™éÆÿ¬'' A™èþ° Eà¯@þ$ ç³ÇÖÍ…^èþ…yìþ.

	12.	 “Mìü…§æþ C_a¯@þ °ÆæÿÓ^èþ¯@þ…Ë$ GËÏç³µyæþ* °f…, Mö°²ÝëÆæÿ$Ï °f… Ìôý§é Gç³µsìýMìü °f…M>§æþ$ A° °Ææÿ~Æÿ¬…^èþ…yìþ. 
Ò$ ¡Æ>Ã°² ÑÐ@þÇ…^èþ…yìþ.

	 (i)	�  6 Äñý¬MæüP Væü$×ìýf… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 3  Äñý¬MæüP Væü$×ìýf… 
	(ii)	� Ð@þÆæÿ$çÜV> Ð@þÊyæþ$ çÜÇçÜ…QÅË Ððþ¬™èþ¢… 6 §éÓÆ> ¿êW…^èþ ºyæþ$™èþ$…¨.
	(iii)	�  abcdef  6 Äñý¬MæüP Væü$×ìýf… AÆÿ¬™óþ badcef  6 Äñý¬MæüP Væü$×ìýf… AÐ@þ#™èþ$…¨.
	(iv)	 8 (7b – 3) – 4 (11b + 1) A¯óþÑ 12 Äñý¬MæüP Væü$×ìýgêË$. 

	13.	 HOÐðþ¯@þ 3 çÜ…QÅË¯@þ$ G…^èþ$Mø…yìþ. Ðésìý Ððþ¬™èþ¢… Gç³šyæþ$ 3 ^óþ ¿êW…^èþ ºyæþ$™èþ$…¨? Ýë«§æþÅÐ@þ$Äôý$Å A°² 
çÜ…§æþÆ>¾Ë¯@þ$ A¯óþÓíÙ…_ Ýë«§éÆæÿ×îýMæüÇ…^èþ…yìþ.

	14.	 Æðÿ…yæþ$ Ð@þÆæÿ$çÜ ç³NÆ>~…M>Ë Ëº®… GËÏçç³#µyæþ$ 2Mæü$ Væü$×ìýfÐ@þ*? G…§æþ$Mæü$? D Ð@þÆæÿ$çÜ  ç³NÆ>~…M>Ë Ëº®… 
Væü$Ç…_ HÑ$sìý?  C¨ GËÏç³µyæþ* 6 Mì  Væü$×ìýfÐ@þ*? G…§æþ$Mæü$ Ìôý§é G…§æþ$Mæü$ M>§æþ$? 4 Ð@þÆæÿ$çÜ ç³NÆ>~…M>Ë 
Ëºª… Væü$Ç…_ Ò$Ææÿ$ HÑ$ ^ðþç³µVæüËÆæÿ$? I§æþ$ Ð@þÆæÿ$çÜ ç³NÆ>~…M>Ë Ëº®… Væü$Ç…_ HÑ$sìý?

	15.	 MìüÏ´ùtÇ£æþÐŒþ$Ë¯@þ$ ç³ÇçÙPÇ…^èþ…yìþ.

(i) EF × E = GGG	 (ii) WOW × 5 = MEOW

	16.	 Mìü…¨ ÐésìýÌZ 4, 8, Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 32 Äñý¬MæüP Væü$×ìýgêË Ð@þ$«§æþÅ çÜ…º…«§é°² çÜ…{íßý…^óþ Ððþ¯Œþ ÆóÿRê _{™èþ… H¨?

Væü×ìý™èþ ^èþÆæÿa

{ç³Ä¶ý$†²…^èþ…yìþ
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(i)

(iii)

(ii)

(iv)

4 Äñý¬MæüP 
  Væü$×ìýgêË$

32 Äñý¬MæüP 
  Væü$×ìýgêË$

8 Äñý¬MæüP 
  Væü$×ìýgêË$

4 Äñý¬MæüP 
  Væü$×ìýgêË$

32 Äñý¬MæüP 
  Væü$×ìýgêË$

8 Äñý¬MæüP 
  Væü$×ìýgêË$

32 Äñý¬MæüP 
  Væü$×ìýgêË$

4 Äñý¬MæüP 
  Væü$×ìýgêË$

8 Äñý¬MæüP 
  Væü$×ìýgêË$

4 Äñý¬MæüP 
  Væü$×ìýgêË$

32 Äñý¬MæüP 
  Væü$×ìýgêË$

8 Äñý¬MæüP 
  Væü$×ìýgêË$

•	 Ðóþ$Ð@þ¬ ¿êfM>Ë Äñý¬MæüP ÑÑ«§æþ Ë„æü×êË¯@þ$ A¯óþÓíÙ…_ ¯óþÆæÿ$aMö¯é²Ð@þ¬.
•	 a A¯óþ¨ b ™ø ¿êW…^èþ ºyìþ™óþ a Äñý¬MæüP A°² Væü$×ìýgêË$ b ™ø ¿êW…^èþ ºyæþ$™éÆÿ¬.
•	 a A¯óþ¨ b ™ø ¿êW…^èþ ºyìþ™óþ  a A¯óþ¨ b  Äñý¬MæüP A°² M>Æ>×ê…M>Ë™ø ¿êW…^èþ ºyæþ$™èþ$…¨. 
•	 a A¯óþ¨ m ° ¿êWõÜ¢ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ a A¯óþ¨ n ° ¿êWõÜ¢ a A¯óþ¨ m + n ° Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ m – n 

¿êWçÜ$¢…¨.
•	 a A¯óþ¨ b §éÓÆ> ¿êW…^èþºyìþ c §éÓÆ> Mæü*yé ¿êW…^èþºyìþ™óþ Aç³µyæþ$ a A¯óþ¨ b Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 

c Äñý¬MæüP   LCM  §éÓÆ> ¿êW…^èþ ºyæþ$™èþ$…¨.
•	 3, 9 Äñý¬MæüP 11 §éÓÆ> ¿êW…^èþ§æþW¯@þ Ðésìý° ™èþ±T ^óþÄ¶ý$yé°Mìü Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ AÑ G…§æþ$Mæü$ ç³° 

^óþÝë¢Ä¶ý* ™ðþË$çÜ$MøÐ@þyé°Mìü Ðóþ$Ð@þ¬ çÜ™èþÓÆæÿ Ð@þ*Æ>YË¯@þ$ ¯óþÆæÿ$a Mö¯é²Ð@þ¬.
•	 Òr°²…sìý §éÓÆ> Ð@þ$¯@þ… ½fVæü×ìý™èþ…, §æþ–ÖMæüÆæÿ×ý E§éçßýÆæÿ×ýË$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ {ç³† E§éçßýÆæÿ×ýË¯@þ$ 

Eç³Äñý*W…_ Væü×ìý™èþ BÌZ^èþ¯@þ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ™éÇÃMæü… Äñý¬MæüP Ô¶ýMìü¢° A¯@þ$¿¶ýÑ…^éÐ@þ¬.

ÝëÆ>…Ô¶ý…
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¯@þÐ@þMæü…MæüÇÆø Ðóþ‹³VóüÐŒþ$, »êÆŠÿ&´ùÆŠÿ Ìôý§é ¯@þÐ@þMæü…MæüÇ A° Mæü*yé í³Ë$Ýë¢Ææÿ$. C¨ O¯ðþ¯Œþ Ððþ$¯ŒþÞ Ð@þ*Ç‹Ü "Ìôý§é' Ñ$ÌŒýÞ C‹Üt ¨ 
Ððþ‹Üt Ìê…sìý Ýë…{ç³§éÄ¶ý$ »ZÆæÿ$z VóüÐŒþ$ C¨ C§æþªÆæÿ$ BrV>â¶ýå Ð@þNà™èþPMæü VóüÐŒþ$, ©°ÌZ {ç³™èþÅÇ¦ º…r$Ë¯@þ$ ™øËW…^èþyé°Mìü 
Ìôý§é Ðésìý Mæü§æþÍMæü¯@þ$ °Æø«¨…^èþyé°Mìü Ð@þÊyæþ$ º…r$ËÐ@þÆæÿ$çÜË¯@þ$ HÆæÿµÆæÿ^èþyæþ… Ë„æü Å….

Br Byæþ$r GÌê
	 1.	 {ç³† “Mîüyé M>Ææÿ$yæþ$ 9 º…r$Ë™ø {´ëÆæÿ…ÀÝë¢yæþ$ BrV>â¶ý$å ™èþÐ@þ$ º…r$Ë¯@þ$ Væü$Ç¢Ð@þ$^èþ ºyìþ¯@þ Mæü*yæþ â¶ýÏOò³ 

E…^èþ$™éÆæÿ$. JMæü Mæü*yæþÍÌZ VæüÇçÙx…V> JMæü º…r$ E…yæþÐ@þ^èþ$a. 
	 2.	 A°² º…r$Ë¯@þ$ E…_¯@þ ™èþÆ>Ó™èþ BrV>yæþ$ JMæü º…r$¯@þ$ {ç³MæüP¯óþ E¯@þ² Rêä Mæü*yæþâ¶ýÏMæü$ ™èþÆæÿÍ…_ Ð@þÊyæþÐ@

þÐ@þÆæÿ$çÜË¯@þ$ HÆæÿµÆæÿ$Ýë¢yæþ$. Ð@þÆæÿ$çÜ „ìü†f çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ…V> Ìôý§é °Ë$Ð@þ#V> E…^èþÐ@þ^èþ$a.
	 3.	 JMæü BrV>yæþ$ ™èþÐ@þ$ º…r$Ë™ø Ð@þÆæÿ$çÜË¯@þ$ HÆæÿµÆæÿ$^èþ$Mæü$¯@þ² ™èþÆ>Ó™èþ ÐéÆæÿ$ ™èþÐ@þ$ {ç³™èþÅÇ¦ Ð@þÆæÿ$çÜËÌZ ¿êVæü… 

M>° HO§ðþ¯@þ º…r$¯@þ$ ¡íÜ ÐóþÄ¶ý$Ð@þ^èþ$a.
		  {ç³™èþÅÇ¦Ð@þ§æþª 3 Mæü…sôý ™èþMæü$PÐ@þ º…r$Ë* E…sôý Ìôý§é Mæü§æþÍMæü ÌôýMæü´ù™óþ BrV>yæþ$ VðüË$Ýë¢yæþ$.

""ç³hÌŒý çÜÐ@þ$Ä¶ý$…''
¯@þÐ@þMæü…MæüÇ
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¯@þÐ@þÊ¯éË$ Ðèþ$ÇÄæý$$ çÜ…º…«§éË Væü$Ç…_ Ýë«§éÆæÿ×ý {ç³Mæür¯èþË$ çÜ…„ìüç³¢ ç³§æþ®†ÌZ Æ>Äæý$yé°Mìü ½fVæü×ìý™èþ… 
A„æüÆ>Ë$ _à²ËMæü$ GÌê Eç³Äñý*WçÜ$¢…§ø Ð@þ$¯@þ… ^èþ*Ýë…. Ðèþ$$¯èþ$ç³sìý A«§éÅÄæý$…ÌZ Ò$Ææÿ$ ^èþ*íÜ¯èþ A¯óþMæü Ë„æü×êË 
Ðèþ*¨ÇV> Ðé§æþ¯@þË$ Ðèþ$ÇÄæý$$ A…^èþ¯éË¯èþ$ ççÜÐ@þ$Ç¦…^èþyé°Mìü Ìôý§é °Ææÿ*í³…^èþyé°Mìü Ðèþ$ÇÄæý$$ ÑÑ«§æþ ÆæÿM>Ë çÜÐèþ$çÜÅË¯èþ$ 
ç³ÇçÙPÇ…^èþyé°Mìü Mæü*yé ½fVæü×ìý™é°² Eç³Äñý*W…^èþÐèþ^èþ$a.

ç³…í³×ìý A¯óþ¨ Væü$×ýM>Ææÿ… Ðèþ$ÇÄæý$$ çÜ…MæüË¯é°Mìü çÜ…º…«¨…_¯èþ JMæü Ë„æü×ý…, ©°° ½fVæü×ìý™é°² Eç³Äñý*W…_ 
çÜ…„ìüç³¢…V> çÜ…{Væüíßý…^èþÐèþ^èþ$a D A«§éÅÄæý$…ÌZ, Ð@þ$¯@þ… ÑÑ«§æþ ÆæÿM>Ë Væü$×ýM>Ææÿ ¯èþÐèþ$*¯éË¯èþ$ A¯óþÓíÙÝë… Ðèþ$ÇÄæý$$  
ç³…ç³×îý° Eç³Äñý*W…^èþyæþ… §éÓÆ> ½fVæü×ìý™èþ ¿êçÙÌZ Ðésìý° GÌê ÐèþÇ~…^èþÐèþ^øa ^èþ*ç³#§é….

6.1 Væü$×ýM>Ææÿ… Äñý$$MæüP Mö°² Ë„æü×êË$
Væü$×ýËºª…ÌZ Ð@þ–¨®

Æðÿ…yæþ$ çÜ…QÅË Væü$×ýM>Æ>°² ç³ÇVæü×ìý…^èþ…yìþ,  23 × 27. A¯èþ$Mæü$…§é….

1. �Ððþ$$§æþsìý çÜ…QÅ (23)¯èþ$ 1 ò³…_™óþ Ëº®… G…™èþ ò³Ææÿ$Væü$™èþ$…¨?

2. � Æðÿ…yæþÐèþ çÜ…QÅ (27) °  ò³…_™óþ HÑ$ fÆæÿ$Væü$™èþ$…¨?

3. � Æðÿ…yæþ$ çÜ…QÅË¯èþ$ 1 ò³…_™óþ GÌê E…r$…¨?

Ðèþ$¯èþ ç³ÇÖË¯èþË¯èþ$ HO§ðþ¯é Æðÿ…yæþ$ çÜ…QÅË Ë»ê®°Mìü Ýë«§éÆæÿ×îý MæüÇ…^èþyæþ…ÌZ çÜàÄ¶ý$ç³yóþ ̄ @þÐ@þÊ¯é Ò$Mæü$ Mæü°í³çÜ$¢…§é?
Ð@þ¬…§æþ$V> Ð@þ$¯@þ… JMæü çÜÆæÿâ¶ýOÐðþ$¯@þ çÜÐ@þ$çÜÅ¯@þ$ ç³ÇÖÍ§éª…? 27¯@þ$ 1 ò³…_¯@þç³#yæþ$ Ëº®…ÌZ ò³Ææÿ$Væü$§æþË¯@þ$  

Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ. Væü$×ýM>Ææÿ… (íÜ¦™èþÅ…™èþÆæÿ «§æþÆæÿÃ…) °ÆæÿÓ_…^èþyæþ… §éÓÆ> Ëº®… 23 ò³Ææÿ$Væü$™èþ$…§æþ° çÜµçÙt…V> ™ðþË$çÜ$¢…¨. 
©°° Væü$×ýM>Ææÿ… Äñý¬MæüP Ñ¿êVæü «§æþÆæÿÃ… ¯@þ$…yìþ Mæü*yé ^èþ*yæþÐ@þ^èþ$a   a, b, c Ë$ Ð@þÊyæþ$ çÜ…QÅË$ AÆÿ¬™óþ Aç³#yæþ$

Ðóþ$Ð@þ¬ ç³…ç³×îý ^óþíÜ¯@þç³µsìýMîü Ð@þçÜ$¢Ð@þ#Ë$ 

 Væü$×ìý…^èþ ºyæþ$™èþ$¯é²Æÿ¬. 
WE DISTRIBUTE, YET THINGS MULTIPLY

6
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†

©°° çÜ…MæüË¯@þ… Oò³ Væü$×ýM>Ææÿ Ñ™èþÆæÿ×ê °Ä¶ý$Ð@þ$… A…sêÆæÿ$.  a (b + c) = ab + ac A¯óþ çÜÆæÿÓçÜÒ$MæüÆæÿ×ý… 
¯@þ$ç³Äñý*W…_ a = 23, b = 27, Ð@þ$ÇÄ¶ý¬  c = 1, ™ø

CMæüPyæþ a (b + c) Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 23 (27 + 1) Ð@þÆæÿ$çÜV> a × (b + c) Ð@þ$ÇÄ¶ý¬  23 × (27 + 1), A° 
Væü$Ææÿ$¢…^èþ$Mø…yìþ. 5a, xy,  Ððþ¬§æþOÌñý¯@þ Ð@þÅMîü¢MæüÆæÿ×êË Ð@þ*¨ÇV>¯óþ {»êMðür$Ï¯@þ$ Ð@þ¬…§æþ$ Ìôý§é ™èþÆ>Ó™èþ   ‘×’ _à²°² 
Æ>Ä¶ý$yæþ… Ð@þ$¯@þ… Ýë«§éÆæÿ×ý…V> §érÐóþÝë¢….

A§óþ Ñ«§æþ…V> Ð@þ$¯@þ… (a + b) c ° Mæü*yé Ñ¿êVæü «§æþÆ>Ã°² Eç³Äñý*W…_ D “Mìü…¨ Ñ«§æþ…V> ÑçÜ¢Ç…^èþÐ@þ^èþ$a.

			   (a + b) c = c (a + b) (Væü$×ýM>Ææÿ íÜ¦™èþÅ…™èþÆæÿ…)
				         = ca + cb (Ñ¿êVæü)
				         = ac + bc (Væü$×ýM>Ææÿ íÜ¦™èþÅ…™èþÆæÿ…)

Ýë«§éÆæÿ×ý…V>, Ëº®…ÌZ° JMæüsìý Ìôý§é Æðÿ…yæþ$ çÜ…QÅË¯@þ$ 1 ò³…_™óþ Ëº®… G…™èþ ò³Ææÿ$Væü$™èþ$…§ø™ðþË$çÜ$MøÐ@
þyé°Mìü Ð@þ$¯@þ… Ñ¿êVæü«§æþÆ>Ã°² Eç³Äñý*W…^èþÐ@þ^èþ$a. {´ëÆæÿ…¿¶ý Æðÿ…yæþ$ çÜ…QÅË$  a Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ b A¯@þ$Mæü$…§é….  
çÜ…QÅËÌZ JMæüsìý b A° ^ðþç³µ…yìþ, 1 ò³…_™óþ Ð@þ$¯@þMæü$

a (b + c) = ab + ac                   

a (b + c)

           . . . . .  
           . . . . .  
           . . . . . 
.   .   .            .    .
.   .   .            .    .
.   .   .            .    .
.   .   .            .    .
           . . . . .  
           . . . . .

            . . . . . .  
            . . . . . .
            . . . . . . 
    .   .                 .
    .   .                 .
    .   .                 .
    .   .                 .
            . . . . . . 
            . . . . . .

ab ac

b °Ë$Ð@þ# Ð@þÆæÿ$çÜË$ c  °Ë$Ð@þ# Ð@þÆæÿ$çÜË$

a  Ayæþz Ð@þÆæÿ$çÜË$

 «D «§æþÆ>Ã°² ÆóÿRê _{™é°² Eç³Äñý*W…_ §æþ–Ô¶ýÅÐèþ*¯èþ… ^óþÄæý$Ðèþ^èþ$a¯èþ$

ò³ÇW…¨
23 ( 27 + 1) = 23 × 27 + 23
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Ðóþ$Ð@þ¬ ç³…ç³×îý ^óþíÜ¯@þç³µsìýMîü Ð@þçÜ$¢Ð@þ#Ë$ Væü$×ìý…^èþ ºyæþ$™èþ$¯é²Æÿ¬. 

ò³Ææÿ$Væü$§æþË
a ( b + 1) = ab ×  a

Cç³#yæþ$ JMæü Ëº®…ÌZ° Æðÿ…yæþ$ çÜ…QÅË¯@þ$ 1 ò³…_™óþ HÑ$ fÆæÿ$Væü$™èþ$…§ø ^èþ*§éª…. Ëº®…ÌZ°  ab, a  
Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ b Æðÿ…yìþ…sìý±þ 1 ò³…_™óþ (a + 1) (b + 1) ËÀçÜ$¢…¨.

Ð@þ$¯@þ… H Ñ«§æþ…V> ©°° ÑÐ@þÇÝë¢…?

(a + 1) ¯@þ$ JMóü ç³§æþ…V> ç³ÇÖÍ§éª…. Aç³#yæþ$ Ñ¿êVæü «§æþÆæÿÃ… §éÓÆ> Ð@þ$¯@þMæü$

M>ºsìýt a Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ b Ë¯@þ$ 1 ò³…_¯@þç³#yæþ$ ab Ëº®… a + b + 1 ò³Ææÿ$Væü$™èþ$…¨.

Ð@þ$¯@þ… (a + 1) (b + 1) ¯@þ$ Ððþ¬§æþr JMóü ç³§æþ…V> ¡çÜ$Mö° ÑçÜ¢Ç…_ E…sôý Ð@þ$¯@þMæü$ HÑ$ Ð@þçÜ$¢…¨? {ç³Ä¶ý$†²…_ 
^èþ*yæþ…yìþ.

JMæü Ëº®…ÌZ° çÜ…QÅËÌZ JMæü §é°° 1 ò³…_, Ð@þ$ÆöMæüsìý 1 ™èþWY…_¯@þç³#yæþ$ HÑ$ fÆæÿ$Væü$™èþ$…¨? Ëº®…ÌZ HO§ðþ¯é 
Ð@þ*Ææÿ$µ E…r$…§é?

Ð@þ$äå a Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ b A¯óþ Æðÿ…yæþ$ çÜ…QÅË Ëº®…  ab ° ¡çÜ$Mö…§é…. a ° 1 ò³…_ b ° 1  
™èþWY…_¯@þrÏÆÿ¬™óþ Ðésìý Ëºª… (a + 1) (b – 1) AÐ@þ#™èþ$…¨ ©°° ÑçÜ¢ÇõÜ¢

(a + 1) (b + 1) = (a + 1) b + (a + 1) 1
			   = ab +  (b + a + 1)

ò³Ææÿ$Væü$§æþË

(a + 1) (b + 1) = (a + 1) b + (a + 1) 1
Ð@þ$äå Ñ¿êVæü «§æþÆ>Ã°² Ð@þÇ¢…ç³gôýõÜ¢

(23 + 1) (27 + 1) = (23 + 1) 27 + (23 + 1) 1
			        = 23 × 27 +  (27 + 23 + 1)

ò³Ææÿ$Væü$§æþË

a = 23 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ b = 27 AÆÿ¬™óþ

(a + 1) (b – 1) = (a + 1) b – (a + 1) 1
			   = ab +  b – (a + 1)
			   = ab +  b – a – 1

ò³Ææÿ$Væü$§æþË

(23 + 1) (27 – 1) = (23 + 1) 27 – (23 + 1) 1
			       = 23 × 27 + 27 – (23 + 1)
			       = 23 × 27 +  27 – 23 – 1

ò³Ææÿ$Væü$§æþË

a = 23 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ b = 27, AÆÿ¬™óþ
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
Ëº®… GËÏç³µyæþ* ò³Ææÿ$Væü$™èþ$…§é? Ëº®… GMæüPyæþ ™èþVæü$Y™èþ$…§ø 3 E§éçßýÆæÿ×ýË™ø Mæü¯@þ$MøP…yìþ.

a Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ b Ë$ º$$×ý ç³NÆ>~…M>Ë$ AÆÿ¬¯@þç³#yæþ$ HÑ$ fÆæÿ$Væü$™èþ$…¨?
Oò³¯@þ õ³ÆöP¯@þ² {ç³† çÜ…§æþÆæÿÂ…ÌZ¯@þ* a Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ b ËMæü$ ÐóþÆóÿÓÆæÿ$ ÑË$Ð@þË¯@þ$ CÐ@þÓyæþ… §éÓÆ> ç³È„ìü…^èþ…yìþ. 

E§éçßýÆæÿ×ýMæü$ a = –5, b = 8; a = –4, b = –5 Ððþ¬§æþËVæü$¯@þÑ.

ç³NÆæÿ~ çÜ…QÅË$ Mæü*yé Ñ¿êVæü «§æþÆ>Ã°² ™èþ–í³¢ ç³Ææÿ$Ýë¢Ä¶ý$° Ð@þ$¯@þ… ^èþ*Ýë…. A…sôý  x, y z Ë$ HOÐðþ¯é  
Ð@þÊyæþ$ ç³NÆæÿ~çÜ…QÅOÌñý™óþ x (y + z) = xy + xz. 

A…§æþ$Ð@þËÏ A„æüÆ>Ë çÜ…QÅË$ {ç³†Mæü*Ë ç³NÆ>~…Mæü ÑË$Ð@þË$ ¡çÜ$Mæü$¯@þ²ç³µyæþ$ Mæü*yé Væü$×ýM>Æ>Ë 
ò³Ææÿ$Væü$§æþËMæü$ Ð@þ$¯@þMæü$ E¯@þ² Ð@þÅMîü¢MæüÆæÿ×ýË$ AÌêVóü E…sêÆÿ¬.

Æðÿ…yæþ$ ½fVæü×ìý™èþ çÜÐèþ*ÝëË$ Ðésìý A„æüÆ>Ë çÜ…QÅËMæü$ çÜ…QÅË™ø ¿æýÈ¢ ^óþíÜ¯@þç³#yæþ$ JMóü ÑË$Ð@þË¯@þ$ 
¡¯èþ$Mæü$…sôý AÑ çÜÐèþ*¯èþÐèþ$° Væü$Ææÿ$¢…^èþ$Mø…yìþ CÑ çÜ…QÅË$ HO§ðþ¯é ç³NÆ>~…M>Ë$ M>Ðèþ^èþ$a Æðÿ…yæþ$ ½fVæü×ìý™èþ 
çÜÐèþ*ÝëË çÜÐèþ*¯èþ™éÓ°² ÐèþÅMæü¢ç³Ç^óþ Væü×ìý™èþ {ç³Mæür¯èþË$, E§éçßýÆæÿ×ýMæü$

a (b + 8) = ab + 8a, 

(a + 1) (b – 1) = ab + b – a – 1, Ððþ¬§æþOÌñý¯@þÑ
Òsìý° çÜÆæÿÓçÜÒ$MæüÆæÿ×êË$  A…sêÆæÿ$

Æðÿ…yæþ$ çÜ…QÅËÌZ JMæü §é°° m ÌZ¯@þ$ Ð@þ$ÆöMæü §é°°  n  ÌZ¯@þ$ ò³…_™óþ ÐésìýËº®… G…™èþ Ð@þ*Ææÿ$™èþ$…¨?

a Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ b Ë$ Væü$×ìý…^èþºyìþ¯@þ {´ëÆæÿ…¿¶ý çÜ…QÅË$ AÆÿ¬™óþ, AÑ a + m Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ b + n AÐ@þ#™éÆÿ¬.

(a + m) (b + n) = (a + m)b + (a + m)n

                          = ab + mb + an + mn ò³Ææÿ$Væü$§æþË
an + bm + mn.

VæüÐ@þ$°…^èþ…yìþ, Ëº®… A¯óþ¨ (a + m) Äñý¬MæüP {ç³† ç³§æþ… Äñý¬MæüP Ëº®… Äñý¬MæüP Ððþ¬™èþ¢…, §é°™ø (b + n)
Äñý¬MæüP {ç³† ç³§æþ… E…r$…¨.

D çÜÆæÿÓçÜÒ$MæüÆæÿ×ê°² ¯@þ$ D “Mìü…¨ Ñ«§æþ…V> §æþ–Ô¶ýÅÐ@þ*¯@þ… ^óþÄ¶ý$Ð@þ^èþ$a.

(a + m) (b + n) = ab + mb + an + mn     çÜÆæÿÓçÜÒ$MæüÆæÿ×ý… 1
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Ðóþ$Ð@þ¬ ç³…ç³×îý ^óþíÜ¯@þç³µsìýMîü Ð@þçÜ$¢Ð@þ#Ë$ Væü$×ìý…^èþ ºyæþ$™èþ$¯é²Æÿ¬. 
b °Ë$Ð@þ# Ð@þÆæÿ$çÜË$ n °Ë$Ð@þ# Ð@þÆæÿ$çÜË$

a Ayæþ$zÐ@þÆæÿ$çÜË$

m Ayæþ$zÐ@þÆæÿ$çÜË$

(a + m) (b + n)

           . . . . .  
           . . . . .  
           . . . . . 
.   .   .            .    .
.   .   .            .    .
.   .   .            .    .
.   .   .            .    .
           . . . . .  
           . . . . .

ab

            . . . . . .  
            . . . . . .
            . . . . . . 
    .   .                 .
    .   .                 .
    .   .                 .
    .   .                 .
            . . . . . . 
            . . . . . .

an

        . . . . . . .
        . . . . . . . 
.    .                .    .
.    .                .    .
.    .                .    .
        . . . . . .  

mb

        . . . . . . .
        . . . . . . .
 .   .                 .
 .   .                 .
 .   .                 .
         . . . . . . .

mn

Væü$×ìý…^èþºyìþ¯@þ çÜ…QÅË¯@þ$ HO§ðþ¯é Ððþ¬™èþ¢…ÌZ ò³…_¯@þç³#yæþ$ Ìôý§é ™èþWY…_¯@þç³#yæþ$ Ëº®…Ë$ H Ñ«§æþ…V> Ð@þ*Ææÿ$™éÄñý* 
D  çÜÆæÿÓçÜÒ$MæüÆæÿ×ê°² Eç³Äñý*W…^èþÐ@þ^èþ$a. JMæüsìý Ìôý§é Æðÿ…yæþ$ çÜ…QÅË¯@þ$ ™èþWY…_¯@þç³#yæþ$ D çÜÆæÿÓçÜÒ$MæüÆæÿ×ê°² 
GÌê Eç³Äñý*W…^èþÐ@þ^øa Ò$Ææÿ$ ^èþ*yæþVæüËÆ>?

E§éçßýÆæÿ×ýMæü$, JMæü çÜ…QÅ¯@þ$ (a + 1) (b + (–1) V> ò³…_¯@þç³#yæþ$ Ë»ê®°² (a + 1) (b – 1) V> Æ>§éª…. 
çÜÆæÿÓçÜÒ$MæüÆæÿ×ý…ÌZ m = 1 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ n = –1 V> ¡çÜ$Mæü$…sôý Ð@þ$¯@þMæü$

ab + (1) × b + a × (–1) + (1) × (–1) = ab + b – a – 1 Ð@þçÜ$¢…¨

C¨ Ð@þ$¯@þ… C…™èþMæü$ Ð@þ¬…§óþ çÜÐ@þ*çÜ….
 çÜÆæÿÓçÜÒ$MæüÆæÿ×ý… 1 ° Eç³Äñý*W…_ Ëº®… GÌê Ð@þ*Ææÿ$™èþ$…§ø Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ.
	 (i)	 JMæü çÜ…QÅ¯@þ$ 2 ™èþWY…_, Ð@þ$ÆöMæü çÜ…QÅ¯@þ$ 3 ò³…_¯@þç³#yæþ$.

	 (ii)	 Æðÿ…yæþ$ çÜ…QÅË$ JMæüsìý 3 ™ø Ð@þ$ÆöMæüsìý 4 ™ø ™èþVæü$Y™éÆÿ¬.

¡íÜÐóþ™èþË¯@þ$ Mæü*yìþMæüË$ V> Ð@þ*ÆæÿaMæü$…yé Ë»ê®Ë¯@þ$ Mæü¯@þ$Vö° çÜÐ@þ*«§é¯éË¯@þ$ çÜÇ ^èþ*yæþ…yìþ.
©°° ÝëÐ@þ*±ÅMæüÇ…_, Ð@þ$¯@þ…   (a + u) (b – v) Ë»ê®°² D “Mìü…¨ Ñ«§æþ…V> Mæü¯@þ$Vö¯@þÐ@þ^èþ$a.
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
(a + u) (b – v) = (a + u) b – (a + u) v

                        = ab + ub – (av + uv)

                        = ab + ub – av – uv.

1 ÌZ  m = u Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ n = –v ¡çÜ$Mæü$¯@þ² §é°Mìü C¨ çÜÐ@þ*¯@þ… A° çÜÇ^èþ*yæþ…yìþ.

VæüÐ@þ$°Mæü: 1 ÌZ Ð@þÌñý, Ëº®…  (a + u) (b – v) A¯óþ¨ Ëº®…ÌZ° a + u (a Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ u) Äñý¬MæüP {ç³† ç³§æþ…  
b – v (b) Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ (–v)). Äñý¬MæüP {ç³† ç³§æþ…™ø ç³§éË çÜ…Móü™éË¯@þ$ Ýë«§éÆæÿ×ý ç³NÆ>~…Mæü Væü$×êM>Ææÿ °Ä¶ý$Ð@þ*Ë¯@
þ$ Eç³Äñý*W…_ °Ææÿ~Æÿ¬…^èþVæüË§æþ¯óþËº®… Äñý¬MæüP Ððþ¬™èþ¢….

ç³NÆ>~…Mæü Væü$×ýM>Ææÿ °Ä¶ý$Ð@þ*Ë$ JMóü çÜÐ@þ*¯@þ™éÓ°² Eç³Äñý*W…_ A¯óþMæü çÜ…§æþÆ>ÂË¯@þ$ GÌê °ÆæÿÓ_…^èþyé°Mìü  
A¯@þ$Ð@þ$†Ýë¢Äñý* ^èþ*yæþ…yìþ.

(i) (a – u) (b + v), (ii) (a – u) (b – v) ÑçÜ¢Ç…^èþ…yìþ

        (a – u) (b + v) = ab – ub + av – uv, Ð@þ$ÇÄ¶ý¬

(a – u) (b – v) = ab – ub – av + uv.

Ñ¿êVæü«§æþÆæÿÃ… {»êMðüsŒýÌZ° Æðÿ…yæþ$ ç³§éËMæü$ ç³ÇÑ$™èþ…M>§æþ$.

E§éçßýÆæÿ×ý 1 3a
2  (a + b + 15) ¯@þ$ ÑçÜ¢Ç…^èþ…yìþ

3a
2  (a – b + 15) = (3a

2  × a) – (3a
2  × b) + (3a

2  × 15 ).

ç³§éË¯@þ$ “Mìü…¨ Ñ«§æþ…V> çÜÆæÿäMæüÇ…^èþÐ@þ^èþ$a
3a
2  × a = 

3
2 × (a × a).

çœ*™é…Mæü °Ä¶ý$Ð@þ*°² Eç³Äñý*W…_  32 × (a × a) = 32 a2 V> Æ>Ä¶ý$Ð@þ^èþ$a

3a
2  × b = 

3
2 × (a × b) = 32 ab.

3a
2  × 15 = (3

2 × 15) a = 3
10 a

3a
2  (a – b + 15) = 32a2 – 32 ab + 3

10  a.
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Ðóþ$Ð@þ¬ ç³…ç³×îý ^óþíÜ¯@þç³µsìýMîü Ð@þçÜ$¢Ð@þ#Ë$ Væü$×ìý…^èþ ºyæþ$™èþ$¯é²Æÿ¬. 
JMóü ç³§é°² ´÷…§æþyé°Mìü HOÐðþ¯é Æðÿ…yæþ$ ç³§éË¯@þ$ Mæü*yæþÐ@þ^éa?

E§éçßýÆæÿ×ýMæü$  32 a2 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 3
10 a Ë¯@þ$ MæüÍí³ JMóü ç³§é°² ´÷…§æþÐ@þ^éa?

H Æðÿ…yæþ$ ç³§éËMæü$ çÜÇV>Y JMóü Ìê…sìý A„æüÆ>Ë çÜ…QÅË$ E…yæþÐ@þ° Ð@þ$¯@þ… ^èþ*Ýë¢…. ©° Ð@þË¯@þ Ðésìý° 
JMóü ç³§æþ…V> çÜÆæÿäMæüÇ…^èþÐ@þ^èþ$a. M>Ð@þ#¯@þ Ð@þÅMîü¢MæüÆæÿ×ý Äñý¬MæüP Ð@þ$Ç…™èþ çÜÆæÿäMæüÆæÿ×ý Ýë«§æþÅ… M>§æþ$ ç³§éË Ð@þ*¨ÇV>¯óþ 
A„æüÆ>Ë çÜ…QÅË¯@þ$ MæüÍW E¯@þ² ç³§éË¯@þ$ "çÜgê† ç³§éË$' A° í³Ë$Ýë¢Ð@þ$° Væü$Ææÿ$¢^óþçÜ$Mø…yìþ.
E§éçßýÆæÿ×ý 2 : ç(a + b) (a + b) ÑçÜ¢Ç…^èþ…yìþ.

Ð@þ$¯@þMæü$   (a + b) (a + b) = (a+b) a + (a + b)b = a × a + b × a + ab + b × b 

                     = a2 + ba + ab + b2 ËÀçÜ$¢…¨.

ba = ab M>Ð@þ#¯@þ Ð@þ$¯@þMæü$ JMóü ÆæÿMæüOÐðþ$¯@þ A„æüÆ>Ë çÜ…QÅË¯@þ$ MæüÍW E¯@þ² Æðÿ…yæþ$ ç³§éË$ ba Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ab 
(Ìôý§é AÑ çÜgê† ç³§éË$) Òsìý° gZyìþ…^èþÐ@þ^èþ$a.

ba + ab = ab + ab = 2ab

A…§æþ$Ð@þËÏ
(a + b) (a + b) = a2 + 2ab + b2 Ð@þ$¯@þMæü$ ËÀçÜ$¢…¨

E§éçßýÆæÿ×ý 3: (a + b) (a2 + 2ab + b2) ÑçÜ¢Ç…^èþ…yìþ.
(a + b) (a2 + 2ab + b2) = (a + b)a2 + (a + b) × 2ab + (a + b)b2

				         = (a × a2) + ba2 + (a × 2ab) + (b × 2ab) + ab2 + (b × b2)

ç³§éË¯@þ$ {Mìü…¨ Ñ«§æþ…V> çÜ*Mîü‡MæüÇ…^èþÐ@þ^èþ$a
a × a2 = a3 (G…§æþ$Mæü$?)

ba2 = a2b
a × 2ab = 2 × a × a × b = 2a2b
 b × 2ab = 2 × a × b × b = 2ab2

b × b2 = b3

A…§æþ$Ð@þËÏ (a + b)(a2 + 2ab + b2) = a3 + a2b + 2a2b + 2ab2 + ab2 + b3.

a2b Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 2a2b  Ë$ JMóü A„æüÆæÿ çÜ…QÅË¯@þ$ MæüÍW E¯é²Ä¶ý$° Ð@þ$¯@þ… ^èþ*Ýë¢…. (Ìôý§é çÜgê† ç³§éË$) 
A…§æþ$Ð@þËÏ Ðésìý° Mæü*yæþÐ@þ^èþ$a.

a2b + 2a2b = (1 + 2) a2 b = 3a2 b.

A«§óþ Ñ«§æþ…V>  ab2  Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 2ab2 Ë$ çÜgê† ç³§éË$ A…§æþ$Ð@þËÏ Òsìý° Mæü*yæþÐ@þ^èþ$a¯@þ$.
ab2 + 2ab2 = (1 + 2)ab2 = 3ab2.
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A…§æþ$Ð@þËÏ

(a + b) × (a2 + 2ab +b2 ) = a3 + 3a2b + 3ab2 + b3 Ð@þçÜ$¢…¨

Mö…^ðþ… ^èþÇ{™èþ
A¯óþMæü {´ë`¯@þ ¯éVæüÇMæü™èþËÌZ, Ð@þ¬QÅ…V> ç³#Æ>™èþ¯@þ Dh‹³t, Ððþ$Ýë´÷sôýÑ$Ä¶ý*, “XçÜ$, O^ðþ¯é Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ¿êÆæÿ™èþ 

§óþÔ¶ý…ÌZ°  Væü×ìý™èþ Ô>çÜ¢f  q Væü×ý¯@þËÌZ Mæü*yìþMæü Mæü…sôý Væü$×ýM>Ææÿ… Äñý¬MæüP Ñ¿êVæü Ë„æü×ý… A…™èþÈÏ¯@þ…V> E…¨. E§éçßýÆæÿ×ýMæü$, 
Væü×ìý™èþý Ä¶ýÊMìüÏyŠþ (gêÅÑ$¡Ä¶ý$ Ææÿ*ç³…ÌZ) Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ BÆæÿÅ¿¶ýrt (½fVæü×ìý™èþ Ææÿ*ç³…ÌZ) ÐéÇ Væü×ìý™èþ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ô>{ïÜ¢Ä¶ý$  
Ææÿ^èþ¯@þËÌZ Ñ¿êVæü «§æþÆ>Ã°² ÑçÜ¢ –™èþ…V> Eç³Äñý*W…^éÆæÿ$. Ñ¿êVæü  Ë„æü×ý… Äñý¬MæüP çÜµçÙtOÐðþ$¯@þ {ç³Mæür¯@þ¯@þ$ {ºçßýÃVæü$ç³#¢yæþ$ 
™èþ¯@þ Ææÿ^èþ¯@þ {ºçßýÃçÜ$µr  íÜ§éª…™èþ (ÔZÏMæü… 12.55) ÌZ C^éayæþ$. A™èþ¯@þ$ Væü$×ýM>Ææÿ… MøçÜ… BíÜ¢° Q…yæþ&Væü$×ý¯@þ… (¿êV>Ë 
§éÓÆ> Væü$×ýM>Ææÿ…) V> Eç³Äñý*W…^èþyé°² {ç³Ýë¢Ñ…^éyæþ$. A™èþ° ç³§æþÅ… D Ñ«§æþ…V> ^ðþç³#™èþ$…¨ ""Væü$×ýMæü… Æðÿ…yæþ$ 
Ìôý§é A…™èþMæü…sôý GMæü$PÐ@þ ¿êV>Ë$V> Ñ¿¶ýh…ç³ºyìþ…¨ §é° Ððþ¬™èþ¢… §é°Mìü çÜÐ@þ*¯@þ…; Væü$×ýM>Æ>°² ÒsìýÌŸ {ç³†§é°™ø 
Væü$×ìý…_ çœÍ™éË$ Mæü*yæþºyæþ™éÆÿ¬'' A…sôý Æðÿ…yæþ$ ¿êV>Ë$ E…sôý, A„æüÆ>Ë _à²Ë¯@þ$ Eç³Äñý*W…_  (a + b) c 
= ac + bc ™èþ™èþÞÐ@þ*¯é°Mìü çÜÐ@þ*¯@þ… ™èþ§æþ$ç³Ç ÔZÏMæü…ÌZ (ÔZÏMæü… 12.56), ({ºçßýÃVæü$ç³#¢yæþ$ D Ñ¿êVæü «§æþÆ>Ã°² 
Eç³Äñý*W…_ ÐóþVæü…V> Væü$×ìý…^èþyæþ… MøçÜ… JMæü ç³§æþª†° Ð@þ$Ç…™èþ ÑÐ@þÇÝë¢yæþ$. ©°° Ð@þ$¯@þ… ™èþ§æþ$ç³Ç Ñ¿êVæü…ÌZ  
Ð@þ$Ç…™èþV> A¯óþÓíÙÝë¢…. 

©°² Væü$Ç¢…^èþ…yìþ
	 1.	 “Mìü…¨ E¯@þ² Væü$×ýM>Ææÿ “WyŠþ¯@þ$ VæüÐ@þ$°…^èþ…yìþ. “WyŠþÌZç³Ë E¯@þ² {ç³† çÜ…QÅ Æðÿ…yæþ$ çÜ…QÅË¯@þ$ Væü$×ìý…^èþyæþ… 

§éÓÆ> HÆæÿµyæþ$™èþ$…¨.  3 × 3 ^èþ{r… Äñý¬MæüP Ð@þ$«§æþÅ çÜ…QÅ¯@þ$ _{™èþ…ÌZ ^èþ*í³¯@þ Ñ«§æþ…V> Ð@þÅMîü¢MæüÆæÿ×ý  pq, 
§éÓÆ> CõÜ¢, “WyŠþÌZ° C™èþÆæÿ çÜ…QÅËMæü$ Ð@þÅMîü¢MæüÆæÿ×ýÌZ Æ>Ä¶ý$…yìþ.

x 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10

1 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10

2 2 4 6 8 10 12 14 16 18 20

3 3 6 9 12 15 18 21 24 27 30

4 4 8 12 16 20 24 28 32 36 40

5 5 10 15 20 25 30 35 40 45 50

6 6 12 18 24 30 36 42 48 54 60

7 7 14 21 28 35 42 49 56 63 70

8 8 16 24 32 40 48 56 64 72 80

9 9 18 27 36 45 54 63 72 81 90

10      10 20 30 40 50 60 70 80 90       100

3 × 5 3 × 6 3 × 7

4 × 5 4 × 6 4 × 7

5 × 5 5 × 6 5 × 7

pq
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Ðóþ$Ð@þ¬ ç³…ç³×îý ^óþíÜ¯@þç³µsìýMîü Ð@þçÜ$¢Ð@þ#Ë$ Væü$×ìý…^èþ ºyæþ$™èþ$¯é²Æÿ¬. 
	 2.	 “Mìü…¨ Ë»ê®Ë¯@þ$ ÑçÜ¢Ç…^èþ…yìþ.
	 (i)	 (3 + u) (v – 3)	 (ii)	 2

3 (15 + 6a)
	 (iii)	 (10a + b) (10c + d)	 (iv)	 (3 – x) (x – 6)
	 (v)	 (–5a + b) (c + d)	 (vi)	 (5 + z) (y + 9)
	 3.	 Æðÿ…yæþ$ çÜ…QÅËÌZ JMæü §é°° 2 ò³…_ Ð@þ$ÆöMæü §é°° 4 ™èþWY…_¯@þç³#yæþ$ Ðésìý Ëº®… Ð@þ*ÆæÿMæü$…yé 

 E…yóþ 3  E§éçßýÆæÿ×ýË¯@þ$ Mæü¯@þVö¯@þ…yìþ.

	 4.	 (i) (a + ab – 3b2) (4 + b) Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ (ii) (4y + 7) (y + 11z – 3) Ë¯@þ$ ÑçÜ¢Ç…^èþ…yìþ.

	 5.	 (i) (a – b) (a + b), (ii) (a – b) (a2 + ab + b2) Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ (iii) (a – b)(a3 + a2b + ab2 + b3), 
Ë¯@þ$ ÑçÜ¢Ç…^èþ…yìþ. Ò$Mæü$ JMæü ¯@þÐ@þÊ¯é Mæü°í³çÜ$¢…§é? Ò$Ææÿ$ ^èþ*òÜ ¯@þÐ@þÊ¯éÌZ ™èþÆ>Ó† çÜÆæÿÓçÜÒ$MæüÆæÿ×ý…
HÑ$sìý? 

Ñ¿êVæü «§æþÆ>Ã°² Eç³Äñý*W…_ ÐóþVæü…V> Væü$×ìý…^èþ$r

Ñ¿êVæü «§æþÆ>Ã°² Eç³Äñý*W…_ ÐóþVæüÐ@þ…™èþOÐðþ$¯@þ Væü$×ýM>Æ>Ë$ Mö°² ÆæÿM>Ë çÜ…QÅË¯@þ$ Væü$×ìý…_¯@þç³#yæþ$ ™èþÓÇ™èþ Væü$×ýM>Ææÿ 
ç³§æþª™èþ$Ë¯@þ$ Ææÿ*´÷…¨…^èþyé°Mìü Ñ¿êVæü«§æþÆ>Ã°² Eç³Äñý*W…^èþÐ@þ^èþ$a.

B çÜ…QÅËÌŸ JMæüsìý 11, 101, 1001, ...AÆÿ¬¯@þç³#yæþ$
JMóü §æþÔ¶ýÌZ 11 MæüÍW¯@þ çÜ…QÅ Äñý¬MæüP Ë»ê®°² Mæü¯@þ$Vö¯@þyé°Mìü “Mìü…¨ Væü$×ýM>Æ>Ë¯@þ$ Eç³Äñý*W…^èþ…yìþ.

(a) 3874 × 11				    (b) 5678 × 11

Ððþ¬§æþsìý Væü$×ýM>Æ>°² ¡çÜ$Mæü$…§é…
         3874 × 11 = 3874 (10 + 1) = 38740 + 3874

A…MðüË$ GÌê Mæü*yæþºyæþ$™èþ$¯é²Äñý* VæüÐ@þ$°…^èþ…yìþ.

Ð@þ$¯@þ… 4 & A…MðüË çÜ…QÅ dcba ° ¡çÜ$Mæü$…§é…. A…sôý  ÐóþË Ýë¦¯@þ…ÌZ d Ð@þ…§æþË Ýë¦¯@þ…ÌZ c ç³§æþ$Ë Ýë¦¯@þ…ÌZ b 
Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ JMæürÏ Ýë¦¯@þ…ÌZ a E¯@þ² 2 çÜ…QÅ

dcba × (10 + 1) = dcba × 10 + dcba. 

Væü×ìý™èþ 
^èþÆæÿa

     38740
+     3874

    
    

    
    

 @
KTBS 

NOT TO BE R
EPUBLIS

HED



160160
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C¨

 

     d    c        b         a      o
+         d      c       b       a
     d  (c + d)  (b + c)  (a + b)  a AÐ@þ#™èþ$…¨

©°¯@þ$ç³Äñý*W…_ JMóü Ð@þÆæÿ$çÜÌZ Ë»ê®°² ´÷…§æþÐ@þ^èþ$a¯@þ$.

3874 × 11 
        614

3874 × 11 
     2614

3874 × 11 
   42614

+

+

§æþÔ¶ý 4 §æþÔ¶ý 5

3874 × 11 
            4

§æþÔ¶ý 1 §æþÔ¶ý 3
1

1 11 11 1

1 1

3874 × 11 
          14

+

§æþÔ¶ý 2

JMæü çÜ…QÅ¯@þ$ (G°² A…MðüË çÜ…QÅOÐðþ¯é) 11 ™ø Væü$×ìý…_, Ë»ê®°² JMóü Ð@þÆæÿ$çÜÌZ Æ>Ä¶ý$yé°Mìü JMæü Ýë«§éÆæÿ×ý 
°Ä¶ý$Ð@þ*°² ÑÐ@þÇ…^èþ…yìþ.

ÌñýMìüP… è̂þ…yìþ : (i) 94 × 11,  (ii) 495 × 11,  (iii) 3279 × 11,  (iv) 4791256 × 11.

JMæü çÜ…QÅ 101 ™ø Væü$×ìý…^èþyé°Mìü CÌê…sìý °Ä¶ý$Ð@þ*°² Ð@þ$¯@þ… Ææÿ*´÷…¨…^èþVæüËÐ@þ*?

3874 ¯@þ$ 101 ™ø Væü$×ìý…^èþ…yìþ.

Ð@þ$¯@þ… 4- A…MðüË çÜ…QÅ dcba ° ¡çÜ$Mæü$…§é….
dcba × 101 = dcba × (100 + 1) = dcba × 100 + dcba. 

C¨
     d    c        b         a      o      o
+                 d       c       b       a
     d    c      (b + d)  (a + c)   b       a AÐ@þ#™èþ$…¨

©°² Eç³Äñý*W…_ 3874 × 101 ° JMóü Ð@þÆæÿ$çÜÌZ Væü$×ìý…^èþ…yìþ.

JMæü çÜ…QÅ @̄þ$ 101 ™ø Væü$×ìý…_, Ë»ê®°² JMóü Ð@þÆæÿ$çÜÌZ Æ>Ä¶ý$yé°Mìü Ýë«§éÆæÿ×ý °Ä¶ý$Ð@þ$… HÑ$sìý? 1001, 10001 ™ø 
Væü$×ìý… è̂þyé°Mìü D °Ä¶ý$Ð@þ*°² ÑçÜ¢Ç… è̂þ…yìþ. … 

Væü×ìý™èþ 
^èþÆæÿa

Væü×ìý™èþ 
^èþÆæÿa
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Ðóþ$Ð@þ¬ ç³…ç³×îý ^óþíÜ¯@þç³µsìýMîü Ð@þçÜ$¢Ð@þ#Ë$ Væü$×ìý…^èþ ºyæþ$™èþ$¯é²Æÿ¬. 
(i) 89 × 101, (ii) 949 × 101, (iii) 265831 × 1001,  (iv) 1111 × 1001, (v) 9734 × 99  
Ð@þ$ÇÄ¶ý¬  (vi) 23478 × 999 Ë¯@þ$ Mæü¯@þ$Vöyé°Mìü ©°² Eç³Äñý*W…^èþ…yìþ.

Æðÿ…yæþ$ çÜ…QÅË¯@þ$ çÜ$Ë¿¶ý…V> Væü$×ìý…^èþyé°Mìü Ñ¿êVæü «§æþÆ>Ã°² Ð@þÇ¢…^óþ  ç³§æþª™èþ$Ë¯@þ$ {ºçßýÃVæü$ç³¢ (628 CE), 
}«§æþÆ>^éÆæÿÅ (ÎÌêÐ@þ† 1150 CE) Væü×ìý™èþÔ>çÜˆ Ææÿ^èþ¯@þËÌZ ÑçÜ¢ –™èþ…V> ^èþÇa…^éÆæÿ$. {ºçßýÃçÜ$µr íÜ§é®…™èþ… (ÔZÏMæü… 
12.56) A¯óþ  ™èþ¯@þ Ææÿ^èþ¯@þÌZ, {ºçßýÃVæü$ç³#¢yæþ$ CçÙt & Væü$×ý¯@þ Ð@þ…sìý Ñ¿êVæü«§æþÆ>Ã°² Eç³Äñý*W…_ ÐóþVæü…V> Væü$×ìý…
^èþyæþ… MøçÜ… Cr$Ð@þ…sìý ç³§æþ®™èþ$Ë¯@þ$ {ç³çÝë¢…^éyæþ$. 

6.2 Ñ¿êVæü«§æþÆæÿÃ… Äñý¬MæüP {ç³™óþÅMæü çÜ…«§æþÆ>ÂË$

Æðÿ…yæþ$ çÜ…QÅË Ððþ¬™èþ¢… / Ð@þÅ™éÅçÜ… Äñý¬MæüP Ð@þÆæÿY…

60 Ä¶ýÊ°r$Ï ¿¶ý$f… ´÷yæþÐ@þ# MæüÍW¯@þ ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ OÐðþÔ>ËÅ… 3600 ^èþ.Ä¶ýÊ. (602) Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 5 Ä¶ýÊ°rÏ ¿¶ý$f… 
´÷yæþÐ@þ# MæüÍW¯@þ ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ OÐðþÔ>ËÅ… 2500 ^èþ.Ä¶ýÊ   (52) 65 Ä¶ýÊ°rÏ ¿¶ý$f… ´÷yæþÐ@þ# VæüË ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ OÐðþÔ>ËÅ… 
Mæü¯@þ$Vö¯@þyé°Mìü ©°² Eç³Äñý*W…_ Ð@þ^éa?

_{™èþ…ÌZ ^èþ*í³¯@þ Ñ«§æþ…V> 65 Ä¶ýÊ ¿¶ý$f… ´÷yæþÐ@þ# VæüË ^èþ™èþ$Ææÿ{Ýë°² ¯éË$Væü$ ¿êV>Ë$V> Ñ¿¶ýh…^èþÐ@þ^èþ$a. 
60 Ä¶ýÊ ¿¶ý$f… ´÷yæþÐ@þ# VæüË ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… 5 Ä¶ýÊ ¿¶ý$f… ´÷yæþÐ@þ# VæüË ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Æðÿ…yæþ$ 60 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 5 
¿¶ý$gêË ´÷yæþÐ@þ# VæüË ©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{ÝëË$. 65 ¿¶ý$f… ´÷yæþÐ@þ#VæüË ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ OÐðþÔ>ËÅ… §é° A°² ¿êV>Ë OÐðþÔ>ÌêÅË Ððþ¬™èþ¢… 
Oò³ _{™èþ…™ø ¯éË$Væü$ ¿êV>Ë OÐðþÔ>ÌêÅË¯@þ$ Ò$Ææÿ$ Mæü¯@þ$Vö¯@þ VæüËÆ>? 

Ð@þ$¯@þMæü$
652 = (60 + 5)2 = 602 + 52 + 2 × (60 × 5).
 = 3600 + 25 + 600 = 4225 ^èþ.Ä¶ýÊ. Ð@þçÜ$¢…¨
(60 + 5) × (60 + 5) ¯@þ$ Ñ¿êVæü«§æþÆ>Ã°² Eç³Äñý*W…_ 
Væü$×ìý§éª… 
(60 + 5) × (60 + 5) 

= 60 × 60 + 5 × 60 + 60 × 5 + 5 × 5

= 602 + 2 × (60 × 5) + 52.

652 ¯@þ$ (30 + 35)2 Ìôý§é (52 + 13)2V>Æ>õÜ¢ HÑ$ fÆæÿ$Væü$™èþ$…¨? _{™éË¯@þ$ X_ Ò$Mæü$ ËÀ…^óþ OÐðþÔ>ÌêÅË¯@þ$ 
™èþ°T ^óþÄ¶ý$…yìþ. Æðÿ…yæþ$ çÜ…QÅË Ððþ¬™èþ¢… Ð@þÆæÿY… Äñý¬MæüP Ýë«§éÆæÿ×ý çÜÐ@þ*çÜ… (a + b)2¯@þ$ ^èþ*§éª….

60

60 5

5

602

525 × 60

60 × 5
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†

a

a b

b

a2

b2b × a

a ×
 b

Ñ¿êVæü «§æþÆ>Ã°² Eç³Äñý*W…_ (a+b)2 “Mìü…¨ Ñ«§æþ…V> 
ÑçÜ¢Ç…^èþÐ@þ^èþ$a.

(a+b) × (a+b) = a×a + a×b + b×a + b×b

	= a2 + 2ab + b2,

E§éçßýÆæÿ×ý 2ÌZ ©°° Ð@þ$¯@þ… C…™èþMæü$ Ð@þ¬…§óþ ^èþ*Ýë…

çÜÆæÿÓçÜÒ$MæüÆæÿ×ý… 1A	 (a+b)2 = a2 + 2ab + b2 

a Ð@þ$ÇÄ¶ý¬  b Ë$ HOÐðþ¯é Æðÿ…yæþ$ ç³NÆæÿ~ çÜ…QÅOÌñý™óþ (a + b)2 GËÏç³µyæþ* 

a2 + b2Mæü…sôý ò³§æþª§é? ÌôýMæü$…sôý Gç³#yæþ$ ò³§æþª¨?

1042, 372 ÑË$Ð@þË¯@þ$ çÜÆæÿÓçÜÒ$MæüÆæÿ×ý… 1A ¯@þ$ Eç³Äñý*W…_ Mæü¯@þ$MøP…yìþ. (çÜ*^èþ¯@þ : 104 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 37 Ë¯@þ$  
_¯@þ² Ððþ¬™é¢Ë$ Ìôý§é çÜ…QÅË Ð@þÅ™éÅÝëË Ð@þÆ>YË$ çÜ$Ë¿¶ý…V> ÌñýMìüP…^èþºyæþ$™éÆÿ¬)

“Mìü…¨ Ð@þÅMîü¢MæüÆæÿ×ýË¯@þ$ Æ>Ä¶ý$yé°Mìü 1A çÜÆæÿÓçÜÒ$MæüÆæÿ×ý… Eç³Äñý*W…^èþ…yìþ.

(i)	 (m + 3)2	 (ii)  (6 + p)2

(6x + 5)2 ¯@þ$ ÑçÜ¢Ç…^èþ…yìþ.

Væü×ìý™èþ 
^èþÆæÿa

Ñ¿êVæü«§æþÆ>Ã°² Eç³Äñý*W…_ çÜÆæÿÓçÜÒ$MæüÆæÿ×ý… Eç³Äñý*W…_

(6x + 5)2	 = (6x + 5) (6x + 5)
		  = �(6x × 6x) + (5 × 6x) +(6x × 5) + 5 × 5
		  = (6x)2 + 2 (6x × 5) + 52

		  = 36x2 + 60x + 25.

(6x + 5)2	 = (6x)2 + 52 + 2 × (6x × 5)
		  = 36x2 + 25 + 60x.
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Ðóþ$Ð@þ¬ ç³…ç³×îý ^óþíÜ¯@þç³µsìýMîü Ð@þçÜ$¢Ð@þ#Ë$ Væü$×ìý…^èþ ºyæþ$™èþ$¯é²Æÿ¬. 

Ò$Mæü$ Ýë«§éÆæÿ×ý °Ä¶ý$Ð@þ*°² Væü$Ææÿ$¢…^èþ$MøÐ@þyé°Mìü Eç³Äñý*W…^èþyé°Mìü MæüçÙt…V> E…sôý Ñ¿êVæü «§æþÆ>Ã°² 
Eç³Äñý*W…_ Væü$×ìý…_ M>Ð@þËíÜ¯@þ çœÍ™é°² ´÷…§æþÐ@þ^èþ$a¯@þ$.

çÜÆæÿÓçÜÒ$MæüÆæÿ×ý… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ñ¿êVæü«§æþÆ>Ã°² Æðÿ…yìþ…sìý± Eç³Äñý*W…_ (3j + 2k)2 ¯@þ$ ÑçÜ¢Ç…^èþ…yìþ.

602 (=3600) Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 52 (=25) ¯@þ$ Eç³Äñý*W…_ Ð@þ$¯@þ… (60 – 5)2 Ìôý§é 552 ÑË$Ð@þ¯@þ$ Mæü¯@þ$Vö¯@þÐ@þ^èþ$a¯é?

¿¶ý$f… ´÷yæþÐ@þ# 60 E¯@þ² ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ…ÌZç³Ë Mæü*Æöa° ¿¶ý$f… ´÷yæþÐ@þ# 55 E¯@þ² ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… XÄ¶ý$yæþ…§éÓÆ> 
gêÅÑ$¡Ä¶ý$…V> ©°° çÜÒ$í³…^èþyæþ….

¿¶ý$f… ´÷yæþÐ@þ# 55 E¯@þ² ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ OÐðþÔ>ËÅ…  (60 – 5)2 = 552.

5560

55 5

60 × 60 – 5 × 60

– 60 × 5

+5 × 5

¿¶ý$f… ´÷yæþÐ@þ# 60 E¯@þ² ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ OÐðþÔ>ÌêÅ°² ¡çÜ$Mö° 
Æðÿ…yæþ$ ©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{ÝëË OÐðþÔ>ÌêÅË¯@þ$ ¡íÜÐóþÄ¶ý$yæþ… 
§éÓÆ> Ð@þ$¯@þ… ¿¶ý$f… ´÷yæþÐ@þ# 55 E¯@þ² ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ 
OÐðþÔ>ÌêÅ°² ´÷…§æþÐ@þ^èþ$a¯@þ$. A…sôý   602 – (60 × 5) 
– (5 × 60). CÌê ^óþÄ¶ý$yæþ… §éÓÆ> ¿¶ý$f… ´÷yæþÐ@þ# 5  
E¯@þ² _¯@þ² ̂ èþ™èþ$Ææÿ{çÜ OÐðþÔ>ÌêÅ°² Æðÿ…yæþ$ ÝëÆæÿ$Ï ™öËWÝë¢…D 
ÐéçÜ¢Ð@þ OÐðþÔ>ÌêÅ°² ´÷…§æþyé°Mìü D Ð@þÅMîü¢MæüÆæÿ×ý™ø Ð@þ$¯@þ… 
HÑ$ ^ðþÄ¶ý$Ð@þ^èþ$a?
	 D çÜÐ@þ*Ýë°Mìü ¿¶ý$f… ´÷yæþÐ@þ# 5 E¯@þ² ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ 
OÐðþÔ>ÌêÅ°² Ð@þ$¯@þ… †ÇW gZyìþ…^èþÐ@þ^èþ$a. D Ñ«§æþ…V>  
Ð@þ$¯@þ… D OÐðþÔ>ÌêÅ°² JMæüÝëÇ Ð@þ*{™èþÐóþ$ ¡íÜÐóþçÜ$¢¯é²….

(60 – 5)2 = 602 – (60 × 5) – (5 × 60) + 52

= 3600 – 300 – 300 + 25
= 3025.

¿¶ý$f… ´÷yæþÐ@þ# 55 VæüË ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ OÐðþÔ>ËÅ 3025 ^èþ.Ä¶ýÊ(a + b)2 ¯@þ$ ÑçÜ¢ÇõÜ¢ H… Ð@þçÜ$¢…§ø Ð@þ$¯@þ… ^èþ*Ýë…  
(a – b)2  ÑçÜ¢Ææÿ×ý  HÑ$?
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
Ñ¿êVæü«§æþÆ>Ã°² Eç³Äñý*W…_

(a – b)2 = (a – b) × (a – b)
= (a)2 – ba – ab + (b)2

= a2 – 2ab + b2.

 (a + b)2 ÑçÜ¢Ææÿ×ý¯@þ$ ´÷…§æþyé°Mìü Ð@þ$¯@þ… (a – b)2 ÑçÜ¢Ææÿ×ý¯@þ$ Mæü*yé Eç³Äñý*W…^èþÐ@þ^èþ$a. BÌZ_…^èþ…yìþ.

çÜ*^èþ¯@þ : (a – b)2 = (a + (–b))2.
Cç³#yæþ$ Ð@þ$¯@þ… ¯óþÆæÿ$V> (a + b) ÑçÜ¢Ææÿ×ý¯@þ$ Eç³Äñý*W…^èþÐ@þ^èþ$a.

(a + (–b)2  = (a)2  + (–b)2 + 2 × (a) × (–b)

Ð@þ$¯@þ… 552  Mæü¯@þ$Vö¯@þ² Ñ«§æþ…V> gêÅÑ$¡° Eç³Äñý*W…_ (a – b)2 Mæü$ Ýë«§éÆæÿ×ý ÑçÜ¢Ææÿ×ý¯@þ$ Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ.

çÜÆæÿÓçÜÒ$MæüÆæÿ×ý… (a – b)2 ¯@þ$ Eç³Äñý*W…_ (a) 992 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ (b) 582 ÑË$Ð@þË$ Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ.

“Mìü…¨ Ðésìý° çÜÆæÿÓçÜÒ$MæüÆæÿ×ý… 1B Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ñ¿êVæü «§æþÆæÿÃ… Æðÿ…yìþ…r± Eç³Äñý*W…_ ÑçÜ¢Ç…^èþ…yìþ.

(i) (b – 6)2	 (ii) (–2a + 3)2	 (iii) (7y – 3
4z)2

ç³ÇÔZ«§æþ¯@þ ¯@þÐ@þÊ¯éË$

¯@þÐ@þÊ¯é 1 
“Mìü…¨ ¯@þÐ@þÊ¯é¯@þ$ ç³ÇÖÍ…^èþ…yìþ.

2 (22 + 12) = 32 + 12

2 (32 + 12) = 42 + 22

   2 (62 + 52) = 112 + 12

  2 (52 + 32) =  82 + 22.

JMæü f™èþ çÜçßýf çÜ…QÅË¯@þ$ ¡çÜ$Mø…yìþ Ðésìý Ð@þÆ>YË Ððþ¬™é¢°² ÌñýMìüP…^èþ…yìþ. D Ððþ¬™èþ¢… Æðÿsìýt…ç³#¯@þ$ Æðÿ…yæþ$ Ð@þÆ>YË 
Ððþ¬™èþ¢…V> Ò$Ææÿ$ Æ>Ä¶ý$VæüËÆ>?

çÜÆæÿÓçÜÒ$MæüÆæÿ×ý… 1B     (a – b)2 = a2 + b2 – 2ab
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Ðóþ$Ð@þ¬ ç³…ç³×îý ^óþíÜ¯@þç³µsìýMîü Ð@þçÜ$¢Ð@þ#Ë$ Væü$×ìý…^èþ ºyæþ$™èþ$¯é²Æÿ¬. 
©°° C™èþÆæÿ çÜ…QÅË f™èþË™ø Mæü*yé {ç³Ä¶ý$™èþ²… ^óþÄ¶ý$…yìþ. ¯@þÐ@þÊ¯é¯@þ$ _{†…^èþVæüËÆ>?

Væü$Ç¢…^èþ…yìþ 2 (52 + 62) =  (6 + 5)2 + (6 – 5)2.

“Mìü…¨ çÜÆæÿÓçÜÒ$MæüÆæÿ×êË$ VæüÐ@þ$°…_¯@þ ¯@þÐ@þÊ¯éË¯@þ$ ÑÐ@þÇ…^èþyé°Mìü Eç³Äñý*Væüç³yæþ$™éÄ¶ý*?
(a + b)2 = a2 + 2ab + b2

(a – b)2 = a2 – 2ab + b2

(a + b)2 + (a – b)2 = (a2 + 2ab + b2) + (a2 – 2ab + b2)

çÜgê† ç³§éË¯@þ$ Mæü*yæþV> s a2 + a2  = 2a2 , b2 + b2 = 2b2 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 2ab – 2ab = 0, 

2 (a2 + b2) = (a + b)2 + (a – b)2 Ð@þ$¯@þMæü$ ËÀçÜ$¢…¨.

¯@þÐ@þÊ¯é 2

CMæüPyæþ çÜ…º…«¨™èþ ¯@þÐ@þÊ¯é E…¨. ¯@þÐ@þÊ¯é GËÏç³µyæþ* AÌêVóü E…§ø Ìôý§ø ™ðþË$çÜ$MøÐ@þyé°Mìü ½fVæü×ìý™é°² 
Eç³Äñý*W…_ ¯@þÐ@þÊ¯é¯@þ$ ÑÐ@þÇ…^èþyé°Mìü {ç³Ä¶ý$†²…^èþ…yìþ.

9 × 9 – 1 × 1= 10 × 8

8 × 8 – 6 × 6 = 14 × 2

7 × 7 – 2 × 2 = 9 × 5

10 × 10 – 4 × 4 = 14 × 6

CMæüPyæþ ¯@þÐ@þÊ¯é  a2 – b2 = (a + b) × (a – b).
(a + b) × (a – b) = a2 – ab + ba – a2.

CMæüPyæþ ¯@þÐ@þÊ¯é ab + (–ab) = 0 A° ^èþ*Ýë¢… 

Ò$Ææÿ$ C…™èþMæü$ Ð@þ¬…§óþ 5(i) ÌZ çÜÆæÿÓçÜÒ$MæüÆæÿ×ê°² _{¡MæüÇ…^èþyé°² ^èþ*ÝëÆæÿ$. 

çÜÆæÿÓçÜÒ$MæüÆæÿ×ý…1C ° Eç³Äñý*W…_ 98 × 102 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 45 × 55 ° ÌñýMìüP…^èþ…yìþ.

çÜÆæÿÓçÜÒ$MæüÆæÿ×ý…  1C      (a + b) × (a – b) = a2 – b2.
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
 (a + b) × (a – b) = a2 – b2 ° gêÅÑ$¡Ä¶ý$…V> ^èþ*ç³…yìþ.

çÜ*^èþMæü :

}«§æþÆ> ^éÆæÿÅ (750 CE) çÜÆæÿÓ çÜÒ$MæüÆæÿ×ý 1C ° Eç³Äñý*W…_ çÜ…QÅË Ð@þÆ>YË¯@þ$ ™èþÓÆæÿV> Væü$×ìý…^èþyé°Mìü 
JMæü BçÜMìü¢MæüÆæÿOÐðþ$¯@þ ç³§æþª†° A…¨…^éyæþ$! D Væü$Ç¢…ç³# Äñý¬MæüP çÜÐ@þÇ…_¯@þ Ææÿ*ç³…

a2 = (a + b) (a – b) + b2

D çÜÆæÿÓçÜÒ$MæüÆæÿ×ý… G…§æþ$Mæü$ °f…?

Cç³#yæþ$ E§éçßýÆæÿ×ýMæü$, 312 ° a = 31 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ b = 1 V> ¡çÜ$Mö° Mæü¯@þ$Vö¯@þ VæüËÐ@þ¬
                     312  = (31 + 1) (31 – 1) + 12

            = 32 × 30 + 1

= 961.

    1972 ¯@þ$ a = 197  Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ b = 3 V> ¡çÜ$Mö° Mæü¯@þ$Vö¯@þVæüË…
                    1972  = (197 + 3) (197 – 3) + 32

             = 200 × 194 + 9

 = 38809.

©°² {ç³Ä¶ý$†²…
^èþ…yìþa b

D ¿êV>°² Mæü¨Í…^èþyæþ…  
§éÓÆ>Ð@þ$¯@þ… HÑ$ ´ù…§æþ$™é…?

a

b
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Ðóþ$Ð@þ¬ ç³…ç³×îý ^óþíÜ¯@þç³µsìýMîü Ð@þçÜ$¢Ð@þ#Ë$ Væü$×ìý…^èþ ºyæþ$™èþ$¯é²Æÿ¬. 
©°² Væü$Ç¢…^èþ…yìþ

1.	 H¨ GMæü$PÐ@þ : (a – b)2 Ìôý§é  (b – a)2 Ò$ fÐéº$¯@þ$ çÜÐ@þ$Çª…^èþ…yìþ.
2.	 100 ¯@þ$ CÌê Ð@þÅMæü¢ç³Ææÿ^èþ…yìþ! Æðÿ…yæþ$ Ð@þÆ>YË Ð@þÅ™éÅçÜ…V>.
3.	 Ò$Ææÿ$ C…™èþMæü$ Ð@þ¬…§æþ$ ¯óþÆæÿ$aMæü$¯@þ² çÜÆæÿÓçÜÒ$MæüÆæÿ×êË¯@þ$ç³Äñý*W…_ 4062, 722, 1452, 

10972 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 1242 ¯@þ$ Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ.
4.	 çÜÐ@þÊ¯éË$ 1 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 2 ççÜçßýf çÜ…QÅË¯@þ$ ÌñýMìüP…^èþyé°Mìü Ð@þ*{™èþÐóþ$ Ð@þÇ¢Ýë¢Ä¶ý*?º¬×ý ç³NÆ>~…M>ËMæü$ 

Mæü*yé Ð@þÇ¢Ýë¢Ä¶ý*? À¯é²Ë çÜ…Væü™óþÑ$? Ò$ fÐéº$¯@þ$ çÜÐ@þ$Çª…^èþ…yìþ.

6.3 ™èþç³š¯@þ$ ^èþ*çÜ$Mø…yìþ, ™èþç³š¯@þ$ çÜÇ¨§æþª…yìþ
Ðóþ$Ð@þ¬ Mö°² ½iÄ¶ý$ çÜÐ@þ*ÝëË¯@þ$ Ðésìý çÜÆæÿâ¶ýOÐðþ$¯@þ Ææÿ*´ëË¯@þ$ ÑçÜ¢Ç…_ çÜÆæÿäMæüÇ…^éÐ@þ¬.

	 (i)	 {ç³† çÜ*Mîü‡MæüÆæÿ×ý¯@þ$ ç³ÇÖÍ…_ ™èþç³#µË$¯é²Äôý$Ððþ* ^èþ*yæþ…yìþ.

	 (ii)	 ™èþç³#µ E…sôý, HÑ$ ™èþç³#µ fÇW E…§ø ÑÐ@þÇ…^èþyé°Mìü {ç³Ä¶ý$†²…^èþ…yìþ.

	 (iii)	 ™èþÆ>Ó™èþ çÜOÆðÿ¯@þ çÜÐ@þ*Ýë°² Æ>Ä¶ý$…yìþ..

   –3p (–5p + 2q)
= –3p + 5p – 2q
= p – 2q

1

   2(x – 1) + 3 (x + 4)
= 2x – 1 + 3x + 4
= 5x + 3

2

   y + 2 (y + 2)
= (y + 2)2

= y2 + 4y + 4

3

   (5m + 6n)2

= 25m2 + 36n2

4

   (– q + 2)2

= q2 – 4q + 4

5

   3a (2b × 3c)
= 6ab × 9ac
= 54a2bc

6

   
1
2 (10s – 6) + 3

= 5s – 3 + 3
= 5s

7

   5w2 + 6w
= 11w2

8

   2a3 + 3a3 + 6a2b
   + 6ab2

= 5a3 + 12a2b2

9

   (a + 2) (b + 4)
= ab + 8

   ab2 + a2b + a2b2

= ab (a + b + ab)

    (x + 2)(x + 5)
= (x + 2)x + (x + 2)5
= x2 + 2x + 5x +10
= x2 + 7x + 10

10 11 12

Væü×ìý™èþ ^èþÆæÿa
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
6.4 D §éÇ AÆÿ¬¯é, B §éÇ AÆÿ¬¯@þ A°² Ð@þ*Æ>YË$
“Mìü…¨ _{™èþ…ÌŸ çÜÐ@þÊ¯é¯@þ$ VæüÐ@þ$°…^èþ…yìþ “MæüÐ@þ$…ÌZ ™èþÆ>Ó† »ŸÐ@þ$Ã¯@þ$ XÄ¶ý$…yìþ. §é°ÌZ G°² Ð@þ–™é¢Ë$ 
E¯é²Æÿ¬? §æþÔ¶ý 10ÌZ Ððþ¬™èþ¢… G°² Ð@þ–™é¢Ë$¯é²Æÿ¬? §æþÔ¶ý k ÌZ° Ð@þ–™é¢Ë çÜ…QÅMæü$ çÜÐ@þ*Ýë°²  
Æ>Ä¶ý$…yìþ. 

D ¯@þÐ@þÊ¯é¯@þ$ AÆæÿ¦… ^óþçÜ$MøÐ@þyé°Mìü A¯óþMæü Ð@þ*Æ>YË$¯é²Æÿ¬. CMæüPyæþ Mö°² AÐ@þM>Ô>Ë$ E¯é²Æÿ¬.

§æþÔ¶ý 1               §æþÔ¶ý  2                       §æþÔ¶ý  3                          §æþÔ¶ý  4             . . .           §æþÔ¶ý  k           

   22 – 1
= (1 + 1)2 – 1

   32 – 1
= (2 + 1)2 – 1

   42 – 1
= (3 + 1)2 – 1

   52 – 1
= (4 + 1)2 – 1 (k + 1)2 – 1. . . 

ç³§æþ®† 1

. . . 

 §æþÔ¶ý  1               §æþÔ¶ý   2                       §æþÔ¶ý  3                       §æþÔ¶ý  4             . . .               §æþÔ¶ý  k           

   1 + 2 × 1
= 12 + 2 × 1

   22 + 2 × 2
= 22 + 2 × 2 . . . 

ç³§æþ®†  2

   32 + 2 × 3
= 32 + 2 × 3

   42 + 2 × 4
= 42 + 2 × 4 k2 + 2 × k

. . . 

Væü×ìý™èþ 
^èþÆæÿa

1                        2                             3            

. . . . . .

    
    

    
    

 @
KTBS 

NOT TO BE R
EPUBLIS

HED



169169

Ðóþ$Ð@þ¬ ç³…ç³×îý ^óþíÜ¯@þç³µsìýMîü Ð@þçÜ$¢Ð@þ#Ë$ Væü$×ìý…^èþ ºyæþ$™èþ$¯é²Æÿ¬. 

   1 × 2 + 1
= 1 × (1 + 1) + 1

ç³§æþ®† 3

   2 × 3 + 2
= 2 × (2 + 1) + 2

   3 × 4 + 3
= 3 × (3 + 1) + 3

   4 × 5 + 4
= 4 × (4 + 1) + 4

k × (k + 1) + k

 §æþÔ¶ý  1                §æþÔ¶ý  2                     §æþÔ¶ý  3                         §æþÔ¶ý  4             . . .               §æþÔ¶ý  k           

. . . 

. . . 

   1 × 3
= 1 × (1 + 2) . . . 

ç³§æþ®† 4

   2 × 4
= 2 × (2 + 2)

   3 × 5
= 3 × (3 + 2)

   4 × 6
= 4 × (4 + 2) k × (k+2)

. . . 

 §æþÔ¶ý   1             §æþÔ¶ý 2                      §æþÔ¶ý  3                          §æþÔ¶ý  4             . . .             §æþÔ¶ý k           

Ò$ ç³§æþ®† ÒsìýÌZ §óþ°™øO¯ðþ¯é çÜÇ´ù™èþ$…§é Ìôý§é AÑ À¯@þ²…V> E…§é? {ç³† Ð@þÅMîü¢MæüÆæÿ×ý À¯@þ²…V> Mæü°í³çÜ$¢…¨, 
M>± AÑ °f…V> À¯@þ²…V> E¯é²Ä¶ý*? AÑ JMæü ¯@þÐ@þÊ¯é¯@þ$ ÑÐ@þÇÝë¢Æÿ¬ M>ºsìýt AÑ A±² JMóü Ñ«§æþ…V> E…yéÍ. {ç³† 
Ð@þÅMîü¢MæüÆæÿ×ý¯@þ$ çÜÆæÿäMæü–™èþ… ^óþíÜ ™ðþË$çÜ$Mæü$…§é….

         (k + 1)2 – 1  
= k2 + 1 + 2k – 1

= k2 + 2k

k2 + 2 × k
= k2 + 2k

k × (k + 1) + k
    = k2 + k + k
        = k2 + 2k

  k × (k + 2)
= k2 + 2k

çÜÇV>Y °ÆæÿÓíßý…_¯@þç³#yæþ$ A°² ç³§æþ®™èþ$Ë$ JMóü fÐéº$  k2 + 2k Mæü$ §éÇ ¡Ýë¢Æÿ¬. çÜÐ@þ*çÜ…  k2 + 2k §æþÔ¶ý 
k Ð@þ§æþª E¯@þ² Ð@þ–™é¢Ë çÜ…QÅ¯@þ$ CçÜ$¢…¨.
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†

Væü×ìý™èþ…ÌZ JMæü çÜÐ@þÊ¯é¯@þ$ ^èþ*yæþyé°Mìü A¯óþMæü Ð@þ*Æ>YË$…sêÆÿ¬ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ JMæü çÜÐ@þ$çÜÅ¯@þ$ ç³ÇçÙPÇ…
^èþyé°Mìü ÑÀ¯@þ² Ð@þ*Æ>YË$…sêÆÿ¬. AÌê…sìý Ð@þ*Æ>YË¯@þ$ Mæü¯@þ$Vö¯@þyé°Mìü ^éÌê çÜ–f¯é™èþÃMæü™èþ Ìôý§é 
Fçßý AÐ@þçÜÆæÿ…! JMæüsìý Ìôý§é Æðÿ…yæþ$ Ð@þ*Æ>YË$ Ò$Mæü$ CçÙtOÐðþ$¯@þÑ M>Ð@þ^èþ$a C™èþÆæÿ Ð@þ*Æ>YË¯@þ$ Mæü*yé 
A¯óþÓíÙ…^èþyæþ… Ñ¯ø§æþ¿¶ýÇ™èþ…V> Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ çÜ$çÜ…ç³¯@þ²…V> E…r$…¨.

D çÜ*{™é¯@þ$²ç³Äñý*W…_ §æþÔ¶ý 15ÌZ E¯@þ² Ð@þ–™é¢Ë çÜ…QÅ¯@þ$ ÌñýMìüP…^èþ…yìþ.

“Mìü…¨ _{™èþ…ÌZ ^óþíÜ¯@þ ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ ç³ËMæüË çÜÐ@þÊ¯é¯@þ$ ç³ÇVæü×ìý…^èþ…yìþ.

{ç³† _{™èþ…ÌZ G°² ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜç³ËMæüË$ MæüËÐ@þ#?

“Ôóý×ìýÌZ 4Ð@þ §æþÔ¶ýÌZ G°² E¯é²Æÿ¬? 10Ð@þ §æþÔ¶ý Væü$Ç…_ HÑ$sìý?

«ý§æþÔ¶ý n ÌZ° ç³ËMæüË çÜ…QÅ¯@þ$ ½fVæü×ìý™èþ çÜÐ@þ*Ýë°² Æ>Ä¶ý$…yìþ Ò$ ç³§æþª™èþ$Ë¯@þ$ ™èþÆæÿVæü†™ø  
ç³…^èþ$Mø…yìþ. çÜÐ@þ*«§é¯é°² ^óþÆæÿ$MøÐ@þyé°Mìü Ò$Ææÿ$ JMæüsìý Mæü…sôý GMæü$PÐ@þ ç³§æþª™èþ$Ë¯@þ$ Mæü¯@þ$Vø¯@
þVæüËÆ>? 

“Mìü…§æþ E¯@þ² _{™èþ…ÌZ õÙyŠþ (ÌZç³Í) ^óþíÜ¯@þ {´ë…™èþÐ@þ¬ OÐðþÔ>ÌêÅ°²  
Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ ¯éË$Væü$ ©Ææÿƒ^èþ™èþ$Ææÿ {ÝëË$ JMóü MöË™èþË$ MæüÍW E…sêÆÿ¬.

™èþyé…VŠü ç³§æþ®† :
Ððþ¬™èþ¢… {´ë…™èþ… ¿¶ý$f… (m + n) V> VæüË ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ OÐðþÔ>ËÅ…(m + n)2.

Ððþ¬™èþ¢… OÐðþÔ>ËÅ… ¯@þ$…yìþ ¯éË$Væü$ ©Ææÿƒ^èþ™èþ$Ææÿ{ÝëË OÐðþÔ>ÌêÅ°² ¡íÜÐóþõÜ¢ 
ÌZç³Í õÙyŠþ ^óþíÜ¯@þ {´ë…™èþ… OÐðþÔ>ËÅ… Ð@þçÜ$¢…¨

A…sôý (m + n)2 – 4mn .

1                                  2                                    3            

. . . . . .

Væü×ìý™èþ 
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Ðóþ$Ð@þ¬ ç³…ç³×îý ^óþíÜ¯@þç³µsìýMîü Ð@þçÜ$¢Ð@þ#Ë$ Væü$×ìý…^èþ ºyæþ$™èþ$¯é²Æÿ¬. 
Ä¶ýÊíÜ‹œ ç³§æþ®†
õÙyŠþ ^óþíÜ¯@þ {´ë…™èþ… ¿¶ý$f… ´÷yæþÐ@þ# (n – m) MæüÍW¯@þ ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… M>ºsìýt, §é° OÐðþÔ>ËÅ… 
(n – m)2.

Æðÿ…yæþ$ çÜÐ@þ*ÝëË¯@þ$ ÑçÜ¢Ç…^èþyæþ… §éÓÆ> 

(m + n)2– 4mn = (n – m)2 A° Væü$Ç¢…^èþ…yìþ

_{™èþ…ÌZ ÐéË$ ÆóÿQË™ø VæüË {´ë…™èþ… OÐðþÔ>ÌêÅ°² Væü$Ç¢…^èþ…yìþ. Ð@þÊyæþ$ ©Ææÿƒ ̂ èþ™èþ$Ææÿ{ÝëË$ 
JMóü MöË™èþË$ MæüÍW E…sêÆÿ¬ (_{™èþ… 1) 

A¯@þ*çÙ ç³§æþ®†:
MøÇ¯@þ {´ë…™èþ… OÐðþÔ>ËÅ… = OÐðþÔ>ËÅ… (ABCD) – OÐðþÔ>ËÅ… (EFGH)
ABCD OÐðþÔ>ËÅ…  = x2.
EFGH OÐðþÔ>ËÅ…  = xy.
M>Ð@þËíÜ¯@þ OÐðþÔ>ËÅ…  = x2 – xy.

OÐðþçÙ~Ñ ç³§æþ®† :
QS = y + x + y 
	 = x + 2y.

  PQSR OÐðþÔ>ËÅ…  = x (x + 2y)

M>Ð@þËíÜ¯@þ OÐðþÔ>ËÅ… = PQSR  OÐðþÔ>ËÅ…  – (Ð@þÊyæþ$ ©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{ÝëË OÐðþÔ>ËÅ…)
                              = x (x + 2y) – 3xy.

B¨™èþÅ ç³§æþª† :

M>Ð@þËíÜ¯@þ OÐðþÔ>ËÅ… JKLM OÐðþÔ>ÌêÅ°Mìü 2 Æðÿr$Ï

JK = 
x – y

2 , KM = x

JKML OÐðþÔ>ËÅ… = x (
x – y

2 )
M>Ð@þËíÜ¯@þ OÐðþÔ>ËÅ… = 2 × JKML OÐðþÔ>ËÅ…
                           = 2x ( x – y

2 )
                           = x (x – y).

Fig. 1

x

y
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
çÜÐ@þ*ÝëË¯@þ$ ÑçÜ¢Ç…^èþyæþ… §éÓÆ>, A°² çÜÐ@þ*ÝëË$ çÜÐ@þ*¯@þ… A° çÜÇ ^èþ*yæþ…yìþ.  x = 8  Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ y = 3 
AÆÿ¬™óþ õÙyŠþ ^óþíÜ¯@þ ¿êVæü… OÐðþÔ>ËÅ… Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ.

“Mìü…¨ _{™èþ…ÌZ õÙyŠþ ^óþíÜ¯@þ ¿êVæü… OÐðþÔ>ËÅ…¯@þMæü$ çÜÐ@þ*çÜ… Æ>Ä¶ý$…yìþ. çÜÐ@þ*«§é¯@þ… ´÷…§æþyé°Mìü JMæü 
ç³§æþª† Mæü…sôý GMæü$PÐ@þ Eç³Äñý*W…^èþ…yìþ. p = 6, r = 3.5  Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ s = 9 ° {ç³†„óüí³…_  
OÐðþÔ>ËÅ…¯@þ$ ÌñýMìüP…^èþ…yìþ. 

©°² Væü$Ç¢…^èþ…yìþ
	 1.	 çÜ*_…_¯@þ çÜÆæÿÓçÜÒ$MæüÆæÿ×êË¯@þ$ç³Äñý*W…_ “Mìü…¨ Ë»ê®Ë¯@þ$ ÌñýMìüP…^èþ…yìþ

	 (i)	 çÜÆæÿÓçÜÒ$MæüÆæÿ×ý… 1A  (a + b)2 ¯@þ$ç³Äñý*W…_ 462

	 (ii)	 (a + b) (a – b)  MøçÜ… çÜÆæÿÓçÜÒ$MæüÆæÿ×ý… 1C  Eç³Äñý*W…_ 397 × 403.

	 (iii)	 (a – b)2  MøçÜ… çÜÆæÿÓçÜÒ$MæüÆæÿ×ý… 1B Eç³Äñý*W…_ 912

	 (iv)	 (a + b) (a – b)  MøçÜ… çÜÆæÿÓçÜÒ$MæüÆæÿ×ý… 1C Eç³Äñý*W…_  43 × 45
	 2.	 çÜOÆðÿ¯@þ çÜÆæÿÓçÜÒ$MæüÆæÿ×ê°² Ìôý§é Ñ¿êVæü «§æþÆ>Ã°² Eç³Äñý*W…_ “Mìü…¨ Ë»ê®Ë¯@þ$ Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ.

	 (i)	 (p – 1) (p + 11)
	 (ii)	 (3a – 9b) (3a + 9b)
	 (iii)	 –(2y + 5) (3y + 4)
	 (iv)	 (6x + 5y)2

	 (v)	 (2x – 
1
2)2

	 (vi)	 (7p) × (3r) × (p + 2)

Væü×ìý™èþ 
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Ðóþ$Ð@þ¬ ç³…ç³×îý ^óþíÜ¯@þç³µsìýMîü Ð@þçÜ$¢Ð@þ#Ë$ Væü$×ìý…^èþ ºyæþ$™èþ$¯é²Æÿ¬. 
	 3.	 {ç³† ÐéM>Å°Mìü çÜOÆðÿ¯@þ ½iÄ¶ý$ çÜÐ@þ*Ýë°² Væü$Ç¢…^èþ…yìþ.

	 (i)	 Ð@þÆæÿYçÜ…QÅ Mæü…sôý 2 GMæü$PÐ@þ
		    2 + s      (s + 2)2      s2 + 2      s2 + 4      2s2      22s

	 (ii)	 Æðÿ…yæþ$ Ð@þÆæÿ$çÜ çÜ…QÅË Ð@þÆ>YË Ððþ¬™èþ¢…
		    m2 + n2		    (m + n)2		  m2 + 1		  m2 + (m + 1)2

		    m2 + (m – 1)2	   (m + (m + 1))2 	 (2m)2 + (2m + 1)2

	 4.	 _{™èþ…ÌZ ^èþ*í³¯@þ Ñ«§æþ…V> JMæü M>ÅÌñý…yæþÆŠÿÌZ HO§ðþ¯é 2 × 2 Ð@þÆæÿY çÜ…QÅË¯@þ$ ç³ÇVæü×ìý…^èþ…yìþ.

Su M Tu W Th F Sa

1

2 3 4 5 6 7 8

9 10 11 12 13 14 15

16 17 18 19 20 21 22

23 24 25 26 27 28

February

		  {ç³† MæüÆæÿ~…ÌZ E¯@þ² çÜ…QÅË Væü$×ýM>Æ>Ë¯@þ$ Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ. — 4 × 12 = 48,  5 × 11 = 55 Ñ$WÍ¯@þ  
2 × 2 ^èþ™èþ$Ææÿ{ÝëË CÌê ^óþÄ¶ý$…yìþ MæüÆ>~Ë Væü$×ýM>Ææÿ Ë»ê®Ë Væü$Ç…_ Ò$Ææÿ$ HÑ$ VæüÐ@þ$°…^éÆæÿ$? CÌê 
G…§æþ$Mæü$ fÇW…§æþ° Ò$Ææÿ$ ÑÐ@þÇ…^èþ…yìþ.

a (a + 1)
a + 7 (a + 8)

	 5.	 “Mìü…¨ ÐéM>ÅÌZÏ H¨ °fÐðþ* «§æþ–ÒMæüÇ…^èþ…yìþ.
	 (i)	 (k + 1) (k + 2) – (k + 3) GËÏç³µyæþ* 2 AÐ@þ#™èþ$…¨.
	 (ii)	 (2q + 1) (2q – 3) A¯óþ¨ 4 Äñý¬MæüP Væü$×ýMæü….
	 (iii)	 çÜÇ çÜ…QÅË Ð@þÆ>YË A±² 4 Äñý¬MæüP Væü$×ýgêË$. Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ »ôýíÜ çÜ…QÅË Ð@þÆ>YË$ A±² 8 Væü$×ìýgêË  

Mæü…sôý 1 GMæü$PÐ@þ.
	 (iv)	 (6n + 2)2 – (4n + 3)2 A¯óþ¨ Ð@þÆæÿY çÜ…QÅ Mæü…sôý 5 ™èþMæü$PÐ@þ.

Væü×ìý™èþ 
^èþÆæÿa

    
    

    
    

 @
KTBS 

NOT TO BE R
EPUBLIS

HED



174174

Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
	 6.	 JMæü çÜ…QÅ¯@þ$ 7 ^óþ ¿êW…_¯@þç³#yæþ$ 3 ÔóýçÙ… Ð@þçÜ$¢…¨ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ð@þ$ÆöMæü çÜ…QÅ¯@þ$ 7 ^óþ ¿êW…_¯@þç³#yæþ$ 5 ÔóýçÙ…  

Ð@þçÜ$¢…¨. Ðésìý Ððþ¬™èþ¢… Ð@þÅ™éÅçÜ… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ëºª… 7 ^óþ ¿êW…_¯@þç³#yæþ$ G…™èþ ÔóýçÙ… Ð@þçÜ$¢…¨?

	 7.	 Ð@þÊyæþ$ Ð@þÆæÿ$çÜ çÜ…QÅË¯@þ$ ¡çÜ$Mö°, Ð@þ$«§æþÅ çÜ…QÅ Ð@þÆ>Y°² Ñ$WÍ¯@þ Æðÿ…yæþ$ çÜ…QÅË Ëº®… ̄ @þ$…yìþ ¡íÜÐóþÄ¶ý$…yìþ. 
C§óþ ç³#¯@þÆ>Ð@þ–™èþ… ^óþÄ¶ý$…yìþ. Ò$Ææÿ$ H ¯@þÐ@þÊ¯é¯@þ$ VæüÐ@þ$°…^éÆæÿ$? Ð@þ$¯@þ… ©°° ½fVæü×ìý™èþ çÜÒ$MæüÆæÿ×ý…V> GÌê 
Æ>Ýë¢…? C¨ °fOÐðþ$¯@þ çÜÆæÿÓçÜÒ$MæüÆæÿ×ý… A° çÜÇ ^èþ*yæþyé°Mìü çÜÒ$MæüÆæÿ×ý… Äñý¬MæüP Æðÿ…yæþ$OÐðþç³#Ìê ÑçÜ¢Ç…^èþ…yìþ.

	 8.	 “Mìü…¨ §æþÔ¶ýË¯@þ$ ÑÐ@þÇ…^óþ ½fVæü×ìý™èþ Ð@þÅMîü¢MæüÆæÿ×ý HÑ$sìý?

		  HOÐðþ¯é Æðÿ…yæþ$ çÜ…QÅË¯@þ$ ©°² Æðÿ…yæþ$ çÜ…QÅË Ððþ¬™èþ¢…ÌZ çÜVæü…™ø Væü$×ìý…^èþ…yìþ. D çœÍ™èþ… Æðÿ…yæþ$ çÜ…QÅË 
Ððþ¬™èþ¢…ÌZ çÜVæü… Ð@þÆæÿY… A° °Ææÿ*í³…^èþ…yìþ.

	 9.	 H¨ ò³§æþª¨? Væü$×ýË»ê®°² ç³NÇ¢ ÌñýMìüP…^èþMæü$…yé¯óþ Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ.

	 (i)	 14 × 26 Ìôý§é  16 × 24

	 (ii)	 25 × 75 Ìôý§é 26 × 74
	 10.	 §úÍÌZ JMæü _¯@þ² E§éÅ¯@þÐ@þ¯@þ… Æ>»Z™èþ$…¨. ¸ëÏ¯Œþ  

_{™èþ…ÌŸ ^èþ*ç³ºyìþ…¨. Æðÿ…yæþ$ ^èþ§æþÆæÿç³# ´ëÏr$Ï, 
JMöPMæüPsìý  g2 ^èþ§æþÆæÿç³# Ayæþ$Væü$Ë$, BMæü$ç³^èþaÆæÿ…
Væü$ÌZ E…sêÆÿ¬ Ñ$WÍ¯@þ {´ë…™èþ…ÌZ Ayæþ$Væü$ 
ÐðþyæþË$µ VæüË ¯@þyæþMæü Ð@þ*ÆæÿY… ©°Mìü OsñýÌŒýÞ ÐóþÄ¶ý*Í OsñýÌŒýÞ 
ÐóþÄ¶ý*ÍÞ¯@þ  {´ë…™é°Mìü çÜÐ@þ*Ýë°² Æ>Ä¶ý$…yìþ. 

	 11.	 “Mìü…§æþ ^èþ*í³¯@þ {ç³† ¯@þÐ@þÊ¯éMæü$

	 (i)	 “MæüÐ@þ$…ÌZ ™èþ§æþ$ç³Ç »ŸÐ@þ$Ã¯@þ$ XÄ¶ý$…yìþ. 
	 (ii)	 §æþÔ¶ý 10ÌZ G°² {´ë£æþÑ$Mæü Ä¶ýÊ°rÏ E¯é²Æÿ¬?

g2 sq. ft. g2 sq. ft.

w ft.

w ft.
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Ðóþ$Ð@þ¬ ç³…ç³×îý ^óþíÜ¯@þç³µsìýMîü Ð@þçÜ$¢Ð@þ#Ë$ Væü$×ìý…^èþ ºyæþ$™èþ$¯é²Æÿ¬. 
	 (iii)	 §æþÔ¶ý y ÌZ° {´ë£æþÑ$Mæü Ä¶ýÊ°rÏ çÜ…QÅ¯@þ$ ÑÐ@þÇ…^èþyé°Mìü JMæü çÜÐ@þ*Ýë°² Æ>Ä¶ý$…yìþ. .

§æþÔ¶ý 1 §æþÔ¶ý 2 §æþÔ¶ý 3 §æþÔ¶ý 1 §æþÔ¶ý 2 §æþÔ¶ý 3

	 	 {ç³† §é°ÌZ Æðÿ…yæþ$ ç³§éË$ MæüÍW¯@þ Æðÿ…yæþ$ çÜÐ@þ*ÝëË Væü$×ýË»ê®°² Mæü¯@þ$Vö¯@þyé°Mìü Ñ¿êVæü «§æþÆ>Ã°²  
Ð@þ$¯@þ… ´÷yìþW…^èþÐ@þ^èþ$a. ©°Mìü Ýë«§éÆæÿ×ý Ææÿ*ç³… (a + b) × (c + d) = ac + ad + bc + bd

	 	  D çÜÆæÿÓçÜÒ$MæüÆæÿ×ý…ÌZ Mö°² {ç³™óþÅMæü çÜ…«§æþÆ>ÂË¯@þ$ Ð@þ$¯@þ… ^èþ*Ýë…

		  (a + b)2 = a2 + 2ab + b2

		  (a – b)2 = a2 – 2ab + b2

		  (a + b) (a – b) = a2 – b2

	 	 ÑÀ¯@þ² ¯@þÐ@þÊ¯éË¯@þ$ ç³ÇVæü×ìý…^é… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ½fVæü×ìý™é°² Eç³Äñý*W…_ Ðésìý° GÌê AÆæÿ¦… 
^óþçÜ$MøÐéÌZ A¯óþÓíÙ…^é…. ™èþÆæÿ^èþ$V> JMæü çÜÐ@þ$çÜÅ¯@þ$ ç³ÇçÙPÇ…^èþyé°Mìü Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ A§óþ çÜOÆðÿ¯@þ 
çÜÐ@þ*«§é¯é°² ^óþÆæÿ$MøÐ@þyé°Mìü A¯óþMæü Ð@þ*Æ>YË$ E…sêÄ¶ý$° Ð@þ$¯@þ… ^èþ*Ýë…. JMæü çÜÐ@þ$çÜÅ¯@þ$ Ýë«¨…
^èþyé°Mìü Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ç³ÇçÙPÇ…^èþyé°Mìü ÐóþÆóÿÓÆæÿ$ ç³§æþ®™èþ$Ë¯@þ$ Mæü¯@þ$Vö¯@þyæþ… A¯óþ¨ JMæü çÜ–f¯é™èþÃMæü {ç³“MìüÄ¶ý$.

ÝëÆ>…Ô¶ý…
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†

GyæþÐ@þ$ OÐðþç³#¯@þ ^èþ*í³¯@þ Ñ«§æþ…V> JMæü {†¿¶ý$…f…ÌZ 10 ¯é×ôýË¯@þ$ AÐ@þ$Ææÿa…yìþ. JMæü çÜÐ@þ$Ä¶ý$…ÌZ JMæü  
¯é×ñý…¯@þ$ Mæü¨Í…^èþyæþ… §éÓÆ> {†¿¶ý$gê°² ™èþË{Mìü…§æþ$Ë$V> ^óþÄ¶ý$yæþ… ç³° G°² Mæü§æþÍMæüË$ AÐ@þçÜÆæÿ…? Mæü±çÜ 
Mæü§æþÍMæüË çÜ…QÅ G…™èþ?

3 ¯é×ôýË {†¿¶ý$gê°² JMóü Mæü§æþÍMæü™ø ™èþË{Mìü…§æþ$Ë$V> ^óþÄ¶ý$Ð@þ^èþ$a. Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 6 ¯é×ôýË {†¿¶ý$gê°² 2 
¯é×ôýË¯@þ$ Mæü¨Í…^èþyæþ… §éÓÆ> {†ç³µÐ@þ^èþ$a.

10 ¯é×ñýË {†¿¶ý$gê°² MóüÐ@þË…  3 Mæü§æþÍMæüË™ø †ç³µÐ@þ^èþ$a Ò$Ææÿ$ GÌê Mæü¯@þ$Vö¯é²Æ>? 15 ¯é×ôýË$  
E¯@þ² ™èþ§æþ$ç³Ç ò³§æþª {†¿¶ý$gê°² {†ç³µyé°Mìü AÐ@þçÜÆæÿOÐðþ$¯@þ Mæü±çÜ Mæü§æþÍMæüË¯@þ$ Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ ò³§æþª †¿¶ý$f çÜ…QÅË 
MøçÜ… {ç³Ä¶ý$†²…^èþ…yìþ.

Ar$Ð@þ…sìý {†¿¶ý$gêM>Ææÿ AÐ@þ$ÇMæüMæü$ AÐ@þçÜÆæÿOÐðþ$¯@þ ¯é×ñý… Mæü§æþÍMæüË Mæü±çÜ çÜ…QÅ¯@þ$ ÌñýMìüP…^èþyé°Mìü JMæü 
çÜ$Ë¿¶ýOÐðþ$¯@þ Ð@þ*ÆæÿY… E…§é?

""ç³hÌŒý çÜÐ@þ$Ä¶ý$…''
¯é×ñý…Ë çÜ…Äñý*Væü…
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7.1 Ð@þ*Ææÿ$µÌZ ÝëÆæÿ*ç³Å™èþ¯@þ$ VæüÐ@þ$°…^èþ…yæþ…
Ð@þ$¯@þ…§æþÇMîü yìþhrÌŒý _{™éË Væü$Ç…_ ™ðþË$çÜ$, Ð@þ$¯@þ AÐ@þçÜÆ>ËMæü$ A¯@þ$Væü$×ý…V> D _{™éË ç³ÇÐ@þ*×ý… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 
Ñ¯éÅÝë°² ™èþÆæÿ^èþ$V> Ð@þ*Ææÿ$Ýë¢… {Mìü…§æþ E¯@þ² _{™éË çÜÑ$†° VæüÐ@þ$°…^èþ…yìþ. 

_{™èþ… A

_{™èþ… D _{™èþ… E

_{™èþ… B _{™èþ… C

A¯@þ$´ë™èþ õßý™èþ$ º§æþª™èþ & 1
PROPORTIONAL REASONING-1

7
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
A°² _{™éË$ ÐóþÆóÿÓÆæÿ$ ç³ÇÐ@þ*×êËÌZ E¯é²Ä¶ý$° Ð@þ$¯@þ… ^èþ*yæþÐ@þ^èþ$a.

H _{™éË$ JMóüÌê Mæü°í³çÜ$¢¯é²Æÿ¬? Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ HÑ À¯@þ²…V> Mæü°í³çÜ$¢¯é²Æÿ¬? _{™éË$  (A, C Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ D) 
ÐóþÆóÿÓÆæÿ$ ç³ÇÐ@þ*×êË$ MæüÍW E¯@þ²ç³µsìýMîü JMóüÌê Mæü°í³Ýë¢Æÿ¬.
Ñ$Væü™é Ð@þÊyæþ$ _{™éË Ð@þ*¨ÇV> B Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ E _{™éË$¯é²Ä¶ý*?

M>§æþ$, AÑ Mö¨ªV> Ð@þ“MîüMæüÇ…^èþºyézÆÿ¬. ç³#Í  B ÌZ ´÷yæþÐ@þ#V> Mæü°í³çÜ$¢…¨, Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ E ÌZ Mæü$¨…ç³ºyìþ 
ÌêÐ@þ#V> Mæü°í³çÜ$¢…¨!
G…§æþ$Mæü$

A, C, Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ D _{™éË$ ©Ææÿƒ ̂ èþ™èþ$Ææÿ{ÝëM>Ææÿ…ÌZ E¯é²Ä¶ý$° Ò$Ææÿ$ VæüÐ@þ$°…^èþÐ@þ^èþ$a M>± E ̂ èþ™èþ$Ææÿ{çÜ…. 
ºçßý$Ô> A…§æþ$Móü  E À¯@þ²…V> Mæü°í³çÜ$¢…¨. M>± B Mæü*yé JMæü ©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ…! C¨ C™èþÆæÿ ©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{ÝëM>Ææÿ 
_{™éË Mæü…sôý G…§æþ$Mæü$ À¯@þ²…V> Mæü°í³çÜ$¢…¨.

D {ç³Ô¶ý²Mæü$ çÜÐ@þ*«§é¯@þ… CÐ@þÓyé°Mìü HO§ðþ¯é ¯@þÐ@þÊ¯é¯@þ$ Ð@þ$¯@þ… VæüÐ@þ$°…^èþVæüËÐ@þ*? ºçßý$Ô> ©Ææÿƒ 
^èþ™èþ$Ææÿ{ÝëË¯@þ$ MöËÐ@þyæþ… §éÓÆ>?

_{™èþ… ÐðþyæþË$µ (Ñ$.Ò$ÌZ) G™èþ$¢ (Ñ$.Ò$ÌZ)

_{™èþ… A 60 40

_{™èþ…  B 40 20

_{™èþ…  C 30 20

_{™èþ…  D 90 60

_{™èþ…  E 60 60

A, C, Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ D _{™éË$ JMóüÌê, Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ B Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ E _{™éË$ À¯@þ²…V> Mæü°í³…^óþÌê ^óþõÜ¨ HÑ$sìý?

_{™èþ…  A ° C ™ø ´ùÍa¯@þç³#yæþ$,  C Äñý¬MæüP ÐðþyæþË$µ A Äñý¬MæüP çÜVæü… A° Ð@þ$¯@þ… VæüÐ@þ$°…^èþÐ@þ^èþ$a. G™èþ$¢ 
Mæü*yé  A  ÌZ çÜVæü…. D çÜ…§æþÆæÿÂ…ÌZ ÐðþyæþË$µ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ G™èþ$¢ JMóü M>Ææÿ×ê…Mæü… §éÓÆ> (Væü$×ýM>Ææÿ…) §éÓÆ> D 
 çÜ…§æþÆæÿÂ…ÌZ çÜVæü…. ÐðþyæþË$µË$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ G™èþ$¢Ë$ JMóü M>Ææÿ×ê…Mæü… §éÓÆ> Ð@þ*Ç¯@þ…§æþ$Mæü$ _{™éË$ JMóüÌêV> 
Mæü°í³Ýë¢Æÿ¬.

_{™èþ… A ° _{™èþ… B ™ø ´ùÍa¯@þç³#yæþ$,  B  Äñý¬MæüP ÐðþyæþË$µ A Mæü…sôý 20 mm ™èþMæü$PÐ@þV> E…yæþr… Ð@þ$¯@þ… 
VæüÐ@þ$°…^èþÐ@þ^èþ$a. G™èþ$¢ Mæü*yé A G™èþ$¢ Mæü…sôý  20 mm ™èþMæü$PÐ@þV> E…r$…¨. Ð@þÅ™éÅçÜ… ¡íÜÐóþ™èþ §éÓÆ> JMóüÌê  
E¯@þ²ç³µsìýMîü, _{™éË$ À¯@þ²…V> Mæü°í³Ýë¢Æÿ¬. ÐðþyæþË$µ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ G™èþ$¢ JMóü M>Ææÿ×ê…Mæü…™ø Ð@þ*ÆæÿaºyézÄ¶ý* B  Äñý¬MæüP 
G™èþ$¢ A Äñý¬MæüP çÜVæü… G™èþ$¢. M>±  B ÐðþyæþË$µ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ G™èþ¢Ë$ JMóü M>Ææÿ×ê…Mæü…™ø Ð@þ*ÆæÿÌôý§æþ$ M>ºsìýt, _{™éË$  
À¯@þ²…V> Mæü°í³Ýë¢Æÿ¬.

Væü×ìý™èþ ^èþÆæÿa
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A¯@þ$´ë™èþ õßý™èþ$ º§æþª™èþ & 1
_{™èþ… A ™ø ´ùÍõÜ¢ _{™èþ…  D Äñý¬MæüP ÐðþyæþË$µ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ G™èþ$¢ H M>Ææÿ×ê…Mæü… §éÓÆ> Ð@þ*Ææÿ$™èþ$…§ø Ò$Ææÿ$ ™èþ°T 
^óþÄ¶ý$VæüËÆ>?M>Ææÿ×ê…M>Ë$ JMóüÌê E¯@þ²Ä¶ý*?

A, C, D _{™éË$ JMóü Ñ«§æþ…V> Mæü°í³Ýë¢Æÿ¬ G…§æþ$Mæü…sôý Ðésìý ÐðþyæþË$µË$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ G™èþ$¢Ë$ JMóü  
M>Ææÿ×ê…Mæü…  §éÓÆ> Ð@þ*Æ>Æÿ¬. Ðésìý ÐðþyæþË$µË$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ G™èþ$¢ËÌZ Ð@þ*Ææÿ$µË$ A¯@þ$´ë™èþ…ÌZ E…sêÄ¶ý$°  
Ð@þ$¯@þ… ^ðþç³#™é….

7.2 °çÙµ™èþ$¢Ë$
Væü×ìý™èþ…ÌZ Ar$Ð@þ…sìý A¯@þ$´ë™èþ çÜ…º…«§éË¯@þ$ çÜ*_…^èþyé°Mìü Ð@þ$¯@þ… °çÙµ†¢ ¿êÐ@þ¯@þ¯@þ$ Eç³Äñý*WÝë¢….

_{™èþ…  A Äñý¬MæüP ÐðþyæþË$µ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ G™èþ$¢ °çÙµ†¢ G…™èþ A° Ð@þ$¯@þ… ^ðþç³µÐ@þ^èþ$a.

60 : 40.

60 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 40 çÜ…QÅË¯@þ$ °çÙµ†¢ Äñý¬MæüP ç³§éË$ A…sê….��

_{™èþ…  C Äñý¬MæüP ÐðþyæþË$µ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ G™èþ$¢ °çÙµ†¢ 30 : 20  Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ _{™èþ… D Äñý¬MæüP °çÙµ†¢ 90 : 60.

a : b Ææÿ*ç³…ÌZ, Ððþ¬§æþsìý ç³ÇÐ@þ*×ý…ÌZ° {ç³† ‘a’ Ä¶ýÊ°rÏMæü$ Æðÿ…yæþÐ@þ ç³ÇÐ@þ*×ý…ÌZ° ‘b’ Ä¶ýÊ°r$Ï 
E¯é²Ä¶ý$° Ð@þ$¯@þ… ^ðþç³µÐ@þ^èþ$a.

M>ºsìýt, _{™èþ… A ÌZ, {ç³† 60 mm ÐðþyæþË$µMæü$, 40 mm  G™èþ$¢ E…r$…§æþ° Ð@þ$¯@þ… ^ðþç³µVæüË….

_{™éË A, C, Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ D Äñý¬MæüP ÐðþyæþË$µ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ G™èþ$¢Ë °çÙµ™èþ$¢Ë$ A¯@þ$´ë™èþ…ÌZ E…sêÄ¶ý$°  
Ð@þ$¯@þ… ^ðþç³µÐ@þ^èþ$a G…§æþ$Mæü…sôý D °çÙ¹™èþ$¢Ë, ç³§éË$ JMóü M>Ææÿ×ê…Mæü…™ø Ð@þ*Ææÿ$™éÆÿ¬ M>ºsìýt AÑ A¯@þ$´ë™èþ…ÌZ 
E…sêÆÿ¬ GÌêVø ^èþ*§éª….

_{™èþ… A — 60 : 40

Æðÿ…yæþ$ ç³§éË¯@þ$ 
1
2, ^óþ Væü$×ìýõÜ¢

60 × 
1
2 : 40 × 

1
2  Ð@þçÜ$¢…¨

_{™èþ… C ÌZ ÐðþyæþË$µ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ G™èþ$¢ °çÙµ†¢  30 : 20 

90 : 60 (_{™èþ… D)?  ´÷…§æþyé°Mìü 60 : 40 (_{™èþ… A) °çÙµ†¢° H M>Ææÿ×ê…Mæü…™ø Væü$×ìý…^éÍ?

°çÙµ™èþ$¢Ë$ A¯@þ$´ë™èþ…ÌZ E¯é²Äñý* Ìôý§ø ´ùËayé°Mìü Ð@þ$Ç…™èþ “MæüÐ@þ$OÐðþ$¯@þ ç³§æþ®† HÑ$r…sôý Ðésìý° Ðésìý 
çÜÆæÿâ¶ýOÐðþ$¯@þ Ææÿ*´ë°Mìü ™èþWY…_, D çÜÆæÿâ¶ýOÐðþ$¯@þ Ææÿ*´ëË$ JMóü Ñ«§æþ…V> E¯é²Äñý* Ìôý§ø ^èþ*yæþyæþ….
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7.3 °çÙµ™èþ$¢Ë$ Ðésìý çÜÆæÿâ¶ýOÐðþ$¯@þ Ææÿ*ç³…ÌZ
ç³§éË¯@þ$ Ðésìý Væü.Ýë.{ç³ §éÓÆ> ¿êW…^èþyæþ… §éÓÆ> Ð@þ$¯@þ… °çÙµ™èþ$¢Ë¯@þ$ Ðésìý çÜÆæÿâ¶ýOÐðþ$¯@þ Ææÿ*´ë°Mìü ™èþWY…^èþÐ@þ^èþ$a.

_{™èþ…  A ÌZ, ç³§éË$ 60 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 40.  60 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 40 Ë Væü.Ýë.{ç³ G…™èþ? C¨ 20, ç³§éË¯@þ$ 20 ^óþ 
¿êWõÜ¢, _{™èþ…  A  Äñý¬MæüP °çÙµ†¢ §é° çÜÆæÿâ¶ýOÐðþ$¯@þ Ææÿ*ç³…ÌZ 3 : 2 Ð@þçÜ$¢…¨.

_{™èþ… D °çÙµ†¢ 90 : 60. Æðÿ…yæþ$ ç³§éË¯@þ$ 30 (90, 60 Ë Væü.Ýë.{ç³) çÜÆæÿâ¶ý Ææÿ*ç³…  3 : 2 Ð@þçÜ$¢…¨. 
_{™éË$  A Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ D Ë °çÙµ™èþ$¢Ë$ A¯@þ$´ë™èþ…ÌZ E…sêÆÿ¬.

_{™éË$ B Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ E °çÙµ™èþ$¢Ë Ýë«§éÆæÿ×ý Ææÿ*ç³Ðóþ$Ñ$?

_{™èþ…B °çÙµ†¢ 40 : 20 ©° çÜÆæÿâ¶ýÆæÿ*ç³… 2 : 1.

_{™èþ…  E °çÙµ†¢ 60 : 60 ©° çÜÆæÿâ¶ý Ææÿ*ç³… 1 : 1.

D °çÙµ™èþ$¢Ë$  3 : 2 Mìü çÜÐ@þ*¯@þ… M>Ð@þ#. M>ºsìýt _{™éË A, C Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ D °çÙµ™èþ$¢Ë$ _{™éË$  
ÐðþyæþË$µ¯@þ$…yìþ G™èþ$¢  B Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ E °çÙµ™èþ$¢ËMæü$ A¯@þ$ÌZÐ@þ*¯@þ$ ´ë™èþ…ÌZ E¯é²Ä¶ý$° Ð@þ$¯@þ… ^ðþç³µÐ@þ^èþ$a.

Æðÿ…yæþ$ °çÙµ™èþ$¢Ë$ Ðésìý çÜÆæÿâ¶ýOÐðþ$¯@þ Ææÿ*´ëÌZÏ JMóüÌê E¯@þ²ç³šyæþ$ B °çÙµ™èþ$¢Ë$ A¯@þ$´ë™èþ…ÌZ 
E¯é²Ä¶ý$° Ð@þ$¯@þ… ^ðþç³#™éÐ@þ¬ A…§æþ$Ð@þËÏ  a : b :: c : d  A¯óþ¨  a : b Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ c : d  °çÙµ™èþ$¢Ë$  
A¯@þ$´ë™èþ…ÌZ E¯é²Ä¶ý$° çÜ*_çÜ$¢…¨.

A…§æþ$Ð@þËÏ
60 : 40 :: 30 : 20 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 60 : 40 :: 90 : 60.

7.4 A¯@þ$´ë™èþ ™éÇPMæü…™ø çÜÐ@þ$çÜÅÝë«§æþ¯@þ
E§éçßýÆæÿ×ý 1: 3 : 4 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 72 : 96 °çÙµ™èþ$¢Ë$ A¯@þ$´ë™èþ…ÌZ E¯é²Ä¶ý*?

3 : 4 A¯óþ¨ Cç³µsìýMóü §é° çÜÆæÿâ¶ýÆæÿ*ç³…ÌZ E…¨.

72 : 96 çÜÆæÿâ¶ýÆæÿ*ç³… Mæü¯@þ$Vö¯@þyé°Mìü Æðÿ…yæþ$ ç³§éË¯@þ$ Ðésìý Væü.Ýë. {ç³™ø ¿êW…^éÍ.

72 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 96 Ë.Væü.Ýë. {ç³ G…™èþ?

72  Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 96 Ë  Væü.Ýë. {ç³ 24 Æðÿ…yæþ$ ç³§éË¯@þ$ 24 ^óþ ¿êWõÜ¢ 3 : 4 Ð@þçÜ$¢…¨.

A…§æþ$Ð@þËÏ Æðÿ…yæþ$ °çÙµ™èþ$¢Ë$ Ðésìý çÜÆæÿâ¶ýÆæÿ*ç³…ÌZ JMóü Ñ«§æþ…V> E¯é²Æÿ¬ A…§æþ$Ð@þËÏ AÑ A¯@þ$´ë™èþ…ÌZ 
E¯é²Æÿ¬.
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A¯@þ$´ë™èþ õßý™èþ$ º§æþª™èþ & 1
E§éçßýÆæÿ×ý 2: MóüÝë…VŠü JMæü Ðóþyæþ$Mæü MøçÜ… °Ð@þ$ÃÆæÿçÜ… ™èþÄ¶ý*Ææÿ$ ^óþÄ¶ý*Ë¯@þ$ Mæü$…¨. BÐðþ$ JMæü ´ë{™èþÌZ 6 V>ÏçÜ$Ë 
°Ð@þ$ÃÆæÿçÜ… ™èþÄ¶ý*Ææÿ$ ^óþÄ¶ý*Ë¯@þ$ Mæü$…¨. BÐðþ$ JMæü ´ë{™èþÌZ 6 V>ÏçÜ$Ë °Ð@þ$ÃÆæÿçÜ… ™èþÄ¶ý*Ææÿ$ ^óþíÜ, B ´ë±Ä¶ý*°Mìü 
10 ^ðþ…^éË ^ðþMðüPÆæÿ MæüÍí³…¨. BÐðþ$ ™èþ…{yìþ Ðóþyæþ$MæüMæü$ GMæü$PÐ@þ Ð@þ$…¨ Ð@þÝë¢Ææÿ° BÕ…^éyæþ$ A…§æþ$Ð@þËÏ A™èþ¯@þ$  
BÐðþ$¯@þ$ Ð@þ$Æø 18 V>ÏçÜ$Ë °Ð@þ$ÃÆæÿçÜ… ™èþÄ¶ý*Ææÿ$ ^óþÄ¶ý$Ð@þ$° AyìþV>yæþ$. A§óþ ¡í³™ø °Ð@þ$ÃÆæÿçÜ… ™èþÄ¶ý*Ææÿ$ 
^óþÄ¶ý$yé°Mìü, BÐðþ$ G°² ^ðþ…^éË ^èþMðüPÆæÿ gZyìþ…^éÍ?

 A§óþ ¡í³° Mö¯@þÝëW…^èþyé°Mìü, G°² V>ÏçÜ$Ë °Ð@þ$ÃÆæÿçÜ… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ G°² ^ðþ…^éË ^èþMðüPÆæÿ °çÙµ†¢ A¯@þ$´ë™èþ…ÌŸ  
E…yéÍ. 6 V>ÏçÜ$Ë °Ð@þ$ÃÆæÿçÜ… MøçÜ…, BÐðþ$ 10 ^ðþ…^éË ^èþMðüPÆæÿ¯@þ$ MæüÍí³…¨. 

V>ÏçÜ$Ë °Ð@þ$ÃÆæÿçÜ… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ^ðþ…^éË ^èþMðüPÆæÿ °çÙµ†¢ 
6 : 10. BÐðþ$ C…M> 18 V>ÏçÜ$Ë °Ð@þ$ÃÆæÿçÜ…, ™èþÄ¶ý*Ææÿ$  
^óþÄ¶ý*ÍÞÐ@þõÜ¢, BÐóþ$ G°² ̂ ðþ…^éË ̂ èþMðüPÆæÿ¯@þ$ Eç³Äñý*W…^éÍ? 
Ð@þ$¯@þ… D çÜÐ@þ$çÜÅ¯@þ$ D Ñ«§æþ…V> ^ðþÄ¶ý$Ð@þ^èþ$a.

6 : 10 :: 18 : ?

°çÙµ™èþ$¢Ë$ A¯@þ$´ë™èþ…ÌZ E…yéË…sôý, °çÙµ†¢ÌZ° {ç³† 
ç³§æþ… JMóü M>Ææÿ×ê…Mæü… §éÓÆ> Ð@þ*Æ>Ë° Ð@þ$¯@þMæü$ ™ðþË$çÜ$. 
°çÙµ†¢ÌZ Ð@þ*Ææÿ$µ M>Ææÿ×ê…M>°² Ð@þ$¯@þ… GÌê Mæü¯@þ$Vö¯@þVæüË…?

°çÙµ†¢ÌZ Ð@þ*Ææÿ$µ M>Ææÿ×ê…M>°² Ð@þ$¯@þ… GÌê Mæü¯@þ$Vö¯@þVæüË? 

Ððþ¬§æþsìý ç³§æþ… 6 ¯@þ$…yìþ 18Mìü ò³ÇW…¨. Ð@þ*Ææÿ$µ M>Ææÿ×ê…M>°² Mæü¯@þ$Vö¯@þyé°Mìü, Ð@þ$¯@þ… 18° 6™ø ¿êW…_  
3¯@þ$ ´÷…§æþÐ@þ^èþ$a.

Æðÿ…yæþÐ@þ ç³§æþ… Mæü*yé A§óþ M>Ææÿ×ê…M>… Ð@þ*Æ>Í 10, 3 M>Ææÿ×ê…M>°² ç³ÇW¯@þç³#yæþ$ A¨ 30 AÐ@þ#™èþ$…¨ 
A…§æþ$Ð@þË¯@þ

6 : 10 :: 18 : 30.

M>ºsìýt, BÐðþ$ 30 ^ðþ…^éË ^èþMðüPÆæÿ¯@þ$ Eç³Äñý*W…_ 18 V>ÏçÜ$Ë °Ð@þ$ÃÆæÿçÜ… Ð@þ¬¯@þ$ç³sìýÌêVóü ¡í³V> ™èþÄ¶ý*Ææÿ$ ^óþÄ¶ý*Í.

E§éçßýÆæÿ×ý 3: °†¯Œþ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ çßýÇ ^èþ$r*t M>…´û…yŠþÐéÌŒý °ÇÃçÜ$¢¯é²Ææÿ$. °†¯Œþ 60 Ayæþ$Væü$Ë ´÷yæþOÐðþ¯@þ 
OÐðþç³#¯@þ$, çßýÇ 40 Ayæþ$Væü$Ë OÐðþç³#¯@þ$ °ÇÃçÜ$¢¯é²yæþ$. °†¯Œþ 3 ºÝë¢Ë íÜÐðþ$…sŒý Eç³Äñý*W…^éyæþ$ M>± çßýÇ 2 ºÝë¢Ë  
íÜÐðþ$…sŒý Ð@þ*{™èþÐóþ$ Eç³Äñý*W…^éyæþ$. BÐðþ$ ™èþMæü$PÐ@þ Eç³Äñý*W…_ °ÇÃ…_¯@þ Vøyæþ ™é¯@þ$ °ÇÃ…_¯@þ Vøyæþ A…™èþ ºË…V>  
E…yæþ§æþ° °†¯Œþ B…§øâ¶ý¯@þ ^ðþ…§éyæþ$.
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°†¯Œþ BÌZ^èþ¯@þ çÜOÆðÿ¯@þ§óþ¯é?

°†¯Œþ  Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ çßýÇ ÑçÙÄ¶ý$…ÌZ, Ð@þ$¯@þ… Vøyæþ ´÷yæþÐ@þ#Ë °çÙµ†¢° Eç³Äñý*W…_¯@þ íÜÐðþ$…sŒý çÜ…^èþ$Ë™ø ´ùÍa, 
A¯@þ$´ë™èþ…ÌZ E¯é²Äñý* Ìôý§ø ^èþ*yéÍ.

°†¯Œþ çÜ…§æþÆæÿÂ…ÌZ °çÙµ†¢  60 : 3, A…sôý 20 : 1 (C¨ çÜÆæÿâ¶ý Ææÿ*ç³…ÌZ).

çßýÇ çÜ…§æþÆæÿÂ…ÌZ °çÙµ†¢  40 : 2, A…sôý 20 : 1 (C¨ çÜÆæÿâ¶ý Ææÿ*ç³Ð@þ$ÌZ).

Æðÿ…yæþ$ °çÙµ™èþ$¢Ë$ A¯@þ$´ë™èþ…ÌZ E¯@þ²…§æþ$Ð@þËÏ VøyæþË$ çÜÐ@þ*¯@þ §æþ–yæþ…V> E…sêÆÿ¬. °†¯Œþ B…§øâ¶ý¯@þ 
^ðþ…§æþ¯@þÐ@þçÜÆæÿ… Ìôý§æþ$.

E§éçßýÆæÿ×ý 4: JMæü ´ëuæÿÔ>ËÌZ 5 Væü$Ææÿ$ E´ë«§éÅÄ¶ý¬Ë$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 170 Ð@þ$…¨ Ñ§éÅÆæÿ$¦Ë$ E¯é²Ææÿ$. ´ëuæÿÔ>ËÌZ 
E´ë«§éÅÄ¶ý¬ËMæü$ Ñ§éÅÆæÿ$¦ËMæü$ Ð@þ$«§æþÅ °çÙµ†¢ 5 : 170 ´ëuæÿÔ>ËÌZ E´ë«§éÅÄ¶ý¬Ë$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ñ§éÅÆæÿ$¦Ë  
çÜ…QÅ¯@þ$ ÌñýMìüP…^èþ…yìþ. Ò$ ´ëuæÿÔ>ËÌZ E´ë«§éÅÄ¶ý¬ËMæü$ Ñ«§éÅÆæÿ$¦Ë Ð@þ$«§æþÅ °çÙµ†¢ G…™èþ? §é°° “Mìü…§æþ  
Æ>Ä¶ý$…yìþ.

______ : ______

Ò$ ´ëuæÿÔ>ËÌZ° E´ë«§éÅÄ¶ý$ & Ñ§éÅÇ¦ °çÙµ†¢ Ð@þ* ´ëuæÿÔ>ËÌZ° §é°Mìü A¯@þ$ÌZÐ@þ*¯@þ$´ë™èþ…ÌZ E…§é?

E§éçßýÆæÿ×ý 5: Ò$ ™èþÆæÿVæü† Væü¨ÌZ° »êÏMŠü»ZÆæÿ$z ÐðþyæþË$µ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ G™èþ$¢ (çÜÒ$ç³ òÜ….Ò$ Ð@þÆæÿMæü$) MöËÐ@þ…yìþ. »êÏMŠü 
»ZÆæÿ$z ÐðþyæþË$µ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ G™èþ$¢Ë °çÙµ†¢ G…™èþ?

______ : ______

Ò$ ¯øsŒýº$MŠüÌZ ÐðþyæþË$µ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ G™èþ$¢ »êÏMŠü»ZÆæÿ$z °çÙµ†¢Mìü A¯@þ$ÌZÐ@þ*¯@þ$´ë™èþ…ÌZ E…sôý ©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{Ýë°² 
XÄ¶ý$VæüËÆ>?

Ò$Ææÿ$ XíÜ¯@þ ©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{Ýë°² Ò$ M>Ï‹ÜÐóþ$sŒýÞ XíÜ¯@þ Ðésìý™ø ´ùËa…yìþ. AÐ@þ±² JMóüÌê 
Mæü°í³çÜ$¢¯é²Ä¶ý*  

E´ë«§éÅÄ¶ý¬°Mìü VæüÐ@þ$°Mæü : Ñ§éÅÆæÿ$¦Ë$ AÆæÿ¦… ^ðþçÜ$MøVæüÍVóü Ð@þ$Ç°² E§éçßýÆæÿ×ýË¯@þ$ CÐ@þÓ…yìþ. ÐéÆæÿ$ AyæþVæü 
VæüÍVóü E§éçßýÆæÿ×ýÍÐ@þÓ…yìþ. ÐéÆæÿ$ çÜOÆðÿ¯@þÑ A° G…§æþ$Mæü¯@þ$ Mæü$…r$¯é²Æø M>Ææÿ×êË¯@þ$ ÐéÇMìü ™ðþÍÄ¶ý$gôýÄ¶ý*Í 
çÜÐ@þ$çÜÅ¯@þ$ ç³ÇçÙPÇ…^èþyé°Mìü A¿êÅçÜ Ñ«§é¯éË$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ™éÇPMæü Ñ«§é¯éË¯@þ$ A¯@þ$çÜÇ…^éÍ.

Væü×ìý™èþ ^èþÆæÿa
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A¯@þ$´ë™èþ õßý™èþ$ º§æþª™èþ & 1
E§éçßýÆæÿ×ý 6: ±ÍÐ@þ$Mæü$ 3 çÜ…Ð@þ™èþÞÆ>Ë Ð@þÄ¶ý$çÜ$Þ E¯@þ²ç³µyæþ$, BÐðþ$ ™èþÍÏ Ð@þÄ¶ý$çÜ$Þ BÐðþ$ Ð@þÄ¶ý$çÜ$ÞMæü$ 10 Æðÿr$Ï. 
±ÍÐ@þ$ Ð@þÄ¶ý$çÜ$Þ BÐðþ$ ™èþÍÏ Ð@þÄ¶ý$çÜ$ÞMæü$ °çÙµ†¢ G…™èþ? ±ÍÐ@þ$Mæü$ 12 çÜ…Ð@þ™èþÞÆ>Ë Ð@þÄ¶ý$çÜ$Þ E¯@þ²ç³µyæþ$ ÐéÇ  
Ð@þÄ¶ý$çÜ$ÞË °çÙµ†¢ G…™èþ? A¨ AÌêVóü E…r$…§é? 

±ÍÐ@þ$Mæü$ 3 çÜ…Ð@þ™èþÞÆ>Ë Ð@þÄ¶ý$çÜ$Þ E¯@þ²ç³µyæþ$ ±ÍÐ@þ$ Ð@þÄ¶ý$çÜ$Þ, BÐðþ$ ™èþÍÏ Ð@þÄ¶ý$çÜ$Þ °çÙµ†¢ 3 : 30 (±ÍÐ@þ$ 
Ð@þÄ¶ý$çÜ$ÞMæü$ 10 Æðÿr$Ï BÐðþ$ ™èþÍÏ Ð@þÄ¶ý$çÜ$Þ) çÜÆæÿâ¶ýÆæÿ*ç³…ÌZ 1 : 10.

±ÍÐ@þ$Mæü$ 12 çÜ…Ð@þ™èþÞÆ>Ë Ð@þÄ¶ý$çÜ$Þ (A…sôý 9 çÜ…. ™èþÆ>Ó™èþ) E¯@þ²ç³µyæþ$ ÐéÇ Ð@þÄ¶ý$çÜ$ÞË °çÙµ†¢ 12 : 39 (9 
çÜ…Ð@þ™èþÞÆ>Ë ™èþÆ>Ó™èþ BÐðþ$ ™èþÍÏ Ð@þÄ¶ý$çÜ$Þ 39 çÜ…Ð@þ™èþÞÆ>Ë$. çÜÆæÿâ¶ý Ææÿ*ç³…ÌZ 4 : 13.

°çÙµ†¢ÌZ° ç³§éËMæü$ çÜÐ@þ*¯@þ çÜ…QÅ¯@þ$ Mæü*yæþyæþ… (Ìôý§é¡íÜÐóþÄ¶ý$yæþ…) §éÓÆ> °çÙµ†¢ Ð@þ*Ææÿ$™èþ$…¨ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬  
Ð@þÊË °çÙµ†¢Mìü CÑ A¯@þ$´ë™èþ…ÌZ E…yæþ ¯@þÐ@þçÜÆæÿ… Ìôý§æþ$.

E§éçßýÆæÿ×ý  7: 14 : 21 °çÙµ†¢Mìü A¯@þ$´ë™èþ…ÌZ E…yóþ çÜ…QÅË™ø “Mìü…¨ RêäË¯@þ$ ç³NÇ…^èþ…yìþ.

______ : 42      6 : ______       2 : ______

Ððþ¬§æþsìý °çÙµ†¢ÌZ Ð@þ$¯@þMæü$ Ððþ¬§æþsìý ç³§æþ… ™ðþÎ§æþ$, M>± Æðÿ…yæþÐ@þ ç³§æþ… 42. 
C¨ 14 : 21 °çÙµ†¢ÌZ Æðÿ…yæþÐ@þ ç³§æþ… 2 Æðÿr$Ï. A…§æþ$Ð@þËÏ Ððþ¬§æþsìý ç³§æþ… 14 Äñý¬MæüP  
2 Æðÿr$Ï…yéÍ. A…§æþ$Ð@þËÏ A¯@þ$´ë™èþ °çÙµ†¢ 28 : 42. Æðÿ…yæþÐ@þ °çÙµ†¢ÌZ Ððþ¬§æþsìý  
ç³§æþ… 6.

H M>Ææÿ×ê…Mæü…™ø 14 ¯@þ$ Væü$×ìýõÜ¢ 6 Ð@þçÜ$¢…¨? C¨ ç³NÆæÿ~çÜ…QÅ¯é? ÌôýMæü À¯@þ²Ð@þ*? 

©°° D Ñ«§æþ…V> ^óþÝë¢… 14y = 6. A…§æþ$Ð@þË¯@þ y = 
6
14 = 

3
7.

A…§æþ$Ð@þËÏ 21 ° Ð@þ$¯@þ… (14 : 21 ÌZ Æðÿ…yæþÐ@þ ç³§æþ…) A§óþ M>Ææÿ×ê…Mæü…  37. ^óþ Væü$×ìý…^éÍ.
21 × 

3
7  °çÙµ†¢ 6 : 9

Ð@þÊyæþÐ@þ °çÙµ†¢ÌZ Ððþ¬§æþsìý ç³§æþ… 2
14 ¯@þ$ (14 : 21 ÌZ Ððþ¬§æþr ç³§æþ…) 7 ^óþ ¿êWõÜ¢ Ð@þ$¯@þ… 2 ̄ @þ$ ́ ÷…§æþÐ@þ^èþ$a (14 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 21 Ë.Væü.Ýë.ç³)

21° 7^óþ ¿êWõÜ¢ Ð@þ$¯@þMæü$ 3 ËÀçÜ$¢…¨ °çÙµ†¢ 2 : 3

14:21

× 2=?
× 2

:42______ 
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
ííœËtÆŠÿ M>ïœ!

M>ïœ yìþM>çÙ¯Œþ¯@þ$ ´ëË™ø MæüÍí³ ™èþÄ¶ý*Ææÿ$ ^óþõÜ ´ë±Ä¶ý$… íœËtÆŠÿ M>ïœ.
Ð@þ$…k¯é£Šþ Ýë«§éÆæÿ×ý…V> ™èþ¯@þ A…VæüyìþÌZ  15 Ñ$.Î. M>ïœ  

yìþM>çÙ¯@þMæü$ 35 Ñ$.Î.  ´ëË¯@þ$ MæüÍí³ JMæü Mæü‹³ íœËtÆŠÿ M>ïœ° ™èþÄ¶ý*Ææÿ$ ^óþÝë¢Ææÿ$.
D çÜ…§æþÆæÿÂ…ÌZ M>ïœ yìþM>çÙ¯Œþ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ´ëË °çÙµ†¢   

15 : 35.

Mö¯@þ$VøË$ §éÆæÿ$yæþ$ {Ýët…VŠü íœËtÆŠÿ M>ïœ MøÇ™óþ Ð@þ$…k¯é£Šþ 20 Ñ$.Î.  
Ë yìþM>çÙ¯ŒþMæü$ 30 Ñ$.Î.  Ë ´ëË¯@þ$ MæüË$ç³#™éyæþ$. CMæüPyæþ °çÙµ†¢ 20 : 30
G…§æþ$Ð@þËÏ M>ïœ {Ýët…VŠüV> E…¨? 

ç³Ë$^èþsìý M>ïœ MøÇ™óþ A™èþ¯@þ$ 10 Ñ$.Î.  M>ïœMìü 40 Ñ$.Î.  ´ëË$ MæüË$ç³#™éyæþ$ Aç³#yæþ$ 
°çÙµ†¢ 10 : 40. 

G…§æþ$Ð@þËÏ M>ïœ ç³Ë$^èþV> E…¨? 

“Mìü…¨ ç³sìýtMæüÌZ ÑÑ«§æþ °çÙµ™èþ$¢ÌZÏ Ð@þ$…k¯é£Šþ M>ïœ yìþM>çÙ¯Œþ, ´ëË$ MæüËç³yé°² ^èþ*ç³ºyìþ…¨. _Ð@þÇ Ð@þÆæÿ$çÜÌZ 
M>ïœ _MæüP¯@þ¨, ç³Ë$^èþ°¨ Ìôý§é Ýë«§éÆæÿ×ý… Æ>Ä¶ý$…yìþ.

M>ïœyìþM>çÙ¯Œþ (Ñ$.Î. ËÌŸ) ´ëË$(Ñ$.Î. ËÌŸ) Ýë«§éÆæÿ×ý/_MæüP°¨ / ç³Ë$^èþ°¨
300 600

150 500

200 400

24 56

100 300

Væü×ìý™èþ ^èþÆæÿa

Væü×ìý™èþ ^èþÆæÿa
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A¯@þ$´ë™èþ õßý™èþ$ º§æþª™èþ & 1
©°² Væü$Ç¢…^èþ…yìþ.
	 1.	 çÜOÆðÿ¯@þ A¯@þ$´ë™èþ… VæüË ÐésìýMìü Ð@þ–™é¢°² XÄ¶ý$…yìþ.

	 (i)	 4 : 7 :: 12 : 21	 (ii)	 8 : 3 :: 24 : 6
	 (iii)	 7 : 12 :: 12 : 7	 (iv)	 21 : 6 :: 35 : 10
	 (v)	 12 : 18 :: 28 : 12	 (vi)	 24 : 8 :: 9 : 3
	 2.	 4 : 9 Mìü A¯@þ$´ë™èþ…ÌZ E…yóþ 3 °çÙµ™èþ$¢Ë$ CÐ@þÓ…yìþ.

______ : ______      ______ : ______      ______ : ______   

	 3.	 18 : 24 Mæü$ A¯@þ$´ë™èþ…ÌZ VæüË °çÙµ™èþ$¢ËÌZ Ð@þ¨Í¯@þ çÜ…QÅ¯@þ$ Æ>Ä¶ý$…yìþ.

3 : ______    12 : ______    20 : ______    27 : ______

	 4.	 “Mìü…¨ ©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{ÝëË¯@þ$ ^èþ*yæþ…yìþ. H ©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ… JMæü §é°MöMæüsìý çÜÆæÿ*ç³…V> E…¨? Ò$Ææÿ$ ©°° Ðésìý 
´÷yæþÐ@þ#, ÐðþyæþË$µË¯@þ$ õÜPË$™ø MöÍ_ °çÙµ™èþ$¢Ë¯@þ$ ´ùËayæþ… §éÓÆ> çÜÇ ^èþ*yæþ…yìþ. 

	 5.	 “Mìü…¨ ©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ {Ýë°² ^èþ*yæþ…yìþ. ©° ´÷yæþÐ@þ#, ÐðþyæþË$µ °çÙµ†¢Mìü çÜÐ@þ*¯@þOÐðþ$¯@þ _¯@þ² ©Ææÿƒ ^èþ™èþ$Ææÿ{çÜ…, ò³§æþª ©Ææÿƒ 
^èþ™èþ$Ææÿ{ÝëË¯@þ$ Ò$ ̄ ør$ ç³#çÜ¢Mæü…ÌZ XÄ¶ý$VæüËÆ>? Ò$ ©Ææÿƒ ̂ èþ™èþ$Ææÿ{ÝëË¯@þ$ Ò$ çÜà«§éÅÄ¶ý¬Ë ©Ææÿƒ ̂ èþ™èþ$Ææÿ{ÝëË™ø 
´ùËa…yìþ. 

D

A

B

C

E

Væü×ìý™èþ ^èþÆæÿa
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
	 6.	 “Mìü…¨ _{™èþ…ÌZ JMæü ò³§æþª Cr$Mæü VøyæþÌZ Mö¨ª ¿êVæü… Ææÿ…Væü$Ë Cr$MæüË™ø ¯@þÐ@þÊ¯éË$ ™èþÄ¶ý*Ææÿ$ ^óþÄ¶ý$ ºyìþ…¨. 

{ç³† Vøyæþ D ̄ @þÐ@þÊ¯é Mö¯@þÝëW…^èþ ºyìþ¯@þ¨. º*yìþ§æþÆæÿ…Væü$ Cr$MæüËMæü$, Ææÿ…Væü$Ë Cr$MæüËMæü$ VæüË °çÙµ†¢ G…™èþ? 
çÜÆæÿâ¶ý Ææÿ*ç³…ÌZ Ðésìý °çÙµ™èþ$¢Ë¯@þ$ CÐ@þÓyé°Mìü {ç³Ä¶ý$†²…^èþ…yìþ.

	 7.	 Mö°² Ð@þ*¯@þÐ@þ BM>Æ>Ë _{™éË$ X§éª…. Ò$ õÜ²íßý™èþ$Ë ™èþË, Ððþ¬…yðþ…, M>â¶ý$å, ^óþ™èþ$Ë ´÷yæþÐ@þ#Ë$ MöÍ_ “Mìü…§æþ 
^èþ*í³¯@þ Ñ«§æþ…V> °çÙµ™èþ$¢Ë$ Æ>Ä¶ý$…yìþ.

			   	

(a)	 ™èþË	 : Ððþ¬…yðþ…
(b)	 ______	 : ______

(c)	 Ððþ¬…yðþ…	 : ^óþ™èþ$Ë$
(d)	 ______	 : ______ 

(e)	 Ððþ¬…yðþ…	 :  M>â¶ý$å
(f)	 ______	 : ______

 
�

Cç³šyæþ$ Oò³ °çÙµ™èþ$¢ËMæü$ çÜÐ@þ*¯@þOÐðþ$¯@þ ™èþË, Ððþ¬…yðþ…, M>â¶ý$å, ^óþ™èþ$Ë™ø _{™éË$ XÄ¶ý$…yìþ. 

°çÙµ™èþ$Ë$ A¯@þ$´ë™èþ…ÌZ E…sôý ÆóÿRê_{™éË$ ^èþ*yæþyé°Mìü çÜçßýf…V> E¯é²Ä¶ý*? G…§æþ$Mæü$? 
G…§æþ$Mæü$ M>§æþ$? 

VæüÐ@þ$°Mæü:  D A°² M>Æ>Å^èþÆæÿ×êËÌZ G…§æþ$Ð@þËÏ ÐéÇ ÆóÿRê _{™éË$ A¯@þ$´ë™èþ…ÌŸ E¯é²Ä¶ý$° M>Ææÿ×êË$ ^èþÇa…
^èþyé°Mìü Ñ§éÅÆæÿ$¦Ë¯@þ$ {´ù™èþÞíßý…^èþ…yìþ.

(a)

(b)

Væü×ìý™èþ ^èþÆæÿa
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A¯@þ$´ë™èþ õßý™èþ$ º§æþª™èþ & 1
[O™ðþÆ>íÜMæü & Ð@þÊyæþ$ °Ä¶ý$Ð@þ*Ë$

E§éçßýÆæÿ×ý 8 : 120 Ð@þ$…¨ Ñ§éÅÆæÿ$¦Ë$ E¯@þ² ´ëuæÿÔ>ËÌZ Ð@þ$«§éÅçßý² ¿Zf¯@þ… MøçÜ… Ð@þ…rÐéyæþ$  15 kg Ë  
A¯@þ²… Ð@þ…yæþ$™éyæþ$. Ð@þÆ>ÛM>Ë…ÌZ MóüÐ@þË… 80 Ð@þ$…¨ Ñ§éÅÆæÿ$¦Ë$ Ð@þ*{™èþÐóþ$ çÜ*PË$Mæü$ Ð@þÝë¢Ææÿ$. BàÆæÿ… Ð@þ–«§é 
M>Mæü$…yé E…yæþsê°Mìü Ð@þ…rÐéyæþ$ G…™èþ A¯@þ²… Ð@þ…yéÍ?

Ñ§éÅÆæÿ$¦Ë çÜ…QÅMæü$ AÐ@þçÜÆæÿOÐðþ$¯@þ ¼Ä¶ý$Å… °çÙµ†¢ A¯@þ$´ë™èþ…ÌZ E…r$…¨.

M>Ð@þ#¯@þ 120 : 15 :: 80 : ?

Ððþ¬§æþsìýç³§æþ…ÌZ Ð@þ*Ææÿ$µ M>Ææÿ×ê…Mæü… HÑ$sìý?

§é°° Ð@þ$¯@þ… ç³§éË¯@þ$ ¿êW…^èþyæþ… §éÓÆ> Mæü¯@þ$Vö¯@þVæüË…  
80
120  = 

2
3.

 
2
3  M>Ææÿ×ê…Mæü…™ø Væü$×ìý…^èþyæþ… §éÓÆ> Ñ§éÅÆæÿ$¦Ë çÜ…QÅ¯@þ$ Mæü¯@þ$Vö¯@þÐ@þ^èþ$a.

A§óþ M>Ææÿ×ê…Mæü…™ø ¼Ä¶ý$Å… ºÆæÿ$Ð@þ#¯@þ$ Væü$×ìý…^èþyæþ… §éÓÆ>

 15 × 
2
3 = 10.

A…§æþ$Ð@þËÏ Ð@þ…rÐéyæþ$ BÆøk 10 kg ¼Ä¶ý*Å°² Ð@þ…yéÍ.

A¯@þ$´ë™èþ ™éÇPM>°² Eç³Äñý*W…_ çÜÐ@þ$çÜÅ¯@þ$ Ýë«¨…^èþyé°Mìü Oò³ çÜ…§æþÆæÿÂ… JMæü ÑËMæüÛ×ýOÐðþ$¯@þ E§éçßýÆæÿ×ý. 
¯éË$Væü$ ç³ÇÐ@þ*×êË$ A¯@þ$´ë™èþ…ÌZ A¯@þ$çÜ…«§é°…^èþºyìþ E…¨. ÒsìýÌZ Ð@þÊyæþ$ ™ðþÍíÜ¯@þÑ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ð@þ$¯@þ… 
¯éËYÐ@þ ™ðþÍÄ¶ý$° ç³ÇÐ@þ*×ê°² Mæü¯@þ$Vö¯éÍ.

Ar$Ð@þ…sìý çÜÐ@þ$çÜÅË¯@þ$ ç³ÇçÙPÇ…^èþyé°Mìü, Ð@þ$¯@þ…  a : b :: c : d Ð@þ…sìý ½fVæü×ìý™èþ çÜ…gêqÐ@þ*¯é°² 
Eç³Äñý*W…_ Æðÿ…yæþ$ A¯@þ$´ë™èþ °çÙµ™èþ$¢Ë¯@þ$ ¯@þÐ@þÊ¯é ^óþÄ¶ý$Ð@þ^èþ$a¯@þ$.

D Æðÿ…yæþ$ °çÙµ™èþ$¢Ë$ A¯@þ$´ë™èþ…ÌŸ E…yéË…sôý c A¯óþç³§æþ… a A¯óþ ç³§æþ… Äñý¬MæüP Væü$×ýMæü… E§éçßýÆæÿ×ýMæü$ 
f  A¯óþ M>Ææÿ×ê…Mæü… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ d A¯óþ ç³§æþ… b Äñý¬MæüP Væü$×ýM>Ææÿ M>Ææÿ×ê…Mæü…  f A¯óþ ç³§æþ… Äñý¬MæüP Væü$×ýMæü… A°  
Ð@þ$¯@þMæü$ ™ðþË$çÜ$

c = f a      ...(1)
d = f b      ...(2)
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
(1) Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ (2) Ë¯@þ$…yìþ

f =  
c
a   Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ f = 

d
b  .

∴ 
c
a  = 

d
b .

CÆæÿ$OÐðþç³#Ìê   ab ^óþ Væü$×ìýõÜ¢

ab × 
c
a   = ab × 

d
b  

ab × 
c
a   = ab × 

d
b  

bc = ad Ìôý§é  ad = bc

A…§æþ$Ð@þËÏ  a : b :: c : d AÆÿ¬™óþ ad = bc AVæü$¯@þ$. ©°° ç³§éË Äñý¬MæüP AyæþzVæü$×ýM>Ææÿ… A…sêÆæÿ$.

 M>Ð@þ#¯@þ ad = bc, d = 
bc
a  A°Ð@þ$¯@þ… ^èþ*ç³Ð@þ^èþ$a

Æðÿ…yæþ$ °çÙµ™èþ$¢Ë$ A¯@þ$´ë™èþ…ÌZ E…sôý Ðésìý ç³§éË AyæþzVæü$×ýM>Ææÿ… çÜÐ@þ*¯@þ…. ™ðþÍÄ¶ý$° ¯éËYÐ@þ ç³ÇÐ@þ*×ê°² 
Ar$Ð@þ…sìý AyæþzVæü$×ýM>Ææÿ… §éÓÆ> Mæü¯@þ$Vö¯@þÐ@þ^èþ$a¯@þ$.

{´ë`¯@þ ¿êÆæÿ™èþ…ÌZ, BÆæÿÅ¿¶ýrt   (199 CE) Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ C™èþÆæÿ$Ë$ Cr$Ð@þ…sìý A¯@þ$´ë™èþ çÜÐ@þ$çÜÅË¯@þ$ Ð@þÊyæþ$ 
çÜÐ@þ$çÜÅË °Ä¶ý$Ð@þ$… A° í³Í^éÆæÿ$. {ç³Ð@þ*×ý… (Ð@þ* ÑçÙÄ¶ý$…ÌZ MöË™èþ  ‘a’), ¸ëÌê (Ð@þ* ÑçÙÄ¶ý$…ÌZ‘b’)  
Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ C^èþa (Ð@þ* ÑçÙÄ¶ý$…ÌŸ A¿¶ýÅÆæÿ¦¯@þ ‘c’) C_a¯@þ Ð@þÊyæþ$ çÜ…QÅË$¯é²Æÿ¬. C^éa¸ëÌê (Ð@þ* ÑçÙÄ¶ý$…ÌZ 
¨Væü$ºyìþ ‘d’) ¯@þ$ Mæü¯@þ$Vö¯@þyé°Mìü BÆæÿÅ¿¶ýrt CÌê A…sêyæþ$.

""çœÌê¯@þ$, C^èþe™ø Væü$×ìý…_, çœÍ™èþ Væü$×ýË»ê®°² {ç³Ð@þ*×ý…™ø ¿êW…^éÍ"

Ð@þ$Æø Ð@þ*rÌŸ ^ðþ´ëµË…sôý BÆæÿÅ¿¶ýrt CÌê A…sêyæþ$.

 {ç³Ð@þ*×ý : çœË : : C^èþa : C^éaçœË

∴ {ç³Ð@þ*×ý ×  C^éeçœË = çœË ×  C^ée

A…§æþ$Ð@þËÏ C^éaçœË =   = 
çœË × C^éeçœË

{ç³Ð@þ*×ý .

BÆæÿÅ¿¶ýrt {ç³†´ë¨…_¯@þ AyæþzVæü$×ýM>Ææÿ ç³§æþ®†¯@þ$ç³Äñý*W…_ {´ë`¯@þ ¿êÆæÿ¡Ä¶ý¬Ë$ A¯@þ$´ë™é°Mìü çÜ…º…«¨…
_¯@þ çÜ…MìüÏçÙt çÜÐ@þ$çÜÅË¯@þ$ Ýë«¨…^óþÐéÆæÿ$.
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A¯@þ$´ë™èþ õßý™èþ$ º§æþª™èþ & 1
E§éçßýÆæÿ×ý 9:  JMæü M>Ææÿ$ 150 °Ð@þ¬ÚëË$  90 km  {ç³Ä¶ý*×ìýçÜ$¢…¨. C§óþ ÐóþVæü…™ø {ç³Ä¶ý*×ìýõÜ¢ 4 Væü…rÌZÏ G…™èþ 
§æþ*Ææÿ {ç³Ä¶ý*×ìýçÜ$¢…¨?

150 : 90 :: 4 : ?

{ç³Ô¶ý²¯@þ$ Ææÿ*´÷…¨…^èþyé°Mìü C¨ çÜOÆðÿ¯@þ Ð@þ*ÆæÿYÐóþ$¯é?

M>§æþ$, G…§æþ$Mæü…sôý 150 °Ð@þ¬ÚëÌZÏ E…¨, 4 Væü…rÌZÏ E…¨. Æðÿ…yæþÐ@þ °çÙµ†¢ÌZ, Ððþ¬§æþsìý °çÙµ†¢ÌZ E¯@þ² A§óþ 
Ä¶ýÊ°rÏ¯@þ$ çÜÐ@þ$Ä¶ý*°Mìü Eç³Äñý*W…^éÍ. 4 Væü…rËMæü$ 240 °Ð@þ¬ÚëË$ M>Ð@þ#¯@þ çÜOÆðÿ¯@þ Ææÿ*ç³….

150 : 90 :: 240 : ?

240 °Ð@þ¬ÚëÌZÏ {ç³Ä¶ý*×ìý…_¯@þ §æþ*Æ>°² Ò$Ææÿ$ GÌê Mæü¯@þ$Vö…sêÆæÿ$?

Ò$ ™èþÆæÿVæü† Ñ§éÅÆæÿ$¦Ë™ø ^èþÇa…_ Ð@þNÅàË¯@þ$ Eç³Äñý*W…_ çÜÐ@þ*«§é¯é°² Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ.

E´ë«§éÅÄ¶ý¬ËMæü$ VæüÐ@þ$°Mæü : §æþ*Ææÿ… çÜÐ@þ$çÜÅ¯@þ$ Ýë«¨…^èþyé°Mìü JMóü ç³§æþª†° CÐ@þÓyé°Mìü º§æþ$Ë$, ÑÀ¯@þ²  
Ð@þNÅàË¯@þ$ Eç³Äñý*W…_ çÜÐ@þ*«§é¯é°² Æ>ºrtyé°Mìü Ñ§éÅÆæÿ$¦Ë¯@þ$ {´ù™èþÞíßý…^èþ…yìþ. ÐéÆæÿ$ çÜÐ@þ*¯@þ À¯é²Ë$  
Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ çÜÐ@þ*¯@þ °çÙµ™èþ$¢Ë¯@þ$ AÆæÿ¦… ^óþçÜ$Mæü$° fÐéº$ Mæü¯@þ$Vö¯@þVæüËÆæÿ$.

Ð@þ$¯@þ… A¯@þ$´ë™é°² D Ñ«§æþ…V> Æ>Ýë¢…

150 : 90 :: 240 : x.

Ayæþz Væü$×ýM>Ææÿ… §éÓÆ>

150 × x = 240 × 90 ËÀçÜ$¢…¨
∴ 				        x = 240 × 90

150
 .

						      48    3
					        = 

240  × 90
150   = 144.

						         5

						         1

4 Væü…rÌZÏ M>Ææÿ$ {ç³Ä¶ý*×ìý…^óþ §æþ*Ææÿ…144 km.

E§éçßýÆæÿ×ý 10: íßýÐ@þ*^èþÌŒý {ç³§óþÔŒýÌZ JMæü _¯@þ² OÆðÿ™èþ$ 200 g sîý ´ëÅMðüsŒý¯@þ$² `200 ËMæü$ AÐ@þ¬Ã™éyæþ$. 
Ðóþ$çœ*ËÄ¶ý$ÌZ JMæü ò³§æþª GõÜtsŒýÌZ  1 kg sîý ´ëÅMðüsŒý `800 ËMæü$ AÐ@þ¬Ã™éÆæÿ$ Æðÿ…yæþ$ {´ë…™éÌZÏ ™èþ*MæüÐ@þ¬ & 
«§æþÆæÿË °çÙµ†¢ A¯@þ$´ë™èþ…ÌZ E…§é? H sîý GMæü$PÐ@þ QÈO§ðþ¯@þ¨?
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
íßýÐ@þ*^èþÌŒýÌZ sîý ºÆæÿ$Ð@þ#, «§æþÆæÿ °çÙµ†¢ 200 : 200.

Ðóþ$çœ*ËÄ¶ý$ sîý ºÆæÿ$Ð@þ#, «§æþÆæÿ °çÙµ†¢ G…™èþ? A¨  1 : 800?

C¨ çÜOÆðÿ¯@þ¨ M>§æþ$. G…§æþ$Mæüsôý íßýÐ@þ*^èþÌZ ÑçÙÄ¶ý$…ÌZ Ð@þ$¯@þ… ºÆæÿ$Ð@þ#¯@þ$ “V>Ð@þ¬ËÌZ ç³ÇVæü×ìý…^é…. M>ºsìýt 
Ðóþ$çœ*ËÄ¶ý$ÌZ ºÆæÿ$Ð@þ#¯@þ$ “V>Ð@þ¬Ë$V> Ð@þ*Ça¯@þ ™èþÆ>Ó™èþ ºÆæÿ$Ð@þ#, «§æþÆæÿË °çÙµ†¢  1000 : 800  °çÙµ™èþ$¢Ë$  
A¯@þ$´ë™èþ…ÌZ E¯é²Äñý* Ìôý§ø ™èþ°T ^óþÄ¶ý$yé°Mìü Æðÿ…yæþ$ °çÙµ™èþ$¢Ë¯@þ$ Ðésìý çÜÆæÿâ¶ýÆæÿ*´ëÌZÏ JMðüÌê E¯é²Äñý* Ìôý§ø 
Ð@þ$¯@þ… ^èþ*yéÍ.

íßýÐ@þ*^èþÌŒýÌZ sîý °çÙµ†¢ §é° çÜÆæÿâ¶ýOÐðþ$¯@þ Ææÿ*ç³…ÌZ  1 : 1.

Ðóþ$çœ*ËÄ¶ý* sîý °çÙµ†¢ §é° çÜÆæÿâ¶ýOÐðþ$¯@þ Ææÿ*ç³…ÌZ  5 : 4. 

°çÙµ™èþ$¢Ë$ B¯@þ$´ë™èþ…ÌZ ÌôýÐ@þ#

H sîý QÈO§ðþ¯@þ¨? G…§æþ$Mæü$?

E´ë«§éÅÄ¶ý¬°Mìü VæüÐ@þ$°Mæü : QÈO§ðþ¯@þ sîý Væü$Ç…_ ^èþÆæÿa¯@þ$ {´ù™èþÞíßý…^èþ…yìþ. ÐéÆæÿ$ ™èþÐ@þ$ °Ææÿ~Ä¶ý*ËMæü$ GÌê Ð@þ^éaÆæÿ$ 
 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ B sîý QÈO§ðþ¯@þ¨V> E…yæþsê°Mìü M>Ææÿ×êË$ HÑ$sìý?

H sîý QÈO§ðþ¯@þ¨ A° ^ðþç³µyé°Mìü Æðÿ…yæþ$ ^ørÏ JMóü ºÆæÿ$Ð@þ# E¯@þ² sîý «§æþÆæÿ¯@þ$ ´ùÌêaÍ.

Ðóþ$çœ*ËÄ¶ý$ÌZ 1 kg sîý «§æþÆæÿ G…™èþ? ` 800.

íßýÐ@þ*^èþÌŒýÌZ 200 g sîý «§æþÆæÿ ` 200 AÆÿ¬™óþ 1 kg sîý G…™èþ?

1 kg  sîý QÈ§æþ$ x  Ææÿ*´ëÄ¶ý$Ë$ A¯@þ$Mö…§é… 200 g = 
1
5 of 1 kg. 

					       	 1
5 × x = 200.

CÆæÿ$OÐðþç³#Ë 5 ^óþ Væü$×ìý…^èþV>
1
5 × x × 5 = 200 × 5

1
5  × x × 5  = 1000

x = 1000.

Ðóþ$çœ*ËÄ¶ý$ÌZ  1 kg sîý `800, íßýÐ@þ*^èþÌŒýÌZ `1,000 

∴ íßýÐ@þ*^èþÌŒý sîý QÈO§ðþ¯@þ¨
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A¯@þ$´ë™èþ õßý™èþ$ º§æþª™èþ & 1
M>Æ>Å^èþÆæÿ×ý… 1 : Ò$Mæü$ CçÙtOÐðþ$¯@þ Ð@þ…rM>°² ¡çÜ$Mø…yìþ. Ò$ Mæü$r…»ê°Mìü Ð@þ…r ^óþÄ¶ý$yé°Mìü AÐ@þçÜÆæÿOÐðþ$¯@þ 
A°² ç³§éÆ>¦Ë$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ðésìý ç³ÇÐ@þ*×êË¯@þ$ Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ. Ò$Ææÿ$ JMæü ç³…yæþ$Væü fÆæÿ$ç³#Mæü$…r$¯é²Ææÿ°  
A¯@þ$Mæü$…§é…. Ò$Ææÿ$ 15 Ð@þ$…¨ A†£æþ$Ë¯@þ$ BàÓ°…^éË° A¯@þ$Mæü$…r$¯é²Ææÿ$. ÐéÇMìü A§óþ Ð@þ…rMæü…  
Ð@þ…yæþsê°Mìü AÐ@þçÜÆæÿOÐðþ$¯@þ ç³§éÆ>¦Ë ç³ÇÐ@þ*×ý… Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ.

©°² Væü$Ç¢…^èþ…yìþ/Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ
	 1.	 ¿¶ý*Ñ$ JMæü çÜ…Ð@þ™èþÞÆæÿ…ÌZ çÜ*Ææÿ$Å° ^èþ$r*t §é§éç³# 940 Ñ$ÍÄ¶ý$¯Œþ MìüÌZ Ò$rÆæÿ$Ï {ç³Ä¶ý*×ìýçÜ$¢…¨. JMæü 

ÐéÆæÿ…ÌZ G°² MìüÌZ Ò$rÆæÿ$Ï {ç³Ä¶ý$×ìýçÜ$¢…¨?

	 2.	 JMæü ™éï³ Ðóþ$ïÜˆ ÆóÿRê _{™èþ…ÌZ ^èþ*í³¯@þ BM>Ææÿ…ÌZ CË$Ï °ÇÃçÜ$¢¯éyæþ$. A™èþ¯@þ$ ºÄ¶ý$r VøyæþË$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ÌZç³Í 
Vøyæþ Æðÿ…yìþ…sìý° °ÇÃ…^éÍ. A¨ Æðÿ…yæþ$ Væü§æþ$Ë¯@þ$ ÐóþÆæÿ$ ^óþçÜ$¢…¨. 10 Ayæþ$Væü$Ë Vøyæþ °ÇÃ…^èþyé°Mìü A™èþ°Mìü 
§é§éç³# 1450 Cr$MæüË$ AÐ@þçÜÆæÿ…. CË$Ï °ÇÃ…^èþyé°Mìü A™èþ°Mìü G°² Cr$MæüË$ AÐ@þçÜÆæÿ…? A°² VøyæþË$ JMóü 
G™èþ$¢, JMóü Ð@þ$…§æþ…™øþ E¯é²Ä¶ý$° A¯@þ$Mæü$…§é…. 

ç³#±™Œþ ™èþ…{yìþ ËMø² ¯@þ$…yìþ M>¯@þ*µÆŠÿ Mæü$ 50 Mìü.Ñ$./Væü…. ÐóþVæü…™ø ™èþ¯@þ Ððþ*sêÆŠÿ OòÜMìüÌŒýÌZ 2  
Væü…rËÌZ {ç³Ä¶ý*×ìý…^éyæþ$. A™èþ¯@þ$ 75 Mìü.Ò$/Væü… ÐóþVæü…™ø [OyðþÐŒþ ^óþõÜ¢ M>¯@þ*µÆŠÿ ^óþÆæÿ$MøÐ@þyé°Mìü 
G…™èþ çÜÐ@þ$Ä¶ý$… ç³yæþ$™èþ$…¨? D çÜÐ@þ$çÜÅ¯@þ$ Ð@þ$¯@þ… °çÙµ†¢V> Ææÿ*´÷…¨…^èþVæüËÐ@þ*

50 : 2 :: 75 : __ 

çç³#±™Œþ ™èþ…{yìþ M>¯@þ*¹ÆŠÿ Ððþâ¶ýåyé°Mìü GMæü$PÐ@þ çÜÐ@þ$Ä¶ý$… ç³yæþ$™èþ$…§é Ìôý§é ™èþMæü$PÐ@þ  
çÜÐ@þ$Ä¶ý$… ç³yæþ$™èþ$…§é? AÌZ_…^èþ…yìþ.

Væü×ìý™èþ ^èþÆæÿa

12 ft

15 ft

9 ft

9 ft

6 ft
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
D çÜÐ@þ$çÜÅ Ð@þ¬ @̄þ$ç³sìý çÜÐ@þ$çÜÅË Ð@þ*¨ÇV> ó̄þ  Mæü°í³…_ @̄þç³µsìýMîü, Ð@þÊyæþ$ °Ä¶ý$Ð@þ*°² Eç³Äñý*W…_ ©°° ç³ÇçÙPÇ… è̂þÌôýÐ@þ¬.

ÐóþVæü… ò³ÇW @̄þç³#yæþ$ ÐéçÜ¢Ðé°Mìü {ç³Ä¶ý*×ý çÜÐ@þ$Ä¶ý$… ™èþVæü$Y™èþ$…¨. M>ºsìýt D çÜÐ@þ$çÜÅ @̄þ$50 : 2 :: 75 : __ V> ó̂þÄ¶ý$ÌôýÐ@þ¬.

M>Æ>Å^èþÆæÿ×ý… 2 : Ð@þ*ÆðÿPsŒýMìü Ððþãå ÑÑ«§æþ ç³ÇÐ@þ*×êË$ Úë…çœN Mæü…Osñý¯@þÆŠÿË A§óþ Úë…çœN «§æþÆæÿË¯@þ$ õÜMæüÇ…^èþ…yìþ. 
“Mìü…§æþ ^èþ*í³¯@þ Ñ«§æþ…V> ç³sìýtMæü¯@þ$ ™èþÄ¶ý*Ææÿ$ ^óþÄ¶ý$…yìþ. Úë…ç³# ç³ÇÐ@þ*×ý… «§æþÆæÿMæü$ A¯@þ$ÌZÐ@þ*¯@þ$´ë™èþ…ÌZ E…§ø 
Ìôý§ø ^èþ*yæþ…yìþ.

Mæü…Osñý¯@þÆŠÿ ç³ÇÐ@þ*×ý… «§æþÆæÿ

Ýë^ðþsŒý 6 Ñ$.Î. ` 2

_¯@þ² »êsìýÌŒý 180 Ñ$.Î. ` 154

Ð@þ$«§æþÅÆæÿMæü… »êsìýÌŒý 340 Ñ$.Î. ` 276

ò³§æþª »êsìýÌŒý 1000 Ñ$.Î. ` 540

Oò³¯@þ E¯@þ² ¯@þÐ@þÊ¯é ç³sìýtMæü MøçÜ… °çÙµ™èþ$¢Ë¯@þ$ ´ùÍa ^èþ*§éª… JMæü _¯@þ² ïÜÝëMæü$, Ýë^ðþsŒý ç³ÇÐ@þ*×ý…Ë °çÙµ†¢  
6 : 180. Ðésìý «§æþÆæÿË °çÙµ†¢ 2 : 154. D °çÙµ™èþ$¢Ë$ A¯@þ$ÌZÐ@þ*¯@þ$ ´ë™èþ…ÌZ E¯é²Ä¶ý*? 

«§æþÆæÿË °çÙµ†¢, ç³ÇÐ@þ*×êË °çÙµ†¢Mìü A¯@þ$ÌZÐ@þ*¯@þ$´ë™èþ…ÌZ Ìôý§æþ° Ò$Ææÿ$ G…§æþ$Mæü$ A¯@þ$Mæü$…r$¯é²Ææÿ$?

Mæü…ò³±Mìü  Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ MæüçÙtÐ@þ$ÆæÿÏMæü$ ÐóþÆóÿÓÆæÿ$ O¯ðþk »êsìýâ¶ýå Äñý¬MæüP Ìê¿êË$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ¯@þÚëtË¯@þ$  
^èþÇa…^èþ…yìþ. ç³Æ>ÅÐ@þÆæÿ×ý ç³ÇÆæÿMæüÛ×ýMæü$ Ò$Ææÿ$ Mæü…ò³±Mìü Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ MæüçÙtÐ@þ$ÆŠÿMæü$ HÑ$ íÜ¸ëÆŠÿÞ ^óþÝë¢Ææÿ$?

C™èþÆæÿ E™èþµ™èþ$¢ËMæü$ Mæü*yé C§óþ fÆæÿ$Væü$™èþ$…§é?

Ð@þ*ÆðÿPsŒýÌZ° C™èþÆæÿ E™èþµ™èþ$¢ËMæü$ CÌê…sìý ç³sìýtMæüË¯@þ$ ™èþÄ¶ý*Ææÿ$ ^óþÄ¶ý$…yìþ.

JMóü E™èþµ†¢ Äñý¬MæüP ÑÑ«§æþ MöË™èþËMæü$ ÐóþÆóÿÓÆæÿ$ «§æþÆæÿË¯@þ$ ç³ÇÑ$™èþ… ^óþÄ¶ý$…yìþ E§é: ¼Ä¶ý$Å… Ìôý§é Bsê (í³…yìþ) 
«§æþÆæÿË$ ÑÑ«§æþ MöË™èþËMæü$ A¯@þ$´ë™èþ…ÌZ E¯@þ² E™èþµ™èþ$¢Ë¯@þ$ VæüÐ@þ$°…^èþ…yìþ.

JMóü E™èþµ†¢ «§æþÆæÿËMæü$, MöË™èþËMæü$ Ð@þ$«§æþÅ E¯@þ² A¯@þ$´ë™èþ çÜ…º…«§é°² ™èþÆæÿVæü†ÌZ ^èþÇa…^èþ…yìþ.

Væü×ìý™èþ ^èþÆæÿa
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A¯@þ$´ë™èþ õßý™èþ$ º§æþª™èþ & 1
E´ë«§éÅÄ¶ý¬°Mìüü VæüÐ@þ$°Mæü : Ñ§éÅÆæÿ$¦ËMæü$ JMæü {´ëgôýMŠüt CÐ@þÓ…yìþ ™èþÆæÿVæü†° Væü$…ç³#Ë$V> Ñ¿¶ýh…^èþ…yìþ. {ç³† Væü$…ç³# 
JMæü A…VæüyìþMìü Ððþãå JMóü Ð@þçÜ$¢Ð@þ# Äñý¬MæüP ÑÑ«§æþ {ç³Ð@þ*×êË «§æþÆæÿË¯@þ$ õÜMæüÇ…^éÍ. E§éçßýÆæÿ×ýMæü$ 1 kg ¼Ä¶ý$Å…,  
500 g ¼Ä¶ý$Å…  10 kg ¼Ä¶ý$Å… «§æþÆæÿË¯@þ$ ¯ør$ ^óþçÜ$MøÐéÍ ÐéÆæÿ$ MöË™èþ ç³ÇÐ@þ*×êË$, «§æþÆæÿË™ø ç³sìýtMæü¯@þ$ 
™èþÄ¶ý*Ææÿ$ ^óþÄ¶ý*Í Ðésìý° Ñ$WÍ¯@þ ™èþÆæÿVæü†Mìü A…¨…^éÍ «§æþÆæÿË$ A¯@þ$´ë™èþ…ÌZ E¯é²Ä¶ý* Ìôý§é G…§æþ$Mæü$ A¯óþ§é° 
Væü$Ç…_ ^èþÇa…^éÍ.

7.5 ç³…^èþ$MøÐ@þyæþ…, M>± çÜÐ@þ*¯@þ…V> M>§æþ$!
M>Æ>Å^èþÆæÿ×ý… 3: JMæü f™èþ¯@þ$ HÆæÿµÆæÿ^èþ…yìþ 12 ÌñýMìüP…
^èþ§æþW¯@þ Ð@þçÜ$¢Ð@þ#Ë$ Ìôý§é Mú…rÆæÿÏ¯@þ$ õÜMæüÇ…^èþ…yìþ (AÑ 
¯é×ôýË$, Ñ™èþ¢¯éË$ Ìôý§é Væü$ËMæüÆ>â¶ý$å M>Ð@þ^èþ$a). Cç³#yæþ$ 
Ðésìý° C§æþªÇ Ð@þ$«§æþÅ ÑÑ«§æþ Ð@þ*Æ>YÌZÏ ç³…^èþ$Mø…yìþ.

�Ò$Ææÿ$  Ðésìý° çÜÐ@þ*¯@þ…V> Ñ¿¶ýhõÜ¢, Ò$ÌZ {ç³† JMæüPÇÌZ E¯@
þ² Mú…rÆæÿÏ çÜ…QÅ °çÙµ†¢ G…™èþ?

Ò$ÌZ {ç³† JMæüPÇMìü 6 Mú…rÆæÿ$ÏËÀÝë¢Æÿ¬.  M>ºsìýt °çÙµ†¢  
6 : 6 Ìôý§é §é° çÜÆæÿâ¶ýOÐðþ$¯@þ Ææÿ*ç³…ÌZ 1 : 1.

Cç³#yæþ$ Ð@þ$¯@þ… çÜÐ@þ*¯@þ…V> ç³…^èþ$MøÐ@þ^èþ$a.

 Ò$ ¿êVæüÝëÓÑ$Mìü 5 Mú…rÆæÿ$Ï Ð@þõÜ¢, Ò$Mæü$ G°² Ð@þçÜ$¢Ð@þ#Ë$ Ð@
þÝë¢Æÿ¬? Mú…rÆæÿÏ °çÙµ†¢ G…™èþ?

Ò$Mæü$ Ò$ ¿êVæüÝëÓÑ$ Mú…rÆæÿÏMæü$ VæüË °çÙµ†¢ 5 : 7 Cç³#yæþ$ Ò$Ææÿ$ Ò$ C§æþªÇ Ð@þ$«§æþÅ 3 : 1 °çÙµ†¢ÌZ Mú…rÆæÿÏ¯@þ$ 
ç³…^èþ$MøÐéË¯@þ$ Mæü$…sôý Ò$ÌZ {ç³† JMæüPÇMìü G°² Mú…rÆæÿ$Ï Ð@þÝë¢Æÿ¬?

Mú…rÆæÿÏ¯@þ$ ÑÑ«§æþ Ð@þ*Æ>YÌZÏ ç³…^èþ$Mø…yìþ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ H MæüËÆÿ¬Mæü  3 : 1 °çÙµ†¢ÌZ E…§ø ^èþ*yæþ…yìþ 3 : 1 °çÙµ†¢ÌŸ  
Mú…rÆæÿÏ¯@þ$ ç³…^èþ$MøÐ@þyé°Mìü JMæü Ð@þ*ÆæÿY… “Mìü…¨ Ñ«§æþ…V> E…¨.

	 1.	 JMæüsìý Ò$ ¿êVæüÝëÓÑ$ 3 Mú…rÆæÿ$Ï ¡çÜ$Mæü$…sêÆæÿ$ Ò$Ææÿ$ 1 ¡çÜ$Mæü$…sêÆæÿ$. Cç³#yæþ$ Ò$ Ð@þ§æþª 8 Mú…rÆæÿ$Ï Ñ$WÍ 
E¯é²Ë$.

	 2.	 Ò$ ¿êVæüÝëÓÑ$ Ð@þ$Æø 3 Mú…rÆæÿ$Ï ¡çÜ$Mæü$…sêÆæÿ$. Ò$Ææÿ$ Ð@þ$Æø 1 Mú…rÆŠÿ ¡çÜ$Mæü$…sêÆæÿ$ Cç³#yæþ$ Ò$ Ð@þ§æþª 4 
Mú…rÆæÿ$Ï Ñ$WÍ E¯é²Æÿ¬.
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†
	 3.	 Ò$ ¿êVæüÝëÓÑ$ Ð@þ$Æø 3 Mú…rÆæÿ$Ï ¡çÜ$Mæü$…sêÆæÿ$ Ò$Ææÿ$ Ð@þ$Æø 1 Mú…rÆŠÿ ¡çÜ$Mæü$…sêÆæÿ$. CMæü Mú…rÆæÿ$Ï Ñ$WÍ ÌôýÐ@þ#. 

M>ºsìý Ò$ ¿êVæü ÝëÓÑ$Mìü Ððþ¬™èþ¢… 9 Mú…rÆæÿ$Ï ËÀÝë¢Æÿ¬. Ò$Mæü$ 3 Mú…rÆæÿ$Ï ËÀÝë¢Æÿ¬.

Ð@þ$¯@þ… 12 Mú…rÆæÿÏ¯@þ$ 3 : 1 °çÙµ†¢ÌZ C§æþªÇ Ð@þÅMæü$¢Ë Ð@þ$«§æþÅ Ñ¿¶ýh…_¯@þç³#yæþ$ JMæüÇMìü 9 Mú…rÆæÿ$Ï Ð@þ$ÆöMæüÇMìü  
3 Mú…rÆæÿ$Ï ËÀÝë¢Æÿ¬.

12

3 1:

:9 3

12 ¯@þ$ 3 : 1 °çÙµ†¢ÌŸ 
ç³…^èþ$Mæü$…sôý

Ððþ¬™èþ¢… 12

Ððþ¬™èþ¢… 4 (= 3 + 1)
12 A¯óþ¨ 3 Æðÿr$Ï 4 

¿êV>Ë$ 3 : 1 °çÙµ†¢Mìü 3 Æðÿr$Ï

× 3× 3

Cç³#yæþ$ Ò$Ææÿ$ Ò$ C§æþªÇ Ð@þ§æþª 42 Mú…rÆæÿÏ¯@þ$ 4 : 3 °çÙµ†¢ÌZ ç³…^èþ$MøÐéË¯@þ$ Mæü$…sôý Ò$Ææÿ$ §é°° GÌê ^óþÝë¢Ææÿ$?

JMóü Ñ«§é¯é°² Eç³Äñý*W…^èþyæþ… ^éÌê çÜÐ@þ$Ä¶ý$… ç³yæþ$™èþ$…¨! °Ç®çÙt °çÙµ†¢ÌZ ¿êV>Ë™ø Ððþ¬™é¢°² ç³…^èþ$MøÐ@
þyé°Mìü çÜ$Ë¿¶ýOÐðþ$¯@þ Ð@þ*ÆæÿY… E…¨.

Ò$Ææÿ$ 42¯@þ$ “Væü*ç³#Ë$V> Ñ¿¶ýh…^éÍ. Ò$ ¿êVæüÝëÓÑ$Mìü 4 “Væü*ç³#Ë$ Ò$Mæü$ 3 “Væü*ç³#Ë$ Ð@þÝë¢Æÿ¬.

“Væü*ç³# Äñý¬MæüP ç³ÇÐ@þ*×ý… G…™èþ?

Ò$ ¿êVæüÝëÓÑ$Mìü 4 “Væü*ç³#Ë$ Ð@þõÜ¢, Ò$Mæü$ 3 “Væü*ç³#Ë$ Ð@þõÜ¢ Ððþ¬™èþ¢… “Væü*ç³#Ë çÜ…QÅ 7 M>ºsìýt {ç³† “Væü*ç³# 
ç³ÇÐ@þ*×ý…  42 ÷ 7 = 6

Ò$Ææÿ$ 4 : 3 °çÙµ†¢ÌZ 42 Mú…rÆæÿÏ¯@þ$ ç³…^èþ$Mæü$¯@þ²ç³µyæþ$ {ç³† “Væü*ç³# ç³ÇÐ@þ*×ý…™ø “Væü*ç³#Ë çÜ…QÅ¯@þ$ 
Væü$×ìýõÜ¢ Ò$ ¿êVæü ÝëÓÑ$Mìü 24 Mú…rÆæÿ$Ï Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ò$Mæü$ 18 Mú…rÆæÿ$Ï ËÀÝë¢Æÿ¬.
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× 6× 6

42

4 3:

:24 18

4 : 3  °çÙµ†¢ÌZ 42 

ç³…^èþyæþ… 

Ððþ¬™èþ¢… 42

Ððþ¬™èþ¢…  7 (= 4 + 3)
6Mæü$ 7Æðÿr$Ï 42

4 : 3 Mæü$ 6 Æðÿr$Ï ¿êV>Ë$

Ýë««§éÆæÿ×ý…V> Ð@þ$¯@þ… JMæü ç³ÇÐ@þ*×ê°² E§éçßýÆæÿ×ýMæü$  x ¯@þ$  m : n °çÙµ†¢ÌZ Ñ¿¶ýh…^éË¯@þ$ æü$¯@þ²ç³µyæþ$  
Ð@þ$¯@þ… D “Mìü…¨ Ðésìý° ^óþÝë¢…

1.	 Ð@þ$¯@þ… x ¯@þ$ Æðÿ…yæþ$ ¿êV>Ë$V> Ñ¿¶ýh…^èþVæüÍVóüÌê “Væü*ç³#Ë$V> Ñ¿¶ýh…^éÍ, A…§æþ$ÌZ Ððþ¬§æþsìý ¿êVæü…ÌZ m  
“Væü*ç³#Ë$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Æðÿ…yæþÐ@þ ¿êVæü…ÌZ n “Væü*ç³#Ë$ E…sêÆÿ¬.

2.	 M>± {ç³† çÜÐ@þÊçßý… ç³ÇÐ@þ*×ý… G…™èþ? ©°° x çÜÐ@þÊàË çÜ…QÅ™ø ¿êW…^èþyæþ… §éÓÆ>  Mæü¯@þ$Vö¯@þ 
Ð@þ^èþ$a¯@þ$. çÜÐ@þÊàË çÜ…QÅ m + n A…§æþ$Ð@þËÏ {ç³† çÜÐ@þÊçßý ç³ÇÐ@þ*×ý… x

m + n  .

3.	 M>Ð@þ#¯@þ Ððþ¬§æþsìý ¿êVæü…ÌZ m × x
m + n  Ð@þçÜ$¢Ð@þ#Ë$ Ð@þ$ÇÄ¶ý$… Æðÿ…yæþÐ@þ ¿êVæü…ÌZ n × x

m + n  Ð@þçÜ$¢Ð@þ#Ë$¯é²Æÿ¬.
A…§æþ$Ð@þËÏ Ð@þ$¯@þ… JMæü ç³ÇÐ@þ*×ý…  x ¯@þ$ m: n  °çÙµ†¢ÌZ Ñ¿¶ýh…^éË¯@þ$ Mæü$…sôý ¿êV>Ë$ m  × x

m + n
  

Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ n  × x
m + n

 AÐ@þ#™éÆÿ¬.

m  × x
m + n

 : n  × x
m + n

 :: m : n A° Ð@þ$¯@þ… ^èþ*Ýë¢…

E§éçßýÆæÿ×ý 11: {ç³Ô>…† Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ¿¶ý$Ð@þ¯Œþ ™èþÐ@þ$ ´ëuæÿÔ>Ë §æþVæüYÆæÿ BàÆæÿº…yìþ ÐéÅ´ëÆ>°² {´ëÆæÿ…À…^éÆæÿ$. 
{ç³Ô>…† ` 75,000 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ¿¶ý$Ð@þ¯Œþ `25,000 ò³r$tºyìþ ò³sêtÆæÿ$. Ððþ¬§æþsìý ¯ðþË _Ð@þÇÌZ, ÐéÇMìü `4,000 
Ìê¿¶ý… Ð@þ_a…¨ ÐéÆæÿ$™èþÐ@þ$ ò³rtºyìþMìü çÜÐ@þ*¯@þOÐðþ$¯@þ °çÙµ†¢ÌZ Ìê¿êË¯@þ$ ç³…^èþ$MøÐéË¯@þ$ Mæü$¯é²Ææÿ$. Ìê¿¶ý…ÌZ {ç³† 
JMæüPÇ Ðésê G…™èþ?

ò³r$tºyæþ$Ë °çÙµ†¢  75000 : 25000.

°çÙµ†¢° §é° çÜÆæÿâ¶ýOÐðþ$¯@þ Ææÿ*´ë°Mìü ™èþWYõÜ¢ Ð@þ$¯@þMæü$  3 : 1 Ð@þçÜ$¢…¨.
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3 + 1 A¯óþ¨ 4 ©°™ø Ìê¿¶ý… 4000 ¯@þ$ ¿êWõÜ¢ 1000 Ð@þçÜ$¢…¨

M>ºsìýt {ç³Ô>…™Œþ Ðésê  3 × 1000 = 3000

¿¶ý$Ð@þ¯Œþ Ðésê 1 × 1000 = 1000

M>ºsìýt {ç³Ô>…™ŒþMæü$  ` 3,000, ¿¶ý$Ð@þ¯ŒþMæü$ `1,000 Ìê¿¶ý… Ð@þçÜ$¢…¨.

E§éçßýÆæÿ×ý  12: 40 MìüÌZË Ñ$“Ô¶ýÐ@þ$…ÌZ CçÜ$Mæü Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ íÜÐðþ$…sŒý  3 : 1 °çÙµ†¢ÌZ E¯é²Æÿ¬. CçÜ$Mæü Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 
íÜÐðþ$…sŒý °çÙµ†¢ 5 : 2 V> ^óþÄ¶ý$yé°Mìü Ñ$“Ô¶ýÐ@þ*°Mìü G…™èþ íÜÐðþ$…sŒý¯@þ$ MæüË´ëÍ?

Ð@þÊË Ñ$“Ô¶ýÐ@þ$…ÌZ CçÜ$Mæü Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ íÜÐðþ$…sŒý ç³ÇÐ@þ*×ê°² Mæü¯@þ$Vö…§é….

°çÙµ†¢ 3 : 1 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ððþ¬™èþ¢… ºÆæÿ$Ð@þ# 40 kg.

CçÜ$Mæü ºÆæÿ$Ð@þ# 3
(3 + 1)  × 40 = 30 kg

íÜÐðþ$…sŒý ºÆæÿ$Ð@þ#  1
(3 + 1)  × 40 = 10 kg.

Mö™èþ¢  Ñ$“Ô¶ýÐ@þ$…ÌZ CçÜ$Mæü ºÆæÿ$Ð@þ# AÌêVóü E…¨. AÑ 30V>¯óþ E…¨. M>± CçÜ$Mæü, íÜÐðþ$…sŒý °çÙµ†¢ Mö™èþ¢V>   
5 : 2 M>ºsìýt {ç³Ô¶ý² HÑ$r…sôý 

5 : 2 :: 30 : ?

°çÙµ†¢  5 : 2 AÆÿ¬™óþ Æðÿ…yæþÐ@þ ç³§æþ… Ððþ¬§æþsìý ç³§æþ…™ø 2
5  Væü$×ìý…^èþ ºyæþ$™èþ$…¨ Mö™èþ¢ °çÙµ†¢ 5 : 2 Mìü 

çÜÐ@þ*¯@þ…M>ºsìýt Mö™èþ¢ °çÙµ†¢ÌZ Æðÿ…yæþÐ@þ ç³§æþ… Mæü*yé 30Mìü  25  Æðÿr$Ï E…yéÍ

 2
5
 × 30 = 12.

CçÜ$Mæü, íÜÐðþ$…sŒý °çÙµ†¢  5 : 2 E…yéË…sôý Mö™èþ¢ Ñ$“Ô¶ýÐ@þ$…ÌZ 12 kg Ë íÜÐðþ$…sŒý E…yéÍ.

Cç³µsìýMóü  10 kg íÜÐðþ$…sŒý E…¨ M>Ð@þ#¯@þ Ð@þÊË Ñ$“Ô¶ýÐ@þ*°Mìü 2 kg Ë íÜÐðþ$…sŒý¯@þ$ MæüËÐéÍ.

©°² Væü$Ç¢…^èþ…yìþ Mæü¯@þ$Vö¯@þ…yìþ
	 1.	 `4,500 ¯@þ$ 2 : 3 °çÙµ†¢ÌZ Æðÿ…yæþ$ ¿êV>Ë$ V> ^óþÄ¶ý$…yìþ.

	 2.	 JMæü Ñgêq¯@þ {ç³Äñý*VæüÔ>ËÌZ JMæü {§éÐ@þ×ê°² ™èþÄ¶ý*Ææÿ$ ^óþÄ¶ý$yé°Mìü BÐ@þ$Ï… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ±Ææÿ$ 1 : 5 MæüÍ´ëÆæÿ$. 
JMæü »êsìýÌŒýÌZ 240 Ñ$.Î. {§éÐ@þ×ý… E…sôý §é°ÌZ G…™èþ BÐ@þ$Ï…, G…™èþ ±Ææÿ$ E…¨?

	 3.	 BMæü$ç³^èþa ò³Æÿ¬…sŒý E™èþµ†¢ ^óþÄ¶ý$yé°Mìü ±Ë… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ç³çÜ$ç³# ò³Æÿ¬…sŒýË$ 3 : 5 °çÙµ†¢ÌZ MæüË$ç³ 
ºyézÆÿ¬. 40 Ñ$.Î. Ë BMæü$ç³^èþa ò³Æÿ¬…sŒý E™èþµ†¢ ^óþÄ¶ý$yé°Mìü D Æðÿ…yæþ$ Ææÿ…Væü$Ë$ G…™èþ AÐ@þçÜÆæÿ…? 
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Ìôý™èþ BMæü$ç³^èþa Ææÿ…Væü$ ò³Æÿ¬…sŒý ^óþÄ¶ý$yé°Mìü ¯óþ¯@þ$ D Ñ$“Ô¶ýÐ@þ*°Mìü 20 Ñ$.Î. ç³çÜ$ç³# Ææÿ…Væü$ MæüÍ´ë¯@þ$. D 
ò³Æÿ¬…sŒýÌZ ±Ë… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ç³çÜ$ç³# ò³Æÿ¬…rÏ Mö™èþ¢ °çÙµ†¢ G…™èþ?

	 4.	 Ððþ$™èþ¢sìý CyîþÏË$ ™èþÄ¶ý*Ææÿ$ ^óþÄ¶ý$yé°Mìü ¼Ä¶ý$Å… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ E¨ª»ôýyæþË¯@þ$  2 : 1 °çÙµ†¢ÌZ MæüË´ëÍ Æóÿç³# 
E§æþÄ¶ý$… CyîþÏË¯@þ$ ™èþÄ¶ý*Ææÿ$ ^óþÄ¶ý$yé°Mìü 6 Mæüç³šË CyìþÏí³…yìþ M>ÐéÍ, ©°Mìü G°² Mæüçç³šË ¼Ä¶ý$Å… 
 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ E¨ª»ôýyæþË$ M>ÐéÍ?

	 5.	 ¯é Ð@þ§æþª JMæü ºMðüsŒý BÆðÿ…gŒý ò³Æÿ¬…sŒý E…¨ ©°° ™èþÄ¶ý*Ææÿ$ ^óþÄ¶ý$yé°Mìü GÆæÿ$ç³# Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ç³çÜ$ç³# ò³Æÿ¬…
sŒýË¯@þ$ 3 : 5 °çÙµ†¢ÌZ MæüÍ´ë¯@þ$ ¯óþ¯@þ$ Ð@þ$ÆöMæü ºMðüsŒý ç³çÜ$ç³# ò³Æÿ¬…sŒý¯@þ$ Ñ$“Ô¶ýÐ@þ*°Mìü MæüÍ´ë¯@þ$. D Mö™èþ¢ 
Ñ$“Ô¶ýÐ@þ$…ÌZ ç³çÜ$ç³# ò³Æÿ¬…sŒýMæü$ GÆæÿ$ç³# ò³Æÿ¬…sŒý °çÙµ†¢ G…™èþ?

7.6 Ä¶ýÊ°sŒý Ð@þ*Çµyæþ$Ë$
A¯@þ$´ë™èþ…ÌZ çÜÐ@þ$çÜÅË¯@þ$ ç³ÇçÙPÇ…^èþyæþ… ™èþÆæÿ$^èþ$V> JMæü Ð@þÅÐ@þçÜ¦ ¯@þ$…yìþ Ð@þ$ÆöMæü Ð@þÅÐ@þçÜ¦¯@þ$ Ä¶ýÊ°rÏ¯@þ$ Ð@þ*ÆæÿaÐ@þËíÜ 
E…r$…§æþ° Ð@þ$¯@þ… C…™èþMæü$ Ð@þ¬…§óþ VæüÐ@þ$°…^é…. CMæüPyæþ  Ò$ çÜ*^èþ¯@þ MøçÜ… Mö°² Ð@þ¬QÅOÐðþ$¯@þ Ä¶ýÊ°sŒý Ð@þ*Ææÿ$µË$ 

´÷yæþÐ@þ#

1 Ò$rÆŠÿ = 3.281 Ayæþ$Væü$Ë$
OÐðþÔ>ËÅ…

1 ^èþ§æþÆæÿç³# Ò$rÆŠÿ = 10.764 ^èþ§æþÆæÿç³# Ayæþ$Væü$Ë$
1 GMæüÆ> = 43,560 ^èþ§æþÆæÿç³# Ayæþ$Væü$Ë$

1 òßýM>tÆŠÿ  = 10,000 ^èþ§æþÆæÿç³# Ayæþ$Væü$Ë$
1 òßýM>tÆŠÿ = 2.471 GMæüÆ>Ë$

çœ$¯@þ ç³ÇÐ@þ*×ý…

1 Ñ$ÎÏ Ò$rÆŠÿ (mL) = 1 çœ$¯@þ òÜ…sîý Ò$rÆŠÿ (cc)

1 ÎrÆŠÿ = 1,000 mL Ìôý§é 1,000 cc

EÚù~“Væü™èþ

¸ëÇ¯ŒþïßýsŒý Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ òÜÍÞÄ¶ý$‹Ü Ð@þ*Ææÿ$µ Mö¨ªV> çÜ…„ìüç³¢OÐðþ$¯@þ¨ 0oC = 32 oF Ð@þ$ÇÄ¶ý¬

¸ëÇ¯ŒþïßýsŒý = 
9
5 × òÜÍÞÄ¶ý$‹Ü + 32 
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Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ 

òÜÍÞÄ¶ý$‹Ü  = 
5
9 × (¸ëÇ¯ŒþïßýsŒý–32)

E§éçßýÆæÿ×ýMæü$ 25 oC A¯óþ¨ 77 oF.

©°² Væü$Ç¢…^èþ…yìþ

	 1.	 A¯@þçœ¬ 600 Ñ$.Î. ¯éÇ…f ÆæÿÝë°² 900 Ñ$.Î. Bí³ÌŒý ÆæÿçÜ…™ø MæüÍí³ ç³…yæþÏ ÆæÿçÜ… ™èþÄ¶ý*Ææÿ$ ^óþÔ>yæþ$. 
¯éÇ…fÆæÿçÜ… Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Bí³ÌŒýÆæÿçÜ… °çÙµ†¢° çÜÆæÿâ¶ý Ææÿ*ç³…ÌZ Æ>Ä¶ý$…yìþ.

	 2.	 Væü™èþ çÜ…Ð@þ™èþÞÆæÿ… Ðóþ$Ð@þ¬ ´ëuæÿÔ>Ë ç³ÆæÿÅr¯@þ MøçÜ… 3 º‹ÜË¯@þ$ A§ðþªMæü$ ¡çÜ$Mæü$¯é²…. ç³ÆæÿÅr¯@þMæü$ Ððþ¬™èþ¢… 
162 Ð@þ$…¨ Ñ§éÅÆæÿ$¦Ë$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ E´ë«§éÅÄ¶ý¬Ë$ ÐðþâêåÆæÿ$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ A°² º¯ŒþË$ °…yìþ´ùÄ¶ý*Æÿ¬. 
D çÜ…Ð@þ™èþÞÆæÿ… Ð@þ* Ð@þ§æþª 204 Ð@þ$…¨ Ñ§éÅÆæÿ$¦Ë$ E¯é²Ææÿ$. Ð@þ*Mæü$ G°² º‹ÜË$ AÐ@þçÜÆæÿ…? A°² º‹ÜË$  
°…yìþ´ùÄ¶ý*Ä¶ý*?

	 3.	 yìþÎÏ OÐðþÔ>ËÅ… 1,484  ^èþ.Mìü.Ò$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ð@þ¬…O»ñý OÐðþÔ>ËÅ… 550 ^èþ.Mìü.Ò$. yìþÎÏ f¯é¿ê §é§éç³# 3 MørÏ Ð@þ$…¨ 
 Ð@þ¬…O»ñý f¯é¿ê 2 MørÏ Ð@þ$…¨. H ̄ @þVæüÆæÿ… GMæü$PÐ@þ f¯@þÝë…{§æþ™èþ MæüÍW E…¨? Ò$Ææÿ$ AÌê G…§æþ$ Mæü¯@þ$Mæü$…r$¯é²Ææÿ$?

	 4.	 155 òÜ….Ò$. G™èþ$¢ E¯@þ² Mö…Væü Ððþ$yæþ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ñ$WÍ¯@þ Ô¶ýÈÆæÿ… 4 : 6 
°çÙµ†¢ÌZ E¯é²Æÿ¬. Ò$ G™èþ$¢Mæü$, Ò$ Ððþ$yæþ Ð@þ$ÇÄ¶ý$… Ô¶ýÈÆæÿ…ÌZ° Ñ$WÍ 
¿êVæü… Mæü*yé D °çÙµ†¢° MæüÍW E…sôý Ò$ Ððþ$yæþ G…™èþ ´÷yæþÐ@þ# E…r$…¨?

	 5.	 ÎÌêÐ@þ† Æ>íÜ¯@þ JMæü ç³#Æ>™èþ¯@þ çÜÐ@þ$çÜÅ¯@þ$ {ç³Ä¶ý$†²§éª…. B M>Ë…ÌZ 
ºÆæÿ$Ð@þ#Ë¯@þ$ ç³Ìê‹Ü A¯óþ Ä¶ýÊ°rÏÌZ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ yæþº$¾¯@þ$ °ÝëP‹Ü A¯óþ 
Ä¶ýÊ°rÏÌZ MöË$Ýë¢Ææÿ$. “2 

1
2 ç³Ìê‹Ü Mæü$…Mæü$Ð@þ$ ç³#Ð@þ#Ó QÈ§æþ$ 

3
7 °ÝëP‹ÜË$ 

K °ç³#×ý$Oyðþ¯@þ ÐéÅ´ëÆ> Ðóþ™èþ¢ 9 °ÝëP‹ÜMæü$ G…™èþ Mæü$…Mæü$Ð@þ$ç³#Ð@þ#Ó Mö¯@þÐ@þ^øa 
™èþÓÆæÿV>^ðþç³š?

	 6.	 çßýOÆðÿÃ¯Œþ ‘ çÜ…‘‘ »êÍMæü BÐðþ$ A¯@þ²Ä¶ý$Å Ð@þÄ¶ý$çÜ$Þ 5 çÜ…Ð@þ™èþÞÆ>Ë$. BÐðþ$ Ð@þÄ¶ý$çÜ$Þ, Ýù§æþÆæÿ$yæþ$ Ð@þÄ¶ý$çÜ$Þ °çÙµ†¢ 
1  : 2 AÆÿ¬™óþ çßýOÆðÿÃ¯Œþ çÐ@þÄ¶ý$çÜ$Þ G…™èþ?

	 7.	 çÜÐ@þ*¯@þ çœ$¯@þç³ÇÐ@þ*×ý… VæüË º…V>Ææÿ$ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ±sìý {§æþÐ@þÅÆ>Õ °çÙµ†¢ 37 : 21 Î. ±Ææÿ$ 1 kg {§æþÐ@þÅÆ>Õ MæüÍW 
E…sôý, 1 Î. º…V>Ææÿ$ {§æþÐ@þÅÆ>Õ G…™èþ? 

	 8.	 JMæü GMæüÆæÿ… ¿¶ý*Ñ$Mìü  10 r¯@þ$²Ë BÐ@þ# õ³yæþ¯@þ$ ÐóþÄ¶ý$yæþ… Ð@þ$…_ Ð@þÅÐ@þÝëÄ¶ý$ ç³§æþ®†. JMæü OÆðÿ™èþ$ 200 Ayæþ$Væü$Ë 
¯@þ$…yìþ 500 Ayæþ$Væü$Ë ÑïÜ¢Ææÿ~…ÌZ rÐðþ*sêË$ ç³…yìþ…^éË° Äñý*_çÜ$¢¯é²yæþ$. A™èþ¯@þ$ G…™èþ GÆæÿ$Ð@þ#¯@þ$  
Mö¯@þVøË$ ^óþÄ¶ý*Í? (D A«§éÅÄ¶ý$…ÌZ Ð@þ¬…§æþ$V> E¯@þ² Ä¶ýÊ°sŒý Ð@þ*Çµyæþ$Ë Ñ¿êV>°² ^èþ*yæþ…yìþ)
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	 9.	 JMæü Mæü$âêÆÿ¬ JMæü Ð@þ$Væü$Y ±sìý° °…ç³yé°Mìü 15 òÜMæü¯@þ$Ï ç³yæþ$™èþ$…¨ Ð@þ$Væü$Y ç³ÇÐ@þ*×ý…  500 Ñ$.Î. ºMðüsŒý 10 

ÍrÆæÿÏ ÝëÐ@þ$Ææÿ¦Å… MæüÍW E…sôý A§óþ Mæü$âêÆÿ¬ JMæü ºMðüsŒý ±sìý° °…ç³yé°Mìü G…™èþ çÜÐ@þ$Ä¶ý$… ç³yæþ$™èþ$…¨?
	10.	 JMæü GMæüÆæÿ… ¿¶ý*Ñ$ «§æþÆæÿ  `15,00,000. A§óþ ¿¶ý*Ñ$  2,400 ^èþ. Ayæþ$Væü$Ë «§æþÆæÿ G…™èþ?
	 11.	 JMæü {sêMæütÆŠÿ JMæü ´÷Ë…ÌZ° A§óþ {´ë…™é°² JMæü f™èþ G§æþ$ªË Mæü…sôý 4 Æðÿr$Ï ÐóþVæü…V> §æþ$¯@þ²VæüË§æþ$. JMæü OÆðÿ™èþ$ ™èþ¯@þ 

20 GMæüÆ>Ë ´÷Ìê°² §æþ$¯é²Ë° MøÆæÿ$Mæü$…sêyæþ$. JMæü f™èþ G§æþ$ªË$ JMæü GMæüÆæÿ… ¿¶ý*Ñ$° §æþ$¯@þ²yé°Mìü 6 Væü…rË$ 
ç³yæþ$™èþ$…¨ OÆðÿ™èþ$ ´÷Ë… §æþ$¯@þ²yé°Mìü JMæü f™èþ G§æþ$ªË¯@þ$ Eç³Äñý*WõÜ¢ G…™èþ çÜÐ@þ$Ä¶ý$… ç³yæþ$™èþ$…¨? º§æþ$Ë$V> 
{sêMæütÆŠÿ¯@þ$ Eç³Äñý*W…^éË° °Ææÿ~Æÿ¬…^èþ$Mæü$…sôý A™èþ°Mìü G…™èþ çÜÐ@þ$Ä¶ý$… ç³yæþ$™èþ$…¨? 

	12.	 ` 10 ¯é×ñý… A¯óþ¨ "Mæü${´ù&°MðüÌŒý' A° í³Ë$Ð@þºyóþ Æ>W Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ °MðüÌŒýË 3 : 1 °çÙµ™èþ$¢Ë 
Ñ$“Ô¶ýÄ¶ý$… ¯é×ñý… {§æþÐ@þÅÆ>Õ 7.74 g Æ>W «§æþÆæÿ 1 kg  Mìü ` 906 Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ °MðüÌŒý «§æþÆæÿ 1kg 
Mìü `1,341 AÆÿ¬™óþ `10 ¯é×ñý…ÌZ DÌZçßýç³#«§æþÆæÿ G…™èþ?

•	 a : b Ææÿ*ç³…ÌZ° °çÙµ™èþ$¢Ë$ Ððþ¬§æþsìý ç³ÇÐ@þ*×ý…ÌZ° {ç³† ‘a’ Ä¶ýÊ°sŒýMæü$, Æðÿ…yæþ¯@þ ç³ÇÐ@þ*×ý…
ÌZ° ‘b’ Ä¶ýÊ°r$Ï E¯é²Ä¶ý$°, ‘a’ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ ‘b’ A¯óþÑ °çÙµ†¢ÌZ° ç³§éË$ çÜ*_Ýë¢Æÿ¬.

•	 Æðÿ…yæþ$ °çÙµ™èþ$¢Ë$  a : b Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ c : d Ë$ A¯@þ$´ë™èþ…ÌZ E…sôý  (a : b :: c : d) Ðésìý ç³§éË$ 
JMóü M>Ææÿ×ê…Mæü… §éÓÆ> Ð@þ*Ç™óþ, A…sôý ad = bc.

•	 x ° m : n °çÙµ†¢ÌŸ Æðÿ…yæþ$ ¿êV>Ë$V> Ñ¿¶ýh…_¯@þr$ÏÆÿ¬™óþ, Ððþ¬§æþsìý ¿êVæü… Äñý¬MæüP ç³ÇÐ@þ*×ý…  
m × x

m + n  Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Æðÿ…yæþÐ@þ ¿êVæü… ç³ÇÐ@þ*×ý… n × x
m + n .

ÝëÆ>…Ô¶ý…

{ç³Ä¶ý$†²…
^èþ…yìþ…
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Væü×ìý™èþ {ç³M>ÔŒý›/8Ð@þ ™èþÆæÿVæü†

rMæü$k A° Mæü*yé í³Ë$Ð@þºyóþ O»ñý¯@þÈ çÜÆæÿâ¶ýOÐðþ$¯@þ °Ä¶ý$Ð@þ*Ë™ø Mæü*yìþ¯@þ ÌêhMŠü ç³hÌŒý. O»ñý¯@þÈ Ýë«§éÆæÿ¯@þ…V> °Ç®çÙt 
ç³ÇÐ@þ*×ý… Ìôý° ^èþ§æþÆæÿç³# “WyŠþÌZ Byæþ$™éÆæÿ$. Mö°² Væü§æþ$Ë$ Æðÿ…yæþ$ _à²Ë™ø °…yìþ {´ëÆæÿ…¿¶ýÐ@þ$Ð@þ#™éÆÿ¬. CMæüPyæþ „ìü†f 
çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ Ë…ºÆóÿQË$ Ñ$WÍ¯@þ Væü§æþ$Ë$ RêäV> E¯é²Æÿ¬ Væü§æþ$Ë¯@þ$ D Ñ«§æþ…V> °…ç³yæþ… ç³°.

	 1.	 {ç³† Ayæþ$z Ð@þÆæÿ$çÜ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ °Ë$Ð@þ# Ð@þÆæÿ$çÜË$ çÜÐ@þ*¯@þ çÜ…QÅÌZ „ìü†f çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ Ð@þ$ÇÄ¶ý¬ °Ë$Ð@þ# Ð@þÆæÿ$çÜË$ 
E…yéÍ.

	 2.	 Æðÿ…yæþ$ Mæü…sôý GMæü$PÐ@þ „ìü†f çÜÐ@þ*…™èþÆæÿ Ìôý§é °Ë$Ð@þ# ÆóÿQË$ {ç³MæüP¯óþ E…yæþMæü*yæþ§æþ$.
	 3.	 {ç³† Ayæþ$z Ð@þÆæÿ$çÜ {ç³™óþÅMæüOÐðþ$¯@þ¨D {ç³† °Ë$Ð@þ# Ð@þÆæÿ$çÜ {ç³™óþÅMæüOÐðþ$¯@þ¨.

			 
ç³hÌŒý ç³ÇÚëPÆæÿ…

	

       “Mìü…¨ O»ñý¯@þÈ çÜ…RêÅ ç³hÌŒýÞ ç³ÇçÙÇ…^èþ…yìþ.

""ç³hÌŒý çÜÐ@þ$Ä¶ý$…''
O»ñý¯@þÈ (Binairo)
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